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Mã đề thi 
 

 
 
PHẦN I: TRẮC NGHIỆM KHÁCH QUAN 
 
Câu 1.  Cho hình hộp ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′. Biểu thức nào sau đây đúng? 
 A. ܥܣ′ሬሬሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ  + ሬሬሬሬሬ⃗ܦܣ + ሬሬሬሬሬሬ⃗′ܣܣ  . B. ܥܣ′ሬሬሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬሬ⃗ܦܤ  + ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ  + ሬሬሬሬሬሬ⃗′ܣܣ . 
 C. ܥܣ′ሬሬሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ  + ሬሬሬሬሬ⃗ܤܥ + ሬሬሬሬሬሬ⃗′ܣܣ . D. ܥܣ′ሬሬሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ + ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ + ሬሬሬሬሬሬ⃗′ܣܣ  . 

Câu 2.  Tính đạo hàm của hàm số 1 22 xy  . 

 A.  1 22 ln 2xy   . B.  2 22 ln 2xy    . C.    21 2 .2 xy x    . D.  1 22.2 xy    . 

Câu 3.  Cho hàm số ݕ = ;ܽ) xác định trên (ݔ)݂  ܾ) và có đạo hàm tại điểm ݔ଴ ∈ (ܽ;  ܾ). Khẳng định nào sau 
đây là đúng? 
 A. ݂′(ݔ଴) = lim

௫ → ௫బ

௙(௫)ା௙(௫బ)
௫ା௫బ

. B. ݂′(ݔ଴) = lim
௫ → ଴

௙(௫)ି௙(௫బ)
௫ି௫బ

. 

 C. ݂′(ݔ଴) = lim
௫ → ௫బ

௙(௫)ି௙(௫బ)
௫ି௫బ

. D. ݂′(ݔ଴) = lim
௫ → ௫బ

−(ݔ)݂]  .[(଴ݔ)݂

Câu 4.  Mệnh đề nào sau đây là đúng? 
 A. Góc giữa hai đường thẳng a  và b  bằng góc giữa hai đường thẳng a  và c  khi b song song hoặc trùng 
với c . 
 B. Góc giữa hai đường thẳng bằng góc giữa hai véctơ chỉ phương của hai đường thẳng đó. 
 C. Góc giữa hai đường thẳng là góc nhọn. 
 D. Góc giữa hai đường thẳng a  và b  bằng góc giữa hai đường thẳng a  và c  thì b song song với c . 

Câu 5.  Cho hàm số   3 2f x x x  , giá trị của  1f  bằng 
 A.  6 . B.  3 . C.  2 . D.  8 . 
Câu 6.  Tìm giới hạn  4 2lim 1

x
A x x x


    . 

 A. .  B. .  C. 1.  D. 1.  

Câu 7.  Cho hàm số 3 2 1y x x   có đồ thị  C . Hệ số góc của tiếp tuyến với  C tại điểm  1;2M  bằng 

 A.  5 . B.  25 . C.  1. D.  3 . 
Câu 8. Tìm mệnh đề đúng? 

 A.   2
1cot

cos
x

x
  . B.   2

1cot
cos

x
x

  . C.   2
1cot

sin
x

x
  . D.   2

1cot
sin

x
x

  . 

Câu 9.  Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD là hình vuông tâm O ,  SA ABCD . Gọi I là trung điểm của 

SC . Khoảng cách từ I đến mặt phẳng  ABCD bằng độ dài đoạn thẳng nào? 

 A.  IB . B.  IO . C.  IA . D.  IC . 
Câu 10.  Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau: 
 A.  Hai đường thẳng không đồng phẳng thì không có điểm chung. 
 B.  Tồn tại duy nhất một đường thẳng qua một điểm và vuông góc với một mặt phẳng. 
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 C.  Hai đường thẳng song song thì đồng phẳng. 
 D.  Tồn tại duy nhất một đường thẳng qua một điểm và song song với một đường thẳng. 

Câu 11. Hàm số   1 2y x x    có đạo hàm là 

 A. 3y   . B. 2 1y x   . C. 2 1y x    D. 1y  . 

Câu 12.  Tính 
3

22

4 1lim
3 2x

x
x x


 

 

 A. 11.
4

 B. .  C. .  D. 11.
4

  

Câu 13.  Cho hàm số 4
1

y
x




. Khi đó  1y  bằng 

 A. 1. B. 2 . C. 2 . D. 1 . 
Câu 14.  Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A. Hai mặt phẳng vuông góc với nhau thì đường thẳng nằm trong mặt phẳng này cũng vuông góc với mặt 
phẳng kia. 
 B. Hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với đường thẳng thứ 3 thì song song với nhau. 
 C. Một đường thẳng vuông góc với một trong hai mặt phẳng song song thì vuông góc với mặt phẳng còn 
lại. 
 D. Hai mặt phẳng phân biệt cùng vuông góc với một mặt phẳng thì vuông góc với nhau. 
Câu 15. Với k  là số nguyên âm, kết quả của giới hạn lim kn  là 
 A.  . B. 0 . C.  . D. 1 . 

Câu 16.  
4

4

2 2 2lim
4 2 5
n n
n n
 
 

bằng 

 A.  0 . B.  2
11

. C.  1
2

. D.   . 

Câu 17. Cho hàm số  y f x  xác định trên khoảng  ;a b  và có đạo hàm tại  ;x a b . Tìm mệnh đề đúng 

về vi phân của hàm số  y f x  tại x  ứng với số gia x . 

 A.    .df x f x x   B.     xdf x f x  . 

 C.    .df x f x x   . D.     xdf x f x  . 

Câu 18.  Khẳng định nào đúng: 

 A. Hàm số   1
1

xf x
x





 liên tục trên  . 

 B. Hàm số   1
1

xf x
x





 liên tục trên  . 

 C. Hàm số  
2

1
1

xf x
x





liên tục trên  . 

 D. Hàm số   1
1

xf x
x





 liên tục trên  . 

Câu 19.  Tứ diện ܦܥܤܣđều. Gọi ܩlà trọng tâm tam giác ܦܥܤ. Tìm mệnh đề sai? 
 A.  ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ + ሬሬሬሬሬ⃗ܦܣ = ሬሬሬሬሬ⃗ܩܣ3 . B.  Góc giữa đường thẳng ܤܣvà mặt phẳng (ܦܥܤ)là 
góc ܥܤܣ෣ . 
 C.  ܤܣ ⊥ ܩܣ  .D .ܦܥ ⊥  .(ܦܥܤ)
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Câu 20. Cho hàm số  
2 3  , 3

3
2 3      , 3

 
 

 

x x
f x x

x
. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau 

 I .  f x  liên tục tại 3x . 

 II .  f x  gián đoạn tại 3x . 

 III .  f x  liên tục trên  . 

 A. Chỉ  I  và  III . B. Cả  I ,  II ,  III  đều đúng. 

 C. Chỉ  I  và  II . D. Chỉ  II  và  III . 

Câu 21.  Cho tứ diện ABCD có 5AB  , các cạnh còn lại bằng 3 , khoảng cách giữa hai đường thẳng AB và 
CD bằng 

 A.  2
3

. B.  3
2

. C.  3
3

. D.  2
2

. 

Câu 22. Tìm 
2

2lim
3 10x

x
x x


 

. Kết quả là 

 A. 
4
7

. B. 4 . C. 7 . D. 
7
4

. 

Câu 23. Cho hàm số cos 2y x . Công thức nào sau đây là đúng? 
 A. 2 sin 2 xy    B. sin 2 xy    . C. 2 sin 2 xy    . D. sin 2 xy   . 

Câu 24.  Cho hàm số 2 1
xy

x x


 
. Tập nghiệm của bất phương trình 22 . 3 0x y y   là 

 A.  
12;
2

   
. B.    1; 2 0;

2
      

. 

 C.  
12;
2

  
 

. D.   ; 2  . 

Câu 25. Cho tứ diện ܦܥܤܣ có ܤܣ = ܥܣ = ܥܣܤ và ܦܣ = ܦܣܤ = 60°. Hãy xác định góc giữa cặp vecto ܤܣሬሬሬሬሬ⃗  
và ܦܥሬሬሬሬሬ⃗ ? 
 A. 45° . B. 60° . C. 90° . D. 60° . 
Câu 26.  Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 23 1y x x    có hệ số góc nhỏ nhất là đường thẳng 
 A. 3 2y x   . B. y x . C. 3 2y x   . D. 0y  . 

Câu 27.  Cho hàm số y x x  . Khẳng định nào đúng? 
 A. 2 1xy y    . B. 2 1xy y   . C. 2 1xy y    . D. 2 1xy y   . 

Câu 28. Cho lăng trụ tam giác .ABC A B C    có , ,AA a AB b AC c   
     

. Hãy phân tích (biểu diễn) véc tơ 

BC


 qua các véc tơ , ,a b c
  

. 

 A. BC a b c   
   

. B. BC a b c    
   

. C. BC a b c    
   

. D. BC a b c   
   

. 
Câu 29.  Đạo hàm của hàm số 3coty x là: 

 A.  
2

2

3.cot
sin

xy
x

  . B.  
2

2

3.cot
sin

xy
x

   . 
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 C.  2coty x  . D.  23.cot .siny x x  . 

Câu 30. Hàm số nào sau đây có số gia 3y    tại 0 2x   và 1x   ? 

 A. 2 1y x  . B. 2 5y x  . C. 32y x . D. 1y
x

 . 

Câu 31. Một vật chuyển động thẳng xác định bởi phương trình 3 21 2 1
2

S t t t     ( t  là thời gian tính bằng 

giây, S là đường đi tính bằng mét). Tính vận tốc ( / )m s của vật tại thời điểm 0 2( )t s ? 
 A. 6( / )m s . B. 14( / )m s . C. 9( / )m s . D. 12( / )m s . 
Câu 32. Tìm tất cả các giá trị của m  để hàm số  3 2 1 2y mx mx m m x      có 0y  , x  . 

 A. 4
3

m  . B. 4
3

m  . 

 C. 4
3

m  và 0m  . D. 0m   hoặc 4
3

m  . 

Câu 33. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm và liên tục trên   thỏa mãn 

    23 2 1 1 2 8 2,f x f x x x x        . Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  tại điểm 

có hoành độ 1x  là 
 A. 2y x  . B. 4 5y x  . C. y x . D. 2y x  . 

Câu 34. Biết 
 

2
2

1 81 21lim . 8 10 2 1
162 1x a

x x x
x xx a

 
         

 và 
 

 2
2

4lim . 2 2
x b

x x x c
x b

   


 với 

, ,a b c  là các số thực. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 

 A. b c a  . B. a b c  . C. 2 25 4a b c  . D. 10a c b  . 

Câu 35.  Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD là hình chữ nhật với cạnh 2AB a , AD a . Hình chiếu của 
S lên mặt phẳng  ABCD là trung điểm H của AB , SC tạo với đáy một góc bằng 45 . Khoảng cách từ điểm 

A tới mặt phẳng  SCD là 

 A.  3
3

a . B.  6
4

a . C.  6
3

a . D.  3
6

a . 

 
PHẦN II: TỰ LUẬN 
 

Câu 36.  Tính đạo hàm của các hàm số 3 23 2  y x x . 

Câu 37.  Cho hàm số   2 7f x x x   . Giải bất phương trình   1
2

f x  . 

Câu 38.  Viết phương trình tiếp tuyến tại điểm có hoành độ 0 12
x 

  của:    : sin cos cos 2C y f x x x x  . 

Câu 39.  Cho hình chóp S ABCD.  có đáy ABCD  là hình chữ nhật với AB a,  2AD a,   SA ABCD  và 

SA a . Tính theo a  khoảng cách từ D  đến mặt phẳng  SBM , với M  là trung điểm của CD . 
------------- HẾT ------------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI - ĐÁP ÁN CHI TIẾT 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 
A B C A A A C D B D B D D C B C D C 
19 20 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 
B A D A C B C C B A B A D D A B C  

 
PHẦN I: TRẮC NGHIỆM KHÁCH QUAN 
 
Câu 1. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Ta có :  ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬ⃗ܦܣ ሬሬሬሬሬሬ⃗′ܣܣ + = ൫ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬ⃗ܦܣ ൯ + ሬሬሬሬሬሬ⃗′ܣܣ  = ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ + ሬሬሬሬሬሬ⃗′ܣܣ  = ሬሬሬሬሬሬ⃗′ܥܣ . 
Câu 2. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có 1 22.2 ln 2xy    2 22 ln 2x  . 
 
Câu 3. 

Lời giải 
Chọn C 

Theo định nghĩa đạo hàm tại một điểm, ta có ݂′(ݔ଴) = lim
௫ → ௫బ

௙(௫)ି௙(௫బ)
௫ି௫బ

. 

Câu 4. 

Lời giải 
Chọn A 
Phương án A: chỉ đúng trong cùng một mặt phẳng nhưng thiếu trường hợp b  trùng với c  không đúng trong 
không gian. 
Phương án B: góc giữa hai đường thẳng bằng góc giữa hai véc tơ chỉ phương của hai đường thẳng đó khi góc giữa hai 
véc tơ chỉ phương là góc nhọn, nếu góc giữa véc tơ chỉ phương của hai đường thẳng đó là góc tù thì sai. 
Phương án C: góc giữa hai đường thẳng có thể là góc vuông... 
Câu 5. 

Lời giải 
Chọn A 

C'D'

B'

C

A B

D

A'
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     2' 3 2 '' 6 '' 1 6f x x f x x f      . 
 
Câu 6. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có:  4 2 4
2 3 4

1 1 1lim 1 lim 1 .
x x

A x x x x
x x x 

           
 

 

Câu 7. 
Lời giải 

Chọn C 
23 2y x   . Hệ số góc cần tìm là  1 1k f    . 

 
 
Câu 8. 

Lời giải 
Chọn D 

  2
1cot

sin
x

x
   

Câu 9. 
Lời giải 

Chọn B 
Do I là trung điểm của SC và O là trung điểm AC nên //IO SA . Do  SA ABCD nên  IO ABCD , hay 

khoảng cách từ I đến mặt phẳng  ABCD bằng độ dài đoạn thẳng IO . 

 
 
 
Câu 10. 

Lời giải 
Chọn D 

 
Câu 11. 

Lời giải 

O

I

C

A
B

D

S
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Chọn B 
Ta có 2 1 2 1y x x x       . 
Câu 12. 

Lời giải 
Chọn D 

 
   

33

222

4 2 14 1 11lim
3 2 43 2 2 2x

x
x x

 
  

     
. 

Câu 13. 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có:
 2

4
1

y
x

  


 1 1y    . 

Câu 14. 
Lời giải 

Chọn C 
Phương án A sai vì: Hai mặt phẳng vuông góc với nhau thì mọi đường thẳng nằm trong mặt phẳng này 
vuông góc với giao tuyến đều vuông góc với mặt phẳng kia. 
Phương án B sai vì: thiếu trong cùng một mặt phẳng. 
Phương án D sai vì: Hai mặt phẳng phân biệt cùng vuông góc với một mặt phẳng thì song song với nhau. 
Câu 15. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có: 1lim lim 0k
kn

n  . 

Câu 16. 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có 
4 3 4

4

3 4

2 222 2 2 1lim lim 2 54 2 5 24

n n n n
n n

n n

  
 

   
. 

 
 
Câu 17. 

Lời giải 
Chọn D 
Câu 18. 

Lời giải 
Chọn C 

Hàm số  
2

1
1

xf x
x





liên tục trên  vì có tập xác định là  . 

Các hàm số   1 ,
1

xf x
x





  1
1

xf x
x





 có tập xác định là  \ 1 , hàm số   1
1

xf x
x





 có tập xác định 

 1;  nên không liên tục trên  . 
Câu 19. 
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Lời giải 
Chọn B 

 
ሬሬሬሬሬ⃗ܤܩ nên ta cóܦܥܤ là trọng tâm tam giácܩ + ሬሬሬሬሬ⃗ܥܩ + ሬሬሬሬሬ⃗ܦܩ = 0ሬ⃗ ⇔ ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ − ሬሬሬሬሬ⃗ܩܣ + ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ − ሬሬሬሬሬ⃗ܩܣ + ሬሬሬሬሬ⃗ܦܣ − ሬሬሬሬሬ⃗ܩܣ = 0ሬ⃗ ⇔
ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ + ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ + ሬሬሬሬሬ⃗ܦܣ = ሬሬሬሬሬ⃗ܩܣ3 nên ܦlà mệnh đề đúng. 
Tứ diện ܦܥܤܣđều nên ta có tính chất ܩܣ ⊥  .là mệnh đề đúngܥ suy ra(ܦܥܤ)
Gọi ܯlà trung điểm của ܦܥ. Khi ấy ܯ,ܩ,ܤthẳng hàng và ܩܣ ⊥ ܩܣ nên (tính chất tứ diện đều) (ܦܥܤ) ⊥
ܯܤ đồng thờiܦܥ ⊥ ܦܥ suy ra (đều ܦܥܤ߂) ܦܥ ⊥ (ܯܤܣ) ⇒ ܤܣ ⊥  .là mệnh đề đúngܤ nênܦܥ
Vì ܩܣ ⊥  là(ܦܥܤ) và mặt phẳngܤܣ do đó góc giữa(ܦܥܤ) trênܤܣ là hình chiếu vuông góc củaܩܤ nên(ܦܥܤ)
góc ܩܤܣ෣ . Vậy ܣlà mệnh đề sai. 
 
Câu 20. 

Lời giải 

Chọn A 

Với 3x  ta có hàm số  
2 3

3





xf x
x

 liên tục trên khoảng  ; 3  và  3; ,  1 . 

Với 3x  ta có  3 2 3f  và    
2

3 3

3lim lim 2 3 3
3 


  

x x

xf x f
x

nên hàm số liên tục tại 3x , 

 2  

Từ  1  và  2  ta có hàm số liên tục trên  . 

Câu 21. 

Lời giải 
Chọn D 
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Gọi M , N lần lượt là trung điểm của AB và CD . 
Ta có: 
 Tam giác ABC cân tại C CM AB  (1) 
 Tam giác ABD cân tại D DM AB  (2) 
Từ (1) và (2) suy ra  AB MCD  

Lại có ABC ABD   MC MD  MN CD   ,MN d AB CD   

Mặt khác 

Tam giác BMN vuông tại M có 5
2

BM  , 3 3
2

BN  và 2 2MN BN BM 
2

2
MN   

Vậy   2,
2

d AB CD  . 

 
 
Câu 22. 

Lời giải 
Chọn A 

    
22 2 2

2 3 10 3 102 4lim lim lim
3 10 5 73 10x x x

x x x x xx
x x xx x  

    
  

   
. 

Câu 23. 
Lời giải 

Chọn C 
Theo công thức: cosu y u .sinuy       
Ta có: cos 2 2 sin 2y x y x     
Câu 24. 

Lời giải 

Chọn B 
Tập xác định D    

Ta có 
   

   

2 2

2 22 2

1. 1 2 1 . 1

1 1

x x x x xy
x x x x

       
   

. 



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 10    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

 
   

2 2
2 3 2

2 22 2

2 . 1 3.2 . 3 0 0 2 3 2 0
1 1

x x xx y y x x x
x x x x

 
          

   
  1; 2 0;

2
x         

. 

 
Câu 25. 

Lời giải 
Chọn C 

 
Ta có ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ሬሬሬሬሬ⃗ܦܥ. = ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ . ൫ܦܣሬሬሬሬሬ⃗ − ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ ൯ = ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ ሬሬሬሬሬ⃗ܦܣ. − ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ.  

= หܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ห. หܦܣሬሬሬሬሬ⃗ ห. cos൫ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ሬሬሬሬሬ⃗ܦܣ. ൯ − หܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ห. หܥܣሬሬሬሬሬ⃗ ห. cos൫ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ. ൯
= หܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ห. หܦܣሬሬሬሬሬ⃗ ห. cos60°− หܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ห. หܥܣሬሬሬሬሬ⃗ ห. cos60°.

 

Mà ܥܣ = ܦܣ ⇒ ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ ሬሬሬሬሬ⃗ܦܥ. = 0 ⇒ ൫ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ሬሬሬሬሬ⃗ܦܥ, ൯ = 90°. 
Câu 26. 

Lời giải 
Chọn C 
Gọi    0 0;M x y C . Phương trình tiếp tuyến tại M  có dạng: 

 0 0y k x x y    

Với      22 2
0 0 0 0 0 03 6 3 2 1 3 3 1 3 3k y x x x x x x             

Hệ số góc k  nhỏ nhất khi 0 01 1x y     

Vậy PTTT có dạng:  3 1 1 3 2y x x       . 

Câu 27. 
Lời giải 

Chọn B 
Tập xác định  0;D    

1 11
2 4

y y
x x x

      

 
1 12 2 . 1 1

4 2
xy y x

x x x
      . 

C D

B

A
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Câu 28. 
Lời giải 

Chọn D 

 
Vì mặt bên  BCC B   là hình bình hành nên BC BB BC  

  
AA AC AB  
  

a b c  
  

 nên 

BC a b c   
   

. 
Câu 29. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có  3coty x    23cot cotx x 
2

2

3cot
sin

x
x

  . 

 
Câu 30. 

Lời giải 
Chọn A 
Xét đáp án A:            0 0 2 1 2 1 2 0 3 3.y f x x f x f f f f              

Xét đáp án B:            0 0 2 1 2 1 2 7 9 2.y f x x f x f f f f              

Xét đáp án C:            0 0 2 1 2 1 2 2 16 14.y f x x f x f f f f              

Xét đáp án D:            0 0
1 12 1 2 1 2 1 .
2 2

y f x x f x f f f f              

Câu 31. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có: 2( ) ( ) 3 2 (2) 12v t S t t t v      . 
Câu 32. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có:    23 2 1y x mx mx m m     . 

+) TH1: Nếu 0m   thì 0y   thỏa mãn YCBT. 

c

b

a

B'

C'

B

A C

A'
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+) TH2: Nếu 0m   thì 
 2 2

00
0,

0 3 1 0
mm

y x
m m m
           

 

0
4 3 0
m

m


   

0
4

4 3
3

m
m

m


  



. 

KL: vậy các giá trị m  cần tìm là: 
0
4
3

m

m



 


 

Câu 33. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có:     23 2 1 1 2 8 2,f x f x x x x          1 . 

Với 0x  thay vào (1) ta được:    3 1 1 2f f    1 1f  . 

Lấy đạo hàm hai vế của (1) ta được:    6 2 1 2 1 2 2 8f x f x x       (2). 

Với 0x  thay vào (2) ta được:    6 1 2 1 8f f     1 1f   . 

Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  tại điểm có hoành độ 1x  là:     1 1 1y f x f    

 1 1y x     2y x    . 

Câu 34. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: 

    2
2

8 10 2 1 81 2 1 2 1818 10 2 1
2 1 2 1

x x x x x x x
x x x

x x x x

        
     

   

   3 2 28 6 85 2 18 20 1 2 2

2 1

x x x x x x

x x

        


 

  3 2 2 54 30 125 2 18 20
1 2

2 1

xx x x x x
x

x x


     

 
 

      
  

 

   

2
22 255 5 6 165 6 16 5 25

1 21 2
2 1 1 2 2 1 1 2

x xx x xx x x x x
xx

x x x x x x

                     
       

. 

Nên 
 

2
2

1 81lim . 8 10 2 1
2 1x a

x x x
x xx a

 
          

 

 

  

2
2

2

255 6 16
1 211 2lim .

162 1 1 2x a

x xx x
x

x a x x x

  
      

    
5a  .
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Mặt khác 
 

 
 

 
 

22
2 2 2

4 4 1lim . 2 2 lim 1 1
1x b x b

x x x x c
x b x b x 

 
            

. 

Suy ra 
1
5

b
c


 
. 

Câu 35. 
Lời giải 

Chọn C 

 
Ta có       , , 45SC ABCD SC HC SCH SCH      

2 2 2 2 2HC BH BC a a a      
Tam giác SHC vuông cân tại H nên 2SH HC a   
Từ H hạ HI vuông góc với CD tại I ta có I là trung điểm của CD ,    SHI SCD và    SHI SCD SI   

Từ H hạ HK SI tại K ta có  HK SCD tại K suy ra   ,d H SCD HK  

Ta có  //AB SCD ,      , ,H AB d A SCD d H SCD HK     

Trong tam giác SHI vuông tại H đường cao HK ta có 

  2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 1 3 6 6,
2 2 3 3

a aHK d A SCD
HK SH HI a a a

         . 

 
 
PHẦN II: TỰ LUẬN 
 
Câu 36. 

Lời giải 

Ta có: 
     

   

3 2 2

3 2 3 2

3 2 3 6
2 3 2 2 3 2

x x x xy
x x x x

. 

Câu 37. 
Lời giải 

Xét tam thức: 2 7x x   có 
1 28 27 0
1 0a

     
  

2 7 0x x    , x . 

IH

D

B C

A

S

K
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Ta có    2

2

7

2 7

x x
f x

x x

 
 

  2

2 1
2 7

x
x x




 
. 

Do đó   1
2

f x 
2

2 1 1
22 7

x
x x


 

 
22 1 7x x x    

 2 2

2 1 0

2 1 7

x

x x x

  
   

 

2 2

1
2

4 4 1 7

x

x x x x

   
     

2

1
2

3 3 6 0

x

x x

   
   

1
2
2

1

x

x
x

      

1x  . 

Câu 38. 

Lời giải 

Ta có   1 1sin cos cos 2 sin 2 cos 2 sin 4
2 4

y f x x x x x x x      cos4f x x  1cos
12 3 2

f       
; 

1 3sin
12 4 3 8

f       
 

Phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C  tại điểm có hoành độ 0 12
x 

  là: 

1 3 1 3 3
12 12 12 2 12 8 2 24

y f x f y x y x                                            
. 

Câu 39. 
Lời giải 

 

Ta có               1
2

  
CEd D SBM d C SBM   d A SBM d D SBM  d A SBM
AE

, , , , , . 

Dựng AN BM  với N  thuộc BM  và AH SN  với H  thuộc SN . 
Khi đó, BM AN  và BM SA , suy ra  BM SAN  nên BM AH . 

Và AH BM  và AH SN , suy ra  AH SBM   nên    d A SBM AH, . 

Ta có 2 2 212 2 2
2

      ABM ABCD ADM ABM ABMS S S S a a S a. . 

2a

a

a

E
M

C

A D

B

S

N

H
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Mà 

 

2

2
2

21 2 4
2 17

2
2

      
 

  
 

ABM
ABM

S a aS AN BM AN AN AN
BM aa

.
. . 

Trong tam giác vuông SAN , vuông tại A,  với AH  đường cao, ta có 

2 2 2

1 1 1 4
33

   
aAH

AH AN AS
. 

Vậy khoảng cách từ D  đến mặt phẳng  SBM  là    2
33


ad D SBM, . 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
222 

 
PHẦN I: TRẮC NGHIỆM KHÁCH QUAN 
 

Câu 1.  Cho hàm số  f x xác định trên  bởi    f x ax b , với ,a b là hai số thực đã cho. Chọn câu đúng. 

 A.    f x b . B.     f x b . C.    f x a . D.     f x a . 

Câu 2.  Tìm giới hạn 
1

4 3lim
1x

x
x




 

 A.   . B.  2 . C.   . D.  2 . 
Câu 3. Hai mặt phẳng vuông góc với nhau khi và chỉ khi 
 A. Mọi đường thẳng nằm trong mặt phẳng này đều vuông góc với mặt phẳng kia. 
 B. Hai mặt phẳng lần lượt chứa hai đường thẳng vuông góc với nhau. 
 C. Mỗi đường thẳng nằm trong mặt phẳng này vuông góc với một đường thẳng nằm trong mặt phẳng kia. 
 D. Mặt phẳng này chứa đường thẳng vuông góc với mặt phẳng kia. 

Câu 4. Cho hình lập phương .ABCD A B C D    . Tìm các đường thẳng đi qua 2 đỉnh của hình lập phương đã 
cho và vuông góc với đường thẳng AC  
 A. BD  và B D  . B. BC  và B C  . C. AD  và A D  . D. AB  và A B  . 
Câu 5. Cho đồ thị hàm số  y f x  như hình vẽ. Mệnh đề nào sau đây sai? 

 
 A. Hàm số có đạo hàm tại 1x  . B. Hàm số có đạo hàm tại 2x  . 
 C. Hàm số có đạo hàm tại 3x  . D. Hàm số có đạo hàm tại 0x  . 
Câu 6.  Tính đạo hàm hàm số ݕ = sin2ݔ. 
 A. ݕ′ = 2cos2ݔ. B. ݕ′ = cos2ݔ. C. ݕ′ = −2cos2ݔ. D. ݕ′ = −2sin2ݔ. 
Câu 7. Hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị hàm số 3 2 3 4y x x x      tại điểm  1;1M  là 
 A. 4 . B. 0 . C. 2 . D. 1 . 
Câu 8.  Cho lim 3nu    ; lim 2nv  . Khi đó  lim n nu v  bằng 
 A.  1. B.  5 . C.  1 . D.  5 . 
Câu 9. Vi phân của hàm số 3 22y x x   là 
 A. 2d (3 4 )dy x x x  . B. 2d (3 )dy x x x  . 
 C. 2d (3 2 )dy x x x  . D. 2d (3 4 )dy x x x  . 
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Câu 10.  Giá trị của lim
௫→ଵ

௫మାଵ
௫ିଶ

 bằng 
 A. −2. B. 2. C. 0. D. −1. 
Câu 11.  Cho hình hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D . Đẳng thức nào sau đây là đẳng thức đúng? 

 
 A. ' 'BA BC BB BA  

   
. B. ' 'BA BC BB BC  

   
. 

 C. ' 'BA BC BB BD  
   

. D. 'BA BC BB BD  
   

. 

Câu 12.  Xét hàm số ݕ = ௙(௫)
௫

 với ݔ ≠ 0. Đạo hàm của hàm số tương ứng là: 

 A.  ௙ᇱ(௫)
௫మ

.  B.  ௙ᇱ(௫)
ଵ

.  C.  ௫௙ᇱ(௫)ି௙(௫)
௫మ

.  D.  ௙ᇱ(௫)ା௫
௫మ

.  
Câu 13. Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác vuông cân tại A , AB a , SA  vuông góc với đáy. Tính 
khoảng cách từ B  đến  SAC . 

 A. 3a . B. a . C. 2a . D. 2a . 
Câu 14.  Đạo hàm của hàm số 5 4 24 11 26y x x x      tại 0 1x    là 
 A. ( 1) 0y   . B. ( 1) 11y   . C. ( 1) 33y   . D. ( 1) 1y   . 

Câu 15. Tính    
 

2

3

2 3 4
lim

1
n n

I
n

 



. 

 A. 3I  . B. 9I   . C. 3I   . D. 9I  . 

Câu 16.  Cho hàm số   1
2 1

f x
x




. Tính  1f  . 

 A. 8
27

 . B. 2
9

. C. 8
27

. D. 4
27

 . 

Câu 17.  Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau. 
I.  f x  liên tục trên đoạn  ;a b  và    . 0f a f b   thì phương trình   0f x   có nghiệm. 

II.  f x  không liên tục trên  ;a b  và    . 0f a f b   thì phương trình   0f x   vô nghiệm. 
 A. Cả I và II sai. B. Chỉ I đúng. 
 C. Chỉ II đúng. D. Cả I và II đúng. 
Câu 18.  Cho hình chóp .S ABCD có đáy là hình thoi cạnh a ; SA AD  và 3SA a . Tính góc giữa hai 
đường thẳng SD  và BC  
 A. 45 . B. 90 . C. 60 . D. 30 . 

Câu 19.  Cho hàm số ( ) 2f x x  có đạo hàm là  f x , hàm số ( ) 4 sin
4
xg x x 

  có đạo hàm là  g x . 

Tính giá trị biểu thức    2 . 2P f g  . 

 A.  1
4

P  . B.  
16

P 
 . C.  1P  . D.  16

16
P 
 . 

Câu 20. Cho hình chóp .S ABCD  có tất cả các cạnh đều bằng nhau. Gọi O  là giao điểm của AC  và BD . 
Chọn mệnh đề sai? 
 A.  , 60SA CD   . B.  , 90SO AD   . C.  , 90SA BD   . D.  , 120SA CD  

 
. 

Câu 21.  Cho hình chóp tứ giác đều ܵ.ܦܥܤܣcó tất cả các cạnh bằng ܽ. Gọi ܯlà điểm trên đoạn ܵܦsao cho 
ܯܵ =  .ܦܯ2
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Tan góc giữa đường thẳng ܯܤvà mặt phẳng (ܦܥܤܣ)là 

 A.  ଵ
ହ
. B.  √ହ

ହ
. C.  √ଷ

ଷ
. D.  ଵ

ଷ
. 

Câu 22. Một chất điểm chuyển động theo phương trình (ݐ)ݏ = ଷݐ − ଶݐ3 − ݐ9 + 2017, trong đó ݐ >  tính ݐ ,0
bằng giây và (ݐ)ݏ tính bằng mét. Tính gia tốc của chất điểm tại thời điểm ݐ = 3 giây. 
 A.  6  ݉ ⁄ଶݏ .  B.  15  ݉ ⁄ଶݏ .  C.  9  ݉ ⁄ଶݏ .  D.  12  ݉ ⁄ଶݏ .  
Câu 23.  Cho hàm số ݕ = sin2ݔ có đạo hàm là ݕ′ và ݕ′′. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A.  ݕଶ + ଶ(′ݕ) = 4.  B.  4ݕ + ′′ݕ = 0.  C.  ݕ = .′ݕ tan2ݔ.  D.  4ݕ − ′′ݕ = 0.  

Câu 24. Cho hàm số   2 22sin 3cosf x x x  . Khi đó 3
6

af
b

   
 

. Mệnh đề nào sau đây sai? 

 A. 10ab  . B. 5a b  . C. 2 2 29a b  . D. 7a b  . 
Câu 25.  Số tiếp tuyến của đồ thị hàm số 4 22 3y x x    song song với trục hoành là 
 A. ba. B. hai. C. một. D. không. 
Câu 26. Tính số gia của hàm số 3 2 1y x x    tại điểm 0x  ứng với số gia 1x  . 

 A. 2
0 03 5 2y x x    . B. 2

0 03 5 3y x x    . 

 C. 3 2
0 0 02 3 5 2y x x x     . D. 2

0 03 5 2y x x    . 
Câu 27.  Cho hàm số   3 22 5f x x x x    . Tìm tập nghiệm S của phương trình   0f x  . 

 A.  1S 1;
3

   
 

. B.  1S 1;
3

   
 

. C.  1S 1;
3
   

 
. D.  1S 1;

3
   

 
. 

Câu 28.  Cho hình chóp .S ABCD  có ABCD  là hình vuông cạnh 2a , ( )SA ABCD  và SA a . Khoảng 
cách giữa hai đường thẳng SB  và CD  là 
 A. 2a . B. 5a . C. a . D. 2a . 

Câu 29. Cho hàm số 2

2( )
6




 
xf x

x x
. Khẳng định nào sau đây đúng nhất? 

 A. Hàm số liên tục trên  . 
 B. TXĐ:  \ 3; 2 D .Ta có hàm số liên tục tại mọi x D  và hàm số gián đoạn tại 2, 3  x x . 
 C. Hàm số liên tục tại 2, 3  x x . 
 D. Tất cả đều sai. 

Câu 30. Giá trị 
3

1 2lim
3x

x
x

 


 bằng 

 A. 1
4

 . B. 1
2

 . C. 1
4

. D. 1
2

. 

Câu 31. Cho hình lăng trụ .ABC A B C   , M là trung điểm của BB . Đặt CA a
 

, CB b
 

, AA c 
 

 (Tham 
khảo hình vẽ). 
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Khẳng định nào sau đây đúng? 

 A. 1
2

AM a c b  
   

. B. 1
2

AM b c a  
   

. 

 C. 1
2

AM b a c  
   

. D. 1
2

AM a c b  
   

. 

Câu 32.  Cho hàm số   2 24f x mx x m   . Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để đạo hàm   0f x   với 

 1;2x   . 
 A. 2 1m   . B. 2 1m   , 0m  . C. 2m   . D. 1m  . 
Câu 33.  Cho hàm số 3 2 2y x mx m   , có đồ thị  C  với m  là tham số thực. Gọi A  là điểm thuộc đồ thị 

 C  có hoành độ bằng 1 . Viết phương trình tiếp tuyến   với đồ thị  C  tại A  biết tiếp tuyến cắt đường tròn 

   22: 1 9x y     theo một dây cung có độ dài nhỏ nhất. 
 A. 4y x   . B. 1y x  . C. 1y x   . D. 4y x   . 

Câu 34.  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình vuông cạnh a . Tam giác SAB  đều và nằm trong mặt phẳng 
vuông góc với đáy. Gọi M , N  lần lượt là trung điểm của AB , AD . Tính khoảng cách từ điểm D  đến mặt 
phẳng  SCN  theo a . 

 A. 3
3

a . B. 3
4

a . C. 2
4

a . D. 4 3
3

a . 

Câu 35.  Cho ܽ;ܾ; ܿ là các số thực thỏa mãn ݈݅݉
௫→ଵ

√௔௫మାଵଵା௕௫ିଷ
ହ௫యିଽ௫మାଷ௫ାଵ

= ܿ. Gọi ܵ là tập hợp các nghiệm của phương 
trình 6ܾݔସ + (9ܽ + ଷݔ(33ܾ + ଶݔ9ܽ − 22ܿ = 0. Tổng các phần tử của tập ܵ bằng 
 A. 0. B. 11. C.  − ଵ

ଶ
. D.  −11. 

 
PHẦN II: TỰ LUẬN 
 

Câu 36.  Cho hàm số   2 1f x x  . Tính  1f  . 
Câu 37.  Cho hàm số   2 3 2f x x x   . Giải phương trình 

      24 2 5 1 2 25f x x f x x x       . 

Câu 38.  Cho hàm số   3 23 1y f x x x x      có đồ thị là đường cong  C . Viết phương trình tiếp tuyến 

của  C  tại điểm có hoành độ bằng 1 . 

Câu 39.  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật với AB a , 3AD a . Hai mặt phẳng 
 SAB  và  SAC  cùng vuông góc với mặt phẳng đáy. Tính khoảng cách từ đỉnh S  đến mặt phẳng  ABCD  

biết 5SC a . 
------------- HẾT ------------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI - ĐÁP ÁN CHI TIẾT 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 
C C D A A A A B D A C C B D D A B C 
19 20 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 
C D A D B B B B B D B C C A D C A  

 
PHẦN I: TRẮC NGHIỆM KHÁCH QUAN 
 
Câu 1. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có       f x ax b a . 
 
Câu 2. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có 
1

4 3lim
1x

x
x


 


vì  

1
lim 4 3 1
x

x


  ,  
1

lim 1 0
x

x


  , 1 0x   khi 1x  . 

 
 
Câu 3. 

Lời giải 
Chọn D 
Câu 4. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Ta có ABCD  là hình vuông nên AC BD . 

/ /B D BD B D AC     . 
Câu 5. 

Lời giải 
Chọn A 
Tại 1x   đồ thị hàm số không liên nét nên hàm số không liên tục. 
Vậy hàm số không có đạo hàm tại 1x  . 
Câu 6. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ݕ = sin2ݔ ⇒ ′ݕ = 2cos2ݔ. 
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Câu 7. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: 23 2 3y x x     . 

Hệ số góc của tiếp tuyến tại điểm  1;1M  là   21 3.1 2.1 3 4y       . 
Câu 8. 

Lời giải 
Chọn B 

 lim lim lim 3 2 5n n n nu v u v        . 
Câu 9. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có  3 2 2d 2 d (3 4 )dy x x x x x x    . 
Câu 10. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có lim

1→ݔ
1+2ݔ
2−ݔ = (1)2+1

1−2 = −2. 
Câu 11. 

Lời giải 
Chọn C 
Áp dụng quy tắc hình bình hành ta có: BA BC BD 

  
. 

Suy ra ' ' 'BA BC BB BD BB BD    
     

. 
Câu 12. 

Lời giải 
Chọn C 
 Ta có: ݕ′ = ௫.௙ᇱ(௫)ି௙(௫)

௫మ
. 

Câu 13. 
Lời giải 

Chọn B 

 

Ta có  
AB AC

AB SAC
AB SA


  

 nên   ,d B SAC AB a  . 

Câu 14. 
Lời giải 

Chọn D 
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Ta có: 4 3 4 35 16 22 ( 1) 5( 1) 16( 1) 22( 1) 1.y x x x y                
Câu 15. 

Lời giải 
Chọn D 

   
 

2

3

2 3 4
lim

1
n n

I
n

 




2

3

2 43 1
lim 9

11

n n

n

       
    

  
 

. 

Câu 16. 
Lời giải 

Chọn A 

Tập xác định 1\
2

D    
 

 . 

 
 2

2
2 1

f x
x





 ,  
 3

8
2 1

f x
x

 


. 

Khi đó   81
27

f    . 

Câu 17. 
Lời giải 

Chọn B 
Câu 18. 

Lời giải 
Chọn C 

 
Ta có     // ; ;BC AD SD BC SD AD SDA   .

   0tan 3 60SASDA SDA
AD

    . 

Câu 19. 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có:   1
2 2

f x
x

 


và   4 cos
4 4

xg x     . 

Do đó:   1 12
42 2 2

f   


và  2 4 cos 4
4 2

g      . 

Vậy     12 . 2 .4 1
4

P f g    . 

 
Câu 20. 

Lời giải 
Chọn D 
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* Các mặt bên của hình chóp là các tam giác đều. 
*       , , , 60SA CD SA BA AS AB SAB    
     

. 

*    , 90
SO AC

SO ABCD SO AD SO AD
SO BD


       

. 

*       do 
, 90

BD SO SO ABCD
BD SAC BD SA SA BD

BD AC

         


. 

*     , , 60SA CD SA AB SAB    . 

Câu 21. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có ܦܤ = ܽ√2 ⇒ ܦܱ = ௔√ଶ

ଶ
. 

 

Xét tam giác ܱܵܦvuông tại ܱcó: ܱܵ = ଶܦܵ√ ଶܦܱ− = ටܽଶ − ቀ௔√ଶ
ଶ
ቁ
ଶ

= ௔√ଶ
ଶ

. 
Kẻ ܪܯ ⊥ ;ܯܤnên ൫ܪ tạiܦܤ ൯(ܦܥܤܣ) = ෣ܪܤܯ  
Do ܪܯ ⊥ ܦܤ ⇒ Ta có ெு .ܱܵ//ܪܯ

ௌை
= ெ஽

ௌ஽
= ு஽

ை஽
= ଵ

ଷ
. 

⇒ ܪܯ = ௌை
ଷ

= ௔√ଶ
଺

và ܦܪ = ଵ
ଷ
ܦܱ = ௔√ଶ

଺
⇒ ܪܤ = ܦܤ ܦܪ− = ܽ√2− ௔√ଶ

଺
= ହ௔√ଶ

଺
. 

Xét tam giác ܯܪܤvuông tại ܪcó: 
;ܯܤ൫݊ܽݐ ൯(ܦܥܤܣ) = ෣ܪܤܯ = ெு

஻ு
⇒ ;ܯܤ൫݊ܽݐ ൯(ܦܥܤܣ) = ଵ

ହ
. 

 

 
Câu 22. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có (ݐ)′ݏ = ଶݐ3 − ݐ6 − 9 ⇒ (ݐ)′′ݏ = ݐ6 − 6.  
Gia tốc của chất điểm ܽ(ݐ) = (ݐ)′′ݏ = ݐ6 − 6 ⇒ ܽ(3) = 6.3 − 6 = 12  ݉ ⁄ଶݏ .  
Câu 23. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݕ′ = 2cos2ݔ  ⇒ ′′ݕ   = − 4sin2ݔ = ݕ4− ⇒ ′′ݕ + ݕ4 = 0. 
Câu 24. 

O

C

A
D

B

S
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Lời giải 
Chọn B 

  4sin .cos 6cos .sin 5sin 2f x x x x x x    . 

5 35sin
6 3 2

f      
 

 
5
2

a
b


  
. 

C  sai. 
Câu 25. 

Lời giải 
Chọn B 
Tiếp tuyến song song với trục hoành thì sẽ có hệ số góc bằng 0   tiếp điểm là cực trị hàm số 

Ta có 34 4y x x   ; 0y   
0

1
x
x


   
   Đồ thị hàm số có 3 cực trị 

( Ở đây có thể nhớ nhanh hàm số 4 2y ax bx c    có 3 cực trị khi 0ab  ) 

 
Hàm số trùng phương có hai cực trị đối xứng qua Oy    một tiếp tuyến 
Hàm số trùng phương có một cực trị khác thuộc Oy    một tiếp tuyến nữa 
Vậy có hai tuyến song song với trục hoành. 
Câu 26. 

Lời giải 
Chọn B 

   0 0y f x x f x       0 01f x f x        3 2 3 2
0 0 0 01 1 1 1x x x x         

2
0 03 5 2x x   . 

Câu 27. 
Lời giải 

Chọn B 
 

 

23 4 1
10 1;
3

f x x x

f x x x

   

    
 

 
Câu 28. 

Lời giải 
Chọn D 
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Ta có: //CD AB  nên        , , , 2d SB CD d CD SAB d C SAB BC a    . 
Câu 29. 

Lời giải 

Chọn B 
TXĐ :  \ 3; 2 D . 
Ta có hàm số liên tục tại mọi x D  và hàm số gián đoạn tại 2, 3  x x . 
Câu 30. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có 
  3 3

1 2 3lim lim
3 1 2 3x x

x x
x x x 

  


   
 

3

1 1lim
41 2x x

 
 

. 

Câu 31. 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có 1 1
2 2

AM AB BM CB CA AA b a c       
        

 

Câu 32. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có:   2 4f x mx   ;   2 4 0f x mx    . (1)  

TH1) 0m  , ta được: (1) 4 0    nên cũng thỏa  1;2x   . 

TH2) 0m  , ta được: 2 2(1) ;x S
m m

      
 

. 

Để   0f x   với  1;2x     21;2 2 1S m
m

       . 

TH3) 0m  , ta được: 2 2(1) ;x S
m m

      
 

. 

Để   0f x   với  1;2x     21;2 1 2S m
m

         . 

Vậy, 2 1m    thỏa yêu cầu bài toán. 
Câu 33. 

Lời giải 

Chọn D 
Đường tròn    22: 1 4x y     có tâm  0;1I , 3R  . 

Ta có  1;1A m ;  23 2 1 3 2y x mx y m      . 

C

B

D

A

S
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Suy ra phương trình  :   3 2 1 1y m x m     . Dễ thấy   luôn đi qua điểm cố định 3 5;
2 2

F  
 
 

 và điểm 

F  nằm trong đường tròn   (do 3 2
2

IF R  ). 

 
Giả sử   cắt    tại M , N . Thế thì ta có:    2 2 22 ; 2 9 ;MN R d I d I      . 

Do đó MN  nhỏ nhất  ;d I   lớn nhất  ;d I IF   IF   . 

Khi đó đường   có 1 vectơ chỉ phương 3 3;
2 2

u IF     
 

 ;  1; 3 2u m 
  nên ta có: 

 3 3. 0 1. 3 2 . 0
2 2

u n m    
 

2m  . 

Với 2m   ta có  1;3A ,  1 1y   . 

Phương trình tiếp tuyến là  1. 1 3 4y x y x        . 
Câu 34. 

Lời giải 
Chọn C 

 

M  là trung điểm của AB  thì  SM ABCD . Ta có 3
2

aSM  . 

Gọi I  là giao điểm của NC  và MD . Ta có      ; ;IDd D SCN d M SCN
IM

 . 

Vì ABCD  là hình vuông nên NC DM  tại I . . .ID CN DN DC  
.. 52

55
2

a aDN DC aID
CN a

     

5 5 3 5
2 5 10

a a aIM DM ID       2
3

ID
IM

  . 

d R

NM

I

F
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Do 
IM CN
CN SM


 

  CN SMI  . Kẻ MH SI , vì CN MH  nên  MH SCN    ;MH d M SCN  . 

Trong tam giác SMI  có 2 2 2

1 1 1
MH SM MI

   2 2 2

4 20 32
3 9 9a a a

   . 

Vậy 3 2
8

aMH     2;
4

ad D SCN  . 

Câu 35. 
Lời giải 

Chọn A 

Vì 5ݔଷ − ଶݔ9 + ݔ3 + 1 = ݔ) − 1)ଶ(5ݔ + 1) và ݈݅݉
௫→ଵ

√௔௫మାଵଵା௕௫ିଷ
ହ௫యିଽ௫మାଷ௫ାଵ

= ܿ suy ra phương trình √ܽݔଶ + 11 +
ݔܾ − 3 = 0(1) có nghiệm kép ݔ = 1.  
+ (1) ⇔ ଶݔܽ√ + 11 = 3 − ⇒  ݔܾ ଶݔܽ + 11 = (3− ⇔  ଶ(ݔܾ (ܽ − ܾଶ)ݔଶ + ݔ6ܾ + 2 = 0(∗).  
+ (1) có nghiện kép ݔ = 1 suy ra (∗) có nghiệm kép ݔ = 1.  

+ (∗) có nghiệm kép ݔ = 1  ⇔ ൝
ܽ − ܾଶ ≠ 0
ܽ − ܾଶ + 6ܾ + 2 = 0
9ܾଶ − 2(ܽ − ܾଶ) = 0

⇔ ൝
ܽ − ܾଶ ≠ 0
ܽ − ܾଶ + 6ܾ + 2 = 0
9ܾଶ + 12ܾ + 4 = 0

⇔ ቐ
ܾ = − ଶ

ଷ

ܽ = ଶଶ
ଽ

  (2).  

+ Thay trở lại ta có: 

݈݅݉
௫→ଵ

√௔௫మାଵଵା௕௫ିଷ
ହ௫యିଽ௫మାଷ௫ାଵ

=  ݈݅݉
௫→ଵ

ටమమవ ௫
మାଵଵିమయ௫ିଷ

ହ௫యିଽ௫మାଷ௫ାଵ
= ݈݅݉

௫→ଵ

√ଶଶ௫మାଽଽିଶ௫ିଽ
ଷ(௫ିଵ)మ(ହ௫ାଵ)

  

= ݈݅݉
௫→ଵ

ଶݔ22 + 99 − ݔ2) + 9)ଶ

ݔ)3 − 1)ଶ(5ݔ + ଶݔ22√ൣ(1 + 99 + ݔ2) + 9)൧
 

= ݈݅݉
௫→ଵ

ଶݔ18 − ݔ36 + 18
ݔ)3 − 1)ଶ(5ݔ + ଶݔ22√ൣ(1 + 99 + ݔ2) + 9)൧

 

= ݈݅݉
௫→ଵ

ݔ)18 − 1)ଶ

ݔ)3 − 1)ଶ(5ݔ + ଶݔ22√ൣ(1 + 99 + ݔ2) + 9)൧
 

= ݈݅݉
௫→ଵ

଺
(ହ௫ାଵ)ൣ√ଶଶ௫మାଽଽା(ଶ௫ାଽ)൧

  = ଵ
ଶଶ

  (3).  

+ Từ (2) và (3) suy ra ܽ = ଶଶ
ଽ

;ܾ = − ଶ
ଷ

; ܿ = ଵ
ଶଶ

.  

+ Với ܽ = ଶଶ
ଽ

; ܾ = − ଶ
ଷ

; ܿ = ଵ
ଶଶ

 ta có phương trình −4ݔସ + ଶݔ22 − 1 = 0  (∗∗).  
+ Phương trình (∗∗) là phương trình trùng phương, ܵ là tập hợp các nghiệm của phương trình (∗∗). Vậy tổng 
các phần tử của tập ܵ bằng 0. 
 
PHẦN II: TỰ LUẬN 
 
Câu 36. 

Lời giải 

Ta có:   2 1f x x     2 1 1
2 2 1 2 1

x
f x

x x


  

 
 

 
 

   3

2 1 1 1
2 1 2 1 2 1 2 1

x
f x

x x x x

      
   

 

 
  
 

 
     

3
2

3 3 3 5

2 1 3 2 1 3
2 1 2 1 2 1 2 1

x x
f x

x x x x


 

   
   

. 

Vậy  1 3f    . 

Câu 37. 
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Lời giải 
Ta có    2 3 2f x x f x     . 

Do đó       24 2 5 1 2 25f x x f x x x           24 2 3 2 5 .2 1 2 25x x x x         

28 12 4 10 1 2 25x x x x        23 1 2 25x x   
 2 2

1
3

9 6 1 4 25

x

x x x

  
    

 

2 2 2

1 1
3 3

9 6 1 100 4 13 6 99 0

x x

x x x x x

     
        

1
3

33
33
13

x

xx

x

 


  

  


. 

Câu 38. 
Lời giải 

Ta có 23 6 1y x x    . 
Gọi  0 0;M x y  là tiếp điểm. 

Ta có 0 1x   do đó 3 2
0 1 3.1 1 1 2y        ; 2(1) 3.1 6.1 1 2y      . 

Vậy phương trình tiếp tuyến của đồ thị (C) tại điểm có hoành độ bằng 1  là 
     ' 1 1 2 2y y x y x       . 

Câu 39. 
Lời giải 

 

Ta có: 

   

   

   

    ,

SAB SAC SA

SAB ABCD SA ABCD d S ABCD SA

SAC ABCD

 

     

 

. 

Vì ABCD  là hình chữ nhật nên 3BC AD a   và ABC  vuông tại B . 
Theo định lí Py-ta-go trong ABC  vuông tại B  có: 

 22 2 2 2 23 4 2AC AB BC a a a AC a       . 

Theo định lí Py-ta-go trong SAC  vuông tại A  (  SA ABCD SA AC   ) có: 

   
2 22 2 2 25 2SA SC AC a a a SA a       . 
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Vậy   ,d S ABC a . 
 



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 1    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

 
ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 

 
KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 

Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 
 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 

 
 

Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 
Mã đề thi 

333 
 
PHẦN I: TRẮC NGHIỆM KHÁCH QUAN 
 

Câu 1.  Cho hàm số 2
1





xy
x

. Vi phân của hàm số là 

 A.  
 2

3
1




dxdy
x

. B.  
 2

3
1






dxdy
x

. C.  
 21

 


dxdy
x

. D.  
 21




dxdy
x

. 

Câu 2.  Hàm số coty x  có đạo hàm là 

 A. tany x   . B. 2

1
cos

y
x

   . C. 2

1
sin

y
x

   . D. 21 coty x   . 

Câu 3.  Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có đáy ABC  là tam giác vuông cân ở A , H  là trung điểm BC . 
Khẳng định nào sau đây sai? 
 A.  Hai mặt phẳng  AA B B   và  AA C C   vuông góc nhau. 

 B.   AA H  là mặt phẳng trung trực của BC . 

 C.  Nếu O  là hình chiếu vuông góc của A  lên   A BC  thì O A H . 
 D.  Các mặt bên của .ABC A B C    là các hình chữ nhật bằng nhau. 

Câu 4. Giá trị của lim
௫→ହ

௫ି଺
(௫ିହ)మ

 bằng 
 A.  +∞. B.  −∞. C.  0. D.  1. 
Câu 5. Mệnh đề nào sau đây sai? 

 A. 1lim 0kn
  với k  là số nguyên dương. B. Nếu lim nu a  và lim nv    thì lim 0n

n

u
v

 . 

 C. Nếu 1q   thì lim 0nq  . D. Nếu lim nu a  và lim nv b  thì lim n

n

u a
v b

 . 

Câu 6. Cho hàm số ( )y f x  xác định trên K  và 0 x K . Hàm số ( )y f x  liên tục tại 0x  khi và chỉ khi 
 A. 

0
0lim ( ) ( )

x x
f x f x


 . B. 

0
0lim ( ) ( )

x x
f x f x


 . 

 C. 
0 0

0lim ( ) lim ( ) ( )
x x x x

f x f x f x
  

  . D.  
0

lim ( )
x x

f x f x


 . 

Câu 7. Cho hàm số  y f x  xác định trên khoảng  ;a b  và  0 ;x a b . Khi đó đạo hàm của hàm số 

 y f x  tại 0x  (nếu có) được xác định bởi công thức nào dưới đây? 

 A.      
0

0
0

0

lim
x x

f x f x
f x

x x


 


. B.      

0

0
0

0

lim
x x

f x f x
f x

x x


 


. 

 C.      
0

0
0

0

lim
x x

f x f x
f x

x x


 


. D.      0

0 0
0

lim
x

f x f x
f x

x x


 


. 

Câu 8. Cho tứ diện ܦܥܤܣ, gọi ܩ là trọng tâm của tam giác ܦܥܤ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. ܣܩሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬ⃗ܥܩ + ሬሬሬሬሬ⃗ܦܩ = 0ሬ⃗ . B. ܣܩሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬ⃗ܤܩ + ሬሬሬሬሬ⃗ܥܩ = 0ሬ⃗ . 
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 C. ܣܩሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬ⃗ܤܩ + ሬሬሬሬሬ⃗ܦܩ = 0ሬ⃗ . D. ܤܩሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬ⃗ܥܩ + ሬሬሬሬሬ⃗ܦܩ = 0ሬ⃗ . 
Câu 9. Cho hàm số 32 1y x  . Khi đó  1y   bằng 
 A. 3 . B. 6 . C. 6 . D. 2 . 
Câu 10. Tính đạo hàm cấp hai của hàm số 4 22 1y x x    tại điểm 1x   ? 
 A.  1 0  y . B.  1 16   y . C.  1 8  y . D.  1 8   y . 

Câu 11. Đạo hàm của hàm số 32 1y x   là 
 A. 26 1y x   . B. 26y x  . C. 23y x  . D. 6y x  . 
Câu 12. Tính lim

௫→ସ

௫ାହ
௫ିଵ

. 
 A. +∞. B. 1. C. −5. D. 3. 
Câu 13.  Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD là hình chữ nhật và các cạnh bên bằng nhau. Gọi O là giao 
điểm của hai đường chéo của đáy. Tìm mặt phẳng vuông góc với SO ? 
 A.   ABCD . B.   SAB . C.   SAC . D.   SBC . 

Câu 14.  Tính giới hạn 3 2lim
3

n
n
 


. 

 A.  3 . B.  2
3

. C.  3 . D.  0 . 

Câu 15.  Giả sử  u u x  là hàm số có đạo hàm khác 1 tại điểm x  thuộc khoảng xác định và   0u x   tại 
một điểm x  thuộc khoảng xác định. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 A.   
2
uu

u
  . B.    1u

u
  . C.   

2
uu

u
  . D.    1

2
u

u
  . 

Câu 16.  Cho hình chóp đều .S ABCD  có tất cả các cạnh bằng nhau. Góc giữa hai đường thẳng SA  và BC  là 
 A. 60 . B. 90 . C. 30 . D. 45 . 

Câu 17.  Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh a , 3SA a và vuông góc với mặt 
phẳng đáy. Tính khoảng cách từ A đến mặt phẳng  SBC . 

 A.  
3
a . B.  

2
2

a
. C.  

2
a

. D.  
3

2
a

. 

Câu 18.  Phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C của hàm số  y f x tại điểm   0 0 0;M x f x là 

 A.    0 0 0y x f x x x   . B.    0 0 0y y f x x x   , (trong đó  0 0y f x ). 

 C.    0 0 0y y f x x x   , (trong đó  0 0y f x ). D.    0 0 0y x f x x x   . 

Câu 19.  
1

3 2lim
1x

x
x

 


bằng 

 A.  1
2

. B.  1. C.  1
4

. D.   . 

Câu 20. Cho hàm số 3 23 1y x x    có đồ thị là  C . Phương trình tiếp tuyến của  C  song song với đường 
thẳng 9 10y x   là 
 A. 9 , 9 26.y x y x    B. 9 6, 9 28.y x y x     
 C. 9 6, 9 26.y x y x     D. 9 6, 9 28.y x y x     
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Câu 21.  Cho hàm số  
2 2  khi 2.2

5  khi 2

x x xf x x
x x

 


 





 

 Khằng định nào sau đày là sai? 

 A. Hàm số liên tục tại 0 2x  . B. Hàm số liên tục trên  . 
 C. Hàm số có tập xác định là . D. Hàm số gián đoạn tại 0 0x  . 

Câu 22.  Hàm số 2tan
2


xy có đạo hàm là 

 A.  
2

sin
2

cos
2

 

x

y x . B.  
3

sin
2

cos
2

 

x

y x . C.  
3

sin
2

2cos
2

 

x

y x . D.  2tan
2

 
xy . 

Câu 23.  Cho hàm số 1y
x

 . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A. 3 2y y  . B.  22 0y y y   . 

 C.  22y y y  . D. 3 2 0y y   . 
Câu 24. Cho hàm số ( ) cos 2sin 3 1f x a x x x    . Tìm a  để phương trình ( ) 0f x   có nghiệm. 
 A. 5a  . B. 5a  . C. 5a  . D. 5a  . 

Câu 25. Tính tỉ số y
x




 của hàm số 2 1y x   theo x  và x . 

 A. 2y x x
x


  


. B. (2 )y x x x

x


   


. 

 C. 2.y x
x


 


. D. 2y x

x





. 

Câu 26. Cho hàm số ݕ = ଷݔ3 + ଶݔ + 1, có đạo hàm là ݕ′. Để ݕ′ ≤ 0 thì ݔ nhận các giá trị thuộc tập nào sau 
đây? 
 A.  ቀ−∞;− ଶ

ଽ
ቃ ∪ [0; +∞).  B.  ቂ− ଶ

ଽ
; 0ቃ.  

 C.  ቂ− ଽ
ଶ

; 0ቃ.  D.  ቀ−∞;− ଽ
ଶ
ቃ ∪ [0; +∞).  

Câu 27.  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật, 2AB a , BC a , mặt bên SAB  là tam 
giác đều và nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy. Gọi E  là trung điểm của CD . Tính theo a  khoảng 
cách giữa hai đường thẳng BE  và .SC  

 A. 30
10

a . B. 3
2

a . C. 15
5

a . D. a . 

Câu 28. Cho tứ diện ABCD . Gọi M  là trung điểm của đoạn thẳng BC . Đặt , ,AB a AC b AD c  
     

. Đẳng 
thức nào sau đây là đúng? 

 A.  1 2
2

DM a b c   
   

. B.  1 2
2

DM a b c  
   

. 

 C.  1 2
2

DM a b c  
   

. D.  1 2
2

DM a b c  
   

. 

Câu 29.  Cho hình hộp chữ nhật ܣ.ܦܥܤܣᇱܤᇱܥᇱܦᇱ

 
có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông cạnh 2√2,ܣܣᇱ = 4. Tính góc 

giữa đường thẳng ܣᇱܥ với mặt phẳng (ܣܣᇱܤᇱܤ). 
 A. 45௢. B. 90௢. C. 30௢. D. 60௢. 
Câu 30.  Cho hình chóp .O ABC có ba cạnh OA , OB , OC đôi một vuông góc và   OA OB OC a . Gọi 
M là trung điểm cạnh AB . Góc tạo bởi hai vectơ 


BC và 


OM bằng 
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 A.  135 . B.  150 . C.  120 . D.  60 . 
Câu 31. Cho chuyển động thẳng xác định bởi phương trình (ݐ)ݏ = ଷݐ − ݐ ଶ, trong đóݐ3 >  tính bằng giây ݐ ,0
và (ݐ)ݏ tính bằng mét. Khẳng định nào sau đây là đúng? 
 A. Gia tốc của chuyển động khi ݐ = ܽ là ݏ  4 = 18  ݉ ⁄ଶݏ .  
 B. Gia tốc của chuyển động khi ݐ = ܽ là ݏ  4 = 9  ݉ ⁄ଶݏ .  
 C. Vận tốc của chuyển động khi ݐ = ݒ là ݏ  3 = 12  ݉ ⁄ݏ .  
 D. Vận tốc của chuyển động khi ݐ = ݒ là ݏ  3 = 24  ݉ ⁄ݏ .  

Cho hàm số    3 232 2 3 1,
2

y m x m x x m       là tham số. Số các giá trị nguyên m  để 0,y x     là 

 A. 5 . B. Có vô số giá trị nguyên m . 
 C. 3 . D. 4  
Câu 33.  Cho hình chóp .S ABC , có đáy ABC  là tam giác vuông tại B , 3BA a , 4BC a , 
   SBC ABC . Biết 2 3SB a ,  30SBC   . Khoảng cách từ B  đến  mp SAC là 

 A. 4 7
7

a . B. 6 7
7

a . C. 3 7
7

a . D. 5 7
7

a . 

Câu 34. Cho hàm số  y f x  xác định và có đạo hàm trên   thỏa mãn 

   3 2
1 2 8 1 ,f x x f x x             . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  tại điểm 

có hoành độ bằng 1. 
 A. 2y x   . B. 2y x  . C. 2y x   . D. 2y x  . 
Câu 35. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଶݔ2 + ݔ − 3. Biết 

lim
௫→ାஶ

ඥ௙(௫)ାඥ௙(ସ௫)ାඥ௙(ସమ௫)ା...ାඥ௙(ସమబభఴ௫)

ඥ௙(௫)ାඥ௙(ଶ௫)ାඥ௙(ଶమ௫)ା...ାඥ௙(ଶమబభఴ௫)
= ௔మబభవା௕

௖
 với ܽ, ܾ, ܿ là các số nguyên dương và ܾ < 2019. Tính 

giá trị của ܵ = ܽ + ܾ − ܿ. 
 A.  ܵ = 0. B.  ܵ = 2017. C.  ܵ = 2018. D.  ܵ = −1. 
 
PHẦN II: TỰ LUẬN 
 

Câu 36.  Tính đạo hàm các hàm số sau: 



2

1
xy
x

tại 1x . 

Câu 37.  Cho hàm số 3 21 5
3 2

m xy x x m   . Tất cả các giá trị của tham số m  để 0y  , x  . 

Câu 38.  Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  C : 1
2 3
xy
x





 tại giao điểm của  C  và trục 

hoành. 
Câu 39.  Cho hình chóp SABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh 2a  . Mặt bên SAB  là tam giác vuông tại 
S  và nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy. SA a  . Hình chiếu vuông góc của S  lên đường thẳng AB  là 
điểm H  sao cho : 1: 4AH AB   . Gọi I  là giao điểm của HC  và BD  . Tính ))(,( SCDId  

------------- HẾT ------------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI - ĐÁP ÁN CHI TIẾT 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 
B C D B D C B D B C B D A A A A D B 
19 20 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 
C C D B C C A B A D C C A A B D A  

 
PHẦN I: TRẮC NGHIỆM KHÁCH QUAN 
 
Câu 1. 

Lời giải 
Chọn B 

 2
2 3
1 1

      

xdy dx dx
x x

. 

 
Câu 2. 

Lời giải 
Chọn C 
Câu 3. 

Lời giải 
Chọn D 

 
Vì ABC  là tam giác vuông cân ở A  AB AC BC    
nên các mặt bên của lăng trụ không bằng nhau. 
Vậy đáp án A sai. 
Câu 4. 

Lời giải 
Chọn B 

Vì ൞

lim
௫→ହ

ݔ) − 6) = −1

lim
௫→ହ

ݔ) − 5)ଶ = 0

ݔ) − 5)ଶ > ݔ∀,0 ≠ 5

⇒ lim
௫→ହ

௫ି଺
(௫ିହ)మ

= −∞. 

Câu 5. 

Lời giải 
ChọnD 
Vì chỉ đúng với 0b  . 
Câu 6. 

A

B

C

B'

C'A'

H
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Lời giải 
Chọn C 
Câu 7. 

Lời giải 
Chọn B 
Câu 8. 

Lời giải 
Chọn D 

Vì ܩ là trọng tâm của tam giác ܦܥܤ ta có ܤܩሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬ⃗ܥܩ + ሬሬሬሬሬ⃗ܦܩ = 0ሬ⃗ . 
Câu 9. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có 26y x   1 6y   . 
Câu 10. 

Lời giải 
Chọn C 
Tập xác định của hàm số:  . 

34 4y x x   , 212 4y x   . Vậy  1 8y    
Câu 11. 

Lời giải 
Chọn B 

2 2' 3.2. 6 .y x x   
Câu 12. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có lim
௫→ସ

௫ାହ
௫ିଵ

= ଽ
ଷ

= 3. 
Câu 13. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Vì SA SB SC SD   nên tam giác SAC , SBD là các tam giác cân tại S  
Lại có O là trung điểm của hai đường chéo SO AC  ( )SO ABCD  . 
 
Câu 14. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có: 

233 2 3 0lim lim 333 1 01

n n
n

n

    
   

 
. 
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Câu 15. 

Lời giải 
Chọn A 
Câu 16. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Do //BC AD  nên    , ,SA BC SA AD . Mà tam giác SAD  đều nên  , 60SA AD    . 

Vậy  , 60SA BC   . 
Câu 17. 

Lời giải 
Chọn D 

 
Do  SA ABCD SA BC  mà AB BC  BC SAB  . 

Gọi H là hình chiếu của A trên SB . Khi đó BC AH  AH SBC  . 

Ta có 2 2 2

1 1 1
AH SA AB

 
3

2
aAH     3,

2
ad A SBC  . 

 
Câu 18. 

Lời giải 
Chọn B 
Theo sách giáo khoa 11 cơ bản. 
 
Câu 19. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có: 
  1 1 1

3 2 3 4 1 1lim lim lim
1 43 21 3 2x x x

x x
x xx x  

   
  

    
. 

B

D C

A

S

A
D

B C

S

H
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Câu 20. 

Lời giải 
Chọn C 
Vì tiếp tuyến (d) song song với đường thẳng 9 10y x   nên (d) có hệ số góc bằng 9. 
Ta có  3 2 2' 3 1 ' 3 6y x x x x      

 
 

 
0 02

0 0 0
0 0

1 3 1, 3
' 9 3 6 9

3 1 3,1

x y M
y x x x

x y N

       
     

   
 

Phương trình tiếp tuyến của  C  qua  1, 3M    là  9 1 3 9 6y x y x       

Phương trình tiếp tuyến của  C  qua  3,1N  là  9 3 1 9 26y x y x       
Câu 21. 

Lời giải 
Chọn D 
+) Dễ thấy, hàm số có tập xác định trên   nên phương án B đúng. 

+) Với  2;x  , ta có  
2 2

2
x xf x

x
 




 là hàm số liên tục trên  ; 2  và  2;   nên hàm số  f x  

liên tục trên  2;  . 

+) Với  ; 2x  , ta có   5f x x   là hàm số liên tục trên   nên hàm số  f x  liên tục trên  ; 2 . 
Suy ra hàm số liên tục tại 0 0x  , Vậy C Sai. 
+) Xét tính liên tục của hàm số tại 0 2x  . Ta có 

      
2

2 2 2 2

2 12lim lim lim lim 1 3
2 2x x x x

x xx xf x x
x x      

  
    

 
. 

     
2 2

lim lim 5 3 2
x x

f x x f
  

    . 

Suy ra hàm số liên lục trên ݔ = 2. Do đó hàm số liên tục trên  nên phương án A và D đúng. 
Câu 22. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có 2

2 2 3

2.tan . tan . sin2 2 2 2tan 2.tan . tan
2 2 2 cos cos cos

2 2 2

 
               

   

x x x x
x x xy x x x

. 

 
Câu 23. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có 2 3

1 1 2; ;y y y
x x x

     . 

 2
3 4

2 1 12 2y y y
x x x

         

Câu 24. 
Lời giải 

Chọn C 
'( ) 2cos sin 3 0f x x a x     có nghiệm 2 24 9 5 5a a a       . 
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Câu 25. 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có 
     

   

2 2

2 22 2

1 1

2 . 1 1 2 . (2 )

y f x x f x x x x

x x x x x x x x x x x

              

              
 

2y x x
x


  


. 

Câu 26. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: ݕ′ = ଶݔ9 +  .ݔ2
Do đó, ݕ′ ≤ 0 ⇔ ′ݕ = ଶݔ9 + ݔ2 ≤ 0 ⇔− ଶ

ଽ
≤ ݔ ≤ ݔ0 ∈ ቂ− ଶ

ଽ
; 0ቃ. 

Câu 27. 

 
Lời giải 

Chọn A 

 
Gọi I  là trung điểm của AB  ta có: SI AB  mà    SAB ABCD  nên  SI ABCD . 
Gọi H  là giao điểm của IC  và BE , kẻ HK SC  tại .K  
Khi đó: IBCE  là hình vuông nên BE IC  mà BE SI  do đó  BE SIC . 

Suy ra BE HK  mà HK SC  nên  ; .d BE SC HK  
Do tam giác CKH  và CIS  đồng dạng nên 
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HK CH
IS CS

  .CH ISHK
CS

 

   2 2

2 . 3
2

3 2

a a

a a




30 .
10

a
  

Câu 28. 
Lời giải 

Chọn D 

 

   1 1 2
2 2

DM AM AD AB AC AD a b c       
        

. 

Câu 29. 
Lời giải 

Chọn C 

 
Ta có ܤܥ ⊥ ܤܥ,ܤܣ ⊥ ᇱܤܤ ⇒ ܤܥ ⊥  .(ܤᇱܤᇱܣܣ)
⇒ (ܤᇱܤᇱܣܣ) trên ܤᇱܣ có hình chiếu là ܥᇱܣ ⇒ ൫ܣᇱܥ, ൯(ܤᇱܤᇱܣܣ) = (ܤᇱܣ,ܥᇱܣ) = ෣ܤᇱܣܥ

 (vì ܣܥ߂ᇱܤ vuông tại ܤ 
nên ܣܥᇱܤ෣  nhọn). 
Ta có ܣᇱܤ = ᇱଶܣܣ√ + ଶܤܣ = 2√6 ⇒ ݊ܽݐ ෣ܤᇱܣܥ = ஻஼

஺ᇲ஻
= ଵ

√ଷ
⇒ ෣ܤᇱܣܥ = 30௢. 

Câu 30. 

Lời giải 
Chọn C 
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Ta có   2
2

1
12 .
2 2

       
  

  
 

  
OM OA OB aOM BC OB
BC OC OB

. 

2 2 2  BC OB OC a và 2 21 1 2
2 2 2

   
aOM AB OA OB . 

Do đó    
2

. 12cos , . 120

. 22 . 2
2


      
    

a
OM BCOM BC OM BC
OM BC a a

. 

 
Câu 31. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có (ݐ)ݒ = (ݐ)′ݏ = ଶݐ3 − ݐ6 ⇒ (ݐ)ܽ = (ݐ)′ݒ = ݐ6 − 6. 
Tại ݐ = 3 ⇒ (3)ݒ = 3. 3ଶ − 6.3 = 9  ݉ ⁄ݏ .  
Tại ݐ = 4 ⇒ ܽ(4) = 6.4 − 6 = 18  ݉ ⁄ଶݏ .  
Câu 32. 

Lời giải 
Chọn A 

         2 2' 3 2 3 2 3 0 2 2 1 0 1y m x m x m x m x             

Để phương trình  1  luôn thõa mãn x   
TH1: 2 0 2 ' 1 0,m m y x           ( Nhận) 

TH2: 2 0 2m m      2

22 0 2
2 2

0 2 24 0
mm m

m
mm

     
              

 

Kết hợp hai trường hợp: 2; 1;0;1;2m    . 
Câu 33. 

Lời giải 
Chọn B 

M

C

B

O

A
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Kẻ SH BC . Do    SBC ABC  SH ABC  . 
Xét tam giác SHB  vuông tại H , 

ta có cos .cos30 3BHSBH BH SB BH a
SB

     .sin 30 3SH SB a    

Suy ra: CH a . Vậy      , 4 ,d B SAC d H SAC  

Trong  ABC  kẻ HK AC  cắt AC  tại K , kẻ HI SK  (1) cắt SK  tại I . 

Ta có  AC HK
AC SHK AC HI

AC SH
 

    
 (2) 

Từ (1) và (2) suy ra     ,HI SAC d H SAC HI   . 

Tam giác ABC  vuông tại B  nên 2 2 5CA CB BA a   . 

CKH  đồng dạng với CBA  nên . 3
5

HK CH CH AB aHK
AB CA CA

    . 

Xét SHK  vuông tại H  có 
2 2

. 3 7
14

SH HK aHI
SH HK

 


. 

      6 7, 4 , 4
7

ad B SAC d H SAC HI   .
 

Câu 34. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có      3 2

1 2 8 1 , 1f x x f x x              

Từ  1  cho 0x   ta được    
 
 

3 2
1 0

1 1
1 1

f
f f

f


   

 
 

Đạo hàm 2 vế của  1  ta được 

         2
6 1 2 . ' 1 2 8 2 1 . ' 1 2f x f x f x f x         

Từ (2) cho 0x   ta được        2
6 1 . ' 1 8 2 1 . ' 1f f f f     

         26 1 . ' 1 2 1 . ' 1 8 3f f f f    

Trường hợp 1: Nếu  1 0f   thì từ  3  ta có 6.0 2.0 8  ( vô lý). 
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Trường hợp 2: Nếu  1 1f    thì từ  3  ta có      6 ' 1 2 ' 1 8 ' 1 1f f f    . 

Vậy phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  tại điểm có hoành độ bằng 1 là 

     ' 1 . 1 1 2y f x f y x      . 
Câu 35. 

Lời giải 
Chọn A 

+ Ta có: 

⎩
⎨

(ݔ2)݂⎧ = ଶ(ݔ2)2 + ݔ2 − 3
݂(2ଶݔ) = 2(2ଶݔ)ଶ + 2ଶݔ − 3
. . .
݂(2ଶ଴ଵ଼ݔ) = 2(2ଶ଴ଵ଼ݔ)ଶ + 2ଶ଴ଵ଼ݔ − 3

 và 

⎩
⎨

(ݔ4)݂⎧ = ଶ(ݔ4)2 + ݔ4 − 3
݂(4ଶݔ) = 2(4ଶݔ)ଶ + 4ଶݔ − 3
. . .
݂(4ଶ଴ଵ଼ݔ) = 2(4ଶ଴ଵ଼ݔ)ଶ + 4ଶ଴ଵ଼ݔ − 3

  

+ Do đó lim
௫→ାஶ

ඥ௙(௫)ାඥ௙(ସ௫)ାඥ௙(ସమ௫)ା...ାඥ௙(ସమబభఴ௫)

ඥ௙(௫)ାඥ௙(ଶ௫)ାඥ௙(ଶమ௫)ା...ାඥ௙(ଶమబభఴ௫)
  

= lim
௫→ାஶ

ටଶାభೣି
య
ೣమ
ାටଶ.ସమାరೣି

య
ೣమ
ା...ାටଶ(ସమబభఴ)మାర

మబభఴ
ೣ ି య

ೣమ

ටଶାభೣି
య
ೣమ
ାටଶ.ଶమାమೣି

య
ೣమ
ା...ାටଶ(ଶమబభఴ)మାమ

మబభఴ
ೣ ି య

ೣమ

  

= √ଶ൫ଵାସାସమା...ାସమబభఴ൯
√ଶ(ଵାଶାଶమା...ାଶమబభఴ)

 =
ଵభషర

మబభవ

భషర
భషమమబభవ
భషమ

 = ଵ
ଷ
ସమబభవିଵ
ଶమబభవିଵ

 = ଶమబభవାଵ
ଷ

. 

Vì 2ଶ଴ଵଽ > 2019 cho nên sự xác định ở trên là duy nhất nên ൝
ܽ = 2
ܾ = 1
ܿ = 3

. 

+ Vậy ܵ = ܽ + ܾ − ܿ = 0. 
 
PHẦN II: TỰ LUẬN 
 
Câu 36. 

Lời giải 

Ta có: 
      

 

       
    

2

2 . 1 2 12
1 1

x x x xx
x x

 

   
     

  
    

  
  

2 2 2

1 . 1 2
1 2 4 1 42

1 2 1 2 1

x x
x x x x xx

x x x x x
. 

Vậy đạo hàm của hàm số tại 1x  là:   
11
2

y . 

Câu 37. 
Lời giải 

3 21 5
3 2

m xy x x m   ; 2 my mx x   

20, 0,x x mx m xy            
2 4 0 0 4m m m      . 

Câu 38. 

Lời giải 

+ TXĐ: 3\
2

D    
 

 . 
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+ Gọi  , 0AA x  là giao điểm của  C  với trục hoành 1Ax    1;0A . 

+ 
 

 2
1 1

2 3
Ay y x

x
    


. 

+ Phương trình tiếp tuyến với  C  tại  1;0A  là: 

 1 1 1y x y x       . 
Câu 39. 

Lời giải 

 
Ta có: 

)(
)(

)()(
)()(

ABCDSH
ABSHSAB

ABABCDSAB
ABCDSAB














 

Trong (ABCD), kẻ CDHK  tại K, nối SK. Kẻ SKHE  tại E (1) 
Ta có: 

)(
))(),((

SHKCD
ABCDCDABCDSHSHCD

HKCD









 

)(, SHKHEHECD   (2) 
Từ (1),(2): )(SCDHE   
Suy ra: HESCDHd ))(,(  

6
57111

222

aHE
HKSHHE

  

21
572

4
31

1.
6
57

1

1..))(,( aa

CD
BH

HE
CH
CIHESCDId 





  
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
444 

 
 
PHẦN I: TRẮC NGHIỆM KHÁCH QUAN 
 

Câu 1. Cho hàm số   cot 2f x x . Giá trị 
4
   

 
f  bằng 

 A. 2
3

 . B. 2
3

. C. 2 . D. 2 . 

Câu 2.  Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau. 
 A. Trong không gian, nếu hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với với đường thẳng thứ ba thì chúng 
song song với nhau. 
 B. Nếu một mặt phẳng và đường thẳng không nằm trong mặt phẳng ấy cùng vuông góc với một đường 
thẳng thì chúng song song với nhau. 
 C. Nếu mặt phẳng và đường thẳng cùng vuông góc với một mặt phẳng thì chúng song song với nhau. 
 D. Nếu hai mặt phẳng phân biệt cùng vuông góc với mặt phẳng thứ ba thì chúng song song với nhau. 
Câu 3.  Cho hàm số  y f x  có đạo hàm liên tục trên K và có đồ thị là đường cong  C . Viết phương trình 

tiếp tuyến của  C  tại điểm   ;M a f a , a K . 

 A.     y f a x a f a   . B.     y f a x a f a   . 

 C.     y f a x a f a   . D.     y f a x a f a   . 

Câu 4.  Tính 
3 2

51

2 1lim
2 1x

x x
x

 


. 

 A. 
1
2

. B. 2 . C. 2 . D. 
1
2

 . 

Câu 5. Đạo hàm của hàm số 
4 3

25 2
2 3
x xy x a    ( a  là hằng số) bằng 

 A. 3 2 12 5 2
2

x x a
x

   . B. 3 2 12 5
2 2

x x
x

  . 

 C. 3 2 12 5
2

x x
x

  . D. 3 22 5 2x x  . 

Câu 6.  Hàm số sin 4
3

y x   
 

 có đạo hàm là 

 A.  cos 4
3

y x     
 

. B.  4cos 4
3

y x     
 

. 

 C.  4cos 4
3

y x    
 

. D.  cos 4
3

y x    
 

. 

Câu 7. Tính đạo hàm của hàm số ݂(ݔ) = ସݔ− + ଷݔ4 − ଶݔ3 + ݔ2 + 1 tại điểm ݔ = −1. 
 A.  ݂′(−1) = 14.  B.  ݂′(−1) = 15.  C.  ݂′(−1) = 24.  D.  ݂′(−1) = 4.  

Câu 8.  Tìm vi phân của hàm số sin 3
6

y x   
 

. 
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 A. d 3cos 3 d
6

y x x    
 

. B. d 3cos 3 d
6

y x x   
 

. 

 C. d cos 3 d
6

y x x   
 

. D. d 3sin 3 d
6

y x x    
 

. 

Câu 9.  Cho một hàm số  f x . Khẳng định nào sau đây là đúng? 

 A. Nếu phương trình   0f x   có nghiệm trong khoảng  ;a b  thì hàm số  f x  phải liên tục trên khoảng 

 ;a b . 

 B. Nếu hàm số  f x  liên tục, tăng trên đoạn  ;a b  và    . 0f a f b   thì phương trình   0f x   không 

có ngiệm trong khoảng  ;a b . 

 C. Nếu  f x  liên tục trên đoạn  ;a b  và    . 0f a f b   thì phương trình   0f x   không có nghiệm 

trên khoảng  ;a b . 

 D. Nếu    . 0f a f b   thì phương trình   0f x   có ít nhất một nghiệm trong khoảng  ;a b . 

Câu 10.  lim ௡ାଵ
ଶ௡ାଵ

bằng 

 A. +∞. B. 1. C. ଵ
ଶ
. D. 2. 

Câu 11. Cho hình chóp .S ABC , đáy là tam giác ABC  trọng tâm G , M  là trung điểm của BC . Hình chiếu 
của S  lên  ABC  là I . Tính khoảng cách từ S  đến  ABC . 
 A. SI . B. SG . C. SA  D. SM . 
Câu 12.  Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′, thực hiện phép toán: ⃗ݔ = ሬሬሬሬሬ⃗ܣܤ + ሬሬሬሬሬ⃗ܥܤ + ሬሬሬሬሬሬሬ⃗′ܤܤ  
 A. ⃗ݔ = ሬሬሬሬሬሬ⃗′ܥܣ . B. ⃗ݔ = ሬሬሬሬሬሬሬ⃗′ܦܤ . 
 C. ⃗ݔ = ሬሬሬሬሬሬ⃗ܦܤ . D. ⃗ݔ = ሬሬሬሬሬሬ⃗′ܣܥ . 
Câu 13. Tính  3lim 1 3

x
x x


   bằng 

 A. 1 . B.  . C. 1. D.  . 
Câu 14.  Cho hàm số ( )y f x c ó đạo hàm cấp một là 54y x   . Đạo hàm cấp hai của hàm số ( )y f x  là 
 A. 44.5.y x   . B.  2 420y x  . C. 45.4.y x  . D. 420y x  . 
Câu 15. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm tại điểm 0x  là  0' .f x  Khẳng định nào sau đây sai. 

 A.      
0

0
0

0

' lim
x x

f x f x
f x

x x





 B.      0 0

0 0
' lim

x

f x x f x
f x

x 

 



 

 C.      0 0
0 0

' lim
h

f x h f x
f x

h

 
  D.      

0

0 0
0

0

' lim
x x

f x x f x
f x

x x

 



 

Câu 16. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có ܵܣ ⊥  ?là hình vuông. Khẳng định nào sau đây đúng ܦܥܤܣ và (ܦܥܤܣ)

 
 A. ܥܣ ⊥ ܥܣ .B .(ܦܥܵ) ⊥ ܦܤ .C .(ܦܤܵ) ⊥ ܦܤ .D .(ܦܣܵ) ⊥  .(ܥܣܵ)

A D

B C

S
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Câu 17. Cho lim 0nu a  , lim 0nv  ,  0,nv n  . Giới hạn lim n

n

u
v

 bằng 

 A. 0. B. . C. . D.  . 
Câu 18. Cho hình chóp đều ܵ.ܦܥܤܣ như hình dưới. Góc giữa hai đường thẳng ܱܵ và ܦܥ có số đo bằng 

 
 A.  0°.  B.  ૢ૙°.  C.  60°.  D.  45°.  
Câu 19.  Gọi ,  M N  lần lượt là trung điểm của các cạnh AC  và BD  của tứ diện ABCD . Gọi I  là trung 
điểm đoạn MN  và P  là 1 điểm bất kỳ trong không gian. Tìm giá trị của k  thích hợp điền vào đẳng thức 
vectơ:  PI k PA PB PC PD   

    
. 

 A. 2k  . B. 4k  . C. 1
2

k  . D. 1
4

k  . 

Câu 20. Cho đường cong cos
3 2

xy    
 

 và điểm M  thuộc đường cong sao cho tiếp tuyến tại M  song 

song với đường thẳng 1 5
2

y x  . Tọa độ điểm M  là 

 A. ;0
3
 
 
 

. B. 5 ;1
3
 

 
 

. C. 5 ;0
3
 

 
 

. D. 5 ;1
3
 

 
 

. 

Câu 21. Cho hàm số ( ) sin3 cot 2f x x x  . Biết 2( ) cos3
sin 2

bf x a x
x

    với ,a b . Tính a b . 

 A. 1 . B. 5 . C. 5. D. 1. 
Câu 22. Cho hàm số   3 23 4f x x x   . Tập nghiệm S  của bất phương trình  ' 0f x   là 

 A.    ;0 2;S     . B.    ; 1 2;S      . 

 C.  0;2S  . D.  2;0S   . 

Câu 23.  Cho hàm số ݕ = ݔ + ହ
௫
 có đạo hàm là ݕ′. Rút gọn biểu thức ܯ = ′ݕݔ +   .ݕ

 A.  ܯ = ܯ  .B  .ݔ2 = ܯ  .C  .ݔ2 − = ܯ  .D  .ݔ = ଵ଴
௫

.  

Câu 24. Tính số gia của hàm số ݕ = ଵ
௫
 tại điểm ݔ (bất kì khác 0) ứng với số gia Δݔ.  

 A.  Δݕ = − ୼௫
௫(௫ା୼௫)

 .  B.  Δݕ = − ୼௫
௫ା୼௫

.  C.  Δݕ = ୼௫
௫ା୼௫

.  D.  Δݕ = ୼௫
௫(௫ା୼௫)

 .  
Câu 25.  Cho hình thang vuông ABCD  vuông ở A  và D , 2AD a . Trên đường thẳng vuông góc với 
 ABCD  tại D  lấy điểm S  với 2SD a . Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng DC  và SA. 

 A. 2a . B. 3
3

a . C. 
2

a . D. 2
3
a . 

Câu 26. Cho hàm số   4 1 3
2

xf x
x
 




. Tính  
2

lim
x

f x


. 

 A.  
2

3lim
2x

f x


  . B.  
2

2lim
3x

f x


 . C.  
2

3lim
2x

f x


 . D.  
2

2lim
3x

f x


  . 
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Câu 27. Một chất điểm chuyển động thẳng theo phương trình 3 23 4S t t   , trong đó S  tính bằng mét 
 m , t  tính bằng giây  s . Tại thời điểm  5t s  gia tốc của chất điểm bằng 

 A. 236 /m s . B. 230 /m s . C. 2105 /m s . D. 270 /m s . 

Câu 28.  Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣđáy là hình vuông cạnh ܽ, tâm ܱ. Cạnh bên ܵܣ = 2ܽvà vuông góc với mặt 
phẳng đáy. Gọi ߙlà góc tạo bởi đường thẳng ܵܥvà mặt phẳng đáy. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A.  ݊ܽݐ ߙ = 1. B.  ݊ܽݐ ߙ = √2. C.  ߙ = 60°. D.  ߙ = 75°. 
Câu 29.  Cho hình chóp .S ABC có 2BC a , các cạnh còn lại đều bằng a . Góc giữa hai vectơ SB


và 

AC


bằng 
 A.  60 . B.  120 . C.  30 . D.  90 . 
Câu 30. Có bao nhiêu tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 2 1y x x x     song song với đường thẳng 6 4y x  ? 
 A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 4 . 

Câu 31. Cho hàm số   2

3 2 khi 1
4 khi 1

x x
f x

x x
 

 
 

. Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

 A. Hàm số liên tục trên  1; . B. Hàm số liên tục trên  . 

 C. Hàm số liên tục tại 1x  . D. Hàm số liên tục trên  ;1 . 

Câu 32.  Cho hàm số 3 23( 2) ( 2) 3 1
2

y m x m x x      , m l à tham số. Số giá trị nguyên của m  để 

0,y x    l à 
 A. 3. B. 4. C. 5. D. Vô số. 
Câu 33. Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số ݕ = ௫ାଶ

௫ାଵ
, biết khoảng cách từ điểm 1−)ܫ; 1) đến tiếp 

tuyến là lớn nhất. 
 A.  ݕ = ݔ− + ݕ ,2 = ݔ− − 2. B.  ݕ = ݔ− + ݕ ,2 = ݔ− − 1. 
 C.  ݕ = ݔ + ݕ ,2 = ݔ − 2. D.  ݕ = ݔ− + ݕ ,1 = ݔ− − 1. 
Câu 34.  Biết rằng (2−ܽ)3−ݔ

ඥݔ−1+2ݔ
 có giới hạn là +∞ khi ݔ → +∞ (với ܽ là tham số). Tính giá trị nhỏ nhất của ܲ =

ܽଶ − 2ܽ + 4.  
 A.  ܲmin = 5.  B.  ܲmin = 1.  C.  ܲmin = 3.  D.  ܲmin = 4.  
Câu 35.  Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C   có đáy ABC  là tam giác vuông tại B . Biết 

, 2 , 2AB a AA a BC a   . Gọi M  là trung điểm của A C  . Tính khoảng cách từ điểm A  đến mặt phẳng 
 MBC . 

 A. 3 17
17

a . B. 17
17

a . C. 2 17
17

a . D. 4 17
17

a . 

 
PHẦN II: TỰ LUẬN 
 

Câu 36.  Tìm đạo hàm của hàm số sau:
2

16y x
x

   với 0x  . 

Câu 37.  Tính đạo hàm của hàm số sau: sin 2 cos 2
2sin 2 cos 2

x xy
x x





, giải phương trình 6y   . 

Câu 38.  Cho hàm số:   2 1y f x x x    ( )C  
c)Tính ( )y f x   (Ghi rõ từng bước vận dụng công thức và rút gọn hết sức có thể) 
d)Viết phương trình tiếp tuyến với ( )C tại điểm có hoành độ bằng 0 ( Được sử dụng máy tính để tính đạo 
hàm). 
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Câu 39.  Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD  là hình vuông cạnh a, tam giác SAB  nằm trong mặt phẳng 
vuông góc với đáy và 2SB a , biết góc giữa SC  và  ABCD  bằng 30 . Tính khoảng cách từ S  đến 

 ABCD . 
------------- HẾT ------------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI - ĐÁP ÁN CHI TIẾT 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 
C B D C C B C A B C A B D A D D B B 
19 20 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 
D C D C A A D B A B B A A C A C D  

 
PHẦN I: TRẮC NGHIỆM KHÁCH QUAN 
 
Câu 1. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có:   2

2
sin 2

f x
x

   
2

2 2
4 sin

2

f 


            
 

. 

Câu 2. 
Lời giải 

Chọn B 
Sai vì hai mặt phẳng có thể cắt nhau. 
Sai vì hai đường thẳng có thể cắt nhau hoặc chéo nhau. 
Sai vì đường thẳng có thể nằm trong mặt phẳng. 
Câu 3. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có:     ;M a f a C . 

Vậy phương trình tiếp tuyến của đường cong  C  tại điểm   ;M a f a  có dạng: 

    y f a x a f a   . 
Câu 4. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có    
 

3 23 2

551

1 2. 1 12 1lim 2
2 1 2 1 1x

x x
x

    
  

  
. 

Câu 5. 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có 3 2 12 5
2

y x x
x

    . 

Câu 6. 
Lời giải 

Chọn B 

Áp dụng thức đạo hàm của hàm số hợp:  sin .cosu u u  . 
Câu 7. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: ݂′(ݔ) = ଷݔ4− + ଶݔ12 − ݔ6 + 2. 
Suy ra ݂′(−1) = −4(−1)ଷ + 12(−1)ଶ − 6(−1) + 2 = 24. 
Câu 8. 

Lời giải 
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Chọn A 

d sin 3 d 3 .cos 3 d 3cos 3 d
6 6 6 6

y x x x x x x x                           
        

. 

Câu 9. 
Lời giải 

Chọn B 
Hàm số  f x  liên tục, tăng trên đoạn  ;a b  và    . 0f a f b   

Khi đó, 
0 ( ) ( )

( ) ( ) 0
f a f b

f a f b
 

    nên phương trình   0f x   không có ngiệm trong khoảng  ;a b . 
Câu 10. 

Lời giải 
Chọn C 

ܕܑܔ ା૚࢔
૛࢔ା૚

= ܕܑܔ
૚ା૚࢔
૛ା૚࢔

= ૚
૛
. 

Câu 11. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Ta có: Hình chiếu của S  lên  ABC  là I  nên  SI ABC  và  I ABC . 

Do đó,   ,d I ABC SI . 
Câu 12. 

Lời giải 
Chọn B 
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Áp dụng quy tắc hình hộp ta có ݔሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬሬ⃗ܣܤ ሬሬሬሬሬሬ⃗ܥܤ+ + ሬሬሬሬሬሬሬ⃗′ܤܤ = ሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗′ܦܤ . 
Câu 13. 

Lời giải 
Chọn D 

 3lim 1 3
x

x x


  3
3 2

1 3lim 1
x

x
x x

    
 

  , đáp án D . 

Câu 14. 
Lời giải 

Chọn A 
5 44 4.5.y x y x      . 

Câu 15. 
Lời giải 

Chọn D 
Áp dụng định nghĩa đạo hàm của hàm số tại một điểm. 
Câu 16. 

Lời giải 
Chọn D 

 
Ta có: 
ܦܤ ⊥  (là hình vuông ܦܥܤܣ do) (1)ܥܣ
ܦܤ ⊥ ܣܵ do) (2)ܣܵ ⊥  . ((ܦܥܤܣ)
Từ (1) và (2) suy ra ܦܤ ⊥  .(ܥܣܵ)
Câu 17. 

Lời giải 
Chọn B 

Nếu lim 0, lim 0n nu a v    và 0,nv n   thì lim n

n

u
v

  . 

A D

B C

S



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 9    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Câu 18. 
Lời giải 

Chọn B 
Vì ܵ.ܦܥܤܣ là hình chóp đều nên ܱܵ ⊥ ܦܥ mà (ܦܥܤܣ) ⊂ ܱܵ do đó (ܦܥܤܣ) ⊥   .ܦܥ
Câu 19. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có 2PA PC PM 

  
, 2PB PD PN 
  

 

nên 2 2 2( ) 2.2. 4PA PB PC PD PM PN PM PN PI PI        
        

. Vậy 1
4

k  . 

Câu 20. 
Lời giải 

Chọn C 
Thay tọa độ của điểm M  trong các phương án vào phương trình hàm số, ta loại được các phương án A, C.  

Vì tiếp tuyến tại điểm  0 0;M x y  song song với đường thẳng 1 5
2

y x   nên  0
1
2

y x  . 

Dùng MTCT tính đạo hàm của hàm số ta tìm được đáp án D.  
Câu 21. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có   2

2( ) sin 3 cot 2 3cos3
sin 2

f x x x x
x

     . Vì ,a b  nên 3, 2 a b   . 

Vậy 1a b  . 
Câu 22. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có :   2' 0 3 6 0 0 2f x x x x       . 
Câu 23. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ݕ′ = 1 − ହ

௫మ
⇒ ܯ = ݔ ቀ1− ହ

௫మ
ቁ + ݔ + ହ

௫
=  .ݔ2

Câu 24. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có Δݕ = ݔ)݂ + −(ݔ߂ (ݔ)݂ = ଵ

௫ା௱௫
− ଵ

௫
= − ௱௫

௫(௫ା௱௫)
.  

Câu 25. 
Lời giải 

Chọn D 

 

2a

A

CD

S

B

K
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Ta có 
AD

CD SA
SD

CD
CD










. 

Dựng  AD SK SA K  , khi đó DK  là đoạn vuông góc chung của ,SA CD . 

Do đó  ,d DC SA DK . Xét tam giác SAD  vuông tại D  có DK  là đường cao: 

2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 1 3
2 4 4DK SD AD a a a

      2
3
aDK  . 

Câu 26. 
Lời giải 

Chọn B 

 
2 2

4 1 3lim lim
2x x

xf x
x 

 



 

   2

4 2
lim

2 4 1 3x

x
x x




   2

4lim
4 1 3x x


 

2
3

  

Câu 27. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có     23 6v t S t t t    

    6 6a t v t t      25 36 /a m s  . 
Câu 28. 

Lời giải 
Chọn B 

 
Ta có ܥܣlà hình chiếu vuông góc của ܵܥlên mặt phẳng (ܦܥܤܣ). 
⇒ ൫ܵܥ, ෣(ܦܥܤܣ) ൯ = ෢ܣܥܵ =  .ߙ
Tam giác ܵܥܣvuông tại ܣcó ߙ݊ܽݐ = ௌ஺

஺஼
, với ܥܣ = ܽ√2thì ߙ݊ܽݐ = √2. 

 
Câu 29. 

Lời giải 
Chọn B 

S

A

B C

D

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Ta có   .cos ,
.

SB ACSB AC
SB AC


  
 

 
2

.SA AB AC

a




  

2
. .SA AC AB AC

a



   

2

2

0 12
2

a

a

 
   . 

Vậy góc giữa hai vectơ SB


và AC


bằng 120 . 
 
 
Câu 30. 

Lời giải 
Chọn A 
Gọi phương trình tiếp tuyến có dạng   0 0 0y y y x x x    với  0 0;M x y  là tiếp điểm. 

Tính 23 2 1y x x    . Vì tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 2 1y x x x     song song với đường thẳng 

6 4y x   nên   02
0 0 0

0

5 .
6 3 2 1 6 3

1.

x
y x x x

x

       


 

 

Với 0 0
5 122
3 27

x y   . 

Với 0 01 2x y     . 

Ta được hai tiếp điểm 1
5 122;
3 27

M  
 
 

 và  2 1; 2M   . 

Với tiếp điểm 1
5 122;
3 27

M  
 
 

, ta được tiếp tuyến là đường thẳng 
122 5 1486 6
27 3 27

y x y x       
 

(nhận). 

Với tiếp điểm  2 1; 2M   , ta được tiếp tuyến là đường thẳng  2 6 1 6 4y x y x       (loại). 
Câu 31. 

Lời giải 
Chọn A 
Hàm số đã cho xác định trên . 
Ta có:      2

1 1
lim lim 4 5 1
x x

f x x f
  

    . 

và      
1 1

lim lim 3 2 1 1
x x

f x x f
  

     

Với mọi  0 1;x    ta có :      
0 0

2 2
0 0lim lim 4 4

x x x x
f x x x f x

 
     . 

Vậy hàm số liên tục trên  1; . 
Câu 32. 

Lời giải 
Chọn C 

A C

B

S
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23( 2) 3( 2) 3y m x m x      . 
-TH1: 2 0 2m m     k hi đó 3 0y x      (thỏa mãn). 
-TH2: 2 0 2m m     . 
Khi đó 

 

2

2

0, ( 2) ( 2) 1 0
2 0 2

2 24 0

.1,0,1, 2

y x m x m x x
m m

mm
mm

m

           

    
         
   

  

 


  

Từ trường hợp 1 và 2 có tất cả 5 giá trị của tham số m t hỏa yêu cầu bài toán. 
Câu 33. 

Lời giải 
Chọn A 
Gọi ܯቀܽ; ௔ାଶ

௔ାଵ
ቁ với ܽ ≠ −1 là điểm thuộc (ܥ). 

Đạo hàm ݕ′ = ିଵ
(௫ାଵ)మ

⇒ ݇ = (ܽ)′ݕ = − ଵ
(௔ାଵ)మ

.  

Phương trình tiếp tuyến ݕ:߂ = ିଵ
(௔ାଵ)మ

ݔ) − ܽ) + ௔ାଶ
௔ାଵ

 ⇔ ݔ + (ܽ + 1)ଶݕ − ܽଶ − 4ܽ − 2 = 0. 

Ta có ݀[߂,ܫ] = |ିଶ௔ିଶ|
ඥଵା(௔ାଵ)ర

= ଶ|௔ାଵ|
ඥଵା(௔ାଵ)ర

= ଶ

ට(௔ାଵ)మା భ
(ೌశభ)మ

. 

Để ݀[߂,ܫ] lớn nhất ⇔ (ܽ + 1)ଶ + ଵ
(௔ାଵ)మ

 nhỏ nhất. Mà (ܽ + 1)ଶ + ଵ
(௔ାଵ)మ

≥ 2. 

Dấu ′′ = ′′ xảy ra khi (ܽ + 1)ଶ = 1 ⇔ ቂܽ = 0
ܽ = −2 ⇒ ൤ݕ:߂ = ݔ− + 2

ݕ:߂ = ݔ− − 2.  

Câu 34. 
Lời giải 

Chọn C 
Khi ݔ → +∞ thì √2ݔ = 2ݔ√→ݔ + 1 − 2ݔ√~ݔ − ݔ = ݔ − ݔ = 0  
→ Nhân lượng liên hợp: 

Ta có lim
∞+→ݔ

3−ݔ(ܽ−2)

ඥݔ−1+2ݔ
= lim

∞+→ݔ
൫(2− ݔ(ܽ − 3൯൫√2ݔ + 1 + ൯ݔ = lim

∞+→ݔ
2ݔ ቀ2 − ܽ − 3

ݔ
ቁ ቆට1 + 1

2ݔ + 1ቇ.  

Vì ൞
lim
∞+→ݔ

2ݔ = +∞

lim
∞+→ݔ

ቆට1 + 1
2ݔ + 1ቇ = 4 > 0

⇒ lim
∞+→ݔ

3−ݔ(ܽ−2)

ඥݔ−1+2ݔ
= +∞  

⇔ lim
௫→ାஶ

ቀ2− ܽ − ଷ
௫
ቁ = 2− ܽ > 0 ⇒ ܽ < 2. 

Giải nhanh : ta có ݔ → +∞→ ଶ௫ିଷ
√௫మାଵି௫

  
= ൫(2− ݔ(ܽ − 3൯൫√ݔଶ + 1 + ൯~(2ݔ − .ݔ(ܽ ൫√ݔଶ + ൯ݔ = 2(2 − ݔ(ܽ → +∞⇔ ܽ < 2. 
Khi đó ܲ = ܽଶ − 2ܽ + 4 = (ܽ − 1)ଶ + 3 ≥ 3, ܲ = 3 ⇔ ܽ = 1 < 2 ⇒ ܲ୫୧୬ = 3.  
Câu 35. 

Lời giải 
Chọn D 
Gọi ,D E  lần lượt là trung điểm của ,AC BC . 
Trong hình chữ nhật ACC A   có MD  là đường trung bình nên ta có  2 ; //MD AA a MD AA    

 MD ABC MD BC      1 . 

Xét ABC  có DE  là đường trung bình nên ta có 
2 2

AB aDE   ; //DE AB DE BC    2 . 
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Từ  1  và  2 , suy ra  BC MDE   3 . 

Trong  MDE  kẻ DF ME  tại F .  4 . 

Mà  DF MDE  kết hợp với  3  suy ra DF BC   5 . 

Từ  4  và  5 , ta có  DF MBC  hay   ,d D MBC DF . 
Xét MDE  vuông tại D  có đường cao DF , nên ta có 

2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 4 17 2 17
17(2 ) 4

aDF
DF DM DE a a a

       . 

Mặt khác, 
  
  

,
2

,
d A MBC AC

DCd D MBC
        4 17, 2 , 2

17
ad A MBC d D MBC DF    . 

 
PHẦN II: TỰ LUẬN 
 
Câu 36. 

Lời giải 

Ta có: 
2 3

1 3 26 x
x xx

    
 

. 

Câu 37. 
Lời giải 
ĐK: 2sin 2 cos 2 0x x  . 
Ta có 

     
 2

2 cos 2 2sin 2 2sin 2 cos 2 sin 2 cos 2 4 cos 2 2sin 2
2sin 2 cos 2

x x x x x x x x
y

x x
    

 
  2

6
2sin 2 cos 2x x





 

 
 2

2
66 6 2sin 2 cos 2 1

2sin 2 cos 2
y x x

x x
        
  

 
   

2 1 1sin 2 cos 2 sin 2 sin2sin 2 cos 2 1 5 5 5
2sin 2 cos 2 1 2 1 1 sin 2 sinsin 2 cos 2

5 5 5

x x xx x
x x xx x

 

 

                  

 

 

2 2
2 2 2
2 2
2 2

2

x k
x k

x kx k
k

x k x k
x k x k

 
       

   
      

  
   
                        

  với 1 2sin ;cos
5 5

   .
 

Câu 38. 
Lời giải 

a) Ta có: 

  2 1y f x x x  

 
2 2 2 2 2

2 2 2 2

2 2 2 2

( 1) 1 2 11 ( 1) 1 1
2 1 1 1 1

x x x x xy x x x x x x x
x x x x

               
   

 

b) Với 0 (0) 0x f    
(0) 1f k    

Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số có dạng: 
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0 0( ) 0 1( 0)y y k x x y x y x          
Vậy phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số là: y x  
Câu 39. 

Lời giải 

 
Trong tam giác SAB  kẻ đường cao  SH H AB . 

   
     
SAB ABCD

SAB ABCD AB SH ABCD
SH AB




   
 

. 

Vậy  , ( )SH d S ABCD  
Ta có: 

   
   

,

BC SH
BC AB BC SAB BC SB SB SAB
AB SAB SH SAB

 
      
  

. 

Do đó tam giác SBC  vuông tại B . 
2 2 5SC SB BC a    (định lý Pytago) 

    SH ABCD SH HC HC ABCD       Tam giác SHC  vuông tại H . 

5.sin 30
2

aSH SC   . 

Vậy khoảng cách từ S  đến  ABCD bằng 5
2

a . 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
555 

 
 
PHẦN I: TRẮC NGHIỆM KHÁCH QUAN 
 
Câu 1.  lim ଵ

ଶ௡ା଻
 bằng 

 A.  +∞. B.  ଵ
ଶ
. C.  0. D.  ଵ

଻
. 

Câu 2. Vi phân của hàm số 3
1 2
xy

x



  

tại 3x    là 

 A. 1d d
7

y x . B. d 7dy x . C. 1d d
7

y x  . D. d 7dy x  . 

Câu 3. Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau: 
 A. Nếu lim nu  

 
thì lim nu   . B. Nếu lim nu  

 
thì lim nu   . 

 C. Nếu lim 0nu 
 
thì lim 0nu  . D. Nếu lim nu a 

 
thì lim nu a . 

Câu 4.  Tính giá trị giới hạn 
4 5

4 51

2lim
2 3 2x

x x
x x


 

 bằng 

 A.   . B.  2
7

 . C.  1
7

 . D.  1
12

 . 

Câu 5. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình thoi tâm .O  Các mặt phẳng    ,  SAC SBD cùng 

vuông góc với đáy. Hãy xác định đường thẳng vuông góc với  ABCD trong những đường sau đây? 
 A. SB . B. SA . C. SO . D. SC . 
Câu 6. Cho tứ diện ABCD . Gọi G  là trọng tâm tam giác ABD . Khi đó 
 A. CA CB CD CG  

   
. B. 3CA CB CD CG  

   
. 

 C. 3CA CB CD GC  
   

. D. 2CA CB CD CG  
   

. 
Câu 7. Cho hàm số   4 22 3f x x x   . Tính  1f  . 

 A.  1 16f    B.  1 12f    C.  1 0f    D.  1 8f    
Câu 8. Trong các mệnh đề mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 
 A. Hàm số cosy x  liên tục trên  . B. Hàm số siny x  liên tục trên  . 
 C. Hàm số tany x  liên tục trên  .  D. Hàm số 2 1y x   liên tục trên  . 
Câu 9. Mệnh đề nào dưới đây sai? 
 A. Hình hộp chữ nhật là lăng trụ đứng. 
 B. Hình lăng trụ đứng có đáy là hình chữ nhật được gọi là hình hộp chữ nhật. 
 C. Hình lăng trụ là hình hộp đứng. 
 D. Hình lập phương là hình hộp chữ nhật có tất cả các cạnh bằng nhau. 
Câu 10. Tính đạo hàm của hàm số ݂(ݔ) = ௫మା௫

௫ିଶ
 tại điểm ݔ = 1. 

 A.  ݂′(1) = −4.  B.  ݂′(1) = −3.  C.  ݂′(1) = −2.  D.  ݂′(1) = −5.  
Câu 11.  Cho hình chóp .S ABCD , mặt đáy ABCD  là hình vuông có cạnh bằng a , SA  vuông góc với mặt 
phẳng  ABCD  và SA a . Tính khoảng cách d  từ điểm A  đến mặt phẳng  SBC . 
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 A.  
2
ad  . B.  2

2
ad  . C.  3

2
ad  . D.  d a . 

Câu 12. Đạo hàm của hàm số 2 3y x   là 

 A. 1 3.
2

y
x

    B. 1
2

y
x

  . C. 1 3y
x

   . D. 1y
x

  . 

Câu 13. Cho hàm số  32 3y x x P   . Phương trình tiếp tuyến với  P  tại  0;3M  là 
 A. 4 1y x  . B. 11 3y x  . C. 3y x   . D. 3y x   . 
Câu 14. Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có tất cả các cạnh đều bằng a . Số đo góc giữa hai đường thẳng 
BC , SA  bằng 
 A. 60 . B. 120 . C. 90 . D. 45 . 
Câu 15.  Tính  3 2lim 2 4 5

x
x x


    

 A. 3 . B. 2 . C.  . D.  . 
Câu 16. Xét hai mệnh đề sau: 

  :I   f x  có đạo hàm tại 0x  thì  f x  liên tục tại 0x . 

  :II   f x  liên tục tại 0x  thì  f x  có đạo hàm tại 0x . 

 A. Mệnh đề  I  đúng,  II sai. B. Cả 2 mệnh đề  I  và  II  đều sai. 

 C. Cả 2 mệnh đề  I  và  II  đều đúng. D. Mệnh đề  II  đúng,  I  sai. 

Câu 17.  Hàm số ݕ = ݔ − ସ
௫
 có đạo hàm bằng 

 A.  ௫
మାସ
௫మ

. B.  ି௫
మିସ
௫మ

. C.  ௫
మିସ
௫మ

. D.  ି௫
మାସ
௫మ

. 
Câu 18.  Hàm số 2.cos  y x x c ó đạo hàm là 
 A. 22 sin cos  y x x x x . B. 22 cos sin  y x x x x . 
 C. 22 cos sin  y x x x x . D. 2 2 sin cos  y x x x x . 

Câu 19.  Cho hàm số   1sin cos 1
2

  f x a x x có đạo hàm là  f x . Để   10
2

 f thì a bằng bao nhiêu? 

 A.  2
2

 a . B.  1
2

a . C.  1
2

 a . D.  2
2

a . 

Câu 20.  Hàm số
2 44 2

2 1
x xy

x
 




 liên tục trên khoảng nào dưới đây? 

 A. 1;
2

  
 

. B. 1 ;
2

  
 

. 

 C.  ;  . D. 1;
2

  
 

 và 1;
2

  
 

. 

Câu 21.  Cho 
 

0

2 3 1 1
lim
x

x
I

x

 
  và 

2

1

2lim
1x

x xJ
x

 



. Khi đó I J  bằng 

 A. 0. B. 6. C. 3. D. 6 . 
Câu 22.  Cho tứ diện ABCD có AB AC AD  và   60 , 90BAC BAD CAD     . Gọi I và J lần lượt là 
trung điểm của AB và CD . Hãy xác định góc giữa cặp vectơ IJ


và CD


. 
 A.  90 . B.  120 . C.  45 . D.  60 . 
Câu 23.  Cho tứ diện ܦܥܤܣ Gọi ܯ và ࣪ lần lượt là trung điểm của ܤܣ và ܦܥ Đặt ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = ሬܾ⃗ ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ, = ሬሬሬሬሬ⃗ܦܣ,⃗ܿ = ݀⃗ 
Khẳng định nào sau đây là đúng? 
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 A. ܲܯሬሬሬሬሬሬ⃗ = ଵ
ଶ

(ܿ⃗ + ݀⃗ + ሬܾ⃗ ) B. ܲܯሬሬሬሬሬሬ⃗ = ଵ
ଶ

(݀⃗ + ሬܾ⃗ − ܿ⃗) 

 C. ܲܯሬሬሬሬሬሬ⃗ = ଵ
ଶ

(ܿ⃗ + ሬܾ⃗ − ݀⃗)
 D. 

ሬሬሬሬሬሬ⃗ܲܯ = ଵ
ଶ

(ܿ⃗ + ݀⃗ − ሬܾ⃗ ) 

Câu 24. Cho hàm số   cosf x x , tìm số gia tương ứng của hàm số biết 0 ,
3

x x    . 

 A. 1 . B. 0 . C. 
3
 . D.  . 

Câu 25.  Cho lăng trụ đứng tam giác .ABC A B C    có đáy là một tam giác vuông cân tại B , AB BC a  , 
2AA a  , M  là trung điểm BC . Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng AM  và B C . 

 A. 3a . B. 
7

a . C. 3
2

a . D. 2
5
a . 

Câu 26.  Cho hàm số   1
3

xf x
x


 . Tập nghiệm của bất phương trình   0f x  là 

 A.   . B.   \ 0 . C.   ;0 . D.   0; . 
Câu 27.  Cho chóp ܵ.ܥܤܣ có ܵܣ vuông góc với đáy, tam giác ܥܤܣ vuông tại ܤ. Biết ܵܣ = ܤܣ =  Tính .ܥܤ
góc giữa đường thẳng ܵܤ và mặt phẳng (ܵܥܣ). 
 A. ܽܿݎ ݏ݋ܿ ଵ

ଷ
. B. 30°. C. 45°. D. 60°. 

Câu 28.  Cho hàm số  cos sin 2y x m x C  ( m  là tham số). Tìm tất cả các giá trị m để tiếp tuyến của 

 C tại điểm có hoành độ x  , 
3

x 
 song song hoặc trùng nhau. 

 A.  2 3m   . B.  3
6

m   . C.  2 3
3

m   . D.  3m  . 

Câu 29.  Cho hàm số ݕ = .ݔ cosݔ. Tính giá trị biểu thức ܯ = ݕݔ + ′′ݕݔ − ′ݕ)2 − cosݔ).  
 A.  ܯ = − 1.  B.  ܯ = 2.  C.  ܯ = 1.  D.  ܯ = 0.  
Câu 30.  Cho hàm số 3 23y x x  . Có bao nhiêu tiếp tuyến của đồ trị hàm số song song với trục hoành? 
 A. 0. B. 1. C. 2. D. 3. 
Câu 31. Một chất điểm chuyển động theo phương trình   22s t t , trong đó 0,t   t  tính bằng giây và  s t  
tính bằng mét. Tính vận tốc của chất điểm tại thời điểm 2t   giây. 
 A. 8m/s.  B. 4 m/s. C. 2 m/s.  D. 3 m/s.  
Câu 32.  Tìm ݉ để hàm số ݕ = (௠ାଵ)௫య

ଷ
− (݉ + ଶݔ(1 + (3݉ + ݔ(2 + 1 có ݕ′ ≤ ݔ∀,0 ∈ ℝ. 

 A.  ݉ ≤ − ଵ
ଶ
 B.  ݉ < −1 C.  ݉ ≤ 1 D.  ݉ ≤ −1 

Câu 33. Cho hàm số ( )y f x  và tiếp tuyến của đồ thị hàm số tại điểm có hoành độ ; ; ;A B C Dx x x x  như hình 
vẽ. Khẳng định nào sau đây là SAI? 
 A. ( ). ( ). ( ) 0A B Df x f x f x    . B. ( ). ( ). ( ). ( ) 0A B C Df x f x f x f x     . 
 C. ( ) 0; ( ) 0A Df x f x   . D. ( ). ( ). ( ) 0A B Cf x f x f x    . 

Câu 34. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình thoi cạnh a ,  120ABC   ,  SA ABCD . Biết góc 

giữa hai mặt phẳng  SBC  và  SCD  bằng 60 , khi đó 

 A. 6
4

aSA  . B. 3
2

aSA  . C. 6
2

aSA  . D. 6SA a . 

Câu 35. Cho biết ࡸ = ܕܑܔ
࢞→૚

૛

ඥ૚ା࢞ࢇ૛ିି࢞࢈૛
૝࢞૜ି૜࢞ା૚

= ,ܽ với ࢉ ܾ, ܿ ∈ ℝ. Tìm số nghiệm thực của phương trình ܽݔସ −

ଶݔ2ܾ + ܿ − 2 = 0. 
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 A.  ૚. B.  ૜. C.  ૙. D.  ૛. 
 
PHẦN II: TỰ LUẬN 
 

Câu 36.  Tính đạo hàm của hàm số
2

2
1

2 4
x xy
x x
 


 

. 

Câu 37.  Cho hàm số   cos 2
3

y f x x     
 

. Tìm các nghiệm của phương trình    4 8f x    thuộc đoạn 

0;
2
 

  
 

Câu 38.  Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số   3 23 9y f x x x x     tại điểm có hoành độ 

0 1x  . 
Câu 39.  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông tâm O , cạnh bằng 4a ; Hình chiếu vuông 
góc của S  trên mặt đáy là trung điểm H  trên OA ; góc giữa mặt phẳng ( )SAD  và mặt đáy bẳng 45o . Tính 
khoảng cách từ B  đến mặt phẳng ( )SAD . 

------------- HẾT ------------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI - ĐÁP ÁN CHI TIẾT 
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 
C A C C C B D C C D B D D A C A A B 
19 20 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 
B D B A D A B A B B D C A D B A C  

PHẦN I: TRẮC NGHIỆM KHÁCH QUAN 
 
Câu 1. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có: lim ଵ
ଶ௡ା଻

 = lim
భ
೙

ଶାళ೙
= 0. 

Câu 2. 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có 
 

 2
7 1 13 d d

7 71 2
y y y x

x
      


. 

Câu 3. 
Lời giải 

Chọn C 
Câu 4. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có 
4 5

4 51

2 1lim
2 3 2 7x

x x
x x


 

 
. 

Câu 5. 
Lời giải 

Chọn C 
Các mặt phẳng    ,  SAC SBD cùng vuông góc với  ABCD  nên giao tuyến của chúng là SO vuông góc với 

 ABCD . 
Câu 6. 

Lời giải 
Chọn B 
G  là trọng tâm tam giác ABD  nên 0GA GB GD  

   
3 0CA CB CD CG    

    
 

3CA CB CD CG   
   

. 
Câu 7. 

Lời giải 
Chọn D 

+)    4 2 32 3 4 4 ,f x x x x x       

+)    3 24 4 12 4f x x x x      

+)  1 8f   . 
Câu 8. 

Lời giải 
Chọn C 
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Hàm số tany x  xác định khi 
2

x k    nên không liên tục trên  . Chỉ liên tục trên tập xác định của nó. 

Câu 9. 
Lời giải 

Chọn C 
Đáp án “Hình lăng trụ là hình hộp đứng” là sai do hình lăng trụ có thể là hình hộp có cạnh bên không vuông 
góc với đáy. 
Câu 10. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có ݂′(ݔ) = ൫௫మା௫൯ᇲ(௫ିଶ)ି൫௫మା௫൯(௫ିଶ)ᇲ

(௫ିଶ)మ
  

= (ଶ௫ାଵ)(௫ିଶ)ି൫௫మା௫൯
(௫ିଶ)మ

= ௫మିସ௫ିଶ
(௫ିଶ)మ

⇒ ݂′(1) = −5.  
Câu 11. 

Lời giải 
Chọn B 

 
Vì  SA ABCD  nên SA AB . 

Vì SA AB a   nên SAB  vuông cân tại A . Suy ra 2SB a . 
Gọi H  là trung điểm của SB , suy ra  1AH SB  

Ta có    2SA ABCD SA BC   . 

Vì ABCD  là hình vuông nên  3BC AB . 

Từ (2) và (3) suy ra  BC SAB  4BC AH   

Từ (1) và (4) suy ra  AH SBC  tại H . 

Do đó khoảng cách từ A  đến  SBC  là    1 2,
2 2

ad A SBC AH SB   . 

Câu 12. 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có: 1 12.
2

y
x x

   . 

Câu 13. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có  26 1 0 1y x k y       . 
Vậy phương trình tiếp tuyến: 3y x   . 
Câu 14. 

Lời giải 

S

H

D C

BA

S

H

D C

BA
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Chọn A 

 
Vì //AD BC  nên góc giữa BC  và SA  là góc giữa AD  và SA . 
Hình chóp có tất cả các cạnh đều bằng a  nên SAD  đều, suy ra  , 60AD SA   . 
Câu 15. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có:  3 2 3
3

4 5lim 2 4 5 lim 2
x x

x x x
x x 

          
 

. 

Câu 16. 
Lời giải 

ChọnA 
Câu 17. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có: ݕ′ = 1 + ସ
௫మ

 ⇔ ′ݕ = ௫మାସ
௫మ

. 
Câu 18. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có  2 22 .cos . sin 2 cos .sin     y x x x x x x x x . 
Câu 19. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có   1cos sin
2

  f x a x x . 

Mà   1 1 1 10 cos 0 sin 0
2 2 2 2

      f a a . 

Vậy 1
2

a . 

 
Câu 20. 

Lời giải 
Chọn D 
Hàm phân thức liên tục trên TXĐ. 
 Phân tích: 
Áp dụng tính chất hàm số liên tục. 
Câu 21. 

Lời giải 

S

B

A D

C

O
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Chọn B 
Ta có 

 
 0 0 0

2 3 1 1 6 6lim lim lim 3
3 1 13 1 1x x x

x xI
x xx x  

 
   

  
. 

    
2

1 1 1

1 22lim lim lim 2 3
1 1x x x

x xx xJ x
x x  

  
     

 
. 

Khi đó 6I J  . 
Câu 22. 

Lời giải 
Chọn A 

 
 

 

1

2

IJ IA AD DJ

IJ IB BC CJ

  

  

   

    

Lấy    1 2 ta được: 

     2IJ IA IB AD BC DJ CJ AD BC       
        

 
Hay    1 1

2 2
IJ AD BC AD AC AB    
     

. 

   
2 2

0 0

1. .
2
1 1 1 1 1 1. . . .
2 2 2 2 2 2

1 1. . .cos60 . .cos60 0
2 2

IJ CD AD AC AB AD AC

AD AD AC AC AD AC AB AD AB AC

AB AD AB AC

   

     

   

      

       
. 

Vậy: IJ CD
 

. 
 
Câu 23. 

Lời giải 
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Chọn D 

 
Vì ܯ, ܲ lần lượt là trung điểm của ܤܣ, ܦܥ ⇒ ൜2 ܯܣሬሬሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ

ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ + ሬሬሬሬሬ⃗ܦܣ = ሬሬሬሬሬ⃗ܲܣ 2
. 

Ta có ܲܯሬሬሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬሬ⃗ܣܯ + ሬሬሬሬሬ⃗ܲܣ = ሬሬሬሬሬሬ⃗ܯܣ − + ሬሬሬሬሬ⃗ܲܣ = − ଵ
ଶ
ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ + ଵ

ଶ
൫ܥܣሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬ⃗ܦܣ ൯ = − ଵ

ଶ
ሬܾ⃗ + ଵ

ଶ
ܿ⃗ + ଵ

ଶ
݀⃗ . 

Câu 24. 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có :    0 0
4 4cos cos 1
3 3 3 3

y f x x f x f f                           
       

. 

Câu 25. 
Lời giải 

Chọn B 

 
Gọi E  là trung điểm của BB . Khi đó: //EM B C // ( )B C AME  
Ta có:           , , , ,d AM B C d B C AME d C AME d B AME     
Xét khối chóp BAME  có các cạnh BE , AB , BM  đôi một vuông góc với nhau nên 

   2 2 22

1 1 1 1
, AB MB EBd B AME

  
  

2
2

1 7
,

a
d B AME

    
2

2 ,
7
ad B AME   

  ,
7

ad B AME  . 

Câu 26. 
Lời giải 

Chọn A 

Tập xác định của hàm số là  \ 0 . 

Ta có:   2

1
3

f x
x

    0f x  với 0x  . 

P

M

A

C

DB

E

M

B'

C'

A C

B

A'
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Vậy Tập nghiệm của bất phương trình   0f x  là  . 
 
Câu 27. 

Lời giải 
Chọn B 

 
Gọi ܫ là trung điểm của ܥܣ ⇒ ܫܤ ⊥  (1) .(ܣ vuông cân tại ܥܤܣ߂ vì) ܥܣ
Mặt khác: ܵܣ ⊥ ܣܵ vì) ܫܤ ⊥  (2) ((ܥܤܣ)
Từ (1) và (2), suy ra: ܫܤ ⊥  .(ܥܣܵ)
⇒  .(ܥܣܵ) lên ܤܵ là hình chiếu của ܫܵ
⇒ ൫ܵܤ, ൯෣(ܥܣܵ) = ,ܤܵ) ෣(ܫܵ = ෢ܫܵܤ . 

Xét ܫܵܤ߂ vuông tại ܫ, ta có: ݊݅ݏ ෢ܫܵܤ = ஻ூ
ௌ஻

=
ಲಳ√మ
మ

஺஻√ଶ
= ଵ

ଶ
. 

⇒ ෢ܫܵܤ = 30°. 
Câu 28. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: sin 2 cos 2y x m x    . 

Theo đề:   3 32
3 2 6

y y m m m
           

 
. 

 
Câu 29. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ݕ′ = cosݔ − .ݔ sinݔ  ⇒ ′′ݕ = − 2sinݔ − .ݔ cosݔ.  
Khi đó ݕݔ + ′′ݕݔ = ݔଶcosݔ + ݔ2sin −)ݔ − (ݔcosݔ =   .ݔsinݔ2 −
Và 2(ݕ′ − cosݔ) = 2(cosݔ − ݔsinݔ − cosݔ) =   .ݔsinݔ2 −
Vậy ݕݔ + ′′ݕݔ = ′ݕ)2 − cosݔ) ⇒ ܯ = 0.  
Câu 30. 

Lời giải 
Chọn C 
Xét ' 23 6y x x   
Tiếp tuyến song song với trục hoành có hệ số góc bằng 0 nên tiếp điểm của tiếp tuyến với đồ thị hàm số là 

nghiệm của phương trình ' 2 0
3 6 0

2
x

y x x
x
 
       

I
A

B

C

S
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Với 0 0x y    ta có tiếp tuyến là: 0y   
Với 2 4x y    ta có tiếp tuyến là: 4y   
Câu 31. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta tính được  ' 4 .s t t  

Vận tốc của chất điểm      ' 4 2 4.2 8v t s t t v      (m/s). 
Câu 32. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có ݕ = (݉ + ଶݔ(1 − 2(݉ + ݔ(1 + (3݉ + 2) 
TH1: ݉ = ′ݕ ,1− = ′ݕ ,1− ≤ ݔ∀,0 ∈ ℝ. Suy ra ݉ = −1 thỏa yêu cầu bài toán. 
TH2: ݉ ≠ −1, 

′ݕ ≤ ݔ∀,0 ∈ ℝ 
⇔ (݉ + ଶݔ(1 − 2(݉ + ݔ(1 + (3݉ + 2) ≤ ݔ∀,0 ∈ ℝ

⇔ ൜݉ + 1 < 0
Δ′ = (݉ + 1)ଶ − (݉ + 1)(3݉ + 2) ≤ 0

⇔ ቄ݉ < −1
−2݉ଶ − 3݉− 1 ≤ 0

⇔ ൞

݉ < −1

൥
݉ ≤ −1

݉ ≥ −
1
2

⇔݉ < −1

 

Vậy ݉ ≤ −1 
Câu 33. 

 
Lời giải 

Chọn B 
Tiếp tuyến tại A  là một đường thẳng có chiều hướng đi xuống nên ( ) 0Af x  . 
Tiếp tuyến tại B  là một đường thẳng có chiều hướng đi xuống nên ( ) 0Bf x  . 
Tiếp tuyến tại C  là một đường thẳng nằm ngang nên ( ) 0Cf x  . 
Tiếp tuyến tại D  là một đường thẳng có chiều hướng đi lên nên ( ) 0Df x  . 
Câu 34. 

Lời giải 
Chọn A 
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Vì ABCD  là hình thoi cạnh a  và  120ABC    nên suy ra  60BAD   , suy ra BAD  đều cạnh a , do vậy ta 

thu được kết quả: 3, 2 2. 3
2

aBD a AC AO a    . 

Trong mặt phẳng  SAC dựng OI SC  tại I .  

Ta có  BD AC
BD SAC BD SC

BD SA


    
   SC BI

SC BDI
SC DI


    

. 

Mặc khác, BI  và DI  là 2 đường cao hạ từ 2 đỉnh tương ứng của hai tam giác bằng nhau SBC  và SCD , 
nên BI DI  suy ra BID cân tại I . 

Vì 
   

      , ,
SBC SCD SC

BI SC SBC SCD BI DI
DI SC

 


  
 

. 

Nếu  90BID    thì   , 60BID BI DI   . Khi đó BID  đều cạnh a , điều này không thể xảy ra vì trong tam 

giác vuông ,IDC ID CD a  . 

Do vậy  90BID      180 , 120 60BID BI DI BIO       . 

Xét tam giác vuông BIO , ta có  3tan
tan 60 62 3

OB OB a aBIO OI
OI

    


. 

Trong mặt phẳng  SAC dựng AJ SC  tại J , khi đó 32
3

aAJ OI  . 

Trong tam giác vuông SAC , đường cao AJ  ta có: 2 2 2 2 2 2

1 1 1 3 1 8 6
3 3 4

aSA
SA AJ AC a a a

       . 

Câu 35. 
Lời giải 

Chọn C 
Dễ thấy 4ݔଷ − ݔ3 + 1 = 0 ⇔ ݔ2) − 1)ଶ(ݔ + 1) = 0 có nghiệm kép ݔ = ଵ

ଶ
. 

Vì ܮ hữu hạn nên phương trình √1 + ଶݔܽ − ݔܾ − 2 = 0 phải có nghiệm kép là ݔ = ଵ
ଶ
  

⇒ 1 + ଶݔܽ − ݔܾ) + 2)ଶ = 0 có nghiệm kép ݔ = ଵ
ଶ
  

⇔ (ܽ − ܾଶ)ݔଶ − ݔ4ܾ − 3 = 0 có nghiệm kép ݔ = ଵ
ଶ
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⇔ ൞
ܽ − ܾଶ ≠ 0
߂ = 16ܾଶ + 4(ܽ − ܾଶ). 3 = 0

(ܽ − ܾଶ). ቀଵ
ଶ
ቁ
ଶ
− 4. ܾ. ଵ

ଶ
− 3 = 0

 ⇔

⎩
⎨

⎧ܽ − ܾଶ ≠ 0
ܽ − ܾଶ = − ସ

ଷ
ܾଶ

− ସ
ଷ
ܾଶ. ቀଵ

ଶ
ቁ
ଶ
− 4.ܾ. ଵ

ଶ
− 3 = 0

 ⇔ ܽ = ܾ = −3. 

Thử lại: Khi ܽ = ܾ = −3 ta có √1 − ଶݔ3 + ݔ3 − 2 = 0 ⇔ ൜1 − ଶݔ3 ≥ 0
1 − ଶݔ3 = (2 −   ଶ(ݔ3

⇔ ൜1 − ଶݔ3 ≥ 0
ଶݔ4 − ݔ4 + 1 = 0

⇔ ݔ = ଵ
ଶ
 (thỏa mãn). 

Khi đó ܮ = lim
௫→భ

మ

√ଵିଷ௫మାଷ௫ିଶ
ସ௫యିଷ௫ାଵ

 = lim
௫→భ

మ

షయ(మೣషభ)మ

ඥభషయೣమష(యೣషమ)

(ଶ௫ିଵ)మ(௫ାଵ)
 = lim

௫→భ
మ

ିଷ
൫√ଵିଷ௫మିଷ௫ାଶ൯(௫ାଵ)

= −2  

Suy ra ܿ = −2. 
Vậy ta có phương trình −3ݔସ + ଶݔ6 − 4 = 0 vô nghiệm. 
 
PHẦN II: TỰ LUẬN 
 
Câu 36. 

Lời giải 

Ta có: 
       

   

2 22 2

2 22 2 2

2 1 2 4 1 4 11 3 4 5'
2 4 2 4 2 4

x x x x x xx x x xy y
x x x x x x

             
     

. 

Câu 37. 
Lời giải 

  2sin 2
3

f x x      
 

,   4cos 2
3

f x x      
 

,   8sin 2
3

f x x     
 

,    4 16 cos 2
3

f x x    
 

. 

     4 1 28 cos 2
3 2

6

x k
f x x k

x k





 

           
     



 . 

Vì 0;
2

x     
 nên lấy được 

2
x 
 . 

Câu 38. 
Lời giải 

Tung độ của tiếp điểm là  0 1 11y f  . 

Hệ số góc của tiếp tuyến là  1 12k f   . 
Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số đã cho tại điểm có hoành độ 0 1x   là: 

 12 1 11 12 1y x y x      . 
Câu 39. 

Lời giải 
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Ta có ( ,( )) ( ,( ))d B SAD d C SAD  (vì / /( )BC SAD ). 
Mặt khác 4 ( , ( )) 4 ( , ( ))CA HA d C SAD d H SAD   . 

Từ H  kẻ HG AD AD SH   , do đó  (( ), ( )) 45oSGH SAD ABCD  . 

Tam giác SHG  vuông cân tại H  nên ta có 2 2 2
4

ABSG HG a   . 

Kẻ HE SG , dễ thấy 
2( , ( ))

2 2
SG ad H SAD HE   . 

vậy ( , ( )) 4 ( , ( )) 2 2d B SAD d H SAD a  . 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
666 

 
 
PHẦN I: TRẮC NGHIỆM KHÁCH QUAN 
 
Câu 1.  Cho hai hàm số  f x liên tục tại điểm 0x . Đạo hàm của  f x tại điểm 0x là 

 A.     0 0

0
lim
h

f x h f x h
h

  
(nếu tồn tại giới hạn). 

 B.   0f x . 

 C.     0 0

0
lim
h

f x h f x
h

 
(nếu tồn tại giới hạn). 

 D.     0 0f x h f x
h

 
. 

Câu 2.  Đạo hàm cấp 2 hàm số s inxy   có đạo hàm cấp hai là? 
 A. osy c x   . B. osy c x  . C. s inxy  . D. s inxy   . 

Câu 3.  Đạo hàm của hàm số sin 2
2

y x   
 

 bằng biểu thức nào sau đây? 

 A. cos 2
2

x   
 

. B. 2cos 2
2

x   
 

. 

 C. 2cos 2
2

x  
 

. D. cos 2
2

x  
 

. 

Câu 4.  Cho hàm số 2 1
3

xy
x





. Khi đó  0y bằng 

 A. 7
3

 . B. 7
9

. C. 7
9

 . D. 1
3

 . 

Câu 5. Khẳng định nào sau đây đúng? 
 A.  3lim 3

x
x x


   . B.  3lim 3 3

x
x x


  . 

 C.  3lim 3 1
x

x x


  . D.  3lim 3
x

x x


   . 

Câu 6.  Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 23 1y x x    tại điểm (3;1)A  có hệ số góc là 
 A. 3 . B. 3 . C. 9 . D. 9 . 
Câu 7.  Cho hàm số  y f x  xác định trên khoảng  ;a b  và  0 ;x a b . Hàm số  y f x  được gọi là liên 
tục tại 0x  nếu 
 A. 

0

lim ( )
x x

f x b


 . B. 
0

0lim ( ) ( )
x x

f x f x


 . 

 C. 
0

0lim ( )
x x

f x x


 . D. 
0

lim ( )
x x

f x a


 . 

Câu 8.  Tính giới hạn 2 2017lim
3 2018

nI
n





. 
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 A.  2017
2018

I  . B.  1I  . C.  2
3

I  . D.  3
2

I  . 

Câu 9.  Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác đều cạnh 2a , tam giác SAB  đều và nằm trong mặt 
phẳng vuông góc với mặt phẳng đáy. Tính khoảng cách từ điểm S  đến mặt phẳng  ABC . 

 A.  6a . B.  3
2

a . C.  3a . D.  2 3a . 

Câu 10. Khối chóp đều .S ABCD  có mặt đáy là 
 A. Hình vuông. B. Hình bình hành. C. Hình chữ nhật. D. Hình thoi. 
Câu 11.  Tính đạo hàm của hàm số ݕ = ݔ) − 5)ସ. 
 A.  ݕᇱ = ݔ)5− − 5)ଷ. B.  ݕᇱ = ݔ)4 − 5)ଷ. C.  ݕᇱ = ݔ) − 5)ଷ. D.  ݕᇱ = ݔ)20− − 5)ହ. 

Câu 12. Tính giới hạn 
2

2lim
1x

x
x




 ta được kết quả là 

 A. 3 . B. 1. C. 2 . D. 4 . 
Câu 13.  Tính vi phân của hàm số ݕ = ଶ௫ାଷ

ଶ௫ିଵ
.  

 A.  dݕ = − ଻
(ଶ௫ିଵ)మ

dݔ.  B.  dݕ = ସ
(ଶ௫ିଵ)మ

dݔ.  

 C.  dݕ = − ସ
(ଶ௫ିଵ)మ

dݔ.  D.  dݕ = − ଼
(ଶ௫ିଵ)మ

dݔ.  

Câu 14. Tính đạo hàm của hàm số 
3

5 4y x
x

   
 

. 

 A. 5 4
2

4 4' 3 . 5y x x
x x

        
   

. B. 
2

5 4
2

4 4' 3 . 5y x x
x x

        
   

. 

 C. 5 4
2

4 4' 3 . 5y x x
x x

        
   

. D. 
2

5 4
2

4 4' 3 . 5y x x
x x

        
   

. 

Câu 15.  Trong không gian cho hai đường thẳng a  và b  lần lượt có vectơ chỉ phương là ,u v
 

. Gọi   là góc 
giữa hai đường thẳng a  và b . Khẳng định nào sau đây là đúng? 
 A. ( , ) .u v 

 
 B.  cos cos ,u v 

 
. 

 C. Nếu a  và b  vuông góc với nhau thì . sinu v 
 

. D. Nếu a  và b  vuông góc với nhau thì . 0u v 
 

. 
Câu 16.  Biết limݑ௡ = 5; limݒ௡ = ܽ; lim(ݑ௡ + (௡ݒ3 = 2019, khi đó a bằng 
 A. 671. B. ଶ଴ଶସ

ଷ
. C. 

ଶ଴ଵ଼
ଷ

. D. ଶ଴ଵସ
ଷ

. 

Câu 17.  Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Chọn đẳng thức vectơ đúng? 
 A. DB DA DD DC   

   
. B. AC AC AB AD   

   
. 

 C. DB DA DD DC  
   

. D. AC AB AB AD   
   

. 
Câu 18. Cho hình chóp .S ABCD  có tất cả các cạnh bên và cạnh đáy đều bằng nhau và ABCD  là hình vuông. 
Khẳng định nào sau đây đúng. 
 A.  AC SBD . B.  AC SBC . C.  AC SCD . D.  SA ABCD . 
Câu 19.  Cho hàm số ݕ = sinଷݔ. Rút gọn biểu thức ܯ = ′′ݕ +   .ݕ9
 A.  ܯ = 6cosݔ.  B.  ܯ = − 6sinݔ.  C.  ܯ = sinݔ.  D.  ܯ = 6sinݔ.  
Câu 20.  Một chất điểm chuyển động thẳng quãng đường được xác định bởi phương trình 3 23 5s t t    
trong đó quãng đường s  tính bằng mét  m , thời gian t tính bằng giây  s . Khi đó gia tốc tức thời của 
chuyển động tại giây thứ 10  là 
 A. 260 /m s  . B. 26 /m s  . C. 254 /m s . D. 2240 /m s . 
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Câu 21.  Cho hàm số 
3

23 2
3
xy x    có đồ thị là  C . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C  biết tiếp 

tuyến có hệ số góc 9k   . 
 A.  16 9 3y x    . B.  16 9 3y x    . 

 C.  16 9 3y x    . D.  9 3y x   . 

Câu 22.  Cho hình lăng trụ tam giác .ABC A B C   , gọi M  là trung điểm cạnh bên BB . Đặt CA a
  , CB b

 
, 

CC c 
  . Khẳng định nào sau đây là đúng ? 

 A. 1
2

AM a b c   
   . B. 1

2
AM a b c  
   . 

 C. 1
2

AM a b c   
   . D. 1

2
AM a b c  
   . 

Câu 23. Giới hạn 22

7 3lim
4x

x
x

 


 bằng : 

 A. 
1
6

. B. 
1
24

. C. 
1
4

. D. 0 . 

Câu 24.  Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣcó đáy là tam giác đều cạnh ܽ. Hình chiếu vuông góc của ܵlên (ܥܤܣ)là trung 
điểm của cạnh ܥܤ. Biết ܥܤܵ߂đều, tính góc giữa ܵܣvà (ܥܤܣ). 
 A.  60°. B.  45°. C.  90°. D.  30°. 

Câu 25.  Đạo hàm của hàm số 1 sin 2 cos
2

y x x  tại 0 2
x 
 bằng 

 A.  2 . B.  2 . C.  0 . D.  1 . 
Câu 26. Số gia của hàm số   2 4 1f x x x    ứng với x  và x  là 

 A.  2 4x x x    . B. 2x x . C.  . 2 4x x x   . D. 2 4x x  . 

Câu 27. Cho hàm số   3 cos sinx 2f x x x   . Phương trình   0f x   có nghiệm là 

 A. 2
6

x k   ,  k . B. 2
2

x k   ,  k . 

 C. 2 2
3

x k   ,  k . D. 2
3

x k   ,  k . 

Câu 28.  Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ cạnh ܽ. Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng ܥܤ′ và ܦܥ′. 
 A.  ௔√ଷ

ଷ
. B.  ௔√ଶ

ଷ
. C.  ܽ√2. D.  2ܽ. 

Câu 29. Hàm số nào sau đây liên tục trên ?  

 A. y x . B. 1
1

xy
x





. C. 2 2 3y x x   . D. tany x .  

Câu 30. Cho hàm số ݂(ݔ) = ସݔ + ଶݔ2 − 3. Tìm ݔ để ݂′(ݔ) > 0. 
 A. ݔ > 0. B. ݔ < −1. C. ݔ < 0. D. −1 < ݔ < 0. 
Câu 31. Cho hình lập phương ܪܩܨܧ.ܦܥܤܣ. Hãy xác định góc giữa cặp vectơ ܤܣሬሬሬሬሬ⃗  và ܩܧሬሬሬሬሬ⃗ ? 
 A. 60°. B. 45°. C. 120°. D. 90°. 
Câu 32.  Cho hàm số   3 23 12 3f x x mx x      với m  là tham số thực. Số giá trị nguyên của m  để 

  0f x   với mọi x  là 
 A. 3  . B. 4  . C. 5  . D. 1. 
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Câu 33.  Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình thang vuông tại ܣ và ܤ. Biết ܤܣ = ܥܤ = ܦܣ ,1 = 2. 
Các mặt chéo (ܵܥܣ) và (ܵܦܤ) cùng vuông góc với mặt đáy (ܦܥܤܣ). Biết góc giữa hai mặt phẳng (ܵܤܣ) và 
 bằng (ܤܣܵ) tiếp xúc với mặt phẳng ܦ bằng 60°. Bán kính mặt cầu tâm (ܦܥܤܣ)
 A.  ଶ√ଷ

ଷ
. B.  √3. C.  √ଷ

ଷ
. D.  2√3. 

Câu 34. Biết rằng 0, 5b a b   và 
3

0

1 1lim 2
x

ax bx
x

  
 . Khẳng định nào dưới đây sai? 

 A. 0a b  . B. 2 2 10a b  . C. 2 2 6a b  . D. 1 3a  . 
Câu 35. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm trên  . Gọi 1 2,   lần lượt là tiếp tuyến của đồ thị hàm số 

 y f x  và    23 . 3 4y g x x f x    tại điểm có hoành độ bằng 2 . Biết 1  vuông góc với 2  và 

 0 2 1f  . Khi đó, 1 và 2  lần lượt có phương trình là 

 A. 1
3 2 3:

6 3
y x    , 2

11 3: 2 3
3

y x   . B. 1
1 2:
6 3

y x   , 2 : 6 24y x    . 

 C. 1
3:

6
y x  , 2

13 3: 2 3
3

y x    . D. 1
1 4:
6 3

y x    , 2 : 6y x  . 

 
PHẦN II: TỰ LUẬN 
 
Câu 36.  Tính đạo hàm của các hàm số    4 525 4 1 7 3   y x x x . 

Câu 37.  Cho hàm số    22cos 4 1f x x  . Chứng minh rằng:  ' 8,f x x   . 

Câu 38.  Tìm đạo hàm của hàm số sau   1
3 1 3

f x
x x


 

. 

Câu 39.  Cho tứ diện đều ABCD  cạnh a . Tính khoảng cách từ A  đến mặt phẳng  BCD . 
------------- HẾT ------------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI - ĐÁP ÁN CHI TIẾT 
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 
C D B C A D B C C A B D D B D D A A 
19 20 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 
D C B A B B A A C A C A B C B C D  

PHẦN I: TRẮC NGHIỆM KHÁCH QUAN 
 
Câu 1. 

Lời giải 
Chọn C 
Theo định nghĩa của đạo hàm B đúng. 
 
Câu 2. 

Lời giải 
Chọn D 

sin cos siny x y x y x       . 
Câu 3. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có sin 2 2 cos 2 2cos 2
2 2 2 2

y x y x x x                          
       

. 

Câu 4. 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có:
 2

7
3

y
x

  


  70
9

y   . 

Câu 5. 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có:  3 3
2

3lim 3 lim 1
x x

x x x
x 

      
 

 (Vì 3lim
x

x


   và 2

3lim 1 1
x x

   
 

). 

Câu 6. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có: 2' '( ) 3 6y f x x x    
Hệ số góc của tiếp tuyến của hàm số 3 23 1y x x    tại điểm (3;1)A  là: 2'(3) 3.3 6.3 9.f     
Câu 7. 

Lời giải 
Chọn B 
Dựa vào ĐỊNH NGHĨA 1 SGK Đại số và Giải tích 11 (trang 136): 
“Cho hàm số  y f x  xác định trên khoảng K  và 0x K . Hàm số  y f x  được gọi là liên tục tại 0x  nếu 

0
0lim ( ) ( )

x x
f x f x


 ”. 

Ta thay khoảng K  bởi khoảng  ;a b  sẽ được mệnh đề đúng. 
Câu 8. 

Lời giải 
Chọn C 



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 6    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Ta có 2 2017lim
3 2018

nI
n





20172
lim 20183

n

n






2
3

 . 

 
 
Câu 9. 

Lời giải 
Chọn C 

 
Trong  SAB , kẻ SH AB  

vì          2 3, 3
2

aSAB ABC SH ABC d S ABC SH a        

(do tam giác SAB  đều cạnh 2a ). 
Câu 10. 

Lời giải 
Chọn A 
Vì .S ABCD  là khối chóp đều suy ra ABCD  là tứ giác đều. 
Vậy ABCD  là hình vuông. 
Câu 11. 

Lời giải 
Chọn B 

Áp dụng công thức (ݑ௡)ᇱ =  ᇱݑ.௡ିଵݑ݊
Ta có ݕᇱ = ݔ)4 − 5)ଷ. ݔ) − 5)ᇱ = ݔ)4 − 5)ଷ. 
Câu 12. 

Lời giải 
Chọn D 

Dễ thấy 
2

2 2 2lim 4
1 2 1x

x
x

 
 

 
. 

Câu 13. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có ݕ = ଶ௫ାଷ

ଶ௫ିଵ
  ⇒ ′ݕ   = − ଼

(ଶ௫ିଵ)మ
.  

Vậy dݕ = d ቀଶ௫ାଷ
ଶ௫ିଵ

ቁ = ݔd′ݕ = − ଼
(ଶ௫ିଵ)మ

dݔ.  
Câu 14. 

Lời giải 
Chọn B 

H
A B

S

C
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2 2
5 4 5 4

2 2

4 1 4 4' 3 . 5 4. 3 . 5y x x x x
x x x x

                      
        

. 

Câu 15. 
Lời giải 

Chọn D 
Câu 16. 

Lời giải 
Chọn D 
+) Ta có lim(ݑ௡ + (௡ݒ3 = limݑ௡ + 3limݒ௡ = 5 + 3ܽmàlim(ݑ௡ + (௡ݒ3 = 2019

 
⇒ 5 + 3ܽ = 2019 ⇔ ܽ =

2014
3 .

 
Câu 17. 

Lời giải 
Chọn A 
Theo quy tắc hình hộp ta có DB DA DD DC   

   
. 

.  
Câu 18. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Gọi O  là tâm hình vuông .ABCD  
Do hình chóp .S ABCD  là hình chóp đều nên  SO ABCD  1SO AC  . 

Lại do ABCD  là hình vuông nên  2AC BD  

Từ (1) và (2) ta suy ra  AC SBD . 
Câu 19. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ݕ = sinଷݔ  ⇒ ′ݕ   = 3sinଶݔ. cosݔ và ݕ′′ = 6sinݔ. cosଶݔ − 3sinଷݔ.  
Khi đó ܯ = ′′ݕ + ݕ9 = 6sinݔ. cosଶݔ − 3sinଷݔ + 9sinଷݔ = 6sinݔ(sinଶݔ + cosଶݔ) = 6sinݔ.  
Câu 20. 

D'

C'
B'

A'

D

C
B

A
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Lời giải 
Chọn A 
Ta có 2( ) ( ) 3 6v t s t t t   ; ( ) ( ) 6 6a t v t t   . 
Gia tốc chuyển động tại giây thứ 10 là 2(10) (10) 6.10 6 54 ( / )a v m s    . 
Câu 21. 

Lời giải 
Chọn B 
Gọi  0 0;M x y  là tiếp điểm. 

Ta có: 
3

2 23 2 6
3
xy x y x x      . 

Vì tiếp tuyến có hệ số góc   2
0 0 0 0 09 9 6 9 3 16.k y x x x x y               

Vậy phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C  là:    0 0 16 9 3 .y y k x x y x         
Câu 22. 

Lời giải 
Chọn A 

 

Ta có:      1 1 1 2
2 2 2

AM AB AB CB CA CB CA CB CB CA          
         

. 

Theo quy tắc hình bình hành ta lại có: CB CC CB  
  

. 

Do đó:  1 2 2
2

AM CB CC CA  
    1

2
CA CB CC   
   1

2
a b c   

  . 

Câu 23. 
Lời giải 

Chọn B 

      21 2 2

7 3 2 1 1lim lim lim
4 242 2 7 3 2 7 3x x x

x x
x x x x x x  

  
  

       
. 

Câu 24. 

Lời giải 
Chọn B 
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Gọi ܯlà trung điểm của ܥܤ. Khi đó góc giữa ܵܣvà (ܥܤܣ)là góc giữa ܵܣvà ܣܯ. 
Tam giác ܵܯܣvuông tại ܯcó ܵܯ = ܯܣ = ௔√ଷ

ଶ
nên ܵܯܣ෣ = 45°. 

 
Câu 25. 

Lời giải 

Chọn A 
Ta có ' cos 2 siny x x  . 

Nên ' cos sin 1 1 2
2 2

y           
 

. 

 
Câu 26. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có:          2 24 1 4 1y f x x f x x x x x x x                

2 2 2 22 . 4 4 1 4 1 2 . 4x x x x x x x x x x x x                   
 2 4x x x     . 

Câu 27. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: 

  3 sin cos 2f x x x    

 

  3 10 3 sin cos 2 0 3 sin cos 2 sin cos 1
2 2

f x x x x x x x              

2sin 1 2 2
6 6 2 3

x x k x k               
 

. 

Câu 28. 
Lời giải 

Chọn A 

M CB

A

S
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⇒ là hình lập phương ′ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ ′ܦܣ // ′ܥܤ ⇒ ;(′ܦܥܣ) // ′ܥܤ ′ܦܥ   ⊂   (′ܦܥܣ)
⇒ ; ′ܥܤ)݀ (′ܦܥ  = ݀൫ܥܤ′ ; ൯(′ܦܥܣ)  = ݀൫ܤ ; ൯(′ܦܥܣ)  = ݀൫ܦ ; ൯(′ܦܥܣ)  = ℎ. 
. 
Tứ diện ܦܥܣ.ܦ′ có ܣܦ, ,ܥܦ  .đôi một vuông góc ′ܦܦ
⇒ ଵ

௛మ
= ଵ

஽஺మ
+ ଵ

஽஼మ
+ ଵ

஽஽ᇱమ
= ଷ

௔మ
⇒ ℎ = ௔√ଷ

ଷ
. 

 
Câu 29. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có hàm số 2 2 3y x x    là hàm đa thức nên xác định và liên tục trên  .  

Hàm y x  xác định trên  0; ,  hàm số 1
1

xy
x





 xác định trên  \ 1 ,  hàm số tany x  xác định với 

mọi  
2

x k k     nên không liên tục trên .  

Câu 30. 
Lời giải 

Chọn A 
(ݔ)′݂ = ଷݔ4 + ݔ4 = ଶݔ)ݔ4 + 1) 

Vì 2ݔ + 1 >  ݔ∀,0

Nên ݂′(ݔ) > 0 ⇔ ݔ > 0. 
Câu 31. 

Lời giải 
Chọn B 

 

E

GH

F

D C

BA
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Vì cos(ܦܥ,ܤܣ) =
ቚିభర஺஻.஼஽ቚ

஺஻.஼஽
= ଵ

ସ
ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣnên ൫ (là hình chữ nhậtܥܩܧܣ)  ሬሬሬሬሬ⃗ܩܧ, ൯ = ൫ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ, ൯ = ෣ܥܣܤ = 45଴ (ܦܥܤܣlà 

hình vuông). 
Câu 32. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có   23 6 12f x x mx     . 

  0f x   với mọi 2

3 0
2 2

9 36 0
x m

m
 

     
   

 . 

Vậy có 5 giá trị nguyên của m  để   0f x   với mọi x . 
Câu 33. 

Lời giải 
Chọn B 

 
Gọi ܪ là giao điểm của ܥܣ và ܦܤ. 
Vì (ܵܥܣ) và (ܵܦܤ) cùng vuông góc với mặt đáy (ܦܥܤܣ) nên ܵܪ ⊥  .(ܦܥܤܣ)
Trong (ܦܥܤܣ), kẻ ܫܪ ⊥ ,(ܤܣܵ)] ,Khi đó .ܫ tại ܤܣ ෣[(ܦܥܤܣ) = ෢ܪܫܵ = 60°. 
Gọi ܴ là bán kính mặt cầu tâm ܦ tiếp xúc với mặt phẳng (ܵܤܣ). 
⇒ ܴ = d[ܦ,  .(1) [(ܤܣܵ)
Mà ܪܦ ∩ (ܤܣܵ) = {ܤ} ⇒ ୢ[஽,(ௌ஺஻)]

ୢ[ு,(ௌ஺஻)]
= ஻஽

஻ு
= ஻ுା஽ு

஻ு
= 1 + ஽ு

஻ு
= 1 + ஽஺

஻஼
= 1 + 2 = 3. 

⇒ d[ܦ, [(ܤܣܵ) = 3. d[ܪ,  .(2) [(ܤܣܵ)
Xác định d[ܪ,  :[(ܤܣܵ)
Vì ቄܤܣ ⊥ ܪܵ

ܤܣ ⊥ ܫܪ ⇒ ܤܣ ⊥ (ܫܪܵ) ⇒ (ܤܣܵ) ⊥  .(ܫܪܵ)

Trong (ܵܫܪ), kẻ ܭܪ ⊥ Ta có ൞ .ܭ tại ܫܵ

(ܤܣܵ) ⊥ (ܫܪܵ)
(ܤܣܵ) ∩ (ܫܪܵ) = ܫܵ
ܭܪ ⊂ (ܫܪܵ)
ܭܪ ⊥ ܫܵ

⇒ ܭܪ ⊥  .(ܤܣܵ)

⇒ d[ܪ, [(ܤܣܵ) =  .(3) ܭܪ
Tính ܭܪ: 
Ta có ܦܣܫܪ = ܪܤ

ܦܤ = 1
3 ⇒ ܫܪ = ܦܣ

3 = 2
3 ⇒ ܭܪ = .ܫܪ sin60° = √3

3  (4). 
Tính ܴ: 
Từ (1), (2), (3), (4) ⇒ ܴ = 3 ⋅ √ଷ

ଷ
= √3. 

 
Câu 34. 

Lời giải 
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Chọn C 

Ta có 
   33

0 0

1 1 1 11 1lim lim
x x

ax bxax bx
x x 

      
  

3

0

1 1 1 1lim
x

ax bx
x x

    
   

 
 

    
  

   
 

23 33

0 2 33

1 1 1 1 1 1 1 1 1
lim

1 11 1 1x

ax ax ax bx bx

x bxx ax ax

           
  

     
 

 

  
 
 0 2 33

1 11 1lim
1 11 1 1x

bxax
x bxx ax ax

 
   

  
     

 
 20 33

lim
1 11 1 1x

a b
bxax ax

 
  
      

 

3 2
a b

  . 

Ta có 

32
3 2

25

a b a
ba b

        

. 

Nên 2 2 9 4 5 6a b      là mệnh đề sai. 
Câu 35. 

Lời giải 
Chọn D 
Hàm số  y f x  có đạo hàm trên   và    23 . 3 4y g x x f x    nên ta có: 

     26 . 3 4 9 . 3 4g x x f x x f x     , x  . Suy ra      2 12. 2 36. 2g f f   . 

Theo đầu bài, 1 2,   lần lượt là tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x ,    23 . 3 4y g x x f x    tại điểm có 

hoành độ bằng 2 và 1 2    nên ta có: 

   2 . 2 1f g         2 12. 2 36. 2 1f f f            12 3. 2
12. 2

f f
f

   


. 

Hơn nữa,  0 2 1f   nên  2 0f   . Khi đó, áp dụng bất đẳng thức Cô-si, ta được: 

          1 12 3. 2 2 3. 2 1
12. 2 12. 2

f f f
f f

 
           

. 

Do đó,  2 1f  . Dấu " "  xảy ra khi 
   1 3. 2

12. 2
f

f



  2 12

36
f     , mà theo trên  2 0f    nên 

  12
6

f    . Suy ra,    
12 6
2

g
f
  


 và    22 3.2 2 12g f  . 

Vậy, tiếp tuyến 1  có phương trình:     2 2 2y f x f    1 2 1
6

x   
1 4
6 3

x   . 

Tiếp tuyến 2  có phương trình:     2 2 2y g x g    6 2 12 6x x    . 
 
PHẦN II: TỰ LUẬN 
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Câu 36. 
Lời giải 

Ta có:        4 45 52 25 4 1 7 3 7 3 5 4 1
                

y x x x x x x . 

        3 45 42 24 5 4 1 10 4 7 3 5 7 3 .7. 5 4 1         y x x x x x x x . 

        3 42 25 4 1 7 3 4 10 4 7 3 35 5 4 1           y x x x x x x x . 

     3 42 25 4 1 7 3 455 132 83      y x x x x x . 
Câu 37. 
Lời giải 

Ta có: 
       

     

'

'

16sin 4 1 cos 4 1 8sin 8 2

8sin 8 2 8 sin 8 2 8

f x x x x

f x x x

      

      
 

Dấu " "  xảy ra khi: 
 

 
 

1sin 8 2 1 8 2 2
2 16 4 8

1sin 8 2 1 8 2 2
2 16 4 8

kx x k x
k

kx x k x

  

  


          


            

  

Câu 38. 
Lời giải 

Ta có   1 3 1 3 3 1 3
3 1 33 1 3
x xf x x x
x xx x
 

    
  

 

     3 1 3 3 3
2 3 1 2 3 2 3 1 2 3

x x
f x

x x x x

 
    

 
 

Câu 39. 
Lời giải 

 
+ Gọi M  là trung điểm CD , G  là trọng tâm BCD . 
+ Tứ diện ABCD  là tứ diện đều nên  AG BDC do đó   ,d A BDC AG . 
+ ABG vuông tại G  có AB a , 

M

A

D

CB

G
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2 2 3 3
3 3 2 3

a aBG BM   .
2

2 2 2 3 6
3 3

a aAG AB BG a
 

       
 

.Vậy    6,
3

ad A BDC AG   

(đvđd). 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
 

 
Câu 1. Trong các dãy số sau, dãy số nào là cấp số nhân? 

A. 1, 0 , 1, 0 , 1.  B. 1, 2 , 4 , 6 , 8 .  

C. 3 , 3 , 3 , 3 , 3 . D. 1, 4 , 9 , 16 , 25 . 

Câu 2. Cho các dãy số  nu ,  nv  và lim nu a  và lim nv   . Hãy chọn khẳng định đúng nhất? 

A. lim 0n

n

u
v

 . B.  lim n nu v   . C.  lim 0n nu v  . D.  lim n nu v a  . 

Câu 3. 
3

4

2 5lim
2 2

n n
n n
  

 
 có giá trị bằng 

A.  . B. 2 . C. 0 . D. 6 . 

Câu 4. Tính 
5 1lim
3 1



n

n  

A. 3
5

. B. 5
3

. C.  . D.   . 

Câu 5. Giới hạn 
2

21

3 2lim
1x

x x
x

 


 bằng 

A. 
2

21

3 2lim
1x

x x
x

 


. B. 
2

21

3 2lim
1x

x x
x

 


. C. 
1

2lim
1x

x
x




. D. 
1

2lim
1x

x
x




. 

Câu 6. Biết 
2 2 1lim

3x

ax x b
x

 



. Chọn khẳng định sai? 

A. 0b . B. 0a  . C. 0b . D. 2a b . 

Câu 7. Gọi S là tập các giá trị của tham số m  để hàm số  

  
2

2

3 1
8 1

x x khi x
f x

m m khi x

   
  

 liên tục tại x=1. Số phần tử của tập S bằng 

A. 0. B. 1. C. 2. D. 3. 

Câu 8. Khẳng định nào sau đây là đúng? 

A.
 0

0
0

0

( ) ( )'( ) lim
x x

f x f xf x
x x





. B.

 0

0
0

0

( ) ( )'( ) lim
x x

f x f xf x
x x





.  

C.
 0

0
0

0

( ) ( )'( ) lim
x x

f x f xf x
x x





. D.

 0

0
0

0

( ) ( )'( ) lim
x x

f x f xf x
x x





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Câu 9. Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 2 1
2

xy
x





 song song với đường thẳng 5 2020 0x y    có phương 

trình là 
A. 1 2

5 5
y x   và 1 22 .

5 5
y x   B. 1 2

5 5
y x   và 1 22 .

5 5
y x    

C. 1 2
5 5

y x   và 1 22 .
5 5

y x   D. 1 2
5 5

y x   và 1 22 .
5 5

y x    

Câu 10. Cho hàm số  ( )  0f x x x   Tính ''(1).f   

A. ''(1) 4f  . B. ''(1) 2f  . C. 1''(1)
2

f  . D. 1''(1)
4

f  . 

Câu 11. Tính giới hạn 
20

1 coslim
x

ax
x

 : 

A.  . B. 
2
a . C. 

2

2
a

. D. 0. 

Câu 12. Cho hàm số 
2 1

1
x xy

x
 




. Vi phân của hàm số là: 

A. 
2

2

2 2d d
( 1)

x xy x
x
 

 


.B. 2

2 1d d
( 1)

xy x
x





. C. 2

2 1d d
( 1)

xy x
x


 


. D. 
2

2

2 2d d
( 1)

x xy x
x
 




. 

Câu 13.  Cho hàm số 3 23 2021y x x   . Tìm tập nghiệm của bất phương trình '' 0y  . 

A.  1; . B.  0;2 . C.  0;2 . D.  1; . 

Câu 14. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình bình hành tâm O . Gọi M  là trung điểm của SA
. Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng ( )MCD  và ( )S A B . 

A. MA . B. ,( )Mx Mx AB . C. MO . D. , ( )My My BC . 

Câu 15. Hình nào dưới đây là hình biểu diễn của hình chóp tứ giác? 

 A.  B.  C.  D. . 

Câu 16. Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Gọi M  là trung điểm của .AD  Khẳng định nào dưới đây là 
đúng? 

A. ' 0AB AD AA  
   

.  B. 2C M C A C D   
  

. 

C. ' 'CA CC AC 
  

.  D. 2MD AD
 

. 

Câu 17. Cho hình hộp . .ABCD EFGH  Gọi I  là tâm của hình bình hành ABFE  và K  là tâm của hình 
bình hành .BCGF  Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 

A. Các vectơ , ,
  
BD AK GF  đồng phẳng. B.Các vectơ , ,

  
BD IK GF  đồng phẳng. 

C. Các vectơ , ,
  
BD EK GF  đồng phẳng. D. Các vectơ , ,

  
BD IK GC  đồng phẳng. 
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Câu 18. Cho tứ diện ABCD  có ,M N  lần lượt là trung điểm các cạnh AC  và .BD  Gọi G  là trung điểm 
của đoạn thẳng .MN  Hãy chọn khẳng định sai  

A. 2GA GC GM 
  

.  B. GB GD MN 
  

.  

C. 0GA GB GC GD   
    

. D. 2NM AB CD 
  

. 

Câu 19. Tìm các mệnh đề sai: 

/ /
( ) ( )

( )
a b

I b
a





  

      
   
/ /

II a
a
 




  
 

 
( )

( ) ( )
( )

a
III

a


 


 
  

  
 

( I ) / /
a

V a b
b




  
 

A. (I). B. (II). C. (III).  D. (III), (IV). 
Câu 20. Cho hình chóp .S ABCD  có ( )SA ABCD  và đáy là hình vuông. Từ A  kẻ AM SB . Khẳng 

định nào sau đây đúng?  

A.  SB MAC . B.  AM SBC . C.  AM SAD . D.  AM SBD . 

Câu 21. Một cấp số nhân hữu hạn có công bội 2q  , số hạng thứ bốn bằng 24  và số hạng cuối bằng 
1572864 . Hỏi cấp số nhân đó có bao nhiêu số hạng.  

A.18 . B. 19 . C. 20 . D. 21 . 

Câu 22. Biết giới hạn  2 2lim 9 3 9 2 an n n
b

      
 với ,a b và a

b
 là phân số tối giản. Khi đó, 

giá trị 2a b  bằng 

A. 31. B. 7 . C. 84 . D. 37 . 

Câu 23. Trong dịp hội trại hè 2021, bạn An thả một quả bóng cao su từ độ cao  6 m  so với mặt đất, mỗi 
lần chạm đất quả bóng lại nảy lên một độ cao bằng ba phần tư độ cao lần rơi trước. Biết rằng quả 
bóng luôn chuyển động vuông góc với mặt đất. Tổng quãng đường quả bóng đã di chuyển (từ 
lúc thả bóng cho đến lúc bóng không nảy nữa) khoảng: 

A.  44 m . B.  45 m . C.  42 m . D.  43 m . 

Câu 24. Tính giới hạn 
3

0

1 1lim
1 1x

x xI
x x

  


  
 

A. 1
6

I  . B. 5
6

I  . C. 5
6

I   . D. Nếu 1
6

I   . . 

Câu 25. Biết  2lim 9 18 1 3
x

x x x a


     với a . Khẳng định nào sau đây đúng ? 

A. a  chia hết cho 6.  B. a  chia hết cho 2.  

C. a  là hợp số.  D. a  chia hết cho 3. 

Câu 26. Cho  
21

2
lim 14.

1x

f x
x





 Giới hạn của 

 
1

3 2 2
lim

1x

f x
x

 


 là: 
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A.  .   B. 21 .   C. 21 .  D. 0 . 

Câu 27. Cho hàm số 
2

1 1 0
( )

1 0

x khi x
f x x

x khi x

  
 

  


. Mệnh đề nào sau đây là đúng ? 

A. Hàm số liên tục trên   .   

B. Hàm số liên tục trên khoảng    ;0 0;   .  

C. Hàm số liên tục trên đoạn  0;2  .  

D. Hàm số liên tục tại 0x   . 

Câu 28. Phương trình nào dưới đây có nghiệm trong khoảng  0;1  

A. 2 3 4 0x x   . B.  5 71 2 0x x    . C. 4 23 4 5 0x x   . D. 2021 28 4 0x x   . 

Câu 29. Cho hàm số 
22 3

2
x xy
x





 .Tập nghiệm của bất phương trình ' 0y   có chứa bao nhiêu phần tử là 

số nguyên ?  

A. 4. B. 0 . C. 3 . D. 2 . 

Câu 30. Cho hàm số 3 23 1y x x mx    . Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để phương trình
' 0y   có hai nghiệm dươnng phân biệt ? 

A. 1 . B. 2 . C. 0 . D. 3 . 

Câu 31. Cho đồ thị   3 2:
1

xC y
x



  

và  9;0A  . Có hai tiếp tuyến của đồ thị hàm số  C  đi qua điểm 

 9;0A . Biết tổng hệ số góc của hai tiếp tuyến đó có dạng a
b

  ( với ,a b  là các số nguyên 

dương, a
b

 là phân số tối giản). Giá trị của a b  là bao nhiêu?
 

A. 30 . B. 29 . C. 3 . D. 29 . 

Câu 32. Cho hàm số ( 1) sin cos ( 2) 1y m x m x m x      . Tính tổng tất cả các giá trị nguyên của tham 
số m để 0y   vô nghiệm  

A. 2S  . B. 3S  . C. 4S  . D. 5S  . 

Câu 33. Cho hàm số 4 4cos siny x x  . Biết sin 4 ,ay x
b

  ,a b là số nguyên và ,a b  nguyên tố cùng nhau. 

Tính 2 2a b . 
A. 17 . B. 257 . C. 5 . D. 226 . 

Câu 34. Cho hình lập phương .ABCD A B C D    , gọi N  là điểm thỏa ' 2 'C N NB
 

, M  là trung điểm của ' 'A D
, I  là giao điểm của 'A N  và 'B M . Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau:  

A. 3 1'
5 5

AI AA AB AD  
   

. B. 1 1'
2 6

AI AA AB AD  
   

.  

C. 3 12 '
2 3

AI AA AB AD  
   

. D. 1 1 1'
3 5 6

AI AA AB AD  
   

. 
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Câu 35. Cho hình chóp .S ABCD , có đáy ABCD  là hình vuông có cạnh bằng 2a  , SAD  vuông tại A . 
Gọi M, N  lần lượt là trung điểm của cạnh AB và BC . Biết SM SA a  . Khi đó cô sin của góc 
giữa hai đường thẳng SM  và DN  bằng? 

A.  1cos( , DN)
5

SM  .  B.  1cos( , DN)
2

SM  .  

C.  5cos( , DN)
5

SM  .  D.  5cos( , DN)
5

SM   . 

Câu 36. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật, cạnh bên SA  vuông góc với mặt phẳng 
đáy. Gọi ,AE AF  lần lượt là đường cao của tam giác SAB  và tam giác .SAD  Khẳng định nào 
dưới đây là đúng? 

A.  .SC AFB  B.  .SC AEF  C.  .SC AEC  D.  .SC AED  

Câu 37.[1H3-4.3-3] Cho hình hộp .ABCD A B C D    có các cạnh 2, 3, AA 4AB AD     . Góc giữa hai 
mặt phẳng  AB D  và  A C D  là  . Tính giá trị gần đúng của  ? 

A. 45, 2 . B. 38,1 . C. 53, 4 . D. 61,6 . 

Câu 38. Cho hình chóp .S ABC có đáy ABC là tam giác đều cạnh a , SA a và vuông góc với đáy. Mặt 
phẳng   đi qua trung điểm E của SC và vuông góc với AB . Tính diện tích S của thiết diện tạo 

bởi   với hình chóp đã cho. 

A.
25 3
16

aS  . B.
2 7
32

aS  . C.
25 3
32

aS  . D.
25 2
16

aS  . 

Câu 39. Cho hình chóp .S ABC ,  SA ABC , có đáy ABC  là tam giác biết AB AC a  ,  60ACB   . 

Góc mặt phẳng  SBC và đáy là 30 . Tính diện tích tam giác SBC . 

A. 
2

2
a . B. 

2 3
2

a . C. 
2 3
4

a . D. 3
2

a . 

Câu 40. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh 2a , mặt bên SAB  là tam giác đều 
và nằm trong mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng đáy. Tính khoảng cách h  từ điểm A  đến mặt 
phẳng  SCD . 

A. 2 21
7

ah  . B. 2h a . C. 3
2

ah  . D. 2 3
7

ah  . 

Câu 41. Cho dãy số  nu  xác định bởi  
1

1

5
13 2

2 1
n

n
n

u
nuu

u


   

. 

 Tìm 2
1 2 3

1 1 1 1 1lim ...
6 5 1 1 1 1nn n u u u u

 
          

.  

A. 0 . B. 1
5

. C. 7
4

. D. 1. 
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Câu 42. Cho ,a b    thỏa mãn 
   2

21

5 2 2 2 7 6 3 13lim
2 1 12x

a x a x a b x
x x

       


 
. Tính giá trị của 

2 2a b . 

A. 2. B. 17
2

. C. 5
2

. D. 2845
72

.  

Câu 43: Cho các số thực , ,a b c  thỏa mãn 9 27 3a b c    và c là số âm. Khi đó số nghiệm thực phân 
biệt của phương trình 3 2 0x ax bx c     bằng 

A. 1 B. 2 C. 3 D. 0 

Câu 44. Biết đồ thị hàm số   1:
1

xC y
x





 và đường thẳng : 2d y x m   giao nhau tại hai điểm phân 

biệt ,A B  sao cho tiếp tuyến của  C  tại A  và B  song song với nhau. Giá trị của m  thuộc 
khoảng nào sau đây:  

A.  2;0 .  B.  ; 2 .   C.  0; 2 .  D.  2; .  

Câu 45. Tính 0 2020 1 2019 2 2018 2019 2020
2021 2021 2021 2021 20212021 4 2020 4 2019 4 ... 2. .4A C C C C C      . 

A. 20205A  .  B. 20212020.5A  .  

C. 20202020.5A  .  D. 20202021.5A  . 

Câu 46. Giá trị của tổng 2 4 2 2020
2021 2021 2021 20212.1 4.3 ...2 (2 1) ... 2020.2019kS C C k k C C       bằng? 

A. 20182021.2020.2 . B. 20192021.2020.2 . C. 20202021.2020.2 . D. 20212021.2020.2 . 

Câu 47. Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác đều cạnh 2a. Hình chiếu vuông góc của S  lên 
 ABC  trùng với trung điểm H  của cạnh BC . Biết tam giác SBC  là tam giác đều. Tính số đo 
của góc giữa  SA  và BC  
A. 60  B. 90  C. 45  D. 30  

Câu 48.  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông tâm O ,các cạnh bên và cạnh đáy của 
hinh chóp đều bằng a, E  là trung điểm SB . Lấy I  trên đoạn OD  với DI x . Gọi    là mặt 

phẳng qua I  và song song mp  EAC . Giá trị x sao cho thiết diện của hình chóp và mặt phẳng 

   có diện tích lớn nhất là 2m a
n

 với *,m n ;  , 1m n  . Khi đó m n  bằng 

A. 2 . B. 3. C. 4. D. 5. 
Câu 49. Cho hình chóp .S ABC có tam giác ABC  đều cạnh a . Gọi I  là trung điểm AB , hình chiếu của 

điểm S lên  ABC  là trung điểm H  của đoạn CI , góc giữa đường thẳng SA  và mặt phẳng 

 ABC  bằng 45 . Khoảng cách giữa hai đường thẳng chéo nhau SA  và CI  bằng  

A. 
3

2
a

. B. 
7

4
a

. C. 
2
a . D. 

77
22

a
. 

Câu 50. Cho hình chóp .S ABC  có   AB BC CA a , 3  SA SB SC a , M  là điểm bất kì trong 
không gian. Gọi d  là tổng khoảng cách từ M  đến tất cả các đường thẳng AB , BC , CA , SA, 
SB , SC . Giá trị nhỏ nhất của d  bằng 
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A. 2 3a . B. 
6

2
a

. C. 6a . D. 
3

2
a

.  
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PHẦN II: BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1.C 2.A 3.C 4.C 5.C 6.C 7.C 8.D 9.A 10.D 

11.C 12.D 13.D 14.B 15.D 16.B 17.B 18.D 19.D 20.B 

21.C 22.D 23.C 24.C 25.D 26.C 27.B 28.D 29.D 30.B 

31.B 32.B 33.B 34.A 35.C 36.B 37.D 38.C 39.A 40.A 

41.D 42.C 43.C 44.A 45.D 46.A 47.B 48.C 49.D 50.C 

 
 

PHẦN III: LỜI GIẢI CHI TIẾT 

Câu 1. Trong các dãy số sau, dãy số nào là cấp số nhân? 
A. 1, 0 , 1, 0 , 1.  B. 1, 2 , 4 , 6 , 8 .  

C. 3 , 3 , 3 , 3 , 3 . D. 1, 4 , 9 , 16 , 25 . 

Lời giải 

Xét dãy số 3 , 3 , 3 , 3 , 3  ta có  2 1. 1u u  ,  3 2. 1u u  ,  4 3. 1u u  ,  5 4. 1u u  . 

Vậy dãy số 3 , 3 , 3 , 3 , 3  là cấp số nhân với 1 3u   và 1q   . 

Câu 2. Cho các dãy số  nu ,  nv  và lim nu a  và lim nv   . Hãy chọn khẳng định đúng nhất? 

A. lim 0n

n

u
v

 . B.  lim n nu v   . C.  lim 0n nu v  . D.  lim n nu v a  . 

Lời giải 

Dùng tính chất giới hạn: cho dãy số    ,n nu v  và lim , limn nu a v    trong đó a  hữu hạn thì 

lim 0n

n

u
v

 . 

Câu 3. 
3

4

2 5lim
2 2

n n
n n
  

 
 có giá trị bằng 

A.  . B. 2 . C. 0 . D. 6 . 

Lời giải 

3

4

2 5lim
2 2

n n
n n
  

 

3 4

3 4

2 1 5

lim 02 21
n n n

n n

  
 

 
. 

Câu 4. Tính 5 1lim
3 1



n

n  

A. 3
5

. B. 5
3

. C.  . D.  . 

Lời giải 
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Ta có: 

11
5 1 5lim lim
3 1 3 1

5 5

n

n

n nn

     
       

   

. 

Vì 1lim 1 1 0
5

n         
, 3 1lim 0

5 5

n n
       
   

 và *3 1 0,
5 5

n n

n         
   

 . 

Vậy 5 1lim
3 1

n

n


 


. 

Câu 5. Giới hạn 
2

21

3 2lim
1x

x x
x

 


 bằng 

A. 
2

21

3 2lim
1x

x x
x

 


. B. 
2

21

3 2lim
1x

x x
x

 


. C. 
1

2lim
1x

x
x




. D. 
1

2lim
1x

x
x




. 

Lời giải  

Vì 1x    nên 1x   . Khi đó biểu thức 21 0x   

Ta có   
  

2 2

221 1 1 1

2 13 2 3 2 2lim lim lim lim
1 1 1 11x x x x

x xx x x x x
x x x xx      

     
  

   
. 

Câu 6. Biết 
2 2 1lim

3x

ax x b
x

 



. Chọn khẳng định sai? 

A. 0b  . B. 0a  . C. 0b . D. 2a b . 

Lời giải  
Để tồn tại giới hạn thì: 0a   

Khi 0a   , 
22

2 1
2 1lim lim

33 1
x x

x a
x xax x a b a

x x
x

 

 
  

      
   

 

 

Nên 0b   và 2a b . 

Câu 7. Gọi S là tập các giá trị của tham số m  để hàm số  

  
2

2

3 1
8 1

x x khi x
f x

m m khi x

   
  

 liên tục tại x=1. Số phần tử của tập S bằng 

A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 

 Lời giải 

Ta có   21 8f m m    và   2

1 1
lim lim( 3 )
x x

f x x x
 

  2  . 

Hàm số  f x  liên tục tại điểm 1x      
1

lim 1
x

f x f


  2 8 2m m    
2

3
m
m


   
. 
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Vậy  2; 3S   . Số phần tử S là 2 . 

Câu 8. Khẳng định nào sau đây là đúng? 

A.
 0

0
0

0

( ) ( )'( ) lim
x x

f x f xf x
x x





. B.

 0

0
0

0

( ) ( )'( ) lim
x x

f x f xf x
x x





.  

C.
 0

0
0

0

( ) ( )'( ) lim
x x

f x f xf x
x x





. D.

 0

0
0

0

( ) ( )'( ) lim
x x

f x f xf x
x x





. 

 Lời giải 

Công thức đúng 
0

0
0

0

( ) ( )'( ) lim
x x

f x f xf x
x x





 

Câu 9. Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 2 1
2

xy
x





 song song với đường thẳng 5 2020 0x y    có phương 

trình là 

A. 1 2
5 5

y x   và 1 22 .
5 5

y x   B. 1 2
5 5

y x   và 1 22 .
5 5

y x    

C. 1 2
5 5

y x   và 1 22 .
5 5

y x   D. 1 2
5 5

y x   và 1 22 .
5 5

y x    

Lời giải 

Tập xác định của hàm số là  \ 2 .   

Gọi 0 0( ; )M x y  là tiếp điểm của tiếp tuyến cần tìm. 

Ta có 2
5'

( 2)
y

x



 , vì tiếp tuyến song song với đường thẳng 5 2020 0x y    hay 

1 404
5

y x   nên hệ số góc của tiếp tuyến bằng 
 

0
2

00

31 5 1 .
75 52

x
xx


      

  

Vậy có hai tiếp tuyến thỏa mãn là 1 2
5 5

y x   và 1 22 .
5 5

y x   

 
Câu 10. Cho hàm số  ( )  0f x x x   Tính ''(1).f   

A. ''(1) 4f  . B. ''(1) 2f  . C. 1''(1)
2

f  . D. 1''(1)
4

f  . 

Lời giải 

Ta có 
1 1'( ) ''( )

2 4
f x f x

x x x
     nên 1''(1) .

4
f    

Câu 11. Tính giới hạn 20

1 coslim
x

ax
x

 : 
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A.  . B. 
2
a . C. 

2

2
a . D. 0 . 

Lời giải  

Ta có:

2
2

2 2

20 0

2sin sin
2 2lim lim

2 2
2

x x

ax ax
a a

axx 

 
 

  
 
 

. 

Câu 12. Cho hàm số 
2 1

1
x xy

x
 




. Vi phân của hàm số là: 

 A. 
2

2

2 2d d
( 1)

x xy x
x
 

 


.    B. 2
2 1d d

( 1)
xy x

x





.   

 C. 2
2 1d d

( 1)
xy x

x


 


.    D. 
2

2

2 2d d
( 1)

x xy x
x
 




. 

Lời giải  

Ta có 
2 1d d

1
x xy x

x

  
   

     
 

2

2

2 1 1 1
d

1

x x x x
x

x

    


  

2

2
2 2 d

1
x x x

x
 




. 

Câu 13. Cho hàm số 3 23 2021y x x   . Tìm tập nghiệm của bất phương trình '' 0y  . 

A.  1; . B.  0;2 . C.  0;2 . D.  1; . 

Lời giải  

+)Ta có: 2' 3 6 , '' 6 6y x x y x     suy ra '' 0 6 6 0 1y x x      . 

Vậy tập nghiệm của bất phương trình '' 0y   là  1;S   . 

Câu 14. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình bình hành tâm O . Gọi M  là trung điểm của SA . 
Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng ( )MCD  và ( )SAB . 

A. MA . B. ,( )Mx Mx AB . C. MO . D. , ( )My My BC . 

Lời giải  

Ta xét ( )MCD  và ( )SAB  có: 

{ } ( ) ( )
( ), ( ) ( ) ( ) , ( )

M MCD SAB
CD MCD AB SAB MCD SAB Mx Mx AB CD

AB CD

  
    



 


. 

Câu 15. Hình nào dưới đây là hình biểu diễn của hình chóp tứ giác? 

 A.  B.  C.  D. . 
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Lời giải  

Chọn đáp án D. 
Câu 16. Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Gọi M  là trung điểm của .AD  Khẳng định nào dưới đây là 

đúng? 

A. ' 0AB AD AA  
   

.  B. 2C M C A C D   
  

. 

C. ' 'CA CC AC 
  

.  D. 2MD AD
 

. 

Lời giải  

 
Ta có ' 'AB AD AA AC  

   
 nên đáp án A sai. 

2C M C A C D   
  

 đúng do M  là trung điểm của AD  nên chọn đáp án B. 

' 'CA CC CA 
  

 nên đáp án C sai. 

2MD AD
 

 sai do M  là trung điểm của 1
2

AD MD AD 
 

nên đáp án D sai. 

Câu 17. Cho hình hộp . .ABCD EFGH  Gọi I  là tâm của hình bình hành ABFE  và K  là tâm của hình 
bình hành .BCGF  Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 

A. Các vectơ , ,
  
BD AK GF  đồng phẳng. B.Các vectơ , ,

  
BD IK GF  đồng phẳng. 

C. Các vectơ , ,
  
BD EK GF  đồng phẳng. D. Các vectơ , ,

  
BD IK GC  đồng phẳng. 

Lời giải 

 
Vì ,I K  lần lượt là trung điểm của AF  và .CF  

M DA

C

C'

A' D'

B'

B

KI

F

GH

B

D C

A

E
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Suy ra IK  là đường trung bình của tam giác AFC  IK // AC IK //  .ABCD  

Mà GF //  ABCD  và  BD ABCD  suy ra ba vectơ , ,
  
BD IK GF đồng phẳng. 

Câu 18. Cho tứ diện ABCD  có ,M N  lần lượt là trung điểm các cạnh AC  và .BD  Gọi G  là trung điểm 

của đoạn thẳng .MN  Hãy chọn khẳng định sai  

A. 2GA GC GM 
  

.  B. GB GD MN 
  

.  

C. 0GA GB GC GD   
    

. D. 2NM AB CD 
  

. 

Lời giải 
 

 

2GA GC GM 
  

 đúng theo tính chất trung điểm đoạn thẳng 

GB GD MN 
  

 đúng vì 2GB GD GN MN  
   

 

0GA GB GC GD   
    

 đúng vì  2 0GA GB GC GD GM GN     
      

. 

2NM AB CD 
  

 sai vì : 

   
   2 2 0 0 2 .

AB CD AM MN NB CM MN ND

MN AM CM NB ND MN MN

      

        

       

          

Câu 19. Tìm các mệnh đề sai: 

/ /
( ) ( )

( )
a b

I b
a





  

      
   
/ /

II a
a
 




  
 

 
( )

( ) ( )
( )

a
III

a


 


 
  

  
 

( I ) / /
a

V a b
b




  
 

 

A. (I). B. (II). C. (III).  D. (III), (IV). 

Lời giải  

Mệnh đề  
( )

( ) ( )
( )

a
III

a


 


 
  

sai vì  ( ),   sẽ song song hoặc trùng với nhau. 

G

N

M

B C

D

A
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 Mệnh đề  
 

( I ) / /
a

V a b
b




  
 sai vì ,a b  có thể trùng nhau. 

Câu 20. Cho hình chóp .S ABCD  có ( )SA ABCD  và đáy là hình vuông. Từ A  kẻ AM SB . Khẳng 
định nào sau đây đúng?  

A.  SB MAC . B.  AM SBC . C.  AM SAD . D.  AM SBD . 

Lời giải  

 

Ta có  BC SAB  nên BC AM , 

Mà AM SB  (theo giả thiết) 

Vậy  AM SBC   

Câu 21. Một cấp số nhân hữu hạn có công bội 2q  , số hạng thứ bốn bằng 24  và số hạng cuối bằng 
1572864 . Hỏi cấp số nhân đó có bao nhiêu số hạng.  

A.18 . B. 19 . C. 20 . D. 21 . 

Lời giải  

Gọi cấp số nhân đó là: 1 2 3; ; ;......; nu u u u .  

Ta có: 3 3
4 1 1 124 . 24 .2 24 3u u q u u         . 

  1 1
11572864 . 15728643 3 .2 1572864 1 19 20n n

nu u q n n               .  

Vậy cấp số nhân có 20 số hạng. 

Câu 22. Biết giới hạn  2 2lim 9 3 9 2 an n n
b

      
 với ,a b và a

b
 là phân số tối giản. Khi đó, 

giá trị 2a b  bằng 

A. 31. B. 7 . C. 84 . D. 37 . 

Lời giải 

Ta có:  2 2lim 9 3 9 2n n n      2 2
lim

9 3 9 2
n

n n


  
2 2

1 1lim
63 29 9

n n

 
  

. 

C

A B

D

S

M
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Suy ra 1, 6.a b   Ta có 2 21 6 7a b    . 

Câu 23. Trong dịp hội trại hè 2021, bạn An thả một quả bóng cao su từ độ cao  6 m  so với mặt đất, mỗi 

lần chạm đất quả bóng lại nảy lên một độ cao bằng ba phần tư độ cao lần rơi trước. Biết rằng quả 
bóng luôn chuyển động vuông góc với mặt đất. Tổng quãng đường quả bóng đã di chuyển (từ 
lúc thả bóng cho đến lúc bóng không nảy nữa) khoảng: 

A.  44 m . B.  45 m . C.  42 m . D.  43 m . 

     Lời giải 

Ta có quãng đường bóng bay bằng tổng quảng đường bóng nảy lên và quãng đường bóng rơi 
xuống. 

Vì mỗi lần bóng nảy lên bằng 3
4

 lần nảy trước nên ta có tổng quãng đường bóng nảy lên là 

2 3

1
3 3 3 36. 6. 6. ... 6. ...
4 4 4 4

n

S                
     

  

Đây là tổng của cấp số nhân lùi vô hạn có số hạng đầu 1
3 96.
4 2

u    và công bội 3
4

q  . 

 Suy ra 1

9
2 1831

4

S  


.  

Tổng quãng đường bóng rơi xuống bằng khoảng cách độ cao ban đầu và tổng quãng đường bóng 

nảy lên nên là 
2

2
3 3 36 6. 6. ... 6. ...
4 4 4

n

S                
     

  

Đây là tổng của cấp số nhân lùi vô hạn với số hạng đầu 1 6u   và công bội 3
4

q  . Suy ra 

2
6 2431

4

S  


 . 

Vậy tổng quãng đường bóng bay là 1 2 18 24 42S S S     .  

Câu 24. Tính giới hạn 
3

0

1 1lim
1 1x

x xI
x x

  


  
 

A. 1
6

I  . B. 5
6

I  . C. 5
6

I   . D. Nếu 1
6

I   . . 

Lời giải 

3 3

0 0

1 1 1 1 1 1lim lim
1 1 1 1x x

x x x x
x x x x 

       


     
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=

   
   

   
  

 
 

 
 

20 33

20 33

1 1 1 1 1 1 1 1
lim

1 1 1 11 1 1 1 1

1 1 1 1 1 1 5lim
3 2 62 1 12 1 1 1

x

x

x x x x x x

x x xx x x x

x x x x

xx x





 
             

                 
 

      
       

             

  

Câu 25. Biết  2lim 9 18 1 3
x

x x x a


     với a . Khẳng định nào sau đây đúng ? 

A. a  chia hết cho 6.  B. a  chia hết cho 2.  

C. a  là hợp số.  D. a  chia hết cho 3. 

Lời giải  

   2 2
2

2

2

2

9 18 1 9
lim 9 18 1 3 lim

9 18 1 3

118
18 1 18lim lim 3

618 19 18 1 3 9 3

x x

x x

x x x
x x x

x x x

x
x x

x x x x
x x

 

 

   
    
    
                           
   

 

Câu 26. Cho  
21

2
lim 14.

1x

f x
x





 Giới hạn của 

 
1

3 2 2
lim

1x

f x
x

 


 là: 

A.  .   B. 21 .   C. 21 .  D. 0 . 

Lời giải 

  
  Ta có: 

   
21

2
lim 14

1x

f x
x





 suy ra  1 2f   

  Theo đề bài ta có: 

  

     
    

   
 

21 1

21

3 2 2 3 2 4 1
lim lim

1 1 3 2 2

2 3 1
lim .

1 3 2 2

x x

x

f x f x x
x x f x

f x x
x f x

 



    


   

   
 

    

  

  Ta có:  
21

2
lim 14;

1x

f x
x





 
   1

3 1 3.2 3.2 3lim
2 2 23 2 2 3 1 2 2x

x
f x f

    
  

   
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  Suy ra: 
 

1

3 2 2 3lim 14. 21
1 2x

f x
x

        
 

Câu 27. Cho hàm số 
2

1 1 0
( )

1 0

x khi x
f x x

x khi x

  
 

  


. Mệnh đề nào sau đây là đúng ? 

A. Hàm số liên tục trên   .   

B. Hàm số liên tục trên khoảng    ;0 0;   .  

C. Hàm số liên tục trên đoạn  0;2  .  

D. Hàm số liên tục tại 0x   . 

Lời giải  

      0 0 0 0

1 1 1 1 1 1lim lim lim lim
21 1 1 1x x x x

x xf x
x x x x      

   
   

   
  

   2

0 0
lim lim 1 1
x x

f x x
  

     

 Vì    
0 0

lim lim
x x

f x f x
  

  nên hàm số  f x  không liên tục tại 0x  . 

 Với 0x  , hàm số   1 1xf x
x
 

  liên tục trên khoảng  0; . 

 Với 0x   , hàm số   2 1f x x   liên tục trên khoảng  ;0 . 

Câu 28. Phương trình nào dưới đây có nghiệm trong khoảng  0;1  

A. 2 3 4 0x x   .  B.  5 71 2 0x x    . 

C. 4 23 4 5 0x x   .  D. 2021 28 4 0x x   . 

Lời giải 

Xét hàm số   2021 28 4 0f x x x    . 

Hàm số liên tục trên đoạn  0;1  và      0 . 1 4. 3 12 0f f       

Vậy phương trình 2021 28 4 0x x    có nghiệm trong khoảng  0;1 . 

Câu 29. Cho hàm số 
22 3

2
x xy
x





 .Tập nghiệm của bất phương trình ' 0y   có chứa bao nhiêu phần tử là 

số nguyên ?  

A. 4 . B. 0 . C. 3 . D. 2 . 

Lời giải  

Ta có : 
22 3

2
x xy
x




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Suy ra: 
2 2 2 2

2 2 2

(4 3).( 2) (2 3 ) 4 11 6 2 3 2 8 6'
(x 2) (x 2) ( 2)

x x x x x x x x x xy
x

         
  

  
  

Khi đó 
2

2

1 32 8 6' 0 0
2( 2)
xx xy

xx
  

      
. Tập nghiệm của bất phương trình ' 0y   có chứa 

2  số nguyên. 

Câu 30. Cho hàm số 3 23 1y x x mx    . Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để phương trình
' 0y   có hai nghiệm dươnng phân biệt ? 

A. 1 . B. 2 . C. 0 .  D. 3 . 

Lời giải 

  

 Với 3 23 1y x x mx     ta có 2' 3 6y x x m    

 Khi đó: 2' 0 3 6 0y x x m     . (1) 

 Phương trình (1) ó hai nghiệm dương phân biệt khi 
' 9 3 0

2 0 0 3

0
3

m
S m

mP


   


    

  


  

 Vậy có hai giá trị nguyên của tham số m  thỏa mãn. 

Câu 31. Cho đồ thị   3 2:
1

xC y
x



  

và  9;0A  . Có hai tiếp tuyến của đồ thị hàm số  C  đi qua điểm 

 9;0A . Biết tổng hệ số góc của hai tiếp tuyến đó có dạng a
b

  ( với ,a b  là các số nguyên 

dương, a
b

 là phân số tối giản). Giá trị của a b  là bao nhiêu?
 

A. 30 . B. 29 . C. 3 . D. 29 . 

Lời giải  

Tập xác định  \ 1D     

Ta có: 
 2

1
1

y
x
 


  

Đường thẳng d  đi qua điểm  9;0A  với hệ số góc k  có phương trình  9y k x   

Đường thẳng d  tiếp xúc với đồ thị  C  khi và chỉ khi hệ phương trình sau có nghiệm 
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   

 
 2

3 2 9      1
1
1              2
1

x k x
x

k
x

   
  



  

Thế  2  vào  1 , ta có:  

 
 

        2
2

1
3 2 1 9 1 . 3 2 9 3 4 7 0 71 1 3

x
x x x x x x x
x xx

 
              

 


 

 Do đó tổng hệ số góc của hai tiếp tuyến đó bằng   7 1 9 131
3 4 16 16

y y               
   

 

 Khi đó 13 16 29a b     
 

Câu 32. Cho hàm số ( 1) sin cos ( 2) 1y m x m x m x      . Tính tổng tất cả các giá trị nguyên của 

tham số m để 0y   vô nghiệm  

A. 2S  . B. 3S  . C. 4S  . D. 5S  . 

Lời giải  

  Ta có: ( 1) cos sin ( 2)y m x m x m        
  Phương trình 0 ( 1)cos sin ( 2)y m x m x m        
  Điều kiện phương trình vô nghiệm là 2 2 2a b c    
  2 2 2 2( 1) ( 2) 2 3 0 1 3m m m m m m             . 

  Vậy:  0,1,2 3m S     

Câu 33. Cho hàm số 4 4cos siny x x  . Biết sin 4 ,ay x
b

  ,a b là số nguyên và ,a b  nguyên tố cùng nhau. 

Tính 2 2a b . 
A. 17 . B. 257 . C. 5 . D. 226 . 

Lời giải  

 4 4 2 2 21 1 3 1cos sin 1 2sin cos 1 sin 2 1 (1 cos4 ) cos 4
2 4 4 4

y x x x x x x x            

1 sin 4
16

y x   . Do đó: 2 2 21 16 257a b    . 

Câu 34. Cho hình lập phương .ABCD A B C D    , gọi N  là điểm thỏa ' 2 'C N NB
 

, M  là trung điểm của ' 'A D
, I  là giao điểm của 'A N  và 'B M . Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau:  

A. 3 1'
5 5

AI AA AB AD  
   

. B. 1 1'
2 6

AI AA AB AD  
   

.  

C. 3 12 '
2 3

AI AA AB AD  
   

. D. 1 1 1'
3 5 6

AI AA AB AD  
   

. 

 

Lời giải 
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 Chọn A 

 
 Ta có: tam giác 'IA M  đồng dạng với tam giác 'INB  nên suy ra: 

 

1 ' '' ' 3 32 ' '1' 2 5' '
3

A DIA A M A I A N
IN B N A D

      

  3 3 3 1' ' ' ' ' ' ' ' '
5 5 5 3

AI AA A I AA A N AA A B B N AA AB AD           
 

          
 

 
3 1'
5 5

AA AB AD  
  

 

Câu 35. Cho hình chóp .S ABCD , có đáy ABCD  là hình vuông có cạnh bằng 2a  , SAD  vuông tại A . 

Gọi M, N  lần lượt là trung điểm của cạnh AB và BC . Biết SM SA a  . Khi đó cô sin của góc 

giữa hai đường thẳng SM  và DN  bằng? 

A.  1cos( , DN)
5

SM  .  B.  1cos( , DN)
2

SM  .  

C.  5cos( , DN)
5

SM  .  D.  5cos( , DN)
5

SM   . 

Lời giải  

 

Kẻ BK/ / DN, ME/ / BK  , suy ra  ( ,DN) ( , )SM SM AE .  

I NM

A B

C

B'A'

D' C'

D

2a

a

2a

2a

a

K

E

M
N

A

C

B

S
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Ta có K la trung điểm AD  và E  là trung điểm AK  suy ra 1 1 1
2 4 2

AE AK AD a   .
 

 Xét tam giác vuông SEA  có 2 2 5
2

aSE SA AE    và tam giác vuông AME  có 

2 2 5
2

aME AM AE   .  

Do đó 
2 2 2

cos
2. .ME

SM ME SESME
SM
 

  

2 2
2 5 5

54 4
552. .

2

a aa

aa

 
   suy ra  5cos( , DN)

5
SM   

Câu 36. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật, cạnh bên SA  vuông góc với mặt phẳng 
đáy. Gọi ,AE AF  lần lượt là đường cao của tam giác SAB  và tam giác .SAD  Khẳng định nào 
dưới đây là đúng? 

A.  .SC AFB  B.  .SC AEF  C.  .SC AEC  D.  .SC AED  

Lời giải  

 

Vì SA  vuông góc với mặt phẳng  ABCD  .SA BC  

Mà AB BC  nên suy ra    .BC SAB BC AE SAB     

Tam giác SAB  có đường cao AE AE SB   mà   .AE BC AE SBC AE SC      

Tương tự, ta chứng minh được AF SC . Do đó  .SC AEF  

Câu 37.[1H3-4.3-3] Cho hình hộp .ABCD A B C D    có các cạnh 2, 3, AA 4AB AD     . Góc giữa hai 
mặt phẳng  AB D  và  A C D  là  . Tính giá trị gần đúng của  ? 

A. 45, 2 . B. 38,1 . C. 53, 4 . D. 61,6 . 

Lời giải 
 

C

A
D

B

S

F

E
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Hai mặt phẳng  AB D  và  A C D  có giao tuyến là EF như hình vẽ. Từ Avà D ta kẻ 2 đoạn 

vuông góc lên giao tuyến EF sẽ là chung một điểm H như hình vẽ. Khi đó, góc giữa hai mặt 

phẳng cần tìm chính là góc giữa hai đường thẳng A H và D H . 

 

Tam giác DEF lần lượt có 13
2 2

D BD E
 

   , 5
2 2

D AD F


   , 5
2

B AEF


  . 

Theo Hê rông ta có: 61
4DEFS  . Suy ra 2 305

10
DEFSD H

EF
   . 

Tam giác D A H  có: 
2 2 2 29cos

2 . 61
HA HD A DA HD

HA HD
        

 
. 

Do đó  118, 4A HD   hay  , 180 118,4 61,6A H D H        . 

Câu 38. Cho hình chóp .S ABC có đáy ABC là tam giác đều cạnh a , SA a và vuông góc với đáy. Mặt 
phẳng   đi qua trung điểm E của SC và vuông góc với AB . Tính diện tích S của thiết diện tạo 

bởi   với hình chóp đã cho. 

A.
25 3
16

aS  . B.
2 7
32

aS  . C.
25 3
32

aS  . D.
25 2
16

aS  . 

Lời giải 

Gọi F là trung điểm AC EF / /SA . 

Do  SA ABC SA AB   nên EF AB . 

Gọi J, G lần lượt là trung điểm , AJAB  

Suy ra ; / /CJ AB FG CJ FG AB   . 

A

B C
D

B
DA

C

F

E

x

y

z

D

B A

E F
H
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Trong SAB kẻ  / /GH SA H SB GH AB   Suy ra thiết 
diện cần tìm là hình thang vuông EFGH  

 1 .
2EFGHS EF GH FG 

. 

1 1 3;
2 2 2 4

   
a aEF SA FG CJ

; 

3
4

   
GH BG aGH BG
SA BA . 

21 3 3 5 3.
2 2 4 4 32EFGH

a a a aS       . 

Câu 39. Cho hình chóp .S ABC ,  SA ABC , có đáy ABC  là tam giác biết AB AC a  ,  60ACB   . 

Góc mặt phẳng  SBC và đáy là 30 . Tính diện tích tam giác SBC . 

A. 
2

2
a . B. 

2 3
2

a . C. 
2 3
4

a . D. 3
2

a . 

Lời giải 

 

Ta có: ABC  cân tại A  và  60ACB   ABC  là tam giác đều 

2
23 3

4 4ABC
aS AB   . 

Mặt khác ABC  là hình chiếu của SBC  lên mặt phẳng  ABC . 

Do đó     .cos ; .cos30ABC SBC SBCS S SBC ABC S      
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2

2SBC
aS  . 

Câu 40. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh 2a , mặt bên SAB  là tam giác đều 
và nằm trong mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng đáy. Tính khoảng cách h  từ điểm A  đến mặt 
phẳng  SCD . 

A. 2 21
7

ah  . B. 2h a . C. 3
2

ah  . D. 2 3
7

ah  . 

Lời giải 

 
Gọi M , N  lần lượt là trung điểm của AB  và CD . 

Vì SAB  đều nên SM AB  mà  

   
   
SAB ABCD

SAB ABCD AB




 
 SM ABCD  . 

Gọi H  là hình chiếu của M  lên SN , ta có 

  CD SM do SM ABCD

CD MN

  



  CD SMN   

CD MH   mà  SN MH MH SCD   . 

Vì  / / / /AB CD AB SCD  

        , , ,h d A SCD d AB SCD d M SCD MH      (vì M AB ). 

Mặt khác, ta có 2MN a ; SAB  đều, cạnh bằng 2a  nên đường cao 3SM a . 
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Xét tam giác vuông SMN  ta có :
2 2

2 2

. 2 21
7

SM MNMH a
SM MN

 


. 

Vậy    2 21,
7

ah d A SCD  . 

Câu 41. Cho dãy số  nu  xác định bởi  
1

1

5
13 2

2 1
n

n
n

u
nuu

u


   

. 

 Tìm 2
1 2 3

1 1 1 1 1lim ...
6 5 1 1 1 1nn n u u u u

 
          

.  

A. 0 . B. 1
5

. C. 7
4

. D. 1 . 

Lời giải  

Với 1n  , ta có  

 1 1
3 2 3 2 1 11 1
2 1 2 1 2 1 2 1 1

n n n n
n n

n n n n

u u u uu u
u u u u 
         
    

 

Đặt 
 1 1

11 1
2 1 1 2 1

n n
n n n n

n n

u vv u v u
u v 

      
  

. 

Ta có 1 1 1 5 1 4 0v u      1 0, 1
2 1

n
n

n

vv n
v    


. 

1

1 2 1 1 2n

n n n

v
v v v


    , 1n  . 

1
nv

 
  

 
 là một cấp số cộng có số hạng đầu là 

1 1

1 1 1
1 4v u

 


, công sai 2d  . 

Khi đó công thức số hạng tổng quát của 1
nv

 
 
 

 là  1 1 72 1 2
4 4n

n n
v

     , 1n   

1 72
1 4n

n
u

  


, 1n  . 

1 2 3

1 1 1 1 7 7 7 7... 2.1 2.2 2.3 ... 2.
1 1 1 1 4 4 4 4n

n
u u u u

             
   

 

        17 7 72 1 2 3 ... 2. 1
4 2 4 4

n nn n nn n n


            

Vậy  2 2
1 2 3

1 1 1 1 1 1 7lim ... lim 1 1
6 5 1 1 1 1 6 5 4n

nn n
n n u u u u n n

                       
. 
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Câu 42. Cho ,a b  thỏa mãn 
   2

21

5 2 2 2 7 6 3 13lim
2 1 12x

a x a x a b x
x x

       


 
. Tính giá trị của 

2 2a b . 

A. 2 . B. 17
2

. C. 5
2

. D. 2845
72

.  

Lời giải 

Vì giới hạn đã cho tồn tại hữu hạn nên     2

1
lim 5 2 2 2 7 6 3 0
x

a x a x a b x


          

8 3 0 1a b b a         

Khi đó 
   2

21

5 2 2 2 7 6 3 13lim
2 1 12x

a x a x a b x
x x

       


 
 

   2

21

5 2 2 8 6 3 13lim
2 1 12x

a x a x a x
x x

      
 

 
 

   
      

2

1 2 2

5 2 5 5 13lim
122 1 5 2 2 8 6 3x

a x a x a

x x a x a x a x

    
 

        
 

   21

5 13lim
125 2 2 8 6 3x

a
a x a x a x


 

      
 

2 25 13 3 1 5
6 12 2 2 2

a a b a b
          . 

Câu 43: Cho các số thực , ,a b c  thỏa mãn 9 27 3a b c    và c  là số âm. Khi đó số nghiệm thực phân 

biệt của phương trình 3 2 0x ax bx c     bằng 

A. 1 B. 2 C. 3 D. 0 

Xét phương trình: 3 2 0x ax bx c     (1) 

Đặt:   3 2f x x ax bx c    . 

Từ giả thiết 
 

 
9 27 3 27 9 3 0 3 0.

0 0 0.

a b c a b c f

c f

           


  
 

Do đó    0 . 3 0f f    nên phương trình (1) có ít nhất một nghiệm trong  3;0 . 

Ta nhận thấy: 

 lim
x

f x


   mà  3 0f    nên phương trình (1) có ít nhất một nghiệm  ; 3 .     

Tương tự:  lim
x

f x


   mà  0 0f   nên phương trình (1) có ít nhất một nghiệm  0; .    
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Như vậy phương trình đã cho có ít nhất 3 nghiệm thực phân biệt, mặt khác phương trình bậc 3 
có tối đa 3 nghiệm, vậy ta chọn đáp án C. 

Câu 44. Biết đồ thị hàm số   1:
1

xC y
x





 và đường thẳng : 2d y x m   giao nhau tại hai điểm phân biệt 

,A B  sao cho tiếp tuyến của  C  tại A  và B  song song với nhau. Giá trị của m  thuộc khoảng 

nào sau đây:  

A.  2;0 .  B.  ; 2 .   C.  0;2 .  D.  2; .  

Lời giải  

Phương trình hoành độ giao điểm:  

      21 2 1 1 2 2 3 1 0 1 .
1

x x m x x x m x m x m
x


            


 

Để đồ thị  C  và đường thẳng d  giao nhau tại hai điểm phân biệt A  và B  thì phương trình  1  
có 2 nghiệm phân biệt, điều này xảy ra khi và chỉ khi  

     2 20 3 8 1 0 1 16 0m m m            (luôn đúng m  ) 

Vậy d  và  C  luôn giao nhau tại hai điểm phân biệt A  và .B   

Gọi  1 2 1 2,x x x x  lần lượt là hoành độ của A  và B  thì 1 2,x x  là hai nghiệm của  1 .  

Hệ số góc tiếp tuyến tại A  và B  lần lượt là  
 

 
 1 1 2 22 2

1 2

2 2;
1 1

k y x k y x
x x
     
 

 

Để hai tiếp tuyến này song song thì    2 2
1 2 1 2 1 21 1 0 1 1k k x x x x           (do 1 2x x

) 

1 2 2.x x     

Theo định lý Vi-et: 1 2
3

2
mx x 

   suy ra 3 2 1.
2

m m
     Vậy  2;0 .m   

Câu 45. Tính 0 2020 1 2019 2 2018 2019 2020
2021 2021 2021 2021 20212021 4 2020 4 2019 4 ... 2. .4A C C C C C      . 

A. 20205A  .  B. 20212020.5A  .  

C. 20202020.5A  .  D. 20202021.5A . 

Lời giải  

Xét khai triển  2021 0 2021 1 2020 2 2019 2019 2 2020 2021
2021 2021 2021 2021 2021 20211 ...x C x C x C x C x C x C        . 

Đạo hàm hai vế ta có:  

 2020 0 2020 1 2019 2 2018 2019 2020
2021 2021 2021 2021 20212021 1 2021 2020 2019 ... 2.x C x C x C x C x C       . 

 Thay 4x  , ta được: 
2020 0 2020 1 2019 2 2018 2019 2020

2021 2021 2021 2021 20212021.5 2021 4 2020 4 2019 4 ... 2. .4C C C C C      . 
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 Vậy 20202021.5A  . 

Câu 46. Giá trị của tổng 2 4 2 2020
2021 2021 2021 20212.1 4.3 ...2 (2 1) ... 2020.2019kS C C k k C C       bằng? 

A. 20182021.2020.2 . B. 20192021.2020.2 . C. 20202021.2020.2 . D. 20212021.2020.2 . 

Lời giải  

Xét biểu thức: 2021 0 1 2 2 3 3 2020 2020 2021 2021
2021 2021 2021 2021 20201 2021( ) (1 ) ...f x x C C x C x C x C x C x          

2020 1 2 3 2 2020 2019 2021 2020
2021 2021 2021 20201 2021( ) 2021(1 ) 2 3 ... 2020 2021f x x C C x C x C x C x          

2019 2 3 2020 2018 2021 2019
2021 2021 20201 2021( ) 2021.2020(1 ) 2.1 3.2 ... 2020.2019 2021.2020f x x C C x C x C x       

2019 2 3 2020 2021
2021 2021 20201 2021(1) 2021.2020.2 2.1 3.2 ... 2020.2019 2021.2020f C C C C        

2 3 2020 2021
2021 2021 20201 2021( 1) 0 2.1 3.2 ... 2020.2019 2021.2020f C C C C         

2019 2 4 2020
2021 2021 20201

2018 2 4 2020
2021 2021 20201

(1) ( 1) 2021.2020.2 2[2.1 4.3 ... 2020.2019 ]
2021.2020.2 2.1 4.3 ... 2020.2019

f f C C C
C C C

       

    
 

Vậy 20182021.2020.2S   

Câu 47. Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác đều cạnh 2a . Hình chiếu vuông góc của S  lên 
 ABC  trùng với trung điểm H  của cạnh BC . Biết tam giác SBC  là tam giác đều. Tính số đo 
của góc giữa  SA  và BC  
A. 60  B. 90  C. 45  D. 30  

Lời giải 

 

 

Do  H  là hình chiếu của S  lên mặt phẳng  ABC  nên BC SH  

Ta có: ABC  là tam giác đều , H  là trung điểm của cạnh BC  nên BC AH  

Vậy có ( ) .
BC SH

BC SAH BC SA
BC AH


      

Vậy 0( , ) 90SA BC   
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Câu 48. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông tâm O ,các cạnh bên và cạnh đáy của hinh 

chóp đều bằng a , E  là trung điểm SB . Lấy I  trên đoạn OD  với DI x . Gọi    là mặt phẳng 

qua I  và song song mp  EAC . Giá trị x  sao cho thiết diện của hình chóp và mặt phẳng    

có diện tích lớn nhất là 2m a
n

 với *,m n ;  , 1m n  . Khi đó m n  bằng 

A. 2  . B. 3 . C. 4 . D. 5 . 
Lời giải 

a) Ta có:    mp // mp ACE . 

+ mp  ABCD  cắt mặt phẳng    

       ;I I ABCD I ABCD       

   // EAC  

   ABCD EAC AC   
Suy ra 
    , // , ,ABCD Ix Ix AC Ix AD M Ix DC N        

+ mp  SBD  cắt mặt phẳng    

       ;I I SBD I SBD       

   // EAC  

   SBD EAC EO   

Suy ra     , // ,SBD Iy Iy EO Iy SB Q      
Dễ dàng có //IQ SD  
+ mp  SAD  cắt mặt phẳng    

       ;M M SAD M SAD       

  IQ   

  , //SAD SD IQ SD  

Suy ra     , // ,SAD Mz Mz SD Mz SA R      

+ Tương tự mp  SDC  cắt mặt phẳng    

    , // ,SDC Nt Nt SD Nt SC    

+ mp  ABCD  cắt mặt phẳng    theo giao tuyến //MN AC   2  

+ mp  SAD  cắt mặt phẳng    theo giao tuyến //MR SD   5  
+ mp  SAB  cắt hai mặt phẳng   theo hai giao tuyến RQ   3  

+ mp  SBC  cắt mặt phẳng    theo hai giao tuyến QP   4  

+ mp  SCD  cắt hai mặt phẳng    theo hai giao tuyến //PN SD   2  
Thiết diện của hình chóp và mặt phẳng    là ngũ giác MNPQR  
 Ta có // //MR IQ NP  
Hay tứ giác RMNP  là hình bình hành. 
Mà EAC  cân do EA EC ( hai trung tuyến của 2 tam giác đề cạnh a )  OE AC  

I
O

E

S

A B

CD

Q
P

R N

M
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Do đó ,MR MN IQ MN  nên ,RMIQ QINP  là hai hình thang vuông bằng nhau 

Do . 2MN DI ACMN // AC MN DI x MI x
AC DO OD

        

AEC cân cạnh 2AC a , 
2 2

SD aOE    

Do AM OIMI // AO
AD OD

   

Do AM MRMR // SD
AD SD

   

Vậy 

2
2 22. . 2

2 2
2

a xOI MR OI a xMR SD a a x
OD SD OD a

 
        

Do . 2 2.
2 2

IB QI IB SD a x a xQI // SD QI a
DB SD DB a

 
       

Do đó 2
2

322 2. . 2
2 2RQPNM MRQI

xa x a
S S x ax x

  
     

2 2

2 2 23 2 2 3 2 2 2
3 9 3 3 32 2

x a a x a a a
    
                    

 

Do đó 22 2max 1, 3 4
3 3RQPMN

aS a x m n m n          

Câu 49. Cho hình chóp .S ABC có tam giác ABC  đều cạnh a . Gọi I  là trung điểm AB , hình chiếu của 
điểm S  lên  ABC  là trung điểm H  của đoạn CI , góc giữa đường thẳng SA  và mặt phẳng 

 ABC  bằng 45 . Khoảng cách giữa hai đường thẳng chéo nhau SA  và CI  bằng  

A. 3
2

a . B. 7
4

a . C. 
2
a . D. 77

22
a . 

Lời giải  
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Kẻ //At CI  ; HK At  và HH SK  . 

Ta có  
AK HK

AK SHK AK HH
AK SH

      
 (1) 

Lại có HH SK   (2) 

Từ (1) và (2) suy ra  HH SAK   

Mặt khác        ; ; ;d CI SA d CI SAK d H SAK HH    . 

Ta có AIHK  là hình chữ nhật và tam giác SAH  vuông cân nên 

 
2

HK aAI   và 
2 2

2 2 3 7
4 2 4

a a aSH HA HI AI
               

 . 

Trong tam giác vuông SHK  có 2 2 2 2
1 1 1 44

7HH SH HK a
  


 77

22
aHH   . 

Câu 50. Cho hình chóp .S ABC  có   AB BC CA a , 3  SA SB SC a , M  là điểm bất kì trong 
không gian. Gọi d  là tổng khoảng cách từ M  đến tất cả các đường thẳng AB , BC , CA , SA , 
SB , SC . Giá trị nhỏ nhất của d  bằng 

A. 2 3a . B. 6
2

a . C. 6a . D. 3
2

a .  

Lời giải 

 
Ta có khối chóp .S ABC  là khối chóp tam giác đều.  

Gọi G  là trọng tâm tam giác ABC . Khi đó SG  là chiều cao của khối chóp .S ABC . 

Gọi D , E , F lần lượt là trung điểm của BC , AB , CA  và I , J , K  lần lượt là hình chiếu của D ,

E , F  trên SA , SC , SB .  

Khi đó DI , EJ , FK tương ứng là các đường vuông góc chung của các cặp cạnh SA  và BC , SC  
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và AB , SB  và CA . 

Ta có  DI EJ FK . Do đó   SID SJE  nên SI SJ . 

Suy ra ED IJ∥  (cùng song song với AC ). Do đó bốn điểm D , E , I , J  đồng phẳng.  

Tương tự ta có bộ bốn điểm D , F , I , K  và E , F , J , K  đồng phẳng. 

Ba mặt phẳng  DEIJ ,  DFIK ,  EFJK  đôi một cắt nhau theo ba giao tuyến DI , EJ , FK . 

Suy ra DI , EJ , FK  đồng quy tại điểm O  thuộc SG . 

Xét điểm M bất kì trong không gian. 

Ta có 
   
   
   

, ,

, ,

, ,

 


     
  

d M SA d M BC DI

d M SC d M AB EJ d DI EJ FK

d M SB d M AC FK

. 

Do đó d  nhỏ nhất bằng 3  DI EJ FK DI  khi M O . 

Ta có 3
2


aAD , 2 3

3 3
 

aAG AD , 2 2 2 6
3

  
aSG SA AG ,  2 2sin

3
 

SGSAG
SA

. 

Suy ra  3 2 2 6.sin .
2 3 3

  
a aDI AD SAD . 

Vậy giá trị nhỏ nhất cần tìm là 63 3 6
3

 
aDI a . 

 
 HẾT  
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
 

 

Câu 1. Cho hình hộp chữ nhật .ABCD A B C D     có 2AD a , CD a , 2AA a  . Đường chéo AC  
có độ dài bằng: 
A. 5a . B. 7a . C. 6a . D. 3a . 

Câu 2. Cho hàm số 1y
x

 . Tính tỉ số y
x




 theo 0x  và x  (trong đó x  là số gia của đối số tại 0x  và 

y  là số gia tương ứng của hàm số) được kết quả là: 

A. 
0

1y
x x x


 

  
. B. 

0

1y
x x x




 
. C. 

 0 0

1y
x x x x




  
. D. 

 0 0

1y
x x x x

 


  
. 

Câu 3. Cho hàm số 1
1

y
x


  có đồ thị  C . Gọi   là tiếp tuyến của  C  tại điểm  2;1M . Diện tích 

của tam giác được tạo bởi   và các trục tọa độ bằng : 

A. 3 . B. 3
2

. C. 9 . D. 9
2

. 

Câu 4. Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có cạnh đáy bằng 2, cạnh bên bằng 3. Số đo của góc giữa 
cạnh bên và mặt đáy bằng: (làm tròn đến phút) : 3 2 1 0x y    . 
A. 069 18' . B. 028 8' . C. 075 2 ' . D. 061 52' . 

Câu 5. Cho hình chóp .S ABCD  có ABCD  là hình vuông cạnh a  và SA  vuông góc với mặt đáy. Biết 
10SB a . Gọi I  là trung điểm của SC . Khoảng cách từ điểm I  đến mặt phẳng  ABCD  

bằng: 

A. 3a . B. 3
2
a . C. 10

2
a . D. 2a . 

Câu 6. Cho hình chóp .S ABCD  có ABCD  là hình thoi và  SB ABCD . Mặt phẳng nào 

sau đây vuông góc với mặt phẳng  SBD  

A.  SBC . B.  SAD . C.  SCD  D.  SAC . 

Câu 7. Cho hàm số ( )y f x  có đạo hàm tại 0x  là 0( )f x . Khẳng định nào sau đây là sai? 

A. 
0

0 0
0

0

( ) ( )( ) lim
x x

f x x f xf x
x x

  


. B. 0 0
0 0

( x) ( )( ) lim
x

f x f xf x
x 

   


. C. 

0

0
0

0

( ) ( )( ) lim
x x

f x f xf x
x x

 


. D. 0 0
0 0

(h ) ( )( ) lim
h

f x f xf x
h

   . 

Câu 8. Cho hình chóp .S ABC  có ABC  là tam giác vuông tại B ,  SA ABC . Khoảng cách 

từ điểm A  đến mặt phẳng  SBC  là: 



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 2    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

A. Độ dài đoạn AC . 
B. Độ dài đoạn AB . 
C. Độ dài đoạn AH  trong đó H  là hình chiếu vuông góc của A  trên SB .  
D. Độ dài đoạn AM  trong đó M  là trung điểm của SC . 

Câu 9. Tìm 
2

2

5 6lim
4 1 3x

x x
x

 
 

 là 

A. 3 .
2

 B. 2
3

 . C. 3
2

 . D. 1
2

. 

Câu 10. Cho hình lăng trụ đứng . ' ' 'ABC A B C  có ABC  là tam giác đều cạnh a , cạnh bên ' 3AA a . 
Góc giữa đường thẳng 'AB  và mặt phẳng  ABC  là 

A. 045 . B. 030 . C. 060 . D. 090 . 
Câu 11. Trong các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào là sai? 

A. Hình chóp tứ giác đều có tất cả các cạnh bằng nhau. 
B. Hình chóp tứ giác đều có các cạnh bên bằng nhau. 
C. Hình chóp tứ giác đều có đáy là hình vuông. 
D. Hình chóp tứ giác đều có hình chiếu của đỉnh trùng với tâm của đáy. 

Câu 12. Trong các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào sai? 

A. 1lim 0
x x

 . B. 2lim
x

x


  . C. lim
1x

x
x

 


. D. 3
1lim 0

x x
 . 

Câu 13. Cho hàm số 

2 7 12 khi 3
3

1 khi 3

x x xy x
x

  
 

 

. Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

A. Hàm số liên tục nhưng không có đạo hàm tại 0 3x  . 

B. Hàm số có đạo hàm nhưng không liên tục tại 0 3x  . 

C. Hàm số gián đoạn và không có đạo hàm tại 0 3x  . 

D. Hàm số liên tục và có đạo hàm tại 0 3x  . 

Câu 14. Biết  2lim 5 2 5 5
x

x x x a b


     với ,a b . Tính 5S a b  . 

A. 5S   . B. 1S   . C. 1S  . D. 5S  . 
Câu 15. Số thập phân vô hạn tuần hoàn  3,1555... 3,1 5  viết dưới dạng số hữu tỉ là: 

A. 63
20

. B. 142
45

. C. 1
18

. D. 7
2

. 

Câu 16. Đạo hàm của hàm số 2cos 1y x   là: 

A. 2

2
sin 1

1
xy x

x
   


. B. 2

2
sin 1

1
xy x

x
  


. 

C. 2

2
sin 1

2 1
xy x

x
  


. D. 2

2
sin 1

2 1
xy x
x

   


. 

Câu 17. Cho hàm số 
2

2

2 7
3

x xy
x

  



. Tập nghiệm của phương trình 0y   là: 
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A.  1;3 . B.  1;3 . C.  3;1 . D.  3; 1  . 

Câu 18. Trong các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào là sai? 
A. Khoảng cách giữa hai đường thẳng chéo nhau a  và b  là khoảng cách từ một điểm M  thuộc 
mặt phẳng    chứa a  và song song với b  đến một điểm N bất kì trên b . 

B. Khoảng cách giữa hai mặt phẳng song song là khoảng cách từ một điểm bất kì trên mặt 
phẳng này đến mặt phẳng kia. 
C. Nếu hai đường thẳng a  và b  chéo nhau và vuông góc với nhau thì đường vuông góc chung 
của chúng nằm trong mặt phẳng chứa đường này và vuông góc với đường kia. 
D. Khoảng cách giữa đường thẳng a  và mặt phẳng    song song với a  là khoảng cách từ 

một điểm A  bất kì thuộc a  tới mặt phẳng   . 

Câu 19. Cho tứ diện ABCD  có các cạnh , ,BA BC BD  vuông góc với nhau từng đôi một. Góc giữa 

đường thẳng CD  và mặt phẳng  ABD  là góc: 

A. CDA . B. CAB . C. BDA . D. CDB . 
Câu 20. Trong không gian cho trước điểm M  và đường thẳng  . Các đường thẳng đi qua M  và vuông 

góc với   thì: 
A. vuông góc với nhau.  B. song song với nhau. 
C. cùng vuông góc với một mặt phẳng. D. cùng thuộc một mặt phẳng. 

Câu 21. Cho hàm số  u u x  có đạo hàm tại x  là u . Khi đó đạo hàm của hàm số 2siny u  tại x  là 

A. sin 2y u  . B. sin 2y u u  . C. 2sin 2y u  . D. 2 sin 2y u u  . 

Câu 22. Cho các đường thẳng ,a b  và các mặt phẳng    ,  . Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề 

sau: 

A. 
 
 

   
a

a


 



  


. B. 
 

a b
b

a 
  

//    

C.  
 

   
a b
a

b

  



 


  
 

. D. 

   
 
 

a a b

b

 








  
 

. 

Câu 23. Cho phương trình  4 22 5 1 0 1 .x x x     Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

A. Phương trình  1  có đúng một nghiệm trên khoảng  2; 1 . 

B. Phương trình  1  vô nghiệm. 

C. Phương trình  1  có ít nhất hai nghiệm trên khoảng  0; 2 . 

D. Phương trình  1  vô nghiệm trên khoảng  1; 1 . 

Câu 24. Hàm số nào sau đây có đạo hàm bằng 1
2x

? 

A.   2f x x . B.  f x x . C.   2f x x . D.   1
2

f x
x

  . 

Câu 25. Đạo hàm của hàm số  72 3 7y x x     là 
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A.   627 2 3 3 7y x x x       . B.  627 3 7y x x     . 

C.    622 3 3 7y x x x       . D.   727 2 3 3 7y x x x       . 

Câu 26. Cho hàm số  y f x  liên tục trên đoạn  ;a b  và     0f a f b  . Khẳng định nào sau đây là 

sai? 
A. Hàm số  y f x  liên tục tại x a . 

B. Hàm số  y f x  liên tục trên  ;a b . 

C. Đồ thị của hàm số  y f x  trên khoảng  ;a b  là “đường liền”. 

D. Phương trình   0f x   có ít nhất một nghiệm thuộc đoạn  ;a b . 

Câu 27. Cho hàm số 3 21 2 5
3

y x x x   . Tập nghiệm của bất phương trình 0y   là: 

A.  1;5 . B.  . 

C.    ; 1 5;    . D.    ; 1 5;    . 

Câu 28. Cho hàm số 
2 3   2

5 2           2
x x khi x

y
x khi x

   
 

 
. Chọn mệnh đề sai trong các mệnh đề sau: 

A. Hàm số liên tục tại 0 1x  . 
B. Hàm số liên tục trên  . 
C. Hàm số liên tục trên các khoảng    ;2 , 2;  . 

D. Hàm số gián đoạn tại 0 2x  . 

Câu 29. Cho tứ diện ABCD  có  AB BCD  và  090BDC  . Có bao nhiêu mặt của tứ diện đã cho là 

tam giác đều? 
A. 0 . B. 1. C. 3 . D. 4 . 

Câu 30. Đạo hàm của hàm số tan coty x x   là: 

A. 2

1
cos 2

y
x

  . B. 2

4
sin 2

y
x

  . C. 2

4
cos 2

y
x

  . D. 2

1
sin 2

y
x

  . 

Câu 31. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình vuông, SA SB SC SD   . Cạnh bên SB  vuông góc 
với đường thẳng nào trong các đường thẳng sau? 
A. BD . B. AC . C. DA . D. BA . 

Câu 32. Một vật chuyển động với phương trình   3 24S t t t  , trong đó t (giây) là khoảng thời gian 

tính từ lúc vật bắt đầu di chuyển,  S t  (mét) là quảng đường vậy chuyển động được trong t  

giây. Tính gia tốc của vật tại thời điểm vận tốc bằng  11 m/s . 

A.  211 m/s . B.  214 m/s . C.  212 m/s . D.  213 m/s . 

Câu 33. Cho tứ diện ABCD . Gọi M , N  lần lượt là trung điểm của BC , AD . Biết AB CD a   và 
3

2
aMN  . Góc giữa hai đường thẳng AB  và CD  bằng 
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A. 30 . B. 90 . C. 120 . D. 60 . 

Câu 34. 
1

2 1

100 3.99lim
10 2.98

n n

n n








 là: 

A.  . B. 100 . C. 1
100

. D. 0 . 

Câu 35. 25

10 2
lim

6 5x

x
x x


 

 là: 

A.  . B. 0 . C. 1
2

 . D. 1
2

. 

Câu 36.    4 3lim 2 3 1n n   là: 

A.   B.   C. 81 D. 2  

Câu 37. Cho dãy số  nu  thỏa 3

12nu
n

   với mọi *n . Khi đó: 

A. lim nu  không tồn tại. B. lim 1nu  . C. lim 0nu  . D. lim 2nu  . 

Câu 38. Cho hàm số 3 23 1y x x    có đồ thị là  C . Phương trình tiếp tuyến của  C  song song với 

đường thẳng 9 10y x   là: 
A. 9 6, 9 28y x y x     B. 9 , 9 26y x y x    
C. 9 6, 9 28y x y x     D. 9 6, 9 26y x y x     

Câu 39.  lim 3 4n n  là: 

A.  . B.  . C. 4
3

. D. 1. 

Câu 40. Vi phân của hàm số 
3 2

5 1
3 2
x xy x     là: 

A.  2 6dy x x dx   . B. 2 5dy x x   . 

C. 
3 2

5
3 2
x xdy dx

 
   
 

. D.  2 5dy x x dx   . 

Câu 41. Trong các hàm số sau, hàm số nào liên tục trên  ? 

A. 3y x x  . B. coty x . C. 2 1
1

xy
x





. D. 2 1y x  . 

Câu 42. Biết hàm số 5sin 2 4cos5y x x   có đạo hàm là sin 5 cos 2y a x b x   . Giá trị của a b bằng: 
A. 30 . B. 10 . C. 1 . D. 9 . 

Câu 43. Cho hình chóp .S ABCD  có ABCD  là hình vuông cạnh a  và SA  vuông góc với mặt đáy. Biết 
2SA a . Khoảng cách giữa hai đường thẳng AB  và SC  bằng: 

A. 
2
a . B. 2 5

5
a . C. 5

2
a . D. 2a . 

Câu 44. Cho hình lập phương .ABCD A B C D    . Đường thẳng nào sau đây vuông góc với đường thẳng 
BC ? 
A. A D . B. AC . C. BB . D. AD . 
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Câu 45. Cho đường thẳng a  không vuông góc với mặt phẳng   . có bao nhiêu mặt phẳng chứa a  và 

vuông góc với   . 
A. 2 . B. 0 . C. Vô số. D. 1. 

Câu 46. Cho tứ diện đều .ABCD  Tính côsin của góc tạo bởi hai mặt phẳng  ABC  và  .BCD  

A. 2 2
3

 B. 2
3

 C. 1
3

 D. 2 2  

Câu 47. Có bao nhiêu mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau đây? 
i) Hình hộp đứng có đáy là hình vuông là hình lập phương 
ii) Hình hộp chữ nhật có tất cả các mặt là hình chữ nhật 
iii) Hình lăng trụ đứng có các cạnh bên vuông góc với đáy 
iv) Hình hộp có tất cả các cạnh bằng nhau là hình lập phương 
A. 1 B. 2  C. 3  D. 4  

Câu 48. Đạo hàm cấp hai của hàm số 3 1
2

xy
x





 là 

A. 
 2

10
2

y
x

 


 B. 
 4

5
2

y
x

  


 C. 
 3

5
2

y
x

  


 D. 
 3

10
2

y
x

  


 

Câu 49. Giới hạn nào sau đây có kết quả bằng ?  

A. 
 21

3lim
1x

x
x




 B. 

 21

2lim
1x

x
x




 C. 

 21

1lim
1x

x
x

 


 D. 

 21

1lim
1x

x
x




 

Câu 50. Trong các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào là đúng? 
A. Cho hai mặt phẳng vuông góc với nhau, nếu một đường thẳng nằm trong mặt phẳng này và 
vuông góc với giao tuyến của hai mặt phẳng thì vuông góc với mặt phẳng kia. 
B. Qua một điểm có duy nhất một mặt phẳng vuông góc với một mặt phẳng cho trước 
C. Nếu hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thứ ba thì chúng song 
song với nhau. 
D. Đường thẳng d  là đường vuông góc chung của hai đườngthẳng chéo nhau ,a b  khi và chỉ 
khi d  vuông góc với cả a  và .b  
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BẢNG ĐÁP ÁN 
1.B 2.D 3.D 4.D 5.B 6.D 7 8.C 9.C 10.C 

11.A 12.C 13.D 14.C 15.B 16.B 17.A 18.A 19.D 20.D 
21.B 22.A 23.C 24.C 25.A 26.A 27.D 28.B 29.A 30.B 
31.B 32.B 33.D 34.B 35.D 36.B 37.C 38.D 39.A 40.A 
41.A 42.B 43 44.A 45.D 46.C 47.B 48.D 49.D 50.A.C 

 

Câu 1. Cho hình hộp chữ nhật .ABCD A B C D     có 2AD a , CD a , 2AA a  . Đường chéo AC  
có độ dài bằng: 
A. 5a . B. 7a . C. 6a . D. 3a . 

Lời giải 
Chọn B 

 
Ta có 2 2 5AC AD DC a   . Nên 2 2AC AC CC   2 25 2a a  7a . 

Câu 2. Cho hàm số 1y
x

 . Tính tỉ số y
x




 theo 0x  và x  (trong đó x  là số gia của đối số tại 0x  và 

y  là số gia tương ứng của hàm số) được kết quả là: 

A. 
0

1y
x x x


 

  
. B. 

0

1y
x x x




 
. C. 

 0 0

1y
x x x x




  
. D. 

 0 0

1y
x x x x

 


  
. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có    0 0y f x x f x    
0 0

1 1
x x x

 
 

 
 

0 0

0 0

x x x
x x x
  


   0 0

x
x x x




 
. 

Nên 
 0 0

1y
x x x x

 


  
. 

Câu 3. Cho hàm số 1
1

y
x


  có đồ thị  C . Gọi   là tiếp tuyến của  C  tại điểm  2;1M . Diện tích 

của tam giác được tạo bởi   và các trục tọa độ bằng : 

A. 3 . B. 3
2

. C. 9 . D. 9
2

. 
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Lời giải 
Chọn D 
Ta có  ' 2 1f    

Phương trình tiếp tuyến    tại  2;1M : 3y x    

+ Gọi   :  3;0A Ox A   

  :  B 0;3B Oy   

1 9.
2 2OABS OA OB    

Câu 4. Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có cạnh đáy bằng 2, cạnh bên bằng 3. Số đo của góc giữa 
cạnh bên và mặt đáy bằng: (làm tròn đến phút) : 3 2 1 0x y    . 
A. 069 18' . B. 028 8' . C. 075 2 ' . D. 061 52' . 

Lời giải 
 

Chọn D 

 
Gọi    O AC BD SO ABCD     

Vậy    ,SD ABCD SDO  

Ta có:    02cos 61 52 '
3

ODSDO SDO
SD

     

Câu 5. Cho hình chóp .S ABCD  có ABCD  là hình vuông cạnh a  và SA  vuông góc với mặt đáy. Biết 
10SB a . Gọi I  là trung điểm của SC . Khoảng cách từ điểm I  đến mặt phẳng  ABCD  

bằng: 

A. 3a . B. 3
2
a . C. 10

2
a . D. 2a . 

Lời giải 
Chọn B 
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Gọi O AC BD   

 // OI SA  
Mà    SA ABCD OI ABCD    

Vậy   
2 2 3,

2 2 2
SA SB AB ad I ABCD OI 

     

Câu 6. Cho hình chóp .S ABCD  có ABCD  là hình thoi và  SB ABCD . Mặt phẳng nào 

sau đây vuông góc với mặt phẳng  SBD  

A.  SBC . B.  SAD . C.  SCD  D.  SAC . 

Lời giải 
Chọn D 

B C

A D

S

 

Ta có  AC BD
AC SBD

AC SB


  
,mà (SAC)AC  . Nên    SBD SAC  

Câu 7. Cho hàm số ( )y f x  có đạo hàm tại 0x  là 0( )f x . Khẳng định nào sau đây là sai? 
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A. 
0

0 0
0

0

( ) ( )( ) lim
x x

f x x f xf x
x x

  


. B. 0 0
0 0

( x) ( )( ) lim
x

f x f xf x
x 

   


. C. 

0

0
0

0

( ) ( )( ) lim
x x

f x f xf x
x x

 


. D. 0 0
0 0

(h ) ( )( ) lim
h

f x f xf x
h

   . 

Lời giải 
Chọn A 
Theo định nghĩa đạo hàm của hàm số tại một điểm 

Câu 8. Cho hình chóp .S ABC  có ABC  là tam giác vuông tại B ,  SA ABC . Khoảng cách 

từ điểm A  đến mặt phẳng  SBC  là: 

A. Độ dài đoạn AC . 
B. Độ dài đoạn AB . 
C. Độ dài đoạn AH  trong đó H  là hình chiếu vuông góc của A  trên SB .  
D. Độ dài đoạn AM  trong đó M  là trung điểm của SC . 

Lời giải 
Chọn C 

A C

B

S

H

 

Ta có    SAB SBC . Hạ AH SB , khi đó ta có  AH BC
AH SBC

AH SB


  
 

Vậy   ,d A SBC AH  ( H là hình chiếu vuông góc của A  trên SB ). 

Câu 9. Tìm 
2

2

5 6lim
4 1 3x

x x
x

 
 

 là 

A. 3 .
2

 B. 2
3

 . C. 3
2

 . D. 1
2

. 

Lời giải 
Chọn C 
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    
 

  2

2 2 2

2 3 4 1 3 3 4 1 35 6 3lim lim lim
4 2 4 24 1 3x x x

x x x x xx x
xx  

       
   

 
. 

Câu 10. Cho hình lăng trụ đứng . ' ' 'ABC A B C  có ABC  là tam giác đều cạnh a , cạnh bên ' 3AA a . 
Góc giữa đường thẳng 'AB  và mặt phẳng  ABC  là 

A. 045 . B. 030 . C. 060 . D. 090 . 
Lời giải 

Chọn C 

C

B

A'

C'

B'

A

 
*Vì  'BB ABC  nên AB  là hình chiếu vuông góc của 'AB trên  ABC . 

*Ta có      ', ', 'AB ABC AB AB B AB  . 

* Tam giác 'ABB  vuông tại B  nên   0' 'tan ' 3 ' 60BB AABAB BAB
AB AB

     . 

Câu 11. Trong các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào là sai? 
A. Hình chóp tứ giác đều có tất cả các cạnh bằng nhau. 
B. Hình chóp tứ giác đều có các cạnh bên bằng nhau. 
C. Hình chóp tứ giác đều có đáy là hình vuông. 
D. Hình chóp tứ giác đều có hình chiếu của đỉnh trùng với tâm của đáy. 

Lời giải 
Chọn A 
Theo lý thuyết hình chóp tứ giác đều. 

Câu 12. Trong các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào sai? 

A. 1lim 0
x x

 . B. 2lim
x

x


  . C. lim
1x

x
x

 


. D. 3
1lim 0

x x
 . 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có lim
1 x

x
x

1lim 111


 


x

x

. 
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Câu 13. Cho hàm số 

2 7 12 khi 3
3

1 khi 3

x x xy x
x

  
 

 

. Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

A. Hàm số liên tục nhưng không có đạo hàm tại 0 3x  . 

B. Hàm số có đạo hàm nhưng không liên tục tại 0 3x  . 

C. Hàm số gián đoạn và không có đạo hàm tại 0 3x  . 

D. Hàm số liên tục và có đạo hàm tại 0 3x  . 
Lời giải 

Chọn D 
TXĐ: D   . 

 
2 7 12 khi 3

3
1 khi 3

  
  

 

x x xy f x x
x

 

 
2

3 3

7 12lim lim
3 

 


x x

x xf x
x

  
3

lim 4
x

x


  1    3f . 

Đạo hàm của hàm số tại 0 3x       2

3 3

3 7 12 0lim lim 1 (3)
3 3x x

f x f x x f
x x 

   
   

 
 

Suy ra: Hàm số liên tục và có đạo hàm tại 0 3x  . 

Câu 14. Biết  2lim 5 2 5 5
x

x x x a b


     với ,a b . Tính 5S a b  . 

A. 5S   . B. 1S   . C. 1S  . D. 5S  . 
Lời giải 

Chọn C 

 2

2

2 2lim 5 2 5 lim lim
25 2 5 5 5

  
   

    
x x x

xx x x
x x x

x

1 5
5

  . 

Suy ra: 1
5

a   , 0b  . Vậy 1S   . 

Câu 15. Số thập phân vô hạn tuần hoàn  3,1555... 3,1 5  viết dưới dạng số hữu tỉ là: 

A. 63
20

. B. 142
45

. C. 1
18

. D. 7
2

. 

Lời giải 

Chọn B 
3,1555... 3,1 0,05 0,005 0,0005 ...      
Dãy số 0,05;0,005; 0,0005; 0,00005;...  là một cấp số nhân lùi vô hạn có 1 0,05u  ; 0,1q  . 

Vậy 0,053,1555... 3,1
1 0,1

 


142
45

 . 
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Câu 16. Đạo hàm của hàm số 2cos 1y x   là: 

A. 2

2
sin 1

1
xy x

x
   


. B. 2

2
sin 1

1
xy x

x
  


. 

C. 2

2
sin 1

2 1
xy x

x
  


. D. 2

2
sin 1

2 1
xy x
x

   


. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: 

2cos 1 y x  2 2sin 1. 1


   y x x 2

2

2 .sin 1
2 1

  


xy x
x

2

2
.sin 1

1
 



x x
x

 

Câu 17. Cho hàm số 
2

2

2 7
3

x xy
x

  



. Tập nghiệm của phương trình 0y   là: 

A.  1;3 . B.  1;3 . C.  3;1 . D.  3; 1  . 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có: 
2

2

2 7
3

  



x xy
x

    
 

2 2

22

4 1 3 2 . 2 7

3

      
 



x x x x x
y

x  
2

22

2 3

3

x xy
x

   


 

Theo đề: 0 y 2 2 3 0   x x
1

3
 

  

x
x

. 

Câu 18. Trong các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào là sai? 
A. Khoảng cách giữa hai đường thẳng chéo nhau a  và b  là khoảng cách từ một điểm M  thuộc 
mặt phẳng    chứa a  và song song với b  đến một điểm N bất kì trên b . 

B. Khoảng cách giữa hai mặt phẳng song song là khoảng cách từ một điểm bất kì trên mặt 
phẳng này đến mặt phẳng kia. 
C. Nếu hai đường thẳng a  và b  chéo nhau và vuông góc với nhau thì đường vuông góc chung 
của chúng nằm trong mặt phẳng chứa đường này và vuông góc với đường kia. 
D. Khoảng cách giữa đường thẳng a  và mặt phẳng    song song với a  là khoảng cách từ 

một điểm A  bất kì thuộc a  tới mặt phẳng   . 

Lời giải 
Chọn A 
Các mệnh đề trên là những tính chất, phương pháp xác định khoảng cách giữa các đối tượng 
trong không gian. 

Câu 19. Cho tứ diện ABCD  có các cạnh , ,BA BC BD  vuông góc với nhau từng đôi một. Góc giữa 

đường thẳng CD  và mặt phẳng  ABD  là góc: 

A. CDA . B. CAB . C. BDA . D. CDB . 
Lời giải 

Chọn D 
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Từ giả thiết, ta có:   BC ABD BD  là hình chiếu vuông góc của CD  trên  ABD  nên góc 

giữa đường thẳng CD  và mặt phẳng  ABD  là góc CDB . 

Câu 20. Trong không gian cho trước điểm M  và đường thẳng  . Các đường thẳng đi qua M  và vuông 
góc với   thì: 
A. vuông góc với nhau.  B. song song với nhau. 
C. cùng vuông góc với một mặt phẳng. D. cùng thuộc một mặt phẳng. 

Lời giải 
Chọn D 
Suy ra từ tính chất 1 theo SGK hình học 11 trang 100 . 

Câu 21. Cho hàm số  u u x  có đạo hàm tại x  là u . Khi đó đạo hàm của hàm số 2siny u  tại x  là 

A. sin 2y u  . B. sin 2y u u  . C. 2sin 2y u  . D. 2 sin 2y u u  . 

Lời giải 
Chọn B 

     2 sin sin 2 sin cos sin 2 .y u u u u u u u      

Câu 22. Cho các đường thẳng ,a b  và các mặt phẳng    ,  . Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề 

sau: 

A. 
 
 

   
a

a


 



  


. B. 
 

a b
b

a 
  

//    

C.  
 

   
a b
a

b

  



 


  
 

. D. 

   
 
 

a a b

b

 








  
 

. 

Lời giải 
Chọn A 

 
 

   
a

a


 



  


. 

Câu 23. Cho phương trình  4 22 5 1 0 1 .x x x     Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

A. Phương trình  1  có đúng một nghiệm trên khoảng  2; 1 . 
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B. Phương trình  1  vô nghiệm. 

C. Phương trình  1  có ít nhất hai nghiệm trên khoảng  0; 2 . 

D. Phương trình  1  vô nghiệm trên khoảng  1; 1 . 

Lời giải 
Chọn C 
Hàm số   4 22 5 1f x x x x     liên tục trên .  

 
 
 

0 1

1 1 .

2 32 20 2 1 15

f

f

f




 
     

 

Có    0 . 1 0f f  , suy ra phương trình   0f x   có ít nhất một nghiệm thuộc khoảng  0; 1 . 

và    1 . 2 0f f  , suy ra phương trình   0f x   có ít nhất một nghiệm thuộc khoảng  1; 2 . 

Vậy phương trình   0f x   có ít nhất hai nghiệm thuộc khoảng  0; 2 . 

Câu 24. Hàm số nào sau đây có đạo hàm bằng 1
2x

? 

A.   2f x x . B.  f x x . C.   2f x x . D.   1
2

f x
x

  . 

Lời giải 
Chọn C 

   2 1
2 2 2

x
f x

x x


     

Câu 25. Đạo hàm của hàm số  72 3 7y x x     là 

A.   627 2 3 3 7y x x x       . B.  627 3 7y x x     . 

C.    622 3 3 7y x x x       . D.   727 2 3 3 7y x x x       . 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có       6 62 2 27 3 7 3 7 7 2 3 3 7y x x x x x x x              . 

Câu 26. Cho hàm số  y f x  liên tục trên đoạn  ;a b  và     0f a f b  . Khẳng định nào sau đây là 

sai? 
A. Hàm số  y f x  liên tục tại x a . 

B. Hàm số  y f x  liên tục trên  ;a b . 

C. Đồ thị của hàm số  y f x  trên khoảng  ;a b  là “đường liền”. 

D. Phương trình   0f x   có ít nhất một nghiệm thuộc đoạn  ;a b . 
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Lời giải 
Chọn A 
Hàm số liên  y f x  liên tục trên đoạn  ;a b thì mới chỉ có  lim ( )

x a
f x f a


 . 

Hàm số  y f x  liên tục tại x a     lim lim ( )
x a x a

f x f x f a
  

  . 

Câu 27. Cho hàm số 3 21 2 5
3

y x x x   . Tập nghiệm của bất phương trình 0y   là: 

A.  1;5 . B.  . 

C.    ; 1 5;    . D.    ; 1 5;    . 

Lời giải 
Chọn D 

3 2 21 2 5 4 5
3

y x x x y x x        

0y     2 4 5 0 ; 1 5;x x x          . 

Câu 28. Cho hàm số 
2 3   2

5 2           2
x x khi x

y
x khi x

   
 

 
. Chọn mệnh đề sai trong các mệnh đề sau: 

A. Hàm số liên tục tại 0 1x  . 
B. Hàm số liên tục trên  . 
C. Hàm số liên tục trên các khoảng    ;2 , 2;  . 

D. Hàm số gián đoạn tại 0 2x  . 
Lời giải 

Chọn B 
+ Với 2x  , ta có   2 3f x x x     là hàm đa thức 

  hàm số  f x  liên tục trên khoảng  2; . 

+ Với 2x  , ta có   5 2f x x   là hàm đa thức 

  hàm số  f x  liên tục trên khoảng  ; 2 . 

+ Tại 2x   

   2

2 2
lim lim 3 1
x x

f x x x
  

      

   
22

lim lim 5 2 12
xx

f x x
 

    

   
2 2

lim lim
x x

f x f x
  

    không tồn tại  
2

lim
x

f x


  hàm số gián đoạn tại 0 2x  . 

  Hàm số không liên tục trên  . 

Câu 29. Cho tứ diện ABCD  có  AB BCD  và  090BDC  . Có bao nhiêu mặt của tứ diện đã cho là 

tam giác đều? 
A. 0 . B. 1. C. 3 . D. 4 . 

Lời giải 
Chọn A 
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  AB BD
AB BCD

AB BC


   
,ABC ABD   vuông tại B . 

 090BDC DC DB   DBC   vuông tại D . 

Ta có 
 ,

DC DB
DC AB
DB AB ABD

 



 

 DC ABD DC AD    ADC   vuông tại D . 

Vậy các mặt của tứ diện là các tam giác vuông. 

Câu 30. Đạo hàm của hàm số tan coty x x   là: 

A. 2

1
cos 2

y
x

  . B. 2

4
sin 2

y
x

  . C. 2

4
cos 2

y
x

  . D. 2

1
sin 2

y
x

  . 

Lời giải 
Chọn B 

tan coty x x  2 2

1 1
cos sin

y
x x

   2 2 2

1 4
sin .cos sin 2x x x

  . 

Câu 31. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình vuông, SA SB SC SD   . Cạnh bên SB  vuông góc 
với đường thẳng nào trong các đường thẳng sau? 
A. BD . B. AC . C. DA . D. BA . 

Lời giải 
Chọn B 

O

B

D

A

C

S
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Gọi O  là tâm của hình vuông ta có OA OB OC OD    mà SA SB SC SD    nên 
 SO ABCD . 

Khi đó ta có:  
AC BD

AC SBD
AC SO


  

 mà  SB SBD  nên AC SB . 

Câu 32. Một vật chuyển động với phương trình   3 24S t t t  , trong đó t (giây) là khoảng thời gian 

tính từ lúc vật bắt đầu di chuyển,  S t  (mét) là quảng đường vậy chuyển động được trong t  

giây. Tính gia tốc của vật tại thời điểm vận tốc bằng  11 m/s . 

A.  211 m/s . B.  214 m/s . C.  212 m/s . D.  213 m/s . 

Lời giải 
Chọn B 
Vận tốc chuyển động của vật có phương trình là   23 8V t t t  . 

Gia tốc chuyển động của vật có phương trình là   6 8a t t  . 

Thời điểm vận tốc bằng  11 m/s  ứng với  23 8 11 1 st t t    . 

Gia tốc của vật cần tìm là    21 6 8 14 m/sa    . 

Câu 33. Cho tứ diện ABCD . Gọi M , N  lần lượt là trung điểm của BC , AD . Biết AB CD a   và 
3

2
aMN  . Góc giữa hai đường thẳng AB  và CD  bằng 

A. 30 . B. 90 . C. 120 . D. 60 . 
Lời giải 

Chọn D 

E

N

M

C

B D

A

 

Gọi E  lần lượt là trung điểm của BD . Vì 
||
||

AB NE
CD ME




 nên góc giữa hai đường thẳng AB  và 

CD  bằng góc giữa hai đường thẳng NE  và ME . 
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Trong tam giác MNE  ta có: 

2 2 2

2 2 2

2

3
14 4 4cos

2 . 22.
4

a a a
ME NE MNMEN

aME NE

  
     

Suy ra  120MEN   . Vậy góc giữa hai đường thẳng AB  và CD  là 60 . 

Câu 34. 
1

2 1

100 3.99lim
10 2.98

n n

n n








 là: 

A.  . B. 100 . C. 1
100

. D. 0 . 

Lời giải 
Chọn B 

1

2 1

100 3.99lim
10 2.98

n n

n n








100.100 3.99lim
100 2.98.98

n n

n n






99100 3.
100lim
981 2.98.

100

n

n

   
 
   
 

100  

Câu 35. 25

10 2
lim

6 5x

x
x x


 

 là: 

A.  . B. 0 . C. 1
2

 . D. 1
2

. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có 10 2 0x   khi 5x  . 

Do đó: 25

10 2
lim

6 5x

x
x x


  25

2 10lim
6 5x

x
x x




  5

2( 5)lim
( 1)( 5)x

x
x x




  5

2lim
1x x




1
2

  

Câu 36.    4 3lim 2 3 1n n   là: 

A.   B.   C. 81 D. 2  
Lời giải 

Chọn B 

   
4 3

4 3 7 2 1lim 2 3 1 lim 3 1n n n
n n

            
     

 

Ta có 7lim n    

 
4

4 42lim 3 3 3
n

     
 

 

31lim 1 1
n

   
 

 

   4 3lim 2 3 1n n      

Câu 37. Cho dãy số  nu  thỏa 3

12nu
n

   với mọi *n . Khi đó: 
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A. lim nu  không tồn tại. B. lim 1nu  . C. lim 0nu  . D. lim 2nu  . 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có 3

1lim 0
n

  

Mà 3

12nu
n

   

Nên 3

1lim lim 0nu
n

   

Câu 38. Cho hàm số 3 23 1y x x    có đồ thị là  C . Phương trình tiếp tuyến của  C  song song với 

đường thẳng 9 10y x   là: 
A. 9 6, 9 28y x y x     B. 9 , 9 26y x y x    
C. 9 6, 9 28y x y x     D. 9 6, 9 26y x y x     

Lời giải 
Chọn D 
Vì tiếp tuyến (d) song song với đường thẳng 9 10y x   nên (d) có hệ số góc bằng 9. 
Ta có 

 

 
 

 

3 2 2

0 02
0 0 0

0 0

' 3 1 ' 3 6

1 3 1, 3
' 9 3 6 9

3 1 3,1

y x x x x

x y M
y x x x

x y N

    

       
     

   

 

Phương trình tiếp tuyến của  C  qua  1, 3M    là: 

 9 1 3 9 6y x y x       

Phương trình tiếp tuyến của  C  qua  3,1N  là: 

 9 3 1 9 26y x y x       

Câu 39.  lim 3 4n n  là: 

A.  . B.  . C. 4
3

. D. 1. 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có:   3lim 3 4 lim 4 1
4

n
n n n          

 

Do  
lim 4

lim 3 43lim 1 1 0
4

n

n nn

  
                  

. 

Câu 40. Vi phân của hàm số 
3 2

5 1
3 2
x xy x     là: 
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A.  2 6dy x x dx   . B. 2 5dy x x   . 

C. 
3 2

5
3 2
x xdy dx

 
   
 

. D.  2 5dy x x dx   . 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có:  2 5dy y dx dy x x dx     . 

Câu 41. Trong các hàm số sau, hàm số nào liên tục trên  ? 

A. 3y x x  . B. coty x . C. 2 1
1

xy
x





. D. 2 1y x  . 

Lời giải 
Chọn A 

coty x  có tập xác định  \ ,D k k    
2 1

1
xy

x





 có tập xác định  \ 1D    

2 1y x   có tập xác định    ; 1 1;D       

Câu 42. Biết hàm số 5sin 2 4cos5y x x   có đạo hàm là sin 5 cos 2y a x b x   . Giá trị của a b bằng: 
A. 30 . B. 10 . C. 1 . D. 9 . 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có 10cos 2 20sin 5y x x   . Suy ra: 
20
10

a
b


 
. Vậy 10a b   

Câu 43. Cho hình chóp .S ABCD  có ABCD  là hình vuông cạnh a  và SA  vuông góc với mặt đáy. Biết 
2SA a . Khoảng cách giữa hai đường thẳng AB  và SC  bằng: 

A. 
2
a . B. 2 5

5
a . C. 5

2
a . D. 2a . 

Lời giải 
Chọn B 
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Chứng minh được:  AB SAD  

Ta có:  CD SAD SD   là hình chiếu của SC  lên  SAD . 

Dựng AH SD AH   là khoảng cách của AB  và SC . 

Xét tam giác SAD  vuông tại A : 2 2 2

1 1 1 2 5
5

aAH
AH SA AD

     

Câu 44. Cho hình lập phương .ABCD A B C D    . Đường thẳng nào sau đây vuông góc với đường thẳng 
BC ? 
A. A D . B. AC . C. BB . D. AD . 

Lời giải 
Chọn A 

 
Ta có: / /A D B C  , B C BC  A D BC    

Câu 45. Cho đường thẳng a  không vuông góc với mặt phẳng   . có bao nhiêu mặt phẳng chứa a  và 

vuông góc với   . 
A. 2 . B. 0 . C. Vô số. D. 1. 

Lời giải 
Chọn D 

Câu 46. Cho tứ diện đều .ABCD  Tính côsin của góc tạo bởi hai mặt phẳng  ABC  và  .BCD  

A. 2 2
3

 B. 2
3

 C. 1
3

 D. 2 2  

Lời giải 
Chọn C 
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G
M

D C

B

A

 
Gọi M  là trung điểm của BC  và G  là trọng tâm tam giác .BCD  
Ta có        , ,ABC BCD AM DM AMD   

Gọi cạnh của tứ diện là 1 khi đó ta có 3 1 3;
2 3 6

AM GM DM    

 1cos
3

GMAMG
AM

   

Câu 47. Có bao nhiêu mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau đây? 
i) Hình hộp đứng có đáy là hình vuông là hình lập phương 
ii) Hình hộp chữ nhật có tất cả các mặt là hình chữ nhật 
iii) Hình lăng trụ đứng có các cạnh bên vuông góc với đáy 
iv) Hình hộp có tất cả các cạnh bằng nhau là hình lập phương 
A. 1 B. 2  C. 3  D. 4  

Lời giải 
Chọn B 
Có hai mệnh đề đúng là ii) và iii) 

Câu 48. Đạo hàm cấp hai của hàm số 3 1
2

xy
x





 là 

A. 
 2

10
2

y
x

 


 B. 
 4

5
2

y
x

  


 C. 
 3

5
2

y
x

  


 D. 
 3

10
2

y
x

  


 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có 
   2 3

5 5 103 ;
2 2 2

y y y
x x x

      
  

 

Câu 49. Giới hạn nào sau đây có kết quả bằng ?  

A. 
 21

3lim
1x

x
x




 B. 

 21

2lim
1x

x
x




 C. 

 21

1lim
1x

x
x

 


 D. 

 21

1lim
1x

x
x




 

Lời giải 
Chọn D 
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Ta có  21 0, 1x x     

Do đó để giới hạn bằng   thì giới hạn của tử phải dương 

Vậy 
 21

1lim .
1x

x
x


 


 

Câu 50. Trong các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào là đúng? 
A. Cho hai mặt phẳng vuông góc với nhau, nếu một đường thẳng nằm trong mặt phẳng này và 
vuông góc với giao tuyến của hai mặt phẳng thì vuông góc với mặt phẳng kia. 
B. Qua một điểm có duy nhất một mặt phẳng vuông góc với một mặt phẳng cho trước 
C. Nếu hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thứ ba thì chúng song 
song với nhau. 
D. Đường thẳng d  là đường vuông góc chung của hai đườngthẳng chéo nhau ,a b  khi và chỉ 
khi d  vuông góc với cả a  và .b  

Lời giải 
Chọn A 



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 1    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
 

 

 

Câu 1: Cho hai vectơ ,a b
 

 đều khác 0


. Khẳng định nào đúng? 

A. . 0a b a b  
   

. B. . .a b a b
   

. C. . 1a b a b   
   

. D. . 0a b a b  
    

. 

Câu 2: Tính đạo hàm của hàm số cot 3y x x   . 

A. 2

11
sin

y
x

   . B. 2

11
sin

y
x

   . C. 2

11
cos

y
x

   . D. 2

11
cos

y
x

   . 

Câu 3: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Hệ thức nào đúng? 

A' D'

C'

C

A
D

B'

B
 

A. AC AC AD AA   
   

. B. AC AB AD AB   
   

. 

C. AC AB AD AA   
   

. D. AC AB AC AA   
   

. 

Câu 4: Tìm 
5 3

5 2

4 1lim
2 2 1

n n
n n

 
 

. 

A. 2 . B. 8 . C. 1. D. 4 . 

Câu 5: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Chọn khẳng định đúng 

 
A. , ,BA BC B D 
  

 đồng phẳng. B. , ,BD BD BC
  

 đồng phẳng. 
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C. , ,BA BD BD
  

 đồng phẳng. D. , ,BA BD BC  
  

 đồng phẳng. 

Câu 6: Trong không gian qua điểm O  có bao nhiêu mặt phẳng vuông góc với một đường thẳng cho 
trước? 
A. vô số. B. 2 . C. 1 . D. 0 . 

Câu 7: Tìm  2

2
lim 2 1
x

x



 

A.  . B.  . C. 7 . D. 9 . 

Câu 8: Tìm 

2

1

5 4lim
1x

x x
x

 
 . 

A. 3 . B. 1 . C. 2 . D. 3
2

. 

Câu 9: Cho tứ diện đều ABCD . Tính góc giữa hai véc tơ , BA AC
 

. 
A. 90 . B. 60 . C. 130 . D. 120 . 

Câu 10: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Véc tơ nào sau đây là véc tơ chỉ phương của đường thẳng 
A C   ? 

A. A C


. B. A B


. C. AC


. D. BD


. 

Câu 11: Một điểm M  chuyển động với phương trình   2 2S f t t t     ( S  tính bằng mét, t  tính 

bằng giây). Tính vận tốc tức thời của chuyển động tại thời điểm 2 ( )t s . 
A. 1 ( / )m s . B. 2 ( / )m s . C. 4 ( / )m s . D. 5 ( / )m s . 

Câu 12: Tính đạo hàm của hàm số 2 sin 3y x x   . 
A. 2 cosy x x   . B. 2 cos x . C. 2 cos x . D. 2 cosy x x   . 

Câu 13: Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 22 3y x x    tại điểm  1;0A  có hệ số góc bằng 

A. 1 . B. 7 . C. 7 . D. 1. 

Câu 14: Tính độ dài đường chéo của hình lập phương cạnh a . 

A. 2a . B. 2
2

a . C. 3a . D. 3
2

a . 

Câu 15: Cho hàm số   2 1xf x
x


 . Tập nghiệm của bất phương trình   0f x   là 

A.  . B.   0 . C.  ;0 . D.  0; . 

Câu 16: Cho hàm số   3 22 5f x x x x     . Tập nghiệm S của phương trình   0f x   là 

A. 11;
3

S    
 

. B. 11;
3

S    
 

. C. 11;
3

S    
 

. D. 11;
3

S     
 

. 

Câu 17: Tìm  4 2lim 1n n   . 

A. 0 . B. 1. C.  . D.  . 
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Câu 18: Hàm số  
2

2
1

5 6
xf x

x x



 

 liên tục trên khoảng nào sau đây? 

A.  6;1 . B.  1;6 . C.  1;   D.  ;6 . 

Câu 19: Tìm 5 2019lim
6 2020x

x
x




. 

A. 2020
2019

 . B. 6
5

. C. 5
6

. D. 2019
2020

 . 

Câu 20: Tính tổng 
11 1 1 11 ... ...

2 4 8 2

n

S
        

 
. 

A. 1
2

. B. 3
2

. C. 2 . D. 2
3

. 

Câu 21: Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 4 22y x x   tại điểm  1; 1M  . 

A. 1y x   . B. 1y   . C. 1y  . D. 1y x  . 

Câu 22: Cho 4 2( ) 3 2f x x x    . Hỏi phương trình  ' 0f x   có bao nhiêu nghiệm? 

A. 3 . B. 2 . C. 0 . D. 1. 

Câu 23: Một chất điểm chuyển động thẳng với vận tốc    23 6 9 m/sv t t t    . Tính gia tốc của 

chuyển động tại thời điểm  3 st  . 

A. 6 2m/s . B. 0 2m/s . C. 12 2m/s . D. 12 2m/s . 

Câu 24: Cho hình lăng trụ tam giác đều . ' ' 'ABC A B C  có G  là trọng tâm tam giác ABC  (hình minh 
họa). Khẳng định nào sai? 

 
A.  ' 'AG BCC B . B. ' 'AG B C . C. ' ( )AA ABC . D. ' ( )A G ABC . 

Câu 25: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông tâm O , cạnh bên SA  vuông góc với 
đáy. SA AB a  , H  là trung điểm SB . Khẳng định nào sau đây đúng? 
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S

A B

CD
O

H

 
A. DH AC . B.  OH SAB . C.  BC SAC . D.  AH SBC . 

Câu 26: Tính đạo hàm của hàm số   sin 5 4cosf x x x  . 

A.   5cos5 4sinf x x x   . B.   5cos5 4sinf x x x    . 

C.   5cos5 4sinf x x x   . D.   cos5 4sinf x x x   . 

Câu 27: Tính 
2

2 1

6 8lim
3 6

n n

n n




. 

A. 1
6

 . B. 1 . C.  . D. 2 . 

Câu 28: Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 23 2y x x     tại điểm có hoành độ bằng 1. 

A.  3 1y x  . B.  3 1y x  . C. 3 1y x  . D. 3 1y x  . 

Câu 29: Cho hàm số  
2 1 khi 1

1
2 khi 1

x xf x x
x

 
  

  

. Khẳng định nào sau đây là đúng? 

A. Tập xác định của hàm số là  \ 1 . 

B. Hàm số liên tục trên  . 
C. Hàm số không liên tục tại điểm 1x   . 
D. Hàm số chỉ liên tục tại điểm 1x    và gián đoạn tại các điểm 1x   . 

Câu 30: Cho hàm số 3 3 8y x x    có đồ thị  C . Có bao nhiêu tiếp tuyến của  C  có hệ số góc 

6k    
A. 2 . B. 3 . C. 0 . D. 1. 

Câu 31: Tìm đạo hàm  'f x  của hàm số   1.x xf x
x


  

A.   2
1 1' .

2
f x

xx
   B.   2

1 1' .f x
xx

   

C.   2
1 1' .

2
f x

xx
   D.   2

1 1' .f x
xx

   
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Câu 32: Tìm giới hạn 
2

1

8 9lim .
1x

x x
x

 


 

A. 10.  B. 2.  C. 6.  D. 2.  

Câu 33: Cho hình chóp .S ABCD  có  SA ABCD  và đáy là hình chữ nhật. Kẻ đường cao AM  của 

tam giác SAB  (hình vẽ minh hoạ). Khẳng định nào sau đây đúng? 
 
 
 
 
A.  .AM SBD  B.  .AM SBC  C.  .SB MAC  D.  .AM SAD  

Câu 34: Tìm 
0

1lim
x

x
x

 . 

A. 1. B.  . C.  . D. 0 . 

Câu 35: Cho số thực a  thỏa mãn 
3 2

3

2 4 1lim
2 3

n n
an
 




. Khi đó 23a a  bằng 

A. 18 . B. 8 . C. 18 . D. 8 . 

Câu 36: Cho hàm số 3 23 2y x x   . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số biết tiếp tuyến 
vuông góc với đường thẳng 45 0x y  . 
A. 45 173;  45 83y x y x    . B. 45 83y x  . 
C. 45 173;  45 83y x y x    . D. 45 173y x  . 

Câu 37: Cho hình chóp .S ABC  có SA SB SC   và tam giác ABC  vuông tại B . Gọi H  là hình chiếu 
vuông góc của S  lên  ABC . Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. H  trùng với trung điểm của BC . B. H  trùng với trung điểm của AC . 
C. H  trùng với trực tâm của ABC . D. H  trùng với trọng tâm của ABC . 

Câu 38: Khẳng định nào sau đây sai? 
A. Phương trình 4 2 2 2 0x mx mx     luôn có nghiệm với mọi giá trị của tham số m . 
B. Phương trình 6 33 3 5 2 0x x x     không có nghiệm thuộc khoảng  2;2 . 

C. Phương trình 3 3x 1 0x     có 3  nghiệm phân biệt. 

D. Phương trình    21 2 2 3 0m x x x      luôn có nghiệm với mọi giá trị của tham số m . 

Câu 39: Cho hàm số 4 2 1y x mx m      có đồ thị  C . Tính tổng tất cả các giá trị của tham số sao 

cho tiếp tuyến của  C  tại  1;0A  và  1;0B   vuông góc với nhau. 

A. 2 . B. 4 . C. 2 . D. 4 . 

Câu 40: Cho hàm số 4 22y x x   có đồ thị  C . Hỏi có bao nhiêu tiếp tuyến của đồ thị  C  song song 

với trục hoành? 
A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 0 . 

Câu 41: Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có tất cả các cạnh bằng a . Tính góc   giữa cạnh bên và 

M

D C

B
A

S
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mặt đáy. 
A. 45  . B. 90  . C. 60  . D. 30  . 

Câu 42: Một chất điểm chuyển động có phương trình   3 21 4 5
3

s f t t t t     ( s  tính bằng mét và t  

tinh bằng giây). Tính gia tốc của chuyển động tại thời điểm 2t   giây. 

A.  24 /m s . B.  21 /m s . C.  22 /m s . D.  23 /m s . 

Câu 43: Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 2 5y x x   biết tiếp tuyến đó vuông góc với 

đường thẳng 1 1
3

y x   . 

A. 3 13y x  . B. 3 13y x  . C. 3 1y x  . D. 3 1y x  . 

Câu 44: Cho hai điểm ,M N  thuộc đồ thị của hàm số 3 2 2y x x   có hoành độ lần lượt là 
1, 2M Nx x  . Tính hệ số góc của cát tuyến MN . 

A. 3 . B. 4 . C. 2 . D. 1. 

Câu 45: Cho hàm số 3 2y ax bx cx d     có đồ thị  C , với 0a  . Tìm điều kiện của , ,a b c  để mọi 

tiếp tuyến của  C đều có hệ số góc âm. 

A. 2

0
3 0

a
b ac


  

. B. 2

0
3 0

a
b ac


  

. C. 2

0
3 0

a
b ac


  

. D. 2

0
3 0

a
b ac


  

. 

Câu 46: Cho hình chóp tứ giác S.ABCD có đáy là hình vuông cạnh a và tam giác SAB đều nằm trong 
mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng đáy. Gọi H là trung điểm AB. Gọi   là góc giữa SCvà 
HD. Tính cos . 

 

A. 3 10cos .
20

  . B. 10cos
20

  . C. 3 5cos
20

  . D. 5cos
20

  . 

Câu 47: Cho hàm số ( )y f x  có đạo hàm trên   và thỏa mãn (1 3 ) 2 (1 2 )f x x f x     với x  . 
Lập phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số ( )y f x tại điểm có hoành độ 1x  ? 
A. 2 1y x  . B. 2 2y x  . C. 2 1y x  . D. 2 3y x  . 

Câu 48: Cho hình chóp tứ giác S.ABC có SA   (ABC). Diện tích các tam giác ABC và SBC lần lượt là 
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2 3  và 4. Tính góc giữa hai mặt phẳng (SBC) và (ABC)? 

A. 030 . B. 060 . C. 045 . D. 075 . 

Câu 49: Cho hàm số 5
1

xy
x





 có đồ thị  C . Hỏi có bao nhiêu tiếp tuyến của  C  cắt trục ,Ox Oy  lần 

lượt tại ,A B  phân biệt sao cho 4OB OA ? 
A. 3 . B. 1. C. 2 . D. 4 . 

Câu 50: Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông tại  ,B SA ABC . Gọi  P  là mặt 

phẳng trung trực của AB . Thiết diện của hình chóp .S ABC  cắt bởi mặt phẳng  P  là 

A. hình chữ nhật. B. tam giác vuông. C. hình thoi. D. hình thang vuông. 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
1.A 2.B 3.C 4.A 5.A 6.C 7.D 8.A 9.D 10.C 

11.D 12.D 13.B 14.C 15.B 16.B 17.D 18.B 19.C 20.D 
21.B 22.A 23.D 24.D 25.D 26.C 27.A 28.A 29.B 30.C 
31.C 32.A 33.B 34.B 35.C 36.C 37.B 38.B 39.A 40.A 
41.A 42.C 43.D 44.B 45.D 46b.A 47b.B 48b.A 49b.C 50b.A 
46c.B 47c.A 48c.D 49c.C 50c.A      

HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 

Câu 1: Cho hai vectơ ,a b
 

 đều khác 0


. Khẳng định nào đúng? 

A. . 0a b a b  
   

. B. . .a b a b
   

. C. . 1a b a b   
   

. D. . 0a b a b  
    

. 

Lời giải 
Chọn A 
Với hai vectơ ,a b

 
 đều khác 0


, khẳng định nào đúng là: . 0a b a b  

   
. 

Câu 2: Tính đạo hàm của hàm số cot 3y x x   . 

A. 2

11
sin

y
x

   . B. 2

11
sin

y
x

   . C. 2

11
cos

y
x

   . D. 2

11
cos

y
x

   . 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có: 2

11
sin

y
x

   . 

Câu 3: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Hệ thức nào đúng? 

A' D'

C'

C

A
D

B'

B
 

A. AC AC AD AA   
   

. B. AC AB AD AB   
   

. 

C. AC AB AD AA   
   

. D. AC AB AC AA   
   

. 
Lời giải 

Chọn B 

Theo quy tắc hình hộp ta có: .AC AB AD AA   
   

 

Câu 4: Tìm 
5 3

5 2

4 1lim
2 2 1

n n
n n

 
 

. 

A. 2 . B. 8 . C. 1. D. 4 . 
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Lời giải 
Chọn A 

Ta có: 
5 3 2 5

5 2

3 5

1 144 1 4lim lim 22 12 2 1 22

n n n n
n n

n n

  
  

   
. 

Câu 5: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Chọn khẳng định đúng 

 
A. , ,BA BC B D 
  

 đồng phẳng. B. , ,BD BD BC
  

 đồng phẳng. 

C. , ,BA BD BD
  

 đồng phẳng. D. , ,BA BD BC  
  

 đồng phẳng. 

Lời giải 
Chọn A 

Ba véc-tơ , ,BA BC B D 
  

 có giá cùng song song với mặt phẳng   , mà    song song với 

 ABCD . 

Câu 6: Trong không gian qua điểm O  có bao nhiêu mặt phẳng vuông góc với một đường thẳng cho 
trước? 
A. vô số. B. 2 . C. 1 . D. 0 . 

Lời giải 
Chọn C 
Qua điểm O  trong không gian có duy nhất một mặt phẳng vuông góc với một đường thẳng cho 
trước. 

Câu 7: Tìm  2

2
lim 2 1
x

x


  

A.  . B.  . C. 7 . D. 9 . 
Lời giải 

Chọn D 

   22

2
lim 2 1 2 2 1 9
x

x


       

Hàm số có cực trị thì  2 20 2 2 2 2y m x x          

Câu 8: Tìm 
2

1

5 4lim
1x

x x
x

 


. 
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A. 3 . B. 1 . C. 2 . D. 3
2

. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có      
2

1 1 1

1 45 4lim lim lim 4 3
1 1x x x

x xx x x
x x  

  
    

 
. 

Câu 9: Cho tứ diện đều ABCD . Tính góc giữa hai véc tơ , BA AC
 

. 
A. 90 . B. 60 . C. 130 . D. 120 . 

Lời giải 
Chọn D 

 

Dựng AA BA 
 

 ta có    , , 120BA AC AA AC  
   

 

Câu 10: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Véc tơ nào sau đây là véc tơ chỉ phương của đường thẳng 
A C   ? 

A. A C


. B. A B


. C. AC


. D. BD


. 
Lời giải 

Chọn C 

 

Ta có //AC A C   suy ra véc tơ chỉ phương của đường thẳng A C   là AC


. 
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Câu 11: Một điểm M  chuyển động với phương trình   2 2S f t t t     ( S  tính bằng mét, t  tính 

bằng giây). Tính vận tốc tức thời của chuyển động tại thời điểm 2 ( )t s . 
A. 1 ( / )m s . B. 2 ( / )m s . C. 4 ( / )m s . D. 5 ( / )m s . 

Lời giải 
Chọn D 

   2 2 2 1S f t t t f t t       . 

Vận tốc tức thời của chuyển động tại thời điểm 2 ( )t s là  2 5 ( / )f m s  . 

Câu 12: Tính đạo hàm của hàm số 2 sin 3y x x   . 
A. 2 cosy x x   . B. 2 cos x . C. 2 cos x . D. 2 cosy x x   . 

Lời giải 
Chọn D 

2 sin 3y x x   2 cosy x x   . 

Câu 13: Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 22 3y x x    tại điểm  1;0A  có hệ số góc bằng 

A. 1 . B. 7 . C. 7 . D. 1. 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có 23 4y x x    

Vậy hệ số góc của tiếp tuyến tại  1;0A  là  1 7k y  . 

Câu 14: Tính độ dài đường chéo của hình lập phương cạnh a . 

A. 2a . B. 2
2

a . C. 3a . D. 3
2

a . 

Lời giải 
Chọn C 

 
Giả sử hình lập phương là .ABCD A B C D    . Khi đó độ dài đường chéo là 

2 2 2 2 2 2 2 2 3AC AA A C AA A B A D a a a a                  

Câu 15: Cho hàm số   2 1xf x
x


 . Tập nghiệm của bất phương trình   0f x   là 

A.  . B.   0 . C.  ;0 . D.  0; . 

Lời giải 
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Chọn B 

TXĐ: D   0  

Ta có   2

1 0f x
x

     với x D  . 

Vậy tập nghiệm của bất phương trình   0f x   là:   0  

Câu 16: Cho hàm số   3 22 5f x x x x     . Tập nghiệm S của phương trình   0f x   là 

A. 11;
3

S    
 

. B. 11;
3

S    
 

. C. 11;
3

S    
 

. D. 11;
3

S     
 

. 

Lời giải 
Chọn B 
TXĐ:   

Ta có    2 2
1

3 4 1 0 3 4 1 0 1
3

x
f x x x f x x x

x


            
 


. 

Vậy tập nghiệm của   0f x   là 11;
3

S    
 

. 

Câu 17: Tìm  4 2lim 1n n   . 

A. 0 . B. 1. C.  . D.  . 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có:  4 2 4
2 4

1 1lim 1 lim 1n n n
n n

            
 

Do 

4

2 4

lim
1 1lim 1 1 0

n

n n

  

          

 nên  4 2lim 1n n      

Câu 18: Hàm số  
2

2
1

5 6
xf x

x x



 

 liên tục trên khoảng nào sau đây? 

A.  6;1 . B.  1;6 . C.  1;   D.  ;6 . 

Lời giải 
Chọn B 

TXĐ  1 6D \ ; .   

Hàm số liên tục trên các khoảng:      ; 1 ; 1;6 ; 6;    . 

Vì vậy hàm số liên tục trên khoảng  1;6 . 

Câu 19: Tìm 5 2019lim
6 2020x

x
x




. 
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A. 2020
2019

 . B. 6
5

. C. 5
6

. D. 2019
2020

 . 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có: 

201955 2019 5lim lim 20206 2020 66
x x

x x
x

x
 


 

 
. 

Câu 20: Tính tổng 
11 1 1 11 ... ...

2 4 8 2

n

S
        

 
. 

A. 1
2

. B. 3
2

. C. 2 . D. 2
3

. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có tổng 
11 1 1 11 ... ...

2 4 8 2

n

S
        

 
 là tổng của cấp số nhân lùi vô hạn với 

1 1
1
2

u

q





 

. 

Vì vậy 1 1 2
11 31
2

uS
q

  
    

 

. 

Câu 21: Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 4 22y x x   tại điểm  1; 1M  . 

A. 1y x   . B. 1y   . C. 1y  . D. 1y x  . 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có:  3 2' 4 4 4 1y x x x x     và  ' 1 0y  . 

Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số đã cho tại điểm  1; 1M  : 

  ' 1 1 1 1y y x y      . 

Câu 22: Cho 4 2( ) 3 2f x x x    . Hỏi phương trình  ' 0f x   có bao nhiêu nghiệm? 

A. 3 . B. 2 . C. 0 . D. 1. 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có:   3

1
' 0 4 6 2 0 0,37

1,37

x
f x x x x

x

 
        
 

 (sử dụng máy tính cầm tay). 

Câu 23: Một chất điểm chuyển động thẳng với vận tốc    23 6 9 m/sv t t t    . Tính gia tốc của 

chuyển động tại thời điểm  3 st  . 
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A. 6 2m/s . B. 0 2m/s . C. 12 2m/s . D. 12 2m/s . 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có:  ' 6 6v t t   . Gia tốc tại thời điểm  3 st   là:  ' 3 6.3 6 12m/sv      . 

Câu 24: Cho hình lăng trụ tam giác đều . ' ' 'ABC A B C  có G  là trọng tâm tam giác ABC  (hình minh 
họa). Khẳng định nào sai? 

 
A.  ' 'AG BCC B . B. ' 'AG B C . C. ' ( )AA ABC . D. ' ( )A G ABC . 

Lời giải 
Chọn D 

. ' ' 'ABC A B C  là lăng trụ đều nên cũng là lăng trụ đứng  ' BAA A C   (C là mệnh đề đúng). 

Tam giác ABC  đều BAG C  , mà BC // ' 'B C , suy ra ' 'AG B C  (B là mệnh đề đúng). 

Lại có:  ' '
'

A BC
BCC B

AG
G

BB
AG

 



  (A là mệnh đề đúng). 

Câu 25: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông tâm O , cạnh bên SA  vuông góc với 
đáy. SA AB a  , H  là trung điểm SB . Khẳng định nào sau đây đúng? 

S

A B

CD
O

H

 
A. DH AC . B.  OH SAB . C.  BC SAC . D.  AH SBC . 

Lời giải 
Chọn D 
Do tam giác SAB  vuông cân AH  là trung tuyến đồng thời là đường cao AH SB  . 
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Mặt khác:  BC AB
BC SAB BC AH

BC SA


    
. 

Vậy  AH SBC . 

Câu 26: Tính đạo hàm của hàm số   sin 5 4cosf x x x  . 

A.   5cos5 4sinf x x x   . B.   5cos5 4sinf x x x    . 

C.   5cos5 4sinf x x x   . D.   cos5 4sinf x x x   . 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có:      sin 5 4. cos 5cos5 4sinf x x x x x      . 

Câu 27: Tính 
2

2 1

6 8lim
3 6

n n

n n




. 

A. 1
6

 . B. 1 . C.  . D. 2 . 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có: 
2

2 1

6 8lim
3 6

n n

n n




36 8lim
3 6.36

n n

n n





 

21
9lim

1 6
12

n

n

   
 

   
 

 1
6

  . 

Câu 28: Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 23 2y x x     tại điểm có hoành độ bằng 1. 

A.  3 1y x  . B.  3 1y x  . C. 3 1y x  . D. 3 1y x  . 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có: 23 6y x x    . 

0 1x  0 0y  ;  1 3f   . 

Vậy phương trình tiếp tuyến cần tìm là:  3 1y x  . 

Câu 29: Cho hàm số  
2 1 khi 1

1
2 khi 1

x xf x x
x

 
  

  

. Khẳng định nào sau đây là đúng? 

A. Tập xác định của hàm số là  \ 1 . 

B. Hàm số liên tục trên  . 
C. Hàm số không liên tục tại điểm 1x   . 
D. Hàm số chỉ liên tục tại điểm 1x    và gián đoạn tại các điểm 1x   . 

Lời giải 
Chọn B 
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TXĐ: D   . 

Với 1x    thì  
2 1

1
xf x
x





. Đây là hàm phân thức hữu tỉ có tập xác định là 

   ; 1 1;     . 

Vậy nó liên tục trên mỗi khoảng  ; 1   và  1;  . 

Tại 1x   :  1 2f     và 

 
2

1 1

1lim lim
1x x

xf x
x 





 

1
lim 1 2
x

x


     

   
1

1 lim 2
x

f f x


      nên hàm số liên tục tại điểm 1x   . 

Vậy hàm số liên tục trên  . 

Câu 30: Cho hàm số 3 3 8y x x    có đồ thị  C . Có bao nhiêu tiếp tuyến của  C  có hệ số góc 

6k    
A. 2 . B. 3 . C. 0 . D. 1. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: 

  23 3y f x x     

6k   2
03 3 6x    2

0 1x   : phương trình vô nghiệm. 
Vậy không tồn tại tiếp tuyến thoả yêu cầu bài toán. 

Câu 31: Tìm đạo hàm  'f x  của hàm số   1.x xf x
x


  

A.   2
1 1' .

2
f x

xx
   B.   2

1 1' .f x
xx

   

C.   2
1 1' .

2
f x

xx
   D.   2

1 1' .f x
xx

   

Lời giải 
Chọn C 

   
'

2

1 1 1 1 1' .
2

          
 

x xf x x f x x
x x x xx

 

Câu 32: Tìm giới hạn 
2

1

8 9lim .
1x

x x
x

 


 

A. 10.  B. 2.  C. 6.  D. 2.  
Lời giải 

Chọn A 

    
2

1 1 1

1 98 9lim lim lim 9 10.
1 1x x x

x xx x x
x x  

  
   

 
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Câu 33: Cho hình chóp .S ABCD  có  SA ABCD  và đáy là hình chữ nhật. Kẻ đường cao AM  của 

tam giác SAB  (hình vẽ minh hoạ). Khẳng định nào sau đây đúng? 
 
 
 
 
A.  .AM SBD  B.  .AM SBC  C.  .SB MAC  D.  .AM SAD  

Lời giải 
Chọn B 

Ta có:  BC AB
BC SAB BC AM

BC SA


    
 

Mà SB AM  và  SB BC B   suy ra  AM SBC  

Câu 34: Tìm 
0

1lim
x

x
x

 . 

A. 1. B.  . C.  . D. 0 . 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có 
0

1lim
x

x
x


  . Vậy chọn B.  

Câu 35: Cho số thực a  thỏa mãn 
3 2

3

2 4 1lim
2 3

n n
an
 




. Khi đó 23a a  bằng 

A. 18 . B. 8 . C. 18 . D. 8 . 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có 

3
3 2 3 3

3
3

33

1 4 1 42 22 4 2lim lim lim 222

n
n n n n n n
an aan a

nn

          
    

 

. 

Suy ra 2 1
3a

 6a  . Khi đó 2 23 3.6 6 18a a     . 

Vậy chọn C.  

Câu 36: Cho hàm số 3 23 2y x x   . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số biết tiếp tuyến 
vuông góc với đường thẳng 45 0x y  . 
A. 45 173;  45 83y x y x    . B. 45 83y x  . 
C. 45 173;  45 83y x y x    . D. 45 173y x  . 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có 23 6y x x    

M

D C

B
A

S
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Gọi  0 0;M x y  là tiếp điểm của tiếp tuyến   của đồ thị  C  của hàm số 3 23 2y x x   . 

Khi đó   2
0 0 03 6y x x x    là hệ số góc của tiếp tuyến   của đồ thị  C . 

Đường thẳng   1: 45 0
45

d x y y x      có hệ số góc 1
45dk   . 

Vì d   nên ta có . 1dk k    2
0 0

13 6 1
45

x x       
 

 

2
0 03 6 45x x    

2
0 02 15 0x x     

 
 

0 0 1

0 0 2

3 52 3; 52
5 52 5;52

x y M
x y M
       

     
 

Phương trình tiếp tuyến   của đồ thị  C  tại điểm  1 3; 52M    là    45 3 52y x     

45 83y x   . 

Tương tự phương trình tiếp tuyến   của đồ thị  C  tại điểm  2 5;52M  là 

 45 5 52y x   45 173y x   . 

Vậy chọn C.  

Câu 37: Cho hình chóp .S ABC  có SA SB SC   và tam giác ABC  vuông tại B . Gọi H  là hình chiếu 
vuông góc của S  lên  ABC . Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. H  trùng với trung điểm của BC . B. H  trùng với trung điểm của AC . 
C. H  trùng với trực tâm của ABC . D. H  trùng với trọng tâm của ABC . 

Lời giải 
Chọn B 

 
Do SA SB SC   nên hình chiếu của S  lên  ABC  trùng với tâm đường tròn ngoại tiếp tam 

giác ABC . Tam giác ABC  vuông tại B  nên tâm đường tròn ngoại tiếp là trung điểm của AC . 

Câu 38: Khẳng định nào sau đây sai? 
A. Phương trình 4 2 2 2 0x mx mx     luôn có nghiệm với mọi giá trị của tham số m . 
B. Phương trình 6 33 3 5 2 0x x x     không có nghiệm thuộc khoảng  2;2 . 

C. Phương trình 3 3x 1 0x     có 3  nghiệm phân biệt. 

D. Phương trình    21 2 2 3 0m x x x      luôn có nghiệm với mọi giá trị của tham số m . 

Lời giải 
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Chọn B 
Xét phương trình: 6 33 3 5 2 0x x x    . Hàm số   6 33 3 5 2f x x x x     liên tục trên  2;2  

và có        0 2; 2 176 0 . 2 0f f f f     . Do đó tồn tại  0;2c  sao cho   0f c   hay 

phương trình 6 33 3 5 2 0x x x     có nghiệm thuộc khoảng  2;2 . 

Câu 39: Cho hàm số 4 2 1y x mx m      có đồ thị  C . Tính tổng tất cả các giá trị của tham số sao 

cho tiếp tuyến của  C  tại  1;0A  và  1;0B   vuông góc với nhau. 

A. 2 . B. 4 . C. 2 . D. 4 . 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có 34 2y x mx    . Hệ số góc tiếp tuyến của  C  tại A  và B  lần lượt là 

   1 4 2 ; 1 4 2y m y m       . 

Hai tiếp tuyến vuông góc      2 21 . 1 1 4 2 1 4 16 15 0y y m m m            . 

Phương trình luôn có 2 nghiệm và tổng các nghiệm là 16 2
2.4

   . 

Câu 40: Cho hàm số 4 22y x x   có đồ thị  C . Hỏi có bao nhiêu tiếp tuyến của đồ thị  C  song song 

với trục hoành? 
A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 0 . 

Lời giải 
Chọn A 

4 2 32 4 4y x x y x x      
Tiếp tuyến của đồ thị  C  song song với trục hoành 

 Hoành độ tiếp điểm là nghiệm phương trình ' 0y   

3

1
0 4 4 0 0

1

x
y x x x

x

 
      
 

 

Tiếp tuyến của đồ thị  C  tại điểm  1; 1   là: 1y   . 

Tiếp tuyến của đồ thị  C  tại điểm  0;0  là: 0y   (không TM điều kiện song song với trục 

hoành). 

Tiếp tuyến của đồ thị  C  tại điểm  1; 1  là: 1y   . 

Vậy có 1
 
tiếp tuyến thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Câu 41: Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có tất cả các cạnh bằng a . Tính góc   giữa cạnh bên và 
mặt đáy. 
A. 45  . B. 90  . C. 60  . D. 30  . 

Lời giải 
Chọn A 
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O

A D

B C

S

 
Gọi O  là tâm hình vuông ABCD , ta có  SO ABCD . 

Theo giả thiết ta có: SCO   

Tam giác SOC  vuông tại  2cos 45
2

OCO SCO SCO
SC

      . 

Câu 42: Một chất điểm chuyển động có phương trình   3 21 4 5
3

s f t t t t     ( s  tính bằng mét và t  

tinh bằng giây). Tính gia tốc của chuyển động tại thời điểm 2t   giây. 

A.  24 /m s . B.  21 /m s . C.  22 /m s . D.  23 /m s . 

Lời giải 
Chọn C 

  3 21 4 5
3

s f t t t t      
Vận tốc tức thời của chuyển động: 
    2 2 4v t f t t t     

Gia tốc tức thời của chuyển động: 
    2 2a t f t t   . 

Tại thời điểm      22 2 2 2 /t a f m s    . 

Câu 43: Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 2 5y x x   biết tiếp tuyến đó vuông góc với 

đường thẳng 1 1
3

y x   . 

A. 3 13y x  . B. 3 13y x  . C. 3 1y x  . D. 3 1y x  . 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có 2( 5) 2 1.y x x x       Gọi tọa độ tiếp điểm là  0 0;M x y . 

Vì tiếp tuyến của đồ thị hàm số 2 5y x x    vuông góc với đường thẳng 1 1
3

y x   nên ta có 
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     0 0 0
12 1 . 1 2 2 7; 2 3
3

x x y y y            
 

. Vậy phương trình tiếp tuyến cần tìm 

là  3 2 7 3 1y x y x      . 

Câu 44: Cho hai điểm ,M N  thuộc đồ thị của hàm số 3 2 2y x x   có hoành độ lần lượt là 
1, 2M Nx x  . Tính hệ số góc của cát tuyến MN . 

A. 3 . B. 4 . C. 2 . D. 1. 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có hệ số góc của cát tuyến MN  là 6 2 4
2 1

N M

N M

y yk
x x

 
  

 
. 

Câu 45: Cho hàm số 3 2y ax bx cx d     có đồ thị  C , với 0a  . Tìm điều kiện của , ,a b c  để mọi 

tiếp tuyến của  C đều có hệ số góc âm. 

A. 2

0
3 0

a
b ac


  

. B. 2

0
3 0

a
b ac


  

. C. 2

0
3 0

a
b ac


  

. D. 2

0
3 0

a
b ac


  

. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có 3 2 2( ) 3 2y ax bx cx d ax bx c         

Để mọi tiếp tuyến của  C  đều có hệ số góc âm 2

0
0,

3 0
a

y x
b ac

       
 . 

Câu 46: Cho hình chóp tứ giác S.ABCD có đáy là hình vuông cạnh a và tam giác SAB đều nằm trong 
mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng đáy. Gọi H là trung điểm AB. Gọi   là góc giữa SCvà 
HD. Tính cos . 

 

A. 3 10cos .
20

  . B. 10cos
20

  . C. 3 5cos
20

  . D. 5cos
20

  . 

Lời giải 
Chọn A 
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Vì ∆ABC đều nên SH AB . 

Lại vì mp(SAB) vuông góc với mặt phẳng đáy theo giao truyến AB nên  SH ABCD . 

Trong mp đáy, qua C kẻ //CN HD cắt AB  tại N   B là trung điểm NH. 
Khi đó,   chính là góc giữa hai đường thẳng SC và CN. 

Trong NBC : 
2

2 2 2 5 5 .
4 2
a aNC BN BC NC      

Trong SHN : 
2 2

2 2 2 23 7 .
4 4
a aSN SH HN a    

 

Trong SHC : 
2 2

2 2 2 23 5 2 2
4 4
a aSC SH HC a SC a       . 

Áp dụng định lí hàm số Côsin cho SNC : 
2 2 2 3 10cos .

2. . 20
SC NC SNSCN

SC NC
 

   

Vậy 3 10cos .
20

 
 

Câu 47: Cho hàm số ( )y f x  có đạo hàm trên   và thỏa mãn (1 3 ) 2 (1 2 )f x x f x     với x  . 
Lập phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số ( )y f x tại điểm có hoành độ 1x  ? 
A. 2 1y x  . B. 2 2y x  . C. 2 1y x  . D. 2 3y x  . 

Lời giải 
Chọn B 
Gọi tiếp điểm là (1; (1))M f . 

Từ (1 3 ) 2 (1 2 )f x x f x     (*), thay 0x  vào ta được (1) 0 (1;0).f M   
Cũng từ (*) suy ra: 3 '(1 3 ) 2 2 '(1 2 ) '(1) 2f x f x f      . 

Từ đó, phương trình tiếp tuyến cần tìm là: 2 2y x  . 

Câu 48: Cho hình chóp tứ giác S.ABC có SA   (ABC). Diện tích các tam giác ABC và SBC lần lượt là 
2 3  và 4. Tính góc giữa hai mặt phẳng (SBC) và (ABC)? 

A. 030 . B. 060 . C. 045 . D. 075 . 
Lời giải 

Chọn A 
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Gọi   là góc giữa hai mặt phẳng (SBC) và (ABC). 

Theo công thức hình chiếu ta có: 3cos .
2

ABC

SBC

S
S

 



   

Vậy 030 .   

Câu 49: Cho hàm số 5
1

xy
x





 có đồ thị  C . Hỏi có bao nhiêu tiếp tuyến của  C  cắt trục ,Ox Oy  lần 

lượt tại ,A B  phân biệt sao cho 4OB OA ? 
A. 3 . B. 1. C. 2 . D. 4 . 

Lời giải 
Chọn C 

Tập xác định:  \ 1D   . 

Ta có 
 2

4
1

y
x

 


. 

Vì tiếp tuyến của đồ thị  C  cắt trục ,Ox Oy  lần lượt tại ,A B  sao cho 4OB OA  nên hệ số 

góc của tiếp tuyến k  thỏa mãn: 
 
 

4
4

4

k tmOBk
OA k l


   

 
 (vì 0y  ). 

Gọi    0 0;M x y C  (với 0 1x  ). 

Ta có  
 

 
0 0

2
0 02

0 00

0 5
44 4 4 1 1 721

3

x y
k y x x

x yx

  
        
     

. 

Vậy có 2 tiếp tuyến thỏa mãn yêu cầu bài toán là 4 5y x   và 314
3

y x  . 

Câu 50: Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông tại  ,B SA ABC . Gọi  P  là mặt 

phẳng trung trực của AB . Thiết diện của hình chóp .S ABC  cắt bởi mặt phẳng  P  là 

A. hình chữ nhật. B. tam giác vuông. C. hình thoi. D. hình thang vuông. 
Lời giải 
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Chọn A 

 
Gọi , ,M N Q  lần lượt là trung điểm của AB , SB  và AC . 

Ta có //MN SA  mà    SA ABC MN ABC MN AB      (1). 

Lại có //MQ BC  mà BC AB MQ AB    (2). 

Từ (1) và (2), suy ra  AB MNQ  hay  MNQ  là mặt phẳng trung trực của AB . 

Ta có 
   
         , // // ,

//

N MNQ SBC

MQ MNQ BC SBC MNQ SBC NP BC MQ P SC
MQ BC

 


     



. 

Suy ra thiết diện của hình chóp .S ABC  và mặt phẳng    P MNQ  là tứ giác MNPQ . 

Ta có 
//MQ NP

MNPQ
MQ NP


 
 là hình bình hành; mà  MN ABC MN MQ    

Vậy MNPQ  là hình chữ nhật. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
 

 

Câu 1. [ NB] Đạo hàm của hàm số 32 1y x   là  

A. ' 6y x . B. 2' 6 1y x  . C. 2' 6 .y x  D. 2' 3 .y x  

Câu 2. [ NB] Cho 5 2lim
2020 1x

x
x




bằng 

A. 0. B.  . C. 1
404

. D. 2 . 

Câu 3. [ TH] Cấp số nhân  nu có 8
1

5

3, 125uu
u

   . Tính 3u . 

A. 3 75u   . B. 3 375u  . C. 3 375u   . D. 3 75u  . 

Câu 4. [ TH] Cho cấp số cộng  nu có 5 31u  và tổng 5 số hạng đầu tiên 5 95S  . Số hạng đầu tiên của 

cấp số cộng đó là 

A. 1 7u  . B. 1 12u  . C. 1
7
2

u  . D. 1 6u  . 

Câu 5. [ TH] Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 
A. Hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thứ ba thì song song với 
nhau. 
B. Hai đường thẳng phân biệt cùng song song với một đường thẳng thì song song với nhau. 
C. Hai mặt phẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thì song song với nhau. 
D. Hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một mặt phẳng thì song song với nhau. 

Câu 6. [ NB] 
1

4 3lim
1x

x
x




 bằng 

A. 2 . B.  . C. 2. D.  . 
Câu 7. [ NB] Với mọi hình hộp chữ nhật .ABCD A B C D    , mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. AA C C   là hình thang cân. B. AA C C   là hình thoi. 
C. AA C C   là hình chữ nhật. D. AA C C  là hình vuông. 

Câu 8. [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có SA  vuông góc với mặt đáy ABCD , AD AB . Góc giữa 
cạnh bên SD  và mặt đáy  ABCD  bằng góc nào sau đây: 

A. SDA . B. ASD . C. SAD . D. SBA . 

Câu 9. [ TH] Cho cấp số nhân  nu có số hạng đầu 1 5u  công bội 1
3

q   . Tổng 5 số hạng đầu tiên 

của cấp số nhân đó bằng. 

A. 610
81

. B. 605
81

. C. 605
162

. D. 305
81

. 
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Câu 10. [ NB] Đạo hàm của hàm số sin 3y x là 
A. ' cos 3y x  . B. ' cos 3y x . C. ' 3cos 3y x  . D. ' 3cos 3y x . 

Câu 11. [ NB] Dãy số cho bởi công thức nào sau đây có giới hạn bằng 0 ? 

A. 2 4 .nu n n   B. 2 .
3

n

nu
     

 C. 6 .
5

n

nu
    

 D. 
3 3 .

1n
n nu
n





  

Câu 12. [ NB] Đạo hàm của hàm số 2 3y x   là 

A. 1 3.
2

y
x

    B. 1
2

y
x

  . C. 1 3y
x

   . D. 1y
x

  . 

Câu 13. [ NB] Cho hình chóp .S ABC  có  SA ABC . Mệnh đề nào sau đây đúng?  

A. SA SB . B. SA BC . C. SA SC . D.  SA SBC . 

Câu 14. [ TH] Cho hình chóp đều .S ABCD  có tất cả các cạnh bằng nhau, O  là tâm của hình vuông 
ABCD , M là trung điểm của AB . Khoảng cách từ S  đến mặt phẳng  ABCD bằng  

A. OM . B. SM . C. SA . D. SO . 

Câu 15. [ NB] Cấp số nhân  nu  có 5 66, 2u u  . Công bội của cấp số nhân đó bằng  

A. 1
3

. B. 6 . C. 2 . D. 3 . 

Câu 16. [ TH] Trong các dãy số sau, dãy nào là cấp số nhân? 

A. 3
nu n . B. 3n

nu  . C. 3n

nu
n

 . D.  1 .n
nu n  . 

Câu 17 . [ NB] Hàm số nào dưới đây gián đoạn tại điểm 0 1x   ? 

A.   21 2y x x   . B. 2 1
1

xy
x





. C. 
1

xy
x




. D. 2

1
1

xy
x





 .  

Câu 18 . [ NB] Đạo hàm của hàm số 1
2 1

xy
x





 là 

A. 
 2

3
2 1

y
x

  


. B. 
3

2 1
y

x
  


. C. 

 2
3

2 1
y

x
 


. D. 

3
2 1

y
x

 


. 

Câu 19. [NB] Cho hàm số  y f x  liên tục trên  ;a b . Điều kiện cần và đủ để hàm số  y f x  liên 

tục trên  ;a b  là 

A.    lim
x a

f x f a


  và    lim
x b

f x f b


 . B.    lim
x a

f x f a


  và    lim
x b

f x f b


 .  

C.    lim
x a

f x f a


  và    lim
x b

f x f b


 . D.    lim
x a

f x f a


  và    lim
x b

f x f b


 . 

Câu 20. [TH] Đạo hàm của hàm số 2cosy x  là 

A. 2siny x  . B. 2siny x   . C. 2sin .cosy x x   . D. 2sin .cosy x x  . 

Câu 21. [ NB] Cho cấp số cộng  nu có số hạng đầu 1u và công sai d . Xét các khẳng định sau: 
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 

2
1 3 5 4

1 13
3 5 4 7 8 1

) : ) : u

) : 2 ) : ) : 2 7
2 2

n nI u u d II u u
u u nIII u u u IV u V S u d

  


    

 

Trong các khẳng định trên có bao nhiêu khẳng định đúng? 
A. 4. B. 5. C. 2. D. 3. 

Câu 22. [ TH] Tính tổng 20 số hạng đầu tiên của cấp sô cộng  nu  biết cấp số cộng đó có 13 34u u  và 

9 42 2u u  . 

A. 20 680S  . B. 20 650S  . C. 20 1300S  .  D. 20 610S  . 

Câu 23. [ TH] Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác vuông tại C  với 2AB a . Tam giác SAB  đều 
và nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy. Tính góc giữa đường thẳng SC  và  ABC .  

A. 60 . B. 30 . C. 90 . D. 45 . 

Câu 24. [ TH] Biết số thực a  thỏa mãn 
3 2

3

2 4 1lim
2 2

 



n n
an

, khi đó 2a a  bằng 

A. 12 . B. 2 . C. 0 . D. 6 . 

Câu 25. [ NB] Cho cấp số cộng  nu  có số hạng đầu 1 50u   và số hạng thứ 11 là 11 30u  . Số 16 là số 

hạng thứ mấy của cấp số cộng đó ? 
A. 16 B. 17 C. 18 D. 19 

Câu 26. [ TH] Cho hàm số  1 1y x x    có đạo hàm '
2 1
ax by

x





. Khi đó 2a b  bằng 

A. 2  B. 0 C. 1 D. 1  

Câu 27. [ TH] Các số nguyên dương ,x y  thỏa mãn ba số ;2 ;2 3 1x y x y   theo thứ tự lập thành một 

cấp số cộng và ba số ; 1;8x y   theo thứ tự lập thành một cấp số nhân . Khi đó 2 2x y   
A. 2. B. 1. C. 14. D. 29. 

Câu 28. [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình thoi,  90BAD    và  SA ABCD . 

Mệnh đề nào sau đây đúng? 
A.  BC SAB . B.  BD SAC . C.  AC SBD . D.  CD SAD . 

Câu 29. [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy .ABCD  là hình thang vuông tại A  và 
, , 2 .D AD CD a AB a    ( ).SA ABCD  Gọi E  là trung điểm AB . Mệnh đề nào sau đây là 

sai:  
A. CD SC . B. BC SC . C. ( )CE SAB  . D. AC BC . 

Câu 30. [ NB] Trong các hàm số sau: 
2

2019 2020
1 2 3

3( ) 2 ; ( ) ; ( ) sin cos
1

xf x x x f x f x x x
x


    


 

Có bao nhiêu hàm số liên tục trên R . 
A. 3 . B. 0 . C. 2 . D. 1. 
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Câu 31. [ VD] Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có đáy ABC  là tam giác đều cạnh .a  Gọi ,M N  

lần lượt là trung điểm các cạnh AA  và .BB  Mặt phẳng    đi qua M  và ,B  song song với 

cạnh ,CN  cắt lăng trụ .ABC A B C    theo thiết diện là một tam giác có diện tích bằng bao nhiêu, 

biết góc giữa    với mặt đáy  ABC  bằng 060 ? 

A. 2 2.a  B. 
2 3
2

a  C. 
2 3
4

a  D. 2 3.a  

Câu 32. [ VD] Cho  2lim + 5 5,
x

x ax x


    giá trị của a  thuộc khoảng nào sau đây? 

A.  0;6  B.  6;12  C.  6;0  D.  12; 6   

Câu 33. [ VD] Cho hình chóp .S ABC có 2SA a , tam giác ABC đều, tam giác SAB vuông cân tại S
và nằm trong mặt phẳng vuông góc đáy. Khoảng cách từ B đến mặt phẳng ( )SAC bằng 

A. 21 .
4

a  B. 2 21 .
7

a  C. 21 .
7

a  D. 21 .
3

a  

Câu 34. [ VD] Cho hàm số 2 1
1

xy
x





 có đồ thị hàm số (C). Gọi d là tiếp tuyến của (C), biết rằng d cắt 

trục ,Ox Oy lần lượt tại hai điểm ,A B sao cho 4 .OA OB  phương trình của đường thẳng d là  

A. 1; 1.
4 1 4 1
x y x y
      B. 4 1; 4 1.y x y x       

C. 1 5 1 13; .
4 4 4 4

y x y y x        D. 1 14; 4.
4 4

y x y y x        

Câu 35. [ TH] 2 2 2

1 1 1lim 1 1 ... 1
2 3 n

                 
 bằng 

A. 1
4

. B. 3
2

. C. 1. D. 1
2

. 

Câu 36. [ TH] Cho hàm số 

2 1
( ) 3 2 1

1

x mx khi x
f x x khi x

x

  
   




 

Tìm m để hàm số đã cho liên tục tại 1x  . 

Câu 37. [ VD] Cho biểu thức      3 21 1 2 10 1
3

f x x m x m x       với m  là tham số thực. 

Tìm tất cả các giá trị của m  để   0,f x x    . 

Câu 38. [ VDC] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình chữ nhật với 2 ,AB a AD a  , hai mặt bên 

   ,SAB SAD  cùng vuông góc với mặt phẳng đáy  ABCD . 

a) Chứng minh rằng  SA ABCD . 

b) Gọi P là trung điểm của CD , I là giao điểm của AC  và BP . Biết khoảng cách từ điểm C  

đến mặt phẳng  SBP  bằng 
2
a . Tính góc giữa đường thẳng SI  và mặt phẳng  ABCD . 
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-----------------------Hết----------------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 

 
1C 2C 3A 4A 5A 6B 7C 8A 9D 10D 

11B 12D 13B 14D 15A 16B 17B 18A 19C 20C 
21C 22B 23A 24A 25C 26D 27C 28B 29A 30C 
31B 32D 33B 34C 35D 36_ 37_ 38_   

 

LỜI GIẢI 

Câu 1. [ NB] Đạo hàm của hàm số 32 1y x   là    

A. ' 6y x . B. 2' 6 1y x  . C. 2' 6 .y x  D. 2' 3 .y x  

Lời giải  
2 2' 3.2. 6 .y x x   

Câu 2. [ NB] Cho 5 2lim
2020 1x

x
x




bằng 

A. 0. B.  . C. 1
404

. D. 2 . 

Lời giải  
255 2 5 1lim lim .12020 1 2020 4042020

x x

x x
x

x
 


  

 
 

Câu 3. [ TH] Cấp số nhân  nu có 8
1

5

3, 125uu
u

   . Tính 3u . 

A. 3 75u   . B. 3 375u  . C. 3 375u   . D. 3 75u  . 

Lời giải  

Áp dụng công thức cấp số nhân: 1
1

n
nu u q 

7
38 1

4
5 1

125 5u u q q q
u u q

     

 2 2
3 1 3 5 75u u q       

Câu 4. [ TH] Cho cấp số cộng  nu có 5 31u  và tổng 5 số hạng đầu tiên 5 95S  . Số hạng đầu tiên của 

cấp số cộng đó là 

A. 1 7u  . B. 1 12u  . C. 1
7
2

u  . D. 1 6u  . 

Lời giải 

Áp dụng công thức:  12n n
nS u u     5 31

5 1 5 1 1
595 190 5 31 7
2

uS u u u u                            

Câu 5. [ TH] Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 
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A. Hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thứ ba thì song song với 
nhau.  
B. Hai đường thẳng phân biệt cùng song song với một đường thẳng thì song song với nhau.  
C. Hai mặt phẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thì song song với nhau.  
D. Hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một mặt phẳng thì song song với nhau. 

Lời giải  
Ở phương án A, hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thứ ba có thể 
cùng nằm trong một mặt phẳng ( )P  vuông góc với đường thẳng thứ ba và chúng có thể cắt 
nhau. Hoặc cũng có thể hai đường thẳng đó chéo nhau, nằm trên 2 mặt phẳng song song và 2 
mặt phẳng này cùng vuông góc với đường thẳng thứ ba. Do đó, phương án A là sai.  

 

Câu 6. [ NB] 
1

4 3lim
1x

x
x




 bằng 

A. 2 . B. . C.2. D.  . 

Lời giải  

Ta có: 
1

1lim
1x x
 


 và 

1
lim(4 3) 4.1 3 1
x

x


    . Do đó 
1

4 3lim
1x

x
x


 


. 

Câu 7. [ NB] Với mọi hình hộp chữ nhật .ABCD A B C D    , mệnh đề nào sau đây đúng? 
A. AA C C   là hình thang cân. B. AA C C   là hình thoi. 
C. AA C C   là hình chữ nhật. D. AA C C  là hình vuông. 

Lời giải  
  

  

 Ta có: 
/ /AA CC

AA CC
 

  
 AA C C   là hình bình hành. 

 Mà  AA A B C D AA A C           
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 Tứ giác AA C C   là hình bình hành có một góc vuông nên là hình chữ nhật. 
Câu 8. [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có SA  vuông góc với mặt đáy ABCD , AD AB . Góc giữa 

cạnh bên SD  và mặt đáy  ABCD  bằng góc nào sau đây: 

A. SDA . B. ASD . C. SAD . D. SBA . 

Lời giải  

 
Vì SA  vuông góc với mặt đáy  ABCD  nên AD  là hình chiếu của SD  lên  ABCD . 

Khi đó góc giữa cạnh bên SD  và mặt đáy  ABCD  là góc giữa SD  và AD . Mà tam giác SAD  

vuông tại A do  SA ABCD  nên góc giữa SD  và AD  là SDA . 

Câu 9. [ TH] Cho cấp số nhân  nu có số hạng đầu 1 5u  công bội 1
3

q   . Tổng 5 số hạng đầu tiên 

của cấp số nhân đó bằng. 

A. 610
81

. B. 605
81

. C. 605
162

. D. 305
81

. 

Lời giải 

Ta có: Tổng 5 số hạng đầu tiên của cấp số nhân 

 
5

5
1

5

15 1
1 3 305

11 811
3

u q
S

q

            
 

  

                     
Câu 10. [ NB] Đạo hàm của hàm số sin 3y x là 

A. ' cos 3y x  . B. ' cos 3y x . C. ' 3cos 3y x  . D. ' 3cos 3y x . 

Lời giải 

 'sin 3 ' 3 cos3 3cos3 .y x y x x x     

Câu 11. [ NB] Dãy số cho bởi công thức nào sau đây có giới hạn bằng 0 ? 

A. 2 4 .nu n n   B. 2 .
3

n

nu
     

 C. 6 .
5

n

nu
    

 D. 
3 3 .

1n
n nu
n





  

Lời giải 
Áp dụng giới hạn đặc biệt : lim 0nq   nếu q <1 
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Ta có : 2lim 0
3

n     
. 

Câu 12. [ NB] Đạo hàm của hàm số 2 3y x   là 

A. 1 3.
2

y
x

    B. 1
2

y
x

  . C. 1 3y
x

   . D.  1y
x

  . 

Lời giải  

Ta có : 1 12.
2

y
x x

    

Câu 13. [ NB] Cho hình chóp .S ABC  có  SA ABC . Mệnh đề nào sau đây đúng?  

A. SA SB . B. SA BC . C. SA SC . D.  SA SBC . 

Lời giải  

 
Vì  SA ABC  nên SA  vuông góc với đường thẳng bất kì nằm trong mặt phẳng  ABC . 

Do đó: SA BC . 

Câu 14. [ TH] Cho hình chóp đều .S ABCD  có tất cả các cạnh bằng nhau, O  là tâm của hình vuông 
ABCD , M là trung điểm của AB . Khoảng cách từ S  đến mặt phẳng  ABCD bằng  

A. OM . B. SM . C. SA . D. SO . 

Lời giải 
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Có: SA SC  nên SAC  cân tại S . Do đó, trung tuyến SO AC . 
Tương tự: SO BD . 

Vì 
SO AC
SO BD
AC BD O


 
  

 nên  SO ABCD . 

Vậy khoảng cách từ S  đến mặt phẳng  ABCD bằng SO . 

Câu 15. [ NB] Cấp số nhân  nu  có 5 66, 2u u  . Công bội của cấp số nhân đó bằng   

A. 1
3

. B. 6 . C. 2 . D. 3 . 

Lời giải  

Theo định nghĩa: 1 .n nu q u   nên công bội của cấp số nhân đó là 6

5

1
3

uq
u

  . 

Câu 16. [ TH] Trong các dãy số sau, dãy nào là cấp số nhân? 

A. 3
nu n . B. 3n

nu  . C. 3n

nu
n

 . D.  1 .n
nu n  . 

Lời giải  

Với phương án A:  3
1

3

1n

n

nu
u n
 
 : thay đổi khi n  thay đổi  Không phải cấp số nhân. 

Với phương án B: 
1

1 3 3
3

n
n

n
n

u
u


   : không đổi  Đây là cấp số nhân. 

Với phương án C: 1 3
1

n

n

u n
u n
 


: thay đổi khi n  thay đổi  Không phải cấp số nhân. 

Với phương án D: 1 1n

n

u n
u n
 
  : thay đổi khi n  thay đổi  Không phải cấp số nhân. 

Câu 17 . [ NB] Hàm số nào dưới đây gián đoạn tại điểm 0 1x   ? 

A.   21 2y x x   . B. 2 1
1

xy
x





. C. 
1

xy
x




. D. 2

1
1

xy
x





 .  
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Lời giải  

Ta có:  

Đáp án A hàm số   21 2y x x    là hàm đa thức xác định trên   nên hàm số liên tục trên 
 . 

Đáp án B hàm số 2 1
1

xy
x





 là hàm phân thức hữu tỷ không xác định tại 1x    nên hàm số bị 

gián đoạn tại 1x   . 

Đáp án C hàm số 
1

xy
x




 là hàm phân thức hữu tỷ không xác định tại 1x   nên hàm số bị 

gián đoạn tại 1x  . 

Đáp án D hàm số 2

1
1

xy
x





 là hàm phân thức hữu tỷ xác định trên   nên hàm số liên tục trên 

 . 

Kết luận: Hàm số bị gián đoạn tại điểm 0 1x    là 2 1
1

xy
x





. 

Câu 18 . [ NB] Đạo hàm của hàm số 1
2 1

xy
x





 là 

A. 
 2

3
2 1

y
x

  


. B. 
3

2 1
y

x
  


. C. 

 2
3

2 1
y

x
 


. D. 

3
2 1

y
x

 


. 

Lời giải  

Ta có: 1
2 1

xy
x





 

Cách 1:  

Áp dụng công thức đạo hàm: 2

. .u u v v u
v v

     
 

 ta có: 

       
 2

1 2 1 2 1 11
2 1 2 1

x x x xxy
x x

            
 

   
     2 2 2

1. 2 1 2 1 2 1 2 2 3
2 1 2 1 2 1

x x x x
x x x

        
  

  
. 

Cách 2:  

Áp dụng công thức đạo hàm của hàm : 
 2

ax b ad bc
cx d cx d

      
 ta có: 

   2 2
1 1 1.1 1.2 3
2 1 2 1 2 1 2 1

x xy
x x x x

                      
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Câu 19. [NB] Cho hàm số  y f x  liên tục trên  ;a b . Điều kiện cần và đủ để hàm số  y f x  liên 

tục trên  ;a b  là 

A.    lim
x a

f x f a


  và    lim
x b

f x f b


 . B.    lim
x a

f x f a


  và    lim
x b

f x f b


 .  

C.    lim
x a

f x f a


  và    lim
x b

f x f b


 . D.    lim
x a

f x f a


  và    lim
x b

f x f b


 . 

Lời giải  
Điều kiện cần và đủ để hàm số  y f x  liên tục trên  ;a b  là hàm số  y f x  liên tục trên 

 ;a b  và    lim
x a

f x f a


  và    lim
x b

f x f b


 . 

Câu 20. [TH] Đạo hàm của hàm số 2cosy x  là 

A. 2siny x  . B. 2siny x   . C. 2sin .cosy x x   . D. 2sin .cosy x x  . 

Lời giải  

Áp dụng công thức   1. .n nu n u u  , ta được: 

   2.cos . cos 2.cos . sin 2sin .cosy x x x x x x      . 

Câu 21. [ NB] Cho cấp số cộng  nu có số hạng đầu 1u và công sai d. Xét các khẳng định sau: 

 

2
1 3 5 4

1 13
3 5 4 7 8 1

) : ) : u

) : 2 ) : ) : 2 7
2 2

n nI u u d II u u
u u nIII u u u IV u V S u d

  


    

 

Trong các khẳng định trên có bao nhiêu khẳng định đúng? 
A. 4. B. 5. C. 2. D. 3. 

Lời giải  
Khẳng định I) sai vì  thiếu điều kiện 2n  . 
Khẳng định II) sai vì đây là tính chất của cấp số nhân. 
Khẳng định III) đúng theo tính chất của cấp số cộng. 

Khẳng định IV) đúng vì: 1 13 1 1
1 7

( 12 ) 6
2 2

u u u u d u d u  
    . 

Khẳng định V) sai vì chưa thay hết 8n  . 
Vậy có tất cả 2  khẳng định đúng. 

Câu 22. [ TH] Tính tổng 20 số hạng đầu tiên của cấp sô cộng  nu  biết cấp số cộng đó có 13 34u u  và 

9 42 2u u  . 

A. 20 680S  . B. 20 650S  . C. 20 1300S  .  D. 20 610S  . 

Lời giải  
Gọi d là công sai của cấp số cộng  nu , theo giả thiết ta có: 

 
 

1 1 1 1

11 1

12 4 2 3 4 0 4
2 2 38 2 3 2

u d u d u d u
u d du d u d

                 
. 
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Do đó tổng 20 số hạng đầu tiên của cấp số cộng  nu  là: 1
20

20(2 19 ) 650
2

u dS 
  .  

Câu 23. [ TH] Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác vuông tại C  với 2AB a . Tam giác SAB  đều 
và nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy. Tính góc giữa đường thẳng SC  và  ABC .   

A. 60 . B. 30 . C. 90 . D. 45 . 

Lời giải  

 
Gọi H  là trung điểm của AB . Vì tam giác SAB  đều nên SH AB . 
Mà    SAB ABC  và chúng cắt  nhau theo giao tuyến AB . Suy ra  SH ABC . 

Khi đó, HC  là hình chiếu vuông góc của SC  trên  ABC .  

Vậy      , , SC ABC SC HC SCH . 

Do tam giác ABC  vuông tại C  và H  là trung điểm của AB  nên 
2

 
ABCH a . 

Do tam giác SAB đều cạnh 2a , có đường cao SH  nên 2 3 3
2

 
aSH a . 

Khi đó, trong tam giác vuông SHC  ta có:  3tan 3  
SH aSCH
HC a

. Vậy  60 SCH . 

Câu 24. [ TH] Biết số thực a  thỏa mãn 
3 2

3

2 4 1lim
2 2

 



n n
an

, khi đó 2a a  bằng 

A. 12 . B. 2 . C. 0 . D. 6 . 

Lời giải  

Ta có 
3 2 3

3

3

1 422 4 1 1 2 1lim lim 422 2 2 2

  
      

 

n n n n a
an aa

n

. 

Vậy 2 24 4 12    a a . 

Câu 25. [ NB] Cho cấp số cộng  nu  có số hạng đầu 1 50u   và số hạng thứ 11 là 11 30u  . Số 16 là số 

hạng thứ mấy của cấp số cộng đó ? 
A. 16 B. 17 C. 18 D. 19 

Lời giải 
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Ta có 1

11

50
30

u
u


 
. Mà 11 1 10u u d  30 50 10 2d d        

Có      1 1 50 1 . 2 52 2n n nu u n d u n u n            

Theo đề bài 16 52 2 16 18nu n n       

Câu 26. [ TH] Cho hàm số  1 1y x x    có đạo hàm '
2 1
ax by

x





. Khi đó 2a b  bằng 

A. 2  B. 0 C. 1 D. 1  

Lời giải 

Có         1 1 3' 1 '. 1 1 . 1 ' 1 1 .
2 1 2 1

xy x x x x x x
x x

 
          

 
 

3, 1 2 1a b a b        . 

Câu 27. [ TH] Các số nguyên dương ,x y  thỏa mãn ba số ;2 ;2 3 1x y x y   theo thứ tự lập thành một 

cấp số cộng và ba số ; 1;8x y   theo thứ tự lập thành một cấp số nhân . Khi đó 2 2x y   
A. 2. B. 1. C. 14. D. 29. 

Lời giải 
Ta có: ;2 ;2 3 1x y x y   theo thứ tự lập thành một cấp số cộng  

4 3 3 1 3 1y x y y x        (1) 
Ta lại có: ; 1;8x y   theo thứ tự lập thành một cấp số nhân  

 21 8y x     (2) 

Thay (1) vào (2), ta được:  
  

      
 


2 2
2(nhËn) 5

3 2 8 9 20 4 0 2
(lo¹i)

9

x y
x x x x

x
 

Vậy 2 2 14.x y   

Câu 28. [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình thoi,  90BAD    và  SA ABCD . 

Mệnh đề nào sau đây đúng? 
A.  BC SAB . B.  BD SAC . C.  AC SBD . D.  CD SAD . 

Lời giải 

 

D

CB

A

S
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    
BD AC

BD SAC
BD SA SA ABCD BD

     
 

Câu 29. [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy .ABCD  là hình thang vuông tại A  và 
, , 2 .D AD CD a AB a    ( ).SA ABCD  Gọi E  là trung điểm AB . Mệnh đề nào sau đây là 

sai:   
A. CD SC . B. BC SC . C. ( )CE SAB  . C. AC BC . 

Lời giải  

 
Vì ( )SA ABCD  nên hình chiếu vuông góc của SC  lên ( )ABCD   là AC. Theo định lý 3 
đường vuông góc: Nếu .SC CD AC CD    
Điều này vô lý vì ADC  là vuông tại D . 

Câu 30. [ NB] Trong các hàm số sau: 

 
2

2019 2020
1 2 3

3( ) 2 ; ( ) ; (x) cos
1

xf x x x f x f sinx x
x


    


 

Có bao nhiêu hàm số liên tục trên R . 
A. 3 . B. 0 . C. 2 . D.1. 

Lời giải  
Ta có 
Hàm số 1( )y f x  có tập xác định 1D  . 

Hàm số 2( )y f x  có tập xác định  2 \ 1D   . 

Hàm số 3( )y f x  có tập xác định 3D  . 
Vì các hàm đa thức, phân thức, và hàm số lượng giác liên tục trên tập xác định nên từ tập xác 
định của các hàm số trên ta có 2 hàm số liên tục trên R là 1( )f x và 3( ).f x  

Câu 31. [ VD] Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có đáy ABC  là tam giác đều cạnh .a  Gọi ,M N  

lần lượt là trung điểm các cạnh AA  và .BB  Mặt phẳng    đi qua M  và ,B  song song với 

cạnh ,CN  cắt lăng trụ .ABC A B C    theo thiết diện là một tam giác có diện tích bằng bao nhiêu, 

biết góc giữa    với mặt đáy  ABC  bằng 060 ? 

A. 2 2.a  B. 
2 3
2

a  C. 
2 3
4

a  D. 2 3.a  

Lời giải 
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Qua B  dựng  // B D NC  cắt CC  tại D  
Thiết diện tạo bởi mặt phẳng    và lăng trụ .ABC A B C    là MB D  

Dựng AN  ta có    
 // 

 // 
 // 

MB AN
MB D ANC

B D NC
  

 

Suy ra, góc giữa mặt phẳng  MB D  và mặt phẳng đáy bằng góc giữa mặt phẳng  ANC  và 

mặt phẳng đáy. 
Do NA NC  nên ANC  cân tại .N  

Gọi E  là trung điểm của AC  ta có 
   

     , 60
NE AC
BE AC ANC ABC NEB
ANC ABC AC

 
     
  

 

Ta lại có MB D ANC    (do MB AN  ; B D NC  ; DM AC ) MB D ANCS S    

Mặt khác, 
2 3
4ABC

aS  ; 

2

2
3

34.cos 1cos 60 2
2

ABC
ABC ANC MB D ANC

a
S aS S NEB S S 

        


.  

Câu 32. [ VD] Cho  2lim + 5 5,
x

x ax x


    giá trị của a  thuộc khoảng nào sau đây? 

A.  0;6  B.  6;12  C.  6;0  D.  12; 6   

Lời giải 

Ta xét:     2 2

2

2

+ 5 + 5
lim + 5 lim

+ 5x x

x ax x x ax x
x ax x

x ax x 

   
  

 
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2 2

2 2

2 2

+ 5 5lim lim
+ 5 + 5

5
5lim lim

25 51+ 1+ 1

x x

x x

x ax x ax
x ax x x ax x

aax ax
a ax x
x x x x

 

 

  
 

   


  


    

 

Theo giả thiết,  2lim + 5 5
x

x ax x


    nên ta có 5 10
2

a a   


. 

Câu 33. [ VD] Cho hình chóp .S ABC có 2SA a , tam giác ABC đều, tam giác SAB vuông cân tại S
và nằm trong mặt phẳng vuông góc đáy. Khoảng cách từ B đến mặt phẳng ( )SAC bằng 

A. 
21 .

4
a

 B. 
2 21 .

7
a

 C. 
21 .

7
a

 D. 
21 .

3
a

 

Lời giải 

 
Gọi ,H M lần lượt là trung điểm , .AB AC  
Gọi I là trung điểm .AM  
Kẻ ( ).HK SI K SI   

Do ( ).
( ) ( )

SH AB
SH ABC

SAB ABC


  
 

Ta có  
     ; ( ) 1 ; ( ) 2 ;( ) .

; ( ) 2
d H SAC AH d B SAC d H SAC
d B SAC AB

     

Mà   ( )
( )

HK SI
HK SAC

HK AC AC SHI


   
 hay  ; ( )d H SAC HK  

Ta tính 
2 2

.SH HIHK
SH HI




 với 1 1 .2
2 2

SH AB a a     

1 1 3 1 3 3.2 . .
2 2 2 2 2 2

aHI BM AB a     
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Từ đó ta có 21 .
7

aHK  Vậy nên     2 21;( ) 2 ;( ) .
7

ad B SAC d H SAC   

Câu 34. [ VD] Cho hàm số 2 1
1

xy
x





 có đồ thị hàm số (C). Gọi d là tiếp tuyến của (C), biết rằng d cắt 

trục ,Ox Oy lần lượt tại hai điểm ,A B sao cho 4 .OA OB  phương trình của đường thẳng d là  

A. 1; 1.
4 1 4 1
x y x y
      B. 4 1; 4 1.y x y x       

C. 1 5 1 13; .
4 4 4 4

y x y y x        D. 1 14; 4.
4 4

y x y y x        

Lời giải 
Gọi k  lả hệ số góc của tiếp tuyến d. 

Do tam giác OAB vuông tại O nên ta có 

1
1 4tan

14
4

kOBA
OA k

 
   

  

. 

Mà ta có 0
0 2 2

00 0

31 1 1'( ) 0 .
1( 1) ( 1) 4

x
k f x

xx x
 

           
 

Khi 0 0
5 1 133 : .
2 4 4

x y d y x        

Khi 0 0
3 1 51 : .
2 4 4

x y d y x         

Câu 35. [ TH] 2 2 2

1 1 1lim 1 1 ... 1
2 3 n

                 
 bằng 

A. 1
4

. B. 3
2

. C. 1. D. 1
2

. 

Lời giải  

+ Đặt 2 2 2

1 1 11 1 ... 1
2 3nu

n
           
    

 

                
2 2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2

2 1 3 1 4 1 ( 2) 1 ( 1) 1 1. . ... . .
2 3 4 ( 2) ( 1)

n n n
n n n

       


 
 

                 2 2 2 2 2 2
1.3 2.4 3.5 ( 3)( 1) ( 2) ( 1)( 1). . ... . .
2 3 4 ( 2) ( 1)

n n n n n n
n n n
    


 

 

                 1 1 1.
2 2

n n
n n
 

  . 

+ Do đó:   

111 1lim lim lim
2 2 2n

n nu
n


   . 

+ Kết luận:   2 2 2

1 1 1 1lim 1 1 ... 1
2 3 2n

                  
. 
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Câu 36. [ TH] Cho hàm số 

2 1
( ) 3 2 1

1

x mx khi x
f x x khi x

x

  
   




 

Tìm m để hàm số đã cho liên tục tại 1x  . 

Lời giải  
+ Tập xác định: D R  
+ Ta có: 2(1) 1 .1 1f m m     

+ 2

1 1
lim ( ) lim( ) 1
x x

f x x mx m
  

     

   
 

2

1 1 1

3 2 ( 3) 2lim ( ) lim lim
1 ( 1) 3 2x x x

x xf x
x x x    

   
 

   
 

                   
 1 1

1 1 1 1lim lim
43 2 1 3 2( 1) 3 2x x

x
xx x  


   

     
 

+ Hàm số ( )f x liên tục tại 1x 
1 1

lim ( ) lim ( ) (1)
x x

f x f x f
  

    

                                                     11
4

m    3
4

m   . 

+ Kết luận: 3
4

m    là giá trị cần tìm. 

Câu 37. [ VD] Cho biểu thức      3 21 1 2 10 1
3

f x x m x m x       với m  là tham số thực. 

Tìm tất cả các giá trị của m  để   0,f x x    . 

Lời giải  

Ta có:      2 2 1 2 10f x x m x m       

                 20, 2 1 2 10 0,f x x x m x m x              

             
   2

1 0

1 2 10 0

a

m m

 
     

 

             2 9 0m    

             3 3m    

Vậy  3;3m   thì   0,f x x    . 

Câu 38. [ VDC] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình chữ nhật với 2 ,AB a AD a  , hai mặt bên 

   ,SAB SAD  cùng vuông góc với mặt phẳng đáy  ABCD . 

a) Chứng minh rằng  SA ABCD . 

b) Gọi P là trung điểm của CD , I là giao điểm của AC  và BP . Biết khoảng cách từ điểm C  

đến mặt phẳng  SBP  bằng 
2
a . Tính góc giữa đường thẳng SI  và mặt phẳng  ABCD . 
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Lời giải 

 

a) Ta có: 
   
   
   

 
SAB ABCD

SAD ABCD SA ABCD

SAB SAD SA




  
  

 

b) Ta có 
 
 

SI ABCD I

SA ABCD

  


AI  là hình chiếu của SI  trên mặt phẳng  ABCD . 

  góc giữa SI  và mặt phẳng  ABCD  là SIA  (vì SIA  nhọn). 

Có 1/ /
2

CP CICP AB
AB AI

     

Vì  CA SBP I   
  
  

d , 1
2d ,

C SBP CI
AIA SBP

        d , 2d ,A SBP C SBP a   . 

Lại có: 2 2 2 22 , 2BP BC CP a AP AD DP a      , mà 2AB a . 

APB  vuông tại P. 

Kẻ AH  vuông góc với SP  tại H. 

Có     
                                               

BP AP
BP SAP BP AH

AH SBPBP SA
SP AH

 
      

 

.                                           

Suy ra AH  là khoảng cách từ A  đến mặt phẳng  SBP  và AH a . 

Xét tam giác SAP  vuông tại A  có 2 2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 1 1 1
2AH SA AP SA AH AP a

      . 

     2SA a  . 

Mà 2 2 5
3 3

aAI AC  . 

I

P C

A
B

D

S

H
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Trong tam giác SAI  vuông tại A  có  2 3 10tan
102 5

3

SA aSIA
AI a

   . 

Vậy góc giữa SI  và  ABCD  là góc SIA  thỏa mãn  3 10tan
10

SIA  . 

-------------------Hết------------------- 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
 

 
 

Câu 1. 2 3lim
1

n
n



 có giá trị bằng  

A.1.  B. 2 . C. 3 . D. 1 . 
Câu 2.  2

1
lim 3 2
x

x x


   có giá trị bằng  

A.1.  B. 2 . C. 6 . D. . 

Câu 3. 
2

1

1lim
1x

x
x




 có giá trị bằng  

A.1.  B. . C. 0 . D. 2 . 
Câu 4. Cho  f x  là hàm số liên tục tại 0x . Đạo hàm của hàm số  f x   tại 0x  là 

A.    0 0

0
lim
h

f x h f x
h

 
 (nếu tồn tại giới hạn). 

B.    0 0f x h f x
h

 
.  

C.  0f x . 

D.    
0

0 0lim
h x

f x h f x
h

 
 (nếu tồn tại giới hạn). 

Câu 5. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề sai là: 

A.  sin cosx x  .  B.   1n nx nx   với n , 1n  .  

C. 2

1 1
x x

    
 

với 0x  . D.   2x
x

   với 0x  . 

Câu 6. Đạo hàm của hàm số   3 22 5 1f x x x x    là 

A.   22 5f x x x    .  B.   26 2 1f x x x    .  

C.   23 2 5f x x x    .  D.   26 2 5f x x x    . 
Câu 7. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD là hình vuông. Gọi ,M N lần lượt là trung điểm của SA

 và SC . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
A. / /( )MN SAB . 
B. / /( )MN SBD . 
C. / /( )MN SAC . 
D. / /( )MN ABCD  

Câu 8. Cho hình lăng trụ tam giác . ' ' 'ABC A B C . Khẳng định nào sau đây là đúng? 
A.    ' ' 'A BC AB C . 

B.    ' ''BA C B AC . 

C.    ' ''ABC A B C . 

D.  ( ) ' ' 'ABC A B C  
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Câu 9. Cho dãy số 1

1

3

n n

u
u u n


  

. Số hạng thứ 6 của dãy số là 

A. 16 . B. 9 . C. 17 . D. 18 . 
Câu 10.  Số 7922  là số hạng thứ bao nhiêu của dãy số  nu , biết  2 1nu n   

A. 79 . B. 69 . C. 89 . D. 99  
Câu 11. Cho đường thẳng DE  song song với mặt phẳng  ABC . Mệnh đề nào dưới đây là mệnhđề 

đúng? 
A. ; ;AD AB AC
  

 đồng phẳng.   B. ; ;DE AB AC
  

đồng phẳng. 
C. ; ;AE AB AC
  

 đồng phẳng.   D. ; ;DE DB DC
  

 đồng phẳng. 
 

Câu 12. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông và  SA ABCD . Gọi ,M N  lần lượt là 
trung điểm CD  và BC . Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào đúng.  

 
A. ( )BC SAD . B. ( )AD SCD . C. ( )MN SBD . D. ( )MN SAC . 

Câu 13. Biết rằng  2 2lim 2 1 an n n
b

      trong đó a
b

 là phân số tối giản, *,  a b . Giá trị 

của biểu thức 2 25P a b   là     
A.1 . B. 1  C. 0  . D. 4  . 

Câu 14. Cho hàm số  

2 sin ,
2

sin ,
2 2

cos 2,
2

a x x

f x a x b x

x x



 



  

    

  

. Biết rằng hàm số liên tục trên  . Giá trị của biểu 

thức 2P a b   là  

A. 5
2

. B. 0  C. 1  . D. 7
2

 . 

Câu 15.  Cho hàm số  
2 1 1

2 1 1
x khi x

f x
x khi x

    
 . Mệnh đề nào sau đây là đúng ? 

A.  
1

lim 0.
x

f x


  B.  
1

lim 3.
x

f x


  C.  
1

lim 1.
x

f x


  D.  
1

lim 0.
x

f x


  

Câu 16. Số gia của hàm số 22 3 1y x x   ứng với số gia x tại điểm 0x  là 
  A.  0. 4 2 3x x x    .  B.  0. 4 2 3x x x    .  
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  C.  0. 4 2 3x x x x    . D.  0. 4 3 2x x x x    . 

Câu 17. Đạo hàm của hàm số 
2 1

1
 




x xy
x

 bằng biểu thức có dạng 
 

2

2 .
1



ax bx
x

 Khi đó .a b  bằng: 

A. . 2 a b . B. . 1 a b . C. . 3a b . D. . 4a b . 
Câu 18.    Cho hàm số 21 3y x x   . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A.  2 . 1y y y    .                                             B.  2 2 . 1y y y   .  

              C.  2. 1y y y   .                                       D.  2 . 1y y y   . 
Câu 19.  Tính đạo hàm của hàm số sin .cos 2y x x . 

  A. cos .cos2 2sin 2 .sinx x x x . B. cos .cos 2 sin 2 .sinx x x x . 
 C. cos .cos2 2sin 2 .sinx x x x . D. cos .cos 2 2sin 2x x x . 

Câu 20: Cho hàm số 
2

2

2 2 3
3

x xy
x x
 


 

. Nghiệm của phương trình ' 0y   là 

A. 2x   B. 2x   . C.
1
2

x   . D. 
1
2

x  . 

Câu 21. Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 2 1( )f x x
x

  tại điểm có hoành độ 1x    là  

 A. 1y x   .  B. 1y x  .  C. 2y x   .  D. 2 1y x  . 

Câu 22. Cho hàm số  f x  xác định trên  \ 2  bởi  
3 2

2

4 3 , 1
3 2

0 , 1

x x x xf x x x
x

  
  

 

. Tính  ' 1f  

A. 2 . B.1. C. 0 . D.Không tồn tại. 
Câu 23.   Tính tổng 3 7 11 15 ... 79S        

A. 120. B. 820. C. 1820. D.182. 
    

Câu 24.  Trong các dãy số  nu cho bởi số hạng tổng quát nu  sau, dãy số nào là dãy số tăng 

A. 2 1
1n

nu
n





. B. 1
nu

n
 . C. 5

3 1n
nu
n





. D. 1
2n nu  . 

Câu 25. Cho dãy số  nu bởi công thức truy hồi sau 1

1

0                   
;  1n n

u
u u n n


   

, 218u  nhận giá trị nào sau đây 

 A. 23653  . B. 46872 . C. 23871 . D. 23436 .  
               

Câu 26:   Cho dãy số  nu  xác định bởi 
,n n

u
u u n


    

1

1

3
2 1 1

. Đặt ...n nS u u u u    1 2 3 , n  1

.Tính S2020 .  

  A.  
2018

2020
12024
2

S     
 

.      B. 
2019

2020
12020
2

S    
 

.    

  C. 
2020

2020
12024
2

S     
 

.  D.  
2018

2020
12020
2

S     
 

.  

Câu 27:  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình thoi tâm O  và SA SC , SB SD . Các điểm ,M N lần 
lượt là trung điểm AD và CD . Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào sai? 
A. MN SD . B. BD MN . C. BD SA . D. MN SA . 
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Câu 28: Cho tứ diện ABCD  với 3 ,
2

AC AD   060 ,CAB DAB  CD AD . Gọi   là góc giữa AB  và 

CD . Chọn khẳng định đúng ? 

A. cos 3 
4

  . B. 060  . C. 030  . D. cos 1 
4

  . 

Câu 29. Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông cân tại A , cạnh bên SA  vuông góc với 
đáy. Gọi D  là trung điểm của BC . Trong các mặt phẳng  SAB ,  SAC ,  SBC ,  ABC  và 

 SAD , có bao nhiêu cặp mặt phẳng vuông góc với nhau. 
A. 4 . B. 5 . C. 6 . D. 7 . 

Câu 30. Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  với O  là tâm của đa giác đáy. Biết cạnh bên bằng 2a  và 
3SO a . Tính góc giữa cạnh bên và mặt đáy. 

A. 045 . B. 030 . C. 090 . D. 060 . 
Câu 31:  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh 2 ,a SA a , 3SB a  và mặt 

phẳng  SAB  vuông góc với mặt phẳng đáy. Gọi ,M N  lần lượt là trung điểm của các cạnh 
, .AB BC  Tính cosin của góc giữa hai đường thẳng ,SM DN .  

A. 7 5
5

. B. 2 5
5

. C. 5
5

. D. 3 5
5

. 

Câu 32. Một vật chuyển động bởi công thức   28 3v t t t  , t  tính bằng giây,  v t  tính bằng  /m s . 

Tính gia tốc của chất điểm khi vận tốc của vật là 11  /m s . 
A. 20 . B.14 . C. 2 . D. 11. 

Câu 33.  Xét tính liên tục của hàm số  
1 2 khi 0
2

.
khi 0

f
x

x
x

x
 




Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. Hàm số  f x  liên tục tại 0.x   B.Hàm số  f x  liên tục tại 1.  

C.Hàm số  f x  liên tục trên .  D.Hàm số  f x  gián đoạn tại 1.x   

Câu 34: Biết rằng 
3

23

2 6 3lim 3
3x

x a b
x


 


. Tính 2 2a b . 

 A. 9 . B. 25 . C. 5 . D. 13 . 
Câu 35:  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình thang vuông tại A  và D , cạnh bên SA  vuông 

góc với mặt phẳng đáy và 2SA a . Cho biết 2 2 2AB AD DC a   . Tính góc giữa hai mặt 
phẳng  SBA  và  SBC . 
A. 090  B. 30  C. 45  D. 60  

Câu 36:  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD là hình thoi cạch a , biết    0; 120SD ABCD ABC 

góc tạo bởi mặt phẳng ( )SBC  với đáy  ABCD  bằng 060 . Tính khoảng cách từ điểm A  đến 

mặt phẳng  SBC   

A. 3
2

a . B. 3
4

a . C. 3
2
a . D. 3

4
a . 

Câu 37. Cho hình chóp tứ giác .S ABCD  có đáy là hình thoi,  60BAD   , cạnh đáy bằng a . Biết hình 
chiếu H  của đỉnh S  lên mặt phẳng đáy trùng với giao điểm hai đường chéo của hình thoi, 

6
2

aSH   . Khoảng cách từ đường thẳng CD  đến mặt phẳng  SAB bằng 
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A. 6
2

a . B. 
4
a . C. 2

3
a . D. 6

3
a . 

Câu 38: Biết rằng lim
x

x x a
x b

  


3

0

2 1 8 ( với ,a b là số nguyên). Tính a b : 

A. .25  B. .1  C. .1  D. .
13
12

 

Câu 39. Cho 
2 3

21

2 3 5lim
3 2x

x x x a
x x b

    
    

(
a
b

 là phân số tối giản, ,a b  là số nguyên). Tính tổng 

2 2P a b  . 
A. 5P  . B. 3P  . C. 2P  . D. 2P   . 

Câu 40. Cho ,a b  là các số thực thỏa mãn 
3 2

2
2 4lim 1.

1
an bn n

n
  




 Tổng 2a b  bằng 

A. 4.  B.1.  C3.  D. 5.  
Câu 41. Cho a  và b  là các số thực khác 0 . Tìm hệ thức liên hệ giữa a  và b  để hàm số 

 
2

1 1 khi 0

4 5 khi 0

ax xf x x
x b x

  
 

  

 liên tục tại 0x  . 

A. 5a b . B. 10a b . C. a b . D. 2a b . 
Câu 42.  Cho phương trình :   20202 4 1 2019. 4m x x     
 Có bao nhiêu giá trị nguyên của mđể phương trình trên vô nghiệm. 

A. 5  B. 3  C. 4  D.1 

Câu 43. Kết quả của giới hạn 21 201

21 20lim
1 1x

a
x x b

     
, ( ,a b , a

b
  tối giản). Tính tổng S a b   

 
A. 41  . B. 2  . C. 3  . D. 5  . 

Câu 44. Cho hàm số      3 21 2 2 3 2020
3

f x x m x m x      , biết rằng tồn tại giá trị m  sao cho 

  0f x  với x  , khi đó m  thuộc khoảng nào sau đây? 

A.  0;2 . B.  3; 1  . C.  3;6 . D.  4; 2  . 

Câu 45. Cho hàm số  2
2 3
xy C
x





, đường thẳng y ax b   là tiếp tuyến của đồ thị hàm số  C , biết 

tiếp tuyến cắt trục hoành và trục tung lần lượt tại A  và B sao cho tam giác OAB  cân tại O  với 
O là gốc tọa độ. Tính 2 2S a b  ? 
A. 8S   B. 1S   C. 5S   D. 10S   

Câu 46. Cho hàm số  
2 1, 0

1, 0
ax bx x

f x
ax b x
   

 
  

. Khi hàm số  f x  có đạo hàm tại 0 0x  . Hãy tính 

2T a b  . 
A. 4T   . B. 0T  . C. 6T   . D. 4T  . 

Câu 47. Cho hàm số 4 22y x mx m   , có đồ thị  C  với m  là tham số thực. Gọi A  là điểm thuộc đồ 

thị  C  có hoành độ bằng 1. Tìm m  để tiếp tuyến   với đồ thị  C  tại A  cắt đường tròn 

   22: 1 4x y     tạo thành một dây cung có độ dài nhỏ nhất. 
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A. 16
13

. B. 13
16

 . C. 13
16

. D. 16
13

 . 

Câu 48.  Cho hình lập phương .ABCD A B C D    có cạnh 2AB a . Tính khoảng cách giữa hai mặt phẳng 
 DBC và  AD B  . 

A. 2 3
3

a . B. 3a . C. 3
3

a . D. 3
2

a . 

Câu 49.  Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác đều cạnh bằng 4a . Chân đường cao hạ từ đỉnh 
S  lên mặt phẳng đáy là điểm H  thuộc cạnh AB  sao cho 4AB AH , góc tạo bởi đường thẳng 
SC  và mặt phẳng  ABC  bằng 60o . Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng SA  và BC .  

A. 4 2067
53

a . B. 4 2067
43

a . C. 4 2067
23

a . D. 4 2067
33

a . 

Câu 50.  Cho hình lăng trụ đứng . ' ' 'ABC A B C  có đáy ABC là tam giác đều cạnh a . Cạnh bên 
' 2AA a . Khoảng cách giữa hai đường thẳng 'A B và 'B C  là:  

A. 2a  B.
3
a

 C. 2
3

a  D. 2
3
a .   
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LỜI GIẢI CHI TIẾT 
BẢNG ĐÁP ÁN 

1.B 2.C 3.D 4.A 5.D 6.D 7.D 8.D 9.D 10.C 
11.B 12.D 13.A 14.A 15.B 16.B 17.A 18.A 19.C 20.C 
21.A 22.D 23.B 24.A 25.A 26.A 27.D 28.D 29.B 30.D 
31.C 32.B 33.B 34.A 35.D 36.D 37.D 38.B 39.A 40.B 
41.B 42.B 43.C 44.A 45.C 46.C 47.C 48.A 49.A 50.C 
 

Câu 1. 2 3lim
1

n
n



 có giá trị bằng  

A.1.  B. 2 . C. 3 . D. 1 . 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có 

322 3 2 0lim lim 2.11 1 01

n n
n

n

 
  

 
 

Câu 2.  2

1
lim 3 2
x

x x


   có giá trị bằng  

A.1.  B. 2 . C. 6 . D. . 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có  2 2

1
lim 3 2 1 3.1 2 6
x

x x


      . 

Câu 3. 
2

1

1lim
1x

x
x




 có giá trị bằng  

A.1.  B. . C. 0 . D. 2 . 
Lời giải  

Chọn D  

Ta có     
2

1 1 1

1 11lim lim lim 1 2
1 1x x x

x xx x
x x  

 
   

 
. 

Câu 4. Cho  f x  là hàm số liên tục tại 0x . Đạo hàm của hàm số  f x   tại 0x  là 

A.    0 0

0
lim
h

f x h f x
h

 
 (nếu tồn tại giới hạn). 

B.    0 0f x h f x
h

 
.  

C.  0f x . 

D.    
0

0 0lim
h x

f x h f x
h

 
 (nếu tồn tại giới hạn). 

Lời giải 
Chọn A 

Câu 5. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề sai là: 

A.  sin cosx x  .  B.   1n nx nx   với n , 1n  .  

C. 2

1 1
x x

    
 

với 0x  . D.   2x
x

   với 0x  . 

Lời giải 
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Chọn D 

Với 0x  ,   1
2

x
x

  . 

 
Câu 6. Đạo hàm của hàm số   3 22 5 1f x x x x    là 

A.   22 5f x x x    .  B.   26 2 1f x x x    .  

C.   23 2 5f x x x    .  D.   26 2 5f x x x    . 
Lời giải 

Chọn D 
Câu 7. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD là hình vuông. Gọi ,M N lần lượt là trung điểm của SA

 và SC . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
A. / /( )MN SAB . 
B. / /( )MN SBD . 
C. / /( )MN SAC . 
D. / /( )MN ABCD  

Lời giải 
Chọn D 

 
Xét tam giác SAC  ta thấy MN AC  và  MN ABCD  suy ra / /( )MN ABCD . 

Câu 8. Cho hình lăng trụ tam giác . ' ' 'ABC A B C . Khẳng định nào sau đây là đúng? 
A.    ' ' 'A BC AB C . 

B.    ' ''BA C B AC . 

C.    ' ''ABC A B C . 

D.  ( ) ' ' 'ABC A B C  
Lời giải 

Chọn D 
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Câu 9. Cho dãy số 1

1

3

n n

u
u u n


  

. Số hạng thứ 6 của dãy số là 

A. 16 . B. 9 . C. 17 . D. 18 . 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có 2 1 1 4u u   ; 3 2 2 6u u   ; 4 3 3 9u u   ; 5 4 4 13u u   ; 6 5 5 18u u    
Do đó số hạng thứ 6 của dãy số là 18 . 

Câu 10.  Số 7922  là số hạng thứ bao nhiêu của dãy số  nu , biết  2 1nu n   
A. 79 . B. 69 . C. 89 . D. 99  

Lời giải 
Chọn C 

Ta có 7922nu  2 1 7922n  
89

89
n
n


   
. 

Vì n   nên 89n  . 
Câu 11. Cho đường thẳng DE  song song với mặt phẳng  ABC . Mệnh đề nào dưới đây là mệnhđề 

đúng? 
A. ; ;AD AB AC
  

 đồng phẳng.   B. ; ;DE AB AC
  

đồng phẳng. 
C. ; ;AE AB AC
  

 đồng phẳng.   D. ; ;DE DB DC
  

 đồng phẳng. 
 

Lời giải 
    Tác giả: Trần Thị Hà; Fb: Ha Tran 

Chọn B 

 
Ba vectơ đồng phẳng khi và chỉ khi ba vectơ đó có giá song song hoặc nằm trong một mặt  
phẳng. 

Câu 12. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông và  SA ABCD . Gọi ,M N  lần lượt là 
trung điểm CD  và BC . Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào đúng.  
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A. ( )BC SAD . B. ( )AD SCD . C. ( )MN SBD . D. ( )MN SAC . 

Lời giải 
 

Chọn D 
 Ta có: / /BC AD (Vì tứ giác ABCD  là hình vuông) nên ( )BC SAD  sai. Suy ra đáp án A sai.   
 Ta giả sử ( )AD SCD AD SD   . ( Vô lí vì trong tam giác không có hai góc vuông) nên 

( )AD SCD  sai. Suy ra đáp án B sai.   
Ta có: / /MN BD  (Vì MN  là đường trung bình của tam giác BCD ) nên ( )MN SBD  sai.  Suy 
ra đáp án C sai.     

 Ta có: 

( )
BD AC

BD SAC
BD SA

 
  

  (1) 

Mà / /MN BD (Vì MN  là đường trung bình của tam giác BCD )(2) 
Từ (1) và (2) suy ra, ( )MN SAC . 

 Vậy đáp án D đúng. 

Câu 13. Biết rằng  2 2lim 2 1 an n n
b

      trong đó a
b

 là phân số tối giản, *,  a b . Giá trị 

của biểu thức 2 25P a b   là     
A.1 . B. 1  C. 0  . D. 4  . 

Lời giải 
 

Chọn A. 
Ta có:  

 2 2lim 2 1   n n n  

 2 2

2 2

2 1
lim

2 1

   


   

n n n

n n n
 

2 2

1lim
1 2 11 1




   

n

n n
n n n

 

2 2

11 1lim
21 2 11 1


 

   

n

n n n
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Suy ra : 
1
2

a
b
 



 

Vậy 2 25 1P a b   . 

Câu 14. Cho hàm số  

2 sin ,
2

sin ,
2 2

cos 2,
2

a x x

f x a x b x

x x



 



  

    

  

. Biết rằng hàm số liên tục trên  . Giá trị của biểu 

thức 2P a b   là  

A. 5
2

. B. 0  C. 1  . D. 7
2

 . 

Lời giải 
Chọn A. 

Trên ;
2
   

 
 ta có   2 sinf x a x   nên  f x  liên tục trên ;

2
   

 
 

Trên ;
2 2
   

 
 ta có   sinf x a x b   nên  f x  liên tục trên ;

2 2
   

 
 với mọi ,a b  

Trên ;
2
  

 
 ta có   cos 2f x x   nên  f x  liên tục trên ;

2
  

 
 

Vậy  f x  liên tục trên   khi và chỉ khi  f x  liên tục tại 1 2
x 
   và  f x  liên tục tại 

2 2
x 
  

Ta có: 
   

2 2

lim lim 2 sin 2
x x

f x a x a
  

         
   

    

   
2 2

lim lim sin
x x

f x a x b a b
  

         
   

      

sin
2 2

f a b a b             
   

 

Vậy  f x  liên tục tại 1 2
x 
   khi và chỉ khi 

   
2 2

lim lim 2 3 0
2x x

f x f x f a a b a b
 


 

         
   

           
 

 

Ta có:  
   

2 2

lim lim sin
x x

f x a x b a b
  
       
   

     

   
2 2

lim lim cos 2 2
x x

f x x
  
       
   

    

cos 2 2
2 2

f          
   
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Vậy  f x  liên tục tại 2 2
x 
  khi và chỉ khi 

   
2 2

lim lim 2
2x x

f x f x f a b
 


 

       
   

      
 

 

Vậy  f x liên tục trên   khi và chỉ khi 

1
3 0 2

2 3
2

aa b
a b b

       


 

Vậy 52
2

P a b   . 

Câu 15.  Cho hàm số  
2 1 1

2 1 1
x khi x

f x
x khi x

    
 . Mệnh đề nào sau đây là đúng ? 

A.  
1

lim 0.
x

f x


  B.  
1

lim 3.
x

f x


  C.  
1

lim 1.
x

f x


  D.  
1

lim 0.
x

f x


  

Lời giải 
Chọn B 
Do 1x   nên 1x . Ta có:    

1 1
lim lim 2 1 2.1 1 3
x x

f x x
  

     . 

Suy ra:Đáp án A, C sai. 
Do 1x   nên 1x  . Ta có:    2 2

1 1
lim lim 1 1 1 0
x x

f x x
  

     . 

    
1 1

lim lim
x x

f x f x
  

  
1

lim
x

f x


  không tồn tại.  

 Suy ra: Đáp án D sai. 
Vậy đáp án đúng là B. 
 

Câu 16. Số gia của hàm số 22 3 1y x x   ứng với số gia x tại điểm 0x  là 
  A.  0. 4 2 3x x x    .  B.  0. 4 2 3x x x    .  

  C.  0. 4 2 3x x x x    . D.  0. 4 3 2x x x x    . 
   Lời giải 
Chọn B 
Ta có  

      

   
   

  
 

 

2 2

22 2

2

2 3 1 2 3 1

2 2 3 3 1 2 3 1

4 . 2 3

4 2 3

o o

o o o o

o o o o o

o

o

y f x x f x

x x x x x x

x x x x x x x x

x x x x

x x x

   

         

           

     

    

 

Câu 17. Đạo hàm của hàm số 
2 1

1
 




x xy
x

 bằng biểu thức có dạng 
 

2

2 .
1



ax bx
x

 Khi đó .a b  bằng: 

A. . 2 a b . B. . 1 a b . C. . 3a b . D. . 4a b . 
Lời giải 

Chọn A 
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     
   

2 2

2 2

2 1 1 1 2 . 2.
1 1

          
 

x x x x x xy a b
x x

 

Câu 18.    Cho hàm số 21 3y x x   . Khẳng định nào dưới đây đúng? 
 A.  2 . 1y y y    .                                             B.  2 2 . 1y y y   .  

              C.  2. 1y y y   .                                       D.  2 . 1y y y   . 
Lời giải 

Chọn A 
21 3y x x   2 21 3y x x     

2 . 3 2y y x    22. 2 . 2y y y      2 . 1y y y     . 
Câu 19.  Tính đạo hàm của hàm số sin .cos 2y x x . 

  A. cos .cos2 2sin 2 .sinx x x x . B. cos .cos 2 sin 2 .sinx x x x . 
 C. cos .cos2 2sin 2 .sinx x x x . D. cos .cos 2 2sin 2x x x . 

Lời giải 
Chọn C 
         Áp dụng  /. '. 'u v u v uv   

     / / /sin .cos 2 cos 2 .sin cos .cos 2 sin 2 . 2 .siny x x x x x x x x x      
cos .cos 2 2sin 2 .siny x x x x   . 

Câu 20: Cho hàm số 
2

2

2 2 3
3

x xy
x x
 


 

. Nghiệm của phương trình ' 0y   là 

A. 2x   B. 2x   . C.
1
2

x   . D. 
1
2

x  . 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có : 
2

2

2 2 3
3

x xy
x x
 


  2

32
3x x

 
 

 
   2 22 2

3 2 1 6 3

3 3

x xy
x x x x

   
   

. 

  1' 0 6 3 0
2

y x x       . 

Câu 21. Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 2 1( )f x x
x

  tại điểm có hoành độ 1x    là  

 A. 1y x   .  B. 1y x  .  C. 2y x   .  D. 2 1y x  . 
Lời giải 

 Chọn A 

       Ta có 2
2

1 1( ) ( ) 2 ( 1) 1; ( 1) 2f x x f x x f f
x x

             

       Vậy phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 2 1( )f x x
x

  tại điểm có hoành độ 1x    là  

 ( 1) 2y x     hay 1y x   .  

Câu 22. Cho hàm số  f x  xác định trên  \ 2  bởi  
3 2

2

4 3 , 1
3 2

0 , 1

x x x xf x x x
x

  
  

 

. Tính  ' 1f  

A. 2 . B.1. C. 0 . D.Không tồn tại. 
Lời giải 
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Chọn D 

Ta có     
   

 3 2

21 1 1 1

1 3 34 3lim lim lim lim 2
3 2 1 2 2x x x x

x x x x xx x xf x
x x x x x   

   
   

    
 

Suy ra    
1

lim 1
x

f x f


  

Do đó, hàm số không liên tục tại điểm 1x   
Vậy hàm số đã cho không tồn tại đạo hàm tại 1x  . 

Câu 23.   Tính tổng 3 7 11 15 ... 79S        
A. 120. B. 820. C. 1820. D.182. 

    Lời giải 
Chọn B 
S là tổng của cấp số cộng gồm n số hạng với 1 3u  , 4d  , 79nu  . 

Ta có  1 ( 1)nu u n d      1 1nu un
d


  = 79 3 1 20
4


  . 

Do đó 1( ) 20(3 79) 820
2 2

nn u uS  
   . 

Câu 24.  Trong các dãy số  nu cho bởi số hạng tổng quát nu  sau, dãy số nào là dãy số tăng 

A. 2 1
1n

nu
n





. B. 1
nu

n
 . C. 5

3 1n
nu
n





. D. 1
2n nu  . 

Lời giải  
Chọn A 

Ta có  
1

2 1 1 2 1
1 1 2n

n nu
n n

  
 

  
. 

Vì  
  1

2 1 2 1 3 0
2 1 2 1n n

n nu u
n n n n

 
    

   
, với mọi *n . 

Nên 1n nu u   .Vậy dãy số 2 1
1n

nu
n





 là dãy số tăng. 

Câu 25. Cho dãy số  nu bởi công thức truy hồi sau 1

1

0                   
;  1n n

u
u u n n


   

, 218u  nhận giá trị nào sau đây 

 A. 23653  . B. 46872 . C. 23871 . D. 23436 .  
               Lời giải 
Chọn A 
Cách 1. 
Đặt 1 1 1 1n n n n n nv u u n v u u n           
Vì  1 1 1n nv v n n      nên  nv  là một câp số cộng  với số hạng đầu 1 2 1 1v u u    và 
công sai 1d  . 

Xét tổng 217 1 2 217...S v v v   
   

1

1 217 1 .1
. 1 .217 23653

2 2
n d

v n
    

       
   

. 

Mà      217 1 2 217 2 1 3 2 218 217 218 1... ...S v v v u u u u u u u u              

218 217 1 23653u S u    . 
Cách 2.Sử dụng liệt kê và cộng vế với vế. 
Ta có  
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218 217

217 216

2 1

217
216

........................
1

u u
u u

u u

 
 

 

 

Cộng vế với vế ta được  
   218 217 2 217 216 1... ... 217 216 ... 2 1u u u u u u             

Hay       
218 1

217. 217 1 217. 217 1
1 2 3 ... 217 0 23653

2 2
u u

 
          . 

Câu 26:   Cho dãy số  nu  xác định bởi 
,n n

u
u u n


    

1

1

3
2 1 1

. Đặt ...n nS u u u u    1 2 3 , n  1

.Tính S2020 .  

  A.  
2018

2020
12024
2

S     
 

.      B. 
2019

2020
12020
2

S    
 

.    

  C. 
2020

2020
12024
2

S     
 

.  D.  
2018

2020
12020
2

S     
 

.  

Lời giải  
Chọn A 
Xét dãy số  nv  với  –  1 n nv u , 1n   .  

Ta có 1 1 1n nv u  
1 1 1
2 2nu  

1 ( 1)
2 nu 

1
2 nv ,với mọi 1n  . 

Khi đó  dãy số  nv là một CSN lùi vô hạn với công bội 1
2

q   .Do đó 
21

2

n

nv


   
 

. 

Suy ra 1n nu v 
21 1

2

n
   
 

,với mọi 1n  . 

Mà 
1

n

n k
k

S u



2

1

1
2

kn

k
n





   
 


214

2

n

n


     
 

.  

Vậy 
2020 2

2020
14 2020
2

S


     
 

201812024
2

    
 

. 

Nhận xét: Có thể tìm CTTQ của dãy  nu bằng phép đổi biến 2 .n
n nv u  ,với mọi 1n  . 

Ta có  1
1 12 .n

n nv u
  1 1 12

2 2
n

nu    
 

2 , 1n
nv n    1 2 , 1n

n nv v n     . 

Do đó 1 1 2 2 1 1....n n n n nv v v v v v v v          1 22 2 ... 2 6n n      . 

Hay 12(2 1) 6 2 4n n
nv     

211
2

n

nu


     
 

. 

 (Bài 4.37 trang 139 sách bài tập ĐS và GT11 NC NXBGD 2007) 
Câu 27:  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình thoi tâm O  và SA SC , SB SD . Các điểm ,M N lần 

lượt là trung điểm AD và CD . Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào sai? 
A. MN SD . B. BD MN . C. BD SA . D. MN SA . 

Lời giải  
 

Chọn D 
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Xét phương án A : Do 
AC BD
AC SO


 

và 1
2

SD SO BD 
  

 nên AC SD , mà / /MN AC (tính chất 

đường trung bình) suy ra MN SD . Loại phương án .A  
Tương tự ta chứng minh được BD MN  và BD SA  nên loại các phương án , .B C  
Ta có tam giác SAC  cân tại S  và SO  là đường trung tuyến cũng đồng thời là đường cao. 
Do đó SO AC , suy ra tam giác SOA vuông tại O nên AC  và SA  không thể vuông tại A . 
Mà theo tính chất đường trung bình ta có / /MN AC . Vậy MN không vuông góc với SA . 
Vậy chọn đáp ánD. 

Câu 28: Cho tứ diện ABCD  với 3 ,
2

AC AD   060 ,CAB DAB  CD AD . Gọi   là góc giữa AB  và 

CD . Chọn khẳng định đúng ? 

A. cos 3 
4

  . B. 060  . C. 030  . D. cos 1 
4

  . 

Lời giải 
 

Chọn D 

 

Ta có :   . .cos ,
. .

AB CD AB CDAB CD
AB AB CDCD

 
    
   

Mặt khác :  

 . . .AB CD AB AD AC AB AD AB AC   
         0 0. .cos 60 . .cos 60AB AD AB AC 

 
1 3 1 1 1. . . . . . .
2 2 2 4 4

AB AD AB AD AB AD AB CD       

Do đó :  
1 . 14cos ,

4.

AB CD
AB CD

AB CD


  

 
 cos 1

4
  . 
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Câu 29. Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông cân tại A , cạnh bên SA  vuông góc với 

đáy. Gọi D  là trung điểm của BC . Trong các mặt phẳng  SAB ,  SAC ,  SBC ,  ABC  và 

 SAD , có bao nhiêu cặp mặt phẳng vuông góc với nhau. 
A. 4 . B. 5 . C. 6 . D. 7 . 

Lời giải. 
 

Chọn B 

 
Vì  SA ABC  nên ta có    SAB ABC ,    SAD ABC  và    SAC ABC . 
Vì D là trung điểm của BC  và tam giác ABC vuông cân tại A  nên AD BC . 

Ta có      
SA BC

BC SAD SBC SAD
AD BC

      
. 

Vì      
AC SA

AC SAB SAC SAB
AC AB

      
. 

Suy ra có 5 cặp mặt phẳng vuông góc với nhau từ các mặt phẳng đã cho. 
Câu 30. Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  với O  là tâm của đa giác đáy. Biết cạnh bên bằng 2a  và 

3SO a . Tính góc giữa cạnh bên và mặt đáy. 
A. 045 . B. 030 . C. 090 . D. 060 . 

Lời giải 
 

Chọn D 

 
Theo tính chất hình chóp tứ giác đều nên O  là hình chiếu vuông góc của S  lên mặt phẳng 
 ABCD . 

Cạnh bên SC  có hình chiếu trên  ABCD là OC  . 

O

D

S

A

C
B
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Do đó      , ;SC ABCD SC OC . 

Vì SOC  vuông tại O  nên   ;SC OC SCO . 

 3 3sin 60
2 2

SO aSCO SCO
SC a

      . 

Câu 31:  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh 2 ,a SA a , 3SB a  và mặt 
phẳng  SAB  vuông góc với mặt phẳng đáy. Gọi ,M N  lần lượt là trung điểm của các cạnh 

, .AB BC  Tính cosin của góc giữa hai đường thẳng ,SM DN .  

A. 7 5
5

. B. 2 5
5

. C. 5
5

. D. 3 5
5

. 

Lời giải 
 

Chọn C 
 

 
Gọi H  là hình chiếu của S  trên ,AB  suy ra  SH ABCD  
Do đó SH  là đường cao của hình chóp .S ABCD . 
Kẻ      / / , ,ME DN E AD SM DN SM ME     . 

Ta có: 2 2 2 2 23SA SB a a AB    . SAB  vuông  tại S
2

ABSM a   . 

Ta có: AME CDN ∽ , từ đó suy ra .
2
aAE   

Ta có:   .
AE AB

AE SAB AE SA
AE SH


    

 

Suy ra 2 2 2 25 5,
2 2

a aSE SA AE ME AM AE       

SME  cân tại E  có 5 ; .
2

aSE ME SM a    Từ đó suy ra  5cos
5

SME  . 

Câu 32. Một vật chuyển động bởi công thức   28 3v t t t  , t  tính bằng giây,  v t  tính bằng  /m s . 

Tính gia tốc của chất điểm khi vận tốc của vật là 11  /m s . 
A. 20 . B.14 . C. 2 . D. 11. 

Lời giải 
Chọn B 

E

B C

D

N

A
H

S

M
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Ta có    ' 8 6a t v t t   . 

Tại thời điểm vận tốc của vật là 11  /m s , nghĩa là  2
1

8 3 11 1 011
3

t
t t t t

t


     
  


 

Thay vào biểu thức    ' 8 6a t v t t    ta được    1 ' 1 14a v   

Vậy tại thời điểm vận tốc của vật là 11  /m s thì gia tốc của vật là  214 /m s . 

Câu 33.  Xét tính liên tục của hàm số  
1 2 khi 0
2

.
khi 0

f
x

x
x

x
 




Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. Hàm số  f x  liên tục tại 0.x   B.Hàm số  f x  liên tục tại 1.  

C.Hàm số  f x  liên tục trên .  D.Hàm số  f x  gián đoạn tại 1.x   
Lời giải 

Chọn B 
* Trên khoảng  ;0  và  0;  hàm số   1 2f x x   là hàm số cơ bản nên liên tục tại 
mọi điểm. 
Từ đó suy ra đáp án B đúng; đáp án D sai. 
*Tại điểm 0x  .  
Do      

0 0
lim lim 1 2 1 2 0
x x

f x x f
 

      nên hàm số  f x  gián đoạn tại điểm 0.x   

Từ đó suy ra đáp án A và C sai. 
Vậy chọn B. 

Câu 34: Biết rằng 
3

23

2 6 3lim 3
3x

x a b
x


 


. Tính 2 2a b . 

 A. 9 . B. 25 . C. 5 . D. 13 . 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có 
  
  

 2 23

23 3 3

2 3 3 3 2 3 32 6 3lim lim lim
3 33 3x x x

x x x x xx
x xx x  

    
 

  
 

 
   

 

2

2 2
2 3 3. 3 3 318 3 3 9

02 33 3

a
a b

b

                 
. 

Câu 35:  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình thang vuông tại A  và D , cạnh bên SA  vuông 
góc với mặt phẳng đáy và 2SA a . Cho biết 2 2 2AB AD DC a   . Tính góc giữa hai mặt 
phẳng  SBA  và  SBC . 
A. 090  B. 30  C. 45  D. 60  

Lời giải 
Chọn D 
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Gọi K  là trung điểm của AB  và H là hình chiếu của C  lên SB . 

Xét SAB , ta có 


 

CK AB
CK SA

 CK SB .  

Xét CHK , ta có  


 

SB CH
SB CK

 HK SB . 

Ta có 
   SAB SBC SB
CH SB
HK SB

 



 

 nên góc giữa hai mặt phẳng  SBA  và  SBC  là góc CHK . 

Ta có 

2

2

AC a

BC a
KB a

 
 
 

 suy ra tam giác ABC  vuông tại C . 

Ta có 
CB AC
CB SA


 

CB SC   nên 2 2 2

1 1 1
CH CB CS

 
2 3

3
CH a  . 

Mặt khác CK AD a  . 

Xét tam giác CHK  vuông tại K  có sin CKCHK
CH


3

2
  60  CHK . 

Vậy góc giữa hai mặt phẳng  SBA  và  SBC  bằng 060 . 

Câu 36:  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD là hình thoi cạch a , biết    0; 120SD ABCD ABC 

góc tạo bởi mặt phẳng ( )SBC  với đáy  ABCD  bằng 060 . Tính khoảng cách từ điểm A  đến 

mặt phẳng  SBC   

A. 3
2

a . B. 3
4

a . C. 3
2
a . D. 3

4
a . 

Lời giải 
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ChọnD 

 Ta có: ܦܣ ∥ nên ܥܤ     , ,d A SBC d D SBC  

 Do :  0 0120 60ABC DBC DBC      là tam giác đều 
 Gọi K  là trung điểm của BC  suy ra BC DK ; BC SK  

  góc giữa mặt ( )SBC  và ( )ABC  là  060SKD   
 Trong mặt phẳng  SDK : kẻ  ,DH SK H SK   suy ra 

  ,   ;  DH SBC Do DH SK DH BC   nên      , ,d A SBC d D SBC DH   

                Trong tam giác HDK :   03 3sin .sin .sin 60
2 4

DH a aSKD DH DK SKD
DK

      

Vậy       3, ,
4
ad A SBC d D SBC DH   . 

Câu 37. Cho hình chóp tứ giác .S ABCD  có đáy là hình thoi,  60BAD   , cạnh đáy bằng a . Biết hình 
chiếu H  của đỉnh S  lên mặt phẳng đáy trùng với giao điểm hai đường chéo của hình thoi, 

6
2

aSH   . Khoảng cách từ đường thẳng CD  đến mặt phẳng  SAB bằng 

A. 6
2

a . B. 
4
a . C. 2

3
a . D. 6

3
a . 

Lời giải 
Chọn D  
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Gọi M  là trung điểm AB , K  là trung điểm của BM  
Tam giác ABD  có  60BAD    và AB AD  (do đáy là hình thoi) nên tam giác ABD đều. 

Ta có DM AB
3

2
aDM  , HK // DM  và 3

2 4
DM aHK   . 

Ta có  AB SHK    SAB SHK  ,    SAB SHK SK   

Vẽ HN SK  tại N  HN SAB    ,d H SAB HN  . 

2 2

.HK HSHN
HK HS




6
6

a
 ,  

Khoảng cách từ đường thẳng CD  đến mặt phẳng  SAB : 

        , , 2 ,d CD SAB d C SAB d H SAB 
62

3
aHN  . 

Câu 38: Biết rằng lim
x

x x a
x b

  


3

0

2 1 8 ( với ,a b là số nguyên). Tính a b : 

A. .25  B. .1  C. .1  D. .
13
12

 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có  

 

lim lim
x x

x x x x
x x x 

         

3 3

0 0

2 1 8 2 1 2 2 8

 
 

 

Suy ra: a a b
b
   

13
1

12
 .

 

H

B

D

C

A

S

M
K

N

 
lim .
x x x x

                
20 3 3

2 1 1 13
1

12 121 1 4 2 8 8
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Câu 39. Cho 
2 3

21

2 3 5lim
3 2x

x x x a
x x b

    
    

(
a
b

 là phân số tối giản, ,a b  là số nguyên). Tính tổng 

2 2P a b  . 
A. 5P  . B. 3P  . C. 2P  . D. 2P   . 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có: 
2 3

21

2 3 5lim
3 2x

x x x
x x

    
    

2 3

2 21

2 2 2 3 5lim
3 2 3 2x

x x x
x x x x

     
       

 

      
2

21 2 2 2 3 3

2 3 3lim
3 2 2 2 3 2 4 2 3 5 3 5x

x x x

x x x x x x x x

 
   

  
              

 

  
    

 
    21 2 3 3

1 2 3 1
lim

1 2 2 2 1 2 4 2 3 5 3 5x

x x x

x x x x x x x x

 
    

  
              

 

      21 2 3 3

2 3lim
2 2 2 2 4 2 3 5 3 5x

x

x x x x x x

 
  

  
            

 

3 3 1
4 12 2
 

   . 

Theo giả thiết ta có 
1
2

a
b

  . 

Vì 
a
b

 là phân số tối giản, ,a b  là số nguyên 
1

2
a
b
 

  
hoặc 

1
2

a
b


  
2 2 5P a b    . 

Câu 40. Cho ,a b  là các số thực thỏa mãn 
3 2

2
2 4lim 1.

1
an bn n

n
  




 Tổng 2a b  bằng 

A. 4.  B.1.  C3.  D. 5.  
Lời giải 

Chọn B 

Do 
3 2

2
2 4lim 1 0

1
an bn n a

n
  

  


( vì nếu 0a   thì bậc cao nhất của tử lớn hơn bậc cao 

nhất của mẫu thì giới hạn là vô cực). 

Lúc đó: 
3 2 2 2

2 2

2

2 4
2 4 2 4lim lim lim 1.11 1 1

ban bn n bn n n n b
n n

n

     
   

  
 

Vậy 2 1.a b   
Câu 41. Cho a  và b  là các số thực khác 0 . Tìm hệ thức liên hệ giữa a  và b  để hàm số 

 
2

1 1 khi 0

4 5 khi 0

ax xf x x
x b x

  
 

  

 liên tục tại 0x  . 
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A. 5a b . B. 10a b . C. a b . D. 2a b . 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có  
0 0 0

1 1lim lim lim
21 1x x x

ax a af x
x ax  

 
  

 
 và  0 5f b . 

Để hàm số đã cho liên tục tại 0x   khi    
0

lim 0 5 10
2x

af x f b a b


     . 

Câu 42.  Cho phương trình :   20202 4 1 2019. 4m x x     
 Có bao nhiêu giá trị nguyên của mđể phương trình trên vô nghiệm. 

A. 5  B. 3  C. 4  D.1 
Lời giải 

 
Chọn B 
  20202 4 1 2019. 4m x x     
 Đk: 4x   
+) Nếu 2 4 0 2m m      
Khi đó ta có pt:  4 0 4x x tm     
Pt đã cho có nghiệm. 
+) Nếu 2 4 0 2 2m m       
 • Nếu 1x  thì 0, 0VT VP  Pt đã cho vô nghiệm. 
 •Nếu 4x  thì 0 , 0VT VP  Pt đã cho vô nghiệm. 
 •Nếu    ;1 1;4x   thì 0 , 0VT VP  Pt đã cho vô nghiệm. 

+) Nếu 2 2
4 0

2
m

m
m
 

    
. 

Xét      20202 4 1 2019. 4f x m x x     . 

 f x là hàm liên tục trên tập xác định   f x liên tục trên  1;4  

Ta có:  1 2019. 3 0f    ,    2020 24 3 . 4 0f m    

   1 . 4 0f f  . 

Pt đã cho có ít nhất 1 nghiệm thuộc  1;4 . 
Vậy 2 2m    thì pt đã cho vô nghiệm  
Mà m  nên  1;0;1m  . 
Do đó có 3giá trị nguyên của m để pt đã cho vô nghiệm. 

Câu 43. Kết quả của giới hạn 21 201

21 20lim
1 1x

a
x x b

     
, ( ,a b , a

b
  tối giản). Tính tổng S a b   

A. 41  . B. 2  . C. 3  . D. 5  . 
Lời giải  

Chọn C 

21 20 21 201 1

21 20 21 1 20 1lim lim
1 1 1 1 1 1x xx x x x x x 

                     
. 

Ta có 
2 20 2 20

21 21 21 211 1 1

21 1 21 1 ... 1 1 ... 1lim lim lim
1 1 1 1 1x x x

x x x x x x
x x x x x  

                             
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 19

2 201

20 1 201 (1 ) ... (1 ... ) 1 2 3 ... 20 202lim
1 ... 21 21 2x

x x x
x x x

           
        

.     

Tương tự ta có 201

20 1 19lim
1 1 2x x x

     
. 

Vậy ta có 21 20 21 201 1

21 20 21 1 20 1lim lim
1 1 1 1 1 1x xx x x x x x 

                     
 

2021 201 1

21 1 20 1 20 19 1lim lim
1 1 1 1 2 2 2x xx x x x 

                  
 

Vậy 1, 2 3a b a b     .  

Câu 44. Cho hàm số      3 21 2 2 3 2020
3

f x x m x m x      , biết rằng tồn tại giá trị m  sao cho 

  0f x  với x  , khi đó m  thuộc khoảng nào sau đây? 

A.  0;2 . B.  3; 1  . C.  3;6 . D.  4; 2  . 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có:      2 2 2 2 3f x x m x m       

  0,f x x   
 

 2
'

1 0 /0
0 2 2 3 0f

t ma

m m

          

2 2 1 0m m     21 0m  

1m   0;2m   

Câu 45. Cho hàm số  2
2 3
xy C
x





, đường thẳng y ax b   là tiếp tuyến của đồ thị hàm số  C , biết 

tiếp tuyến cắt trục hoành và trục tung lần lượt tại A  và B sao cho tam giác OAB  cân tại O  với 
O là gốc tọa độ. Tính 2 2S a b  ? 

 
A. 8S   B. 1S   C. 5S   D. 10S   

Lời giải 
Chọn C 

Tập xác định 3\
2
   

 
D R . 

Tam giác OAB  vuông cân tại O  nên hệ số góc của tiếp tuyến là 1k  hoặc 1 k . 
Khi đó hoành độ tiêp điểm 0x  là nghiệm của phương trình: 

 
2

0 0
0 2

00
2

0

1 1 (VN)
(2 3) 11' 1

1 2(2 3)1
(2 3)

x x
y x k

xx
x

                

 

Với 0 01 1   x y , phương trình tiếp tuyến là  y x  (loại vì cắt trục tung và trục hoành tại 
O  nên  A B O ). 
Với 0 02 0   x y  , phương trình tiếp tuyến là 2  y x  (thỏa mãn). 
Vậy tiếp tuyến là: 2  y x 2 2 5S a b    . 
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Câu 46. Cho hàm số  
2 1, 0

1, 0
ax bx x

f x
ax b x
   

 
  

. Khi hàm số  f x  có đạo hàm tại 0 0x  . Hãy tính 

2T a b  . 
A. 4T   . B. 0T  . C. 6T   . D. 4T  . 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có  0 1f  . 

 
0

lim
x

f x


 2

0
lim 1
x

ax bx


   1 . 

 
0

lim
x

f x


 
0

lim 1
x

ax b


   1b   . 

Để hàm số có đạo hàm tại 0 0x   thì hàm số phải liên tục tại 0 0x   nên 

     
0 0

0 lim lim
x x

f f x f x
  

  . Suy ra 1 1b   2b   . 

Khi đó  
2 2 1, 0

1, 0
ax x x

f x
ax x
   

 
 

. 

Xét: 

+)    
0

0
lim
x

f x f
x

 2

0

2 1 1lim
x

ax x
x

  
  

0
lim 2
x

ax


  2  . 

+)    
0

0
lim
x

f x f
x


0

1 1lim
x

ax
x

 
  

0
lim
x

a


 a . 

Hàm số có đạo hàm tại 0 0x  thì 2a   . 
Vậy với 2a   , 2b    thì hàm số có đạo hàm tại 0 0x   khi đó 6T   . 

Câu 47. Cho hàm số 4 22y x mx m   , có đồ thị  C  với m  là tham số thực. Gọi A  là điểm thuộc đồ 

thị  C  có hoành độ bằng 1. Tìm m  để tiếp tuyến   với đồ thị  C  tại A  cắt đường tròn 

   22: 1 4x y     tạo thành một dây cung có độ dài nhỏ nhất. 

A. 16
13

. B. 13
16

 . C. 13
16

. D. 16
13

 . 

Lời giải 
Chọn C 
Đường tròn    22: 1 4x y     có tâm  0;1I , 2R  . 

Ta có  1;1A m ;  34 4 1 4 4y x mx y m      . 

Suy ra phương trình  :    4 4 1 1y m x m     . Dễ thấy   luôn đi qua điểm cố định 
3 ;0
4

F  
 
 

 và điểm F  nằm trong đường tròn   . 

 

d R

NM

I

F
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Giả sử   cắt    tại M , N . Thế thì ta có:    2 2 22 , 2 4 ,MN R d I d I      . 

Do đó MN  nhỏ nhất  ,d I   lớn nhất  ,d I IF   IF  . 

Khi đó đường   có 1 vectơ chỉ phương 3 ; 1
4

u IF     
 

 ;  1; 4 4u m 
  nên ta có: 

 3. 0 1. 4 4 0
4

u n m    
  13

16
m  . 

Câu 48.  Cho hình lập phương .ABCD A B C D    có cạnh 2AB a . Tính khoảng cách giữa hai mặt phẳng 
 DBC và  AD B  . 

A. 2 3
3

a . B. 3a . C. 3
3

a . D. 3
2

a . 

Lời giải 
Chọn A  

 
Gọi O  là giao điểm của AC và DB . 
Gọi K  là hình chiếu của C lên cạnh OC .  

Ta có 

 
 

 
   

/ / ,

/ / , / /

DB D B D B AD B

DC AB AB AD B DBC AD B

DB DC D

     


        
  

 

          , , C,d DBC AD B d A DBC d DBC       . 

Mà 

 
 

 
 

,

,

BD OC OC COC

BD CC CC COC BD COC BD CK

OC CC C

 


        
  

. 

 
 

 
    

,

, C,

CK BD BD DBC

CK OC OC DBC CK DBC d DBC CK

BD OC O

 


          
  

. 

Do tam giác OCC  vuông tại C đường cao CK và  tam giác DBC  vuông tại C đường cao CO

2 2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 1 1 3 2 3
4 3

CK a
CK CO CC CB CD CK a

        


. 

Vậy      2 3,
3

d DBC AD B CK a      . 

O
D C

A B

A' B'

D' C'

K
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Câu 49.  Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác đều cạnh bằng 4a . Chân đường cao hạ từ đỉnh 
S  lên mặt phẳng đáy là điểm H  thuộc cạnh AB  sao cho 4AB AH , góc tạo bởi đường thẳng 
SC  và mặt phẳng  ABC  bằng 60o . Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng SA  và BC .  

A. 4 2067
53

a . B. 4 2067
43

a . C. 4 2067
23

a . D. 4 2067
33

a . 

 
Lời giải 

Chọn A. 

 
Ta có  SH ABC    , 60oSC ABC SCH   . 

2 2 2 2 . .cos 60oHC AC AH AC AH   2 2 2116 2.4 . 13
2

a a a a a     

o13 .tan 60 39HC a SH HC a     . 
Dựng  D D// // DA CB A CB BC SA  

 
 

          ; ; ; 4 ;d SA BC d BC SAD d B SAD d H SAD    . 

Dựng DHE A  tại      E AD SHE SAD SHE    . 

Dựng HF SE  tại     ;F HF SAD HF d H SAD    . 

Mặt khác, 3sin 60
2

o aHE AH   

  2 2 2 2 2 2

1 1 1 4 1 53 2067 4 2067;
3 39 39 53 53

a aHF d B SAD
HF HE SH a a a

         . 

Vậy   4 2067;
53

ad SA BC   .  

 
Câu 50.  Cho hình lăng trụ đứng . ' ' 'ABC A B C  có đáy ABC là tam giác đều cạnh a . Cạnh bên 

' 2AA a . Khoảng cách giữa hai đường thẳng 'A B và 'B C  là:  

A. 2a  B.
3
a

 C. 2
3

a  D. 2
3
a .   

Lời giải. 
 Chọn C. 
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 Gọi M là trung điểm AC , ' '  E AB A B E là trung điểm của 'AB  

 Khi đó  ' / / ' / / 'B C ME B C A BM  

           ' , ' ' , ' , ' , '   d B C A B d B C A BM d C A BM d A A BM       (*) 

 Trong mặt phẳng  ' :A AM kẻ 'AH A M  (1) 
 Do ABC  đều  BM AC  
 . ' ' 'ABC A B C  là hình lăng trụ đứng  ' '   AA ABC AA BM  

 Nên   '  BM A AM BM AH           (2)  

 Từ (1) và (2)     ' , '   AH A BM d A A BM AH (**) 

 Trong tam giác 'A AM vuông tại A , AH  là đường cao:   

 2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 4 9 2
' 2 2 3

      
aAH

AH A A AM a a a
                                (***)  

 Từ (*), (**), (***)   2' , '
3

 
ad A B B C . 

H

M

B'

B

A' C'

C

E

A
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
 

 
Câu 1. [ NB] Đạo hàm của hàm số 24 3 1  y x x  là hàm số nào sau đây?   

A. 
2

1
2 4 3 1


 

y
x x

.  B. 
2

8 3
2 4 3 1




 

xy
x x

.  

C. 12 3 y x .  D. 
2

8 3
4 3 1




 

xy
x x

. 

Câu 2. [ TH] Cho hàm số 3 23 y x x  có đồ thị  C . Có bao nhiêu tiếp tuyến của  C  song song với 
đường thẳng 9 10 y x ? 
A. 1. B. 3 . C. 2 . D. 4 . 

Câu 3. [ NB] Tính đạo hàm của hàm số  45 y x . 

A.  35  y x . B.  320 5   y x . C.  35 5   y x . D.  34 5  y x . 

Câu 4. [ TH] Tính đạo hàm của hàm số cos 2y x . 

A. sin 2
2 cos 2

  
xy

x
. B. sin 2

cos 2
 

xy
x

.  

C. sin 2
2 cos 2

 
xy

x
. D. sin 2

cos 2
  

xy
x

.  

Câu 5 . [ TH] Với a  là số thực khác 0,  
2

2 2

( 1)lim
x a

x a x a
x a

  


  bằng:  

 A. 1a  B. 1a . C. 1
2
a
a

. D. 1
2
a
a

 

Câu 6. [ NB] Đạo hàm của hàm số 4 1y x x
x

    là: 

A. 3
2

1 14
2

y x
x x

    .                                            B. 3
2

1 14
2

y x
x x

    . 

C. 3
2

1 14
2

y x
x x

    .        D.  3
2

1 14
2

y x
x x

    . 

Câu 7. [ NB] Tiếp tuyến với đồ thị hàm số 3 2 y x x  tại điểm có hoành độ 0 2 x  có phương trình 
là 

 A. 20 14 y x . B. 20 24 y x .  C. 16 20 y x . D. 16 56 y x . 

Câu 8. [ NB] Tính đạo hàm cấp hai của hàm số 1
y

x
. 

 A. 3

2  y
x

. B. 2

1  y
x

.  C. 2

1 y
x

. D. 3

2 y
x

. 

Câu 9. [ TH] Tính  3 2lim 2 3 1


 
x

x x . 

 A.  . B. 2 . C. 2 . D.  . 
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Câu 10. [ VD] Cho chất điểm chuyển động với phương trình  4 21 3 ,
2

 s t t  trong đó s  được tính bằng 

mét (m), t  được tính bằng giây (s). Vận tốc của chuyển động tại thời điểm 5st  bằng 
 A.  325 m/s . B.  352 m/s . C.  253 m/s . D.  235 m/s . 

Câu 11. [ NB] 
1

1lim  
2


x

x
x

 bằng bao nhiêu? 

 A.  . B. 1. C.  .  D. 2 . 
Câu 12. [ NB] Số gia của hàm số   3f x x  ứng với 0 3x  và 1 x  bằng bao nhiêu? 

 A. 26 . B. 37 . C. 37 . D. 26 .  

Câu 13. [ NB] Hàm số  
2

2

1
3 2



 
xf x

x x
 liên tục trên khoảng nào sau đây: 

 A. (1 ; 2). B. (1 ;  ). C. (  ; 2). D. ( 1  ; 2). 

Câu 14. [ NB] 5lim
3 2 x x

 bằng bao nhiêu: 

 A. 0. B. 1. C.  . D. 5
3

 . 

Câu 15 . [ VD] Biết hàm số    2f x f x  có đạo hàm bằng 20 tại 1x  và đạo hàm bằng 1000 tại 

2x . Tính đạo hàm của hàm số    4f x f x  tại 1x . 
 A. 2020 . B. 2020 . C. 1020 . D. 1020  

Câu 16 . [ NB] Tính 2

4lim
1n

 

 A. 4 . B. 0 . C.  . D.   

Câu 17. [ TH] Tìm m  để hàm số 
3

2( 1) ( 1) (3 2) 1
3


     
m xy m x m x  có 0,   y x R  

 A. 1
2

 m . B. 1 m . C. 1m . D. 1 m  

Câu 18. [ TH] Cho hàm số 42 y
x

 có đồ thị ( ).H  Đường thẳng   vuông góc với đường thẳng 

: 2  d y x  và tiếp xúc với ( H  ) thì phương trình của   là 

 A. 4 y x . B. 
2
4

 
  

y x
y x

. C. 
2
6

 
  

y x
y x

. D. Không tồn tại. 

Câu 19. [NB] Hàm số coty x  có đạo hàm là 

 A. ' tan y x . B. 2

1'
cos

 y
x

. C. 2' 1 cot y x . D. 2

1'
sin

 y
x

. 

Câu 20. [TH] Hàm số 4
 y x

x
  có đạo hàm bằng 

A. 
2

2

4 x
x

.  B. .
2

2

4 x
x

  

C. 
2

2

4x
x

.  D. 
2

2

4x
x

. 

Câu 21. [ NB] Trong các dãy số  nu  sau, dãy số nào có giới hạn bằng ?   
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 A. 1 .nu
n

  B. 2 .
3

   
 

n

nu   C. 1 .
2

   
 

n

nu   D. 3 . n
nu   

Câu 22. [ TH] Phương trình tiếp tuyến của   3: C y x  biết nó vuông góc với đường thẳng 

: 8
27

   
xy  là: 

 A. 1 8.
27

  y x   B. 27 3. y x   C. 1 3.
27

  y x   D. 27 54. y x   

Câu 23 . [ TH] Cho các hàm số   4 4sin cos ,f x x x     6 6sin cos .g x x x   Tính biểu thức 

   3 ' 2 ' 2f x g x   . 
 

A. 1. B. 0. C. 3. D. 2. 

Câu 24. [ TH] Hàm số 
 
2

cos
y

x
  có  3y  bằng: 

A. 8
3
 . B. 2 . C. 4 3

3
. D. 0. 

 
Câu 25. [ NB] Hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị hàm số 3 24 1y x x    tại điểm có hoành độ bằng 1 

là 
A. 5 . B. 5. C. 4. D. 4 . 

Câu 26. [ TH] Tính tổng 1 1 1 1... ...
5 25 125 5

     nS  

A. 1
4

.  B. 5
4

.  

C. 5
6

.  D. 11
6

 

Câu 27. [ TH] Tính đạo hàm của hàm số   3sinf x x  tại điểm 
6

x 
 .       

A. 9'
6 8

f    
 

. B. 3 3'
6 4

f     
. C. 9'

6 4
f    
 

. D. 3 3'
6 8

f     
. 

Câu 28. [ VD] Trên đồ thị của hàm số 3
2

xy
x




 có điểm  0 0;M x y   0 0x   sao cho tiếp tuyến tại đó 

cùng với các trục tọa độ tạo thành một tam giác có diện tích bằng 3
4

. Khi đó 0 02x y bằng   

A. 1
2

 . B. 1 . C. 1
2

. D. 1. 

Câu 29. [ TH] Cho hàm số  
2 4 3 ,  khi 3

3
2       ,  khi 3

  
  

  

x x xf x x
a x

. Giá trị của a  để  f x  liên tục tại 0 3 x  

là   
 A. 1. B. 2 . C. 1 . D. 2 . 

Câu 30. [ VD] Cho 
   

1 1 1
1.3 3.5 2 1 . 2 1

   
 

nu
n n

 thì 1lim
2

  
 

nu   bằng 
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 A. 0 . B. 1 . C. 1. D. 1
2

. 

Câu 31. [ TH] Hàm số nào trong các hàm số dưới đây không liên tục trên  ? 

A. 
2



xy

x
. B. 2

2 1
1





xy

x
.  

C. cosy x . D. 4 22 3  y x x . 

Câu 32. [ VD] Cho hàm số 3 21 2 3 1
3

    y x x x  có đồ thị ( )C . Trong các tiếp tuyến với ( )C , tiếp 

tuyến có hệ số góc lớn nhất bằng bao nhiêu? 
 A. 3k . B. 2k . C. 0k . D. 1k . 

Câu 33. [ NB] Hàm số siny x  có đạo hàm là 

 A. ' cos y x . B. ' sin y x . C. ' cosy x . D. 1'
cos

y
x

. 

Câu 34. [ NB] Tính đạo hàm của hàm số sau 3 4
2

 



xy

x
. 

 A. 2
2'

( 2)



y

x
. B. 2

11'
( 2)





y
x

. C. 2
5'

( 2)





y
x

. D. 2
10'

( 2)



y

x
. 

Câu 35. Cho đồ thị   2:
1





xH y
x

 và điểm  A H  có tung độ 4y . Hãy lập phương trình tiếp tuyến 

của  H  tại điểm A .   
 A. 2 y x  B. 3 11  y x . C. 3 11 y x . D. 3 10  y x . 

Câu 36. Cho hai đường thẳng ,a b và mặt phẳng  P . Chỉ ra mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau: 

A. Nếu  //a P và  b P thì a b . B. Nếu  a P và b a thì  //b P .  

C. Nếu  //a P và b a thì  b P . D. Nếu  //a P và b a thì  //b P . 
Câu 37: Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình thoi tâm O. Biết rằng , .SA SC SB SD   Khẳng 

định nào sau đây đúng? 
A. CD AD . B. ( )CD SBD . C. ( )AB SAC . D. ( )SO ABCD . 

Câu 38:   Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD có cạnh đáy bằng a, chiều cao hình chóp bằng 
2 3

a . Góc 

giữa mặt bên và mặt đáy bằng  
    

Câu 39. [ TH] Cho hình chóp .S ABC  có SA , SB , SC  đôi một vuông góc với nhau và 
  SA SB SC a . Gọi M  là trung điểm của AB . Tính góc giữa hai đường thẳng SM  và BC . 

Câu 40. [ TH] Cho tứ diện ABCD  có AB , BC , CD  đôi một vuông góc với nhau và AB a , BC b ,  
Câu 41 . [ TH] Cho hình thang vuông ABCD  vuông ở A  và D , 2AD a . Trên đường thẳng vuông 

góc tại D  với  ABCD  lấy điểm S  với 2SD a . Tính khoảng cách giữa đường thẳng DC  

và  SAB .  
Câu 42 . [ TH] Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD  là hình chữ nhật, cạnh bên SA  vuông góc với 

mặt phẳng đáy. Gọi  AE , AF  lần lượt là đường cao của tam giác SAB  và tam giác SAD . 
Khẳng định nào dưới đây là đúng ?  
A.  SC AFB  B.  SC AEC  C.  SC AEF  D.  SC AED   

Câu 43.  [ VD] Cho hình chóp S.ABC có đáy là tam giác đều cạnh a, mặt bên SBC là tam giác cân tại S , 
2SB a ,    SBC ABC . Gọi  là góc giữa hai mặt phẳng  SAB và  SAC , tính cos  
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Câu 44 . [ TH] Cho tam giác ABC vuông cân tại A  và BC a . Trên đường thẳng qua A vuông góc với 

 ABC  lấy điểm S sao cho 6
2


aSA . Tính số đo góc giữa đường thẳng SA  và  ABC  

Câu 45:  Cho tứ diện đều ABCD (Tứ diện có tất cả các cạnh bằng nhau). Số đo góc giữa hai đường 
thẳng AB  và CD bằng 
 

Câu 46: Cho hình chóp .S ABCD có  SA ABCD , đáy ABCD  là hình thoi cạnh bằng a  và 
 60 ABC . Biết 2SA a . Tính khoảng cách từ A  đến SC . 

Câu 47. [ VD] Cho hình vuông ABCD  có tâm O  và cạnh bằng 2a . Trên đường thẳng qua O  vuông 
góc với  ABCD  lấy điểm S . Biết góc giữa SA  và  ABCD  có số đo bằng 45 . Tính độ dài 
SO . 

Câu 48. [ VD] Cho hình chóp .S ABCD  có  SA ABCD , đáy ABCD  là hình chữ nhật. Biết 
2 , . AD a SA a  Khoảng cách từ A  đến  SCD  bằng 

Câu 49. [ VD] Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác đều cạnh a . Gọi I  là trung điểm của 
AB , hình chiếu của S  lên mặt phẳng  ABC  là trung điểm của CI , góc giữa SA  và mặt đáy 
bằng 45 . Gọi G  là trọng tâm tam giác SBC . Khoảng cách giữa hai đường thẳng SA  và CG  
bằng: 

Câu 50. [ VD] Cho hình chóp .S ABCD , đáy ABCD  là hình thang vuông tại A  và B . AB a , 
2BC a , SA a , 3AD a . SA  vuông góc với mặt phẳng ( )ABCD . F  thuộc SC  sao cho 
3SF FC , E  thuộc SD  sao cho 3SD SE . Khoảng cách từ F  đến mặt phẳng ( )EBD  bằng: 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
1.B 2.C 3.D 4.D 5.C 6.A 7.C 8.D 9.A 10.D 

11.D 12.B 13.A 14.A 15.B 16.B 17.D 18.C 19.D 20.D 
21.D 22.D 23.D 24.D 25.A 26.A 27.D 28.D 29.C 30.A 
31.A 32.D 33.C 34.A 35.D 36.A 37.D 42.C   

LỜI GIẢI 
Câu 1. [ NB] Đạo hàm của hàm số 24 3 1  y x x  là hàm số nào sau đây?   

A. 
2

1
2 4 3 1


 

y
x x

.  B. 
2

8 3
2 4 3 1




 

xy
x x

.  

C. 12 3 y x .  D. 
2

8 3
4 3 1




 

xy
x x

. 

Lời giải  

 Ta có: 24 3 1  y x x  
 2

2 2

4 3 1 8 3
2 4 3 1 2 4 3 1

    
   

x x xy
x x x x

  

Câu 2. [ TH] Cho hàm số 3 23 y x x  có đồ thị  C . Có bao nhiêu tiếp tuyến của  C  song song với 
đường thẳng 9 10 y x ? 

 A. 1. B. 3 . C. 2 . D. 4 . 
Lời giải  

Ta có: 3 23 y x x  23 6  y x x  
Gọi  0 0;x y  là tọa độ tiếp điểm của tiếp tuyến của  C  

Vì tiếp tuyến của  C  song song với đường thẳng 9 10 y x  nên 02
0 0

0

1
3 6 9

3
 

    

x
x x

x
  

Với 0 01 4    x y  suy ra tiếp tuyến của  C  là 9 5 y x   

Với 0 03 0  x y  suy ra tiếp tuyến của  C  là 9 27 y x   

Vậy có 2 tiếp tuyến của  C  song song với đường thẳng 9 10 y x . 
Cách 2: 
Gọi   là tiếp tuyến của  C  song song với đường thẳng 9 10 y x  suy ra phương trình tiếp 

tuyến : 9  y x b   10b   

Do   tiếp xúc với  C , ta có hệ phương trình: 
3 2

2

3 9 1 3
5 273 6 9

                

x x x b x x
b bx x

  

Vậy có 2 tiếp tuyến của  C  song song với đường thẳng 9 10 y x . 

Câu 3. [ NB] Tính đạo hàm của hàm số  45 y x . 

A.  35  y x . B.  320 5   y x . C.  35 5   y x . D.  34 5  y x . 
Lời giải  

Ta có:      3 34 5 5 4 5     y x x x .  

Câu 4. [ TH] Tính đạo hàm của hàm số cos 2y x . 

 A. sin 2
2 cos 2

  
xy

x
. B. sin 2

cos 2
 

xy
x

. C. sin 2
2 cos 2

 
xy

x
. D. sin 2

cos 2
  

xy
x

.  

Lời giải 
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 Ta có:  cos 2 2sin 2 sin 2
2 cos 2 2 cos 2 cos 2

     
x x xy

x x x
.                   

Câu 5 . [ TH] Với a  là số thực khác 0,  
2

2 2

( 1)lim
x a

x a x a
x a

  


  bằng:  

A. 1a  B. 1a . C. 1
2

a
a
 . D. 1

2
a

a
 . 

Lời giải  
 

                       Với 0;a x a  :    
2

2 2

( 1)lim
x a

x a x a
x a

  



 ( )( 1)lim

( )( )x a

x a x
x a x a

 
 

 

                                                                            1 1lim
2x a

x a
x a a

 
 


 

Câu 6. [ NB] Đạo hàm của hàm số 4 1y x x
x

    là: 

A. 3
2

1 14
2

y x
x x

    .                                            B. 3
2

1 14
2

y x
x x

    . 

C. 3
2

1 14
2

y x
x x

    .        D.  3
2

1 14
2

y x
x x

    . 

Lời giải  
                          

                                      Ta có : 3
2

1 14
2

y x
x x

     

Câu 7. [ NB] Tiếp tuyến với đồ thị hàm số 3 2 y x x  tại điểm có hoành độ 0 2 x  có phương trình 
là 

 A. 20 14 y x . B. 20 24 y x .  C. 16 20 y x . D. 16 56 y x . 
Lời giải  

Ta có 23 2  y x x . 
Gọi  0 0 0,M x y  là tiếp điểm của tiếp tuyến với đồ thị hàm số. 
Với 0 2 x  ta có 0 12 y . 
Hệ số góc của tiếp tuyến là  2 16  y . 

Vậy phương trình tiếp tuyến tại điểm có hoành độ 0 2 x  là:  16 2 12  y x  hay 
16 20 y x . 

Câu 8. [ NB] Tính đạo hàm cấp hai của hàm số 1
y

x
. 

 A. 3

2  y
x

. B. 2

1  y
x

.  C. 2

1 y
x

. D. 3

2 y
x

. 

Lời giải  

Ta có 2

1  y
x

. Do đó 3

2 y
x

. 

Lưu ý: Ta có công thức tính đạo hàm của hàm số 1
 ny

x
 là 1

   n

ny
x

. 
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Câu 9. [ TH] Tính  3 2lim 2 3 1


 
x

x x . 

A.  . B. 2 . C. 2 . D.  . 
Lời giải  

Ta có:  3 2 3
3

3 1lim 2 3 1 lim 2
 

      
 x x

x x x
x x

 

Vì 3
3

3 1lim , lim 2 2 0
 

       
 x x

x
x x

 nên 3
3

3 1lim 2 .


     
 x

x
x x

 

Vậy  3 2lim 2 3 1 .


   
x

x x  

Câu 10. [ VD] Cho chất điểm chuyển động với phương trình  4 21 3 ,
2

 s t t  trong đó s  được tính bằng 

mét (m), t  được tính bằng giây (s). Vận tốc của chuyển động tại thời điểm 5st  bằng 
 A.  325 m/s . B.  352 m/s . C.  253 m/s . D.  235 m/s . 

Lời giải  

Ta có:        4 2 31 13 4 6
2 2

    v t s t t t t t  

Vận tốc của chuyển động tại thời điểm 5st  là:      315 4.5 6.5 235 m/s .
2

  v  

 

Câu 11. [ NB] 
1

1lim  
2


x

x
x

 bằng bao nhiêu? 

 A.  . B. 1. C.  .  D. 2 . 
Lời giải  

 Thay số trực tiếp, ta có 
1

1 1 1 2lim  2
2 1 2 1

 
   

  x

x
x

. 

Câu 12. [ NB] Số gia của hàm số   3f x x  ứng với 0 3x  và 1 x  bằng bao nhiêu? 
 A. 26 . B. 37 . C. 37 . D. 26 .  

Lời giải  
 Ta có    0 0   y f x x f x . Thay 0 3,  x 1  x , ta được 

   0 0

3 3

(3 1) (3)

(4) (3) 4 3 64 27 37.

       

      

y f x x f x f f

f f
 

Câu 13. [ NB] Hàm số  
2

2

1
3 2



 
xf x

x x
 liên tục trên khoảng nào sau đây: 

A. (1 ; 2). B. (1 ;  ). C. (  ; 2). D. ( 1  ; 2). 
Lời giải  

 Hàm số  
2

2

1
3 2



 
xf x

x x
là hàm phân thức hữu tỷ nên nó liên tục trên các khoảng của tập xác 

định là: (  ; 1), (1 ; 2), (2 ; ) . Do đó chọn đáp án A.  

Câu 14. [ NB] 5lim
3 2 x x

 bằng bao nhiêu: 

A. 0. B. 1. C.  . D. 5
3

 . 

Lời giải  
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Ta có

5
5lim lim 023 2 3

 
 

 
x x

x
x

x

.  

Câu 15 . [ VD] Biết hàm số    2f x f x  có đạo hàm bằng 20 tại 1x  và đạo hàm bằng 1000 tại 

2x . Tính đạo hàm của hàm số    4f x f x  tại 1x . 
A. 2020 . B. 2020 . C. 1020 . D. 1020  

Lời giải  
Ta có:  
Đạo hàm của hàm số    2f x f x  là     ' 2 ' 2f x f x  

 Đạo hàm của hàm số    4f x f x  là     ' 4 ' 4f x f x  
Theo đề bài:  
Hàm số    2f x f x  có đạo hàm bằng 20 tại 1x  nên    ' 1 2 ' 2 20 f f   

Hàm số    2f x f x  có đạo hàm bằng 1000 tại 2x  nên    ' 2 2 ' 4 1000 f f   
Khi đó: 
Đạo hàm của hàm số    4f x f x  tại 1x  là:        

           
       

' 1 4 ' 4 ' 1 2 ' 2 2 ' 2 4 ' 4

' 1 2 ' 2 2 ' 2 2 ' 4

20 2.1000 2020

          
         
  

f f f f f f

f f f f  

Câu 16 . [ NB] Tính 2

4lim
1n

 

 A. 4 . B. 0 . C.  . D.   
Lời giải  

 Ta có: 2

4lim 0
1


n
 

 

Câu 17. [ TH] Tìm m  để hàm số 
3

2( 1) ( 1) (3 2) 1
3


     
m xy m x m x  có 0,   y x R  

 A. 1
2

 m . B. 1 m . C. 1m . D. 1 m  

Lời giải  
Ta có: 2( 1) 2( 1) 3 2      y m x m x m  
� TH1: 1 0 1 1 0           m m y x R  
� TH2: 1 0 1    m m . Khi đó: 

20 ( 1) 2( 1) 3 2 0          y x R m x m x m  

 

2

2 2 2

1 0
( 1) ( 1)(3 2) 0

1
1 1 1
2 1 3 5 2 0

1
2 3 1 0 1

2

 
        

 
            



  







     
 



m
m m m

m
m m m
m m m m

m
m m

m

.   
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Vậy với 1 m  thì 0,   y x R              

Câu 18. [ TH] Cho hàm số 42 y
x

 có đồ thị ( ).H  Đường thẳng   vuông góc với đường thẳng 

: 2  d y x  và tiếp xúc với ( H  ) thì phương trình của   là 

 A. 4 y x . B. 
2
4

 
  

y x
y x

. C. 
2
6

 
  

y x
y x

. D. Không tồn tại. 

 
Lời giải  

Ta có: 2

4 42 ( ) ( )      y f x y f x
x x

 

: 2  d y x , 1 dk  
Vì   d 1 1     dk k k  
Gọi  0 0;M x y  là tọa độ tiếp điểm của tiếp tuyến Δ  và đồ thị   C . Khi đó: Hệ số góc của tiếp 

tuyến tại M  là:  Δ 0 2
0

4
k f x

x
 và phương trình tổng quát của tiếp tuyến Δ  là 

  0 0 0  y f x x x y  

Tù đó suy ra: 
 
 

01 01 12
0 02

0 02 02 2

2 0 2;04'( ) 1 4
2 4 2;4

   
     

     

x y M
f x x

x x y M
 

 
 

1 1

2 2

(2;0) : 1 ( 2) 0 2

( 2;4) : 1 ( 2) 4 6

         

          

M y x y x

M y x y x
 

Vậy có 2 tiếp tuyến thỏa mãn yêu cầu bài toán 
Câu 19. [NB] Hàm số coty x  có đạo hàm là 

 A. ' tan y x . B. 2

1'
cos

 y
x

. C. 2' 1 cot y x . D. 2

1'
sin

 y
x

. 

Lời giải  

 Theo công thức đạo hàm của hàm số lượng giác, ta có  '
2

1' cot
sin

  y x
x

. 

Câu 20. [TH] Hàm số 4
 y x

x
  có đạo hàm bằng 

A. 
2

2

4 x
x

.  B. .
2

2

4 x
x

  

C. 
2

2

4x
x

.  D. 
2

2

4x
x

. 

Lời giải  

Hàm số 4
 y x

x
 

Có  
'

' 1' 4.    
 

y x
x

 

 2

11 4.    
 x
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 2

41 
x

 

 
2

2

4


x
x

 

 
Câu 21. [ NB] Trong các dãy số  nu  sau, dãy số nào có giới hạn bằng ?   

 A. 1 .nu
n

  B. 2 .
3

   
 

n

nu   C. 1 .
2

   
 

n

nu   D. 3 . n
nu   

Lời giải  

 Ta có 1 2 1lim 0; lim 0; lim 0; lim3 .
3 2

           
   

n n
n

n
  

   Đáp án: D.                 
Câu 22. [ TH] Phương trình tiếp tuyến của   3: C y x  biết nó vuông góc với đường thẳng 

: 8
27

   
xy  là: 

 A. 1 8.
27

  y x   B. 27 3. y x   C. 1 3.
27

  y x   D. 27 54. y x   

Lời giải  
Tập xác định: . D   
Gọi  d  là tiếp tuyến của  C  và  0 0;x y  là tọa độ tiếp điểm của  C  với  .d   

Ta có    2 2
0 03 3 .      dy f x x k f x x   

Vì     2 2
0 0 0

1. 1 3 . 1 9 3.
27


            dd k k x x x   

+) Với  0 03 3 27   x y f  và  3 27. dk f   

Do đó phương trình tiếp tuyến  d  là:  27. 3 27 27 54.     y x y x   

+) Với  0 03 3 27      x y f  và  3 27.  dk f   

Do đó phương trình tiếp tuyến  d  là:  27. 3 27 27 54.     y x y x   

Vậy phương trình tiếp tuyến của  C  là 27 54. y x   
  Đáp án: D.  

Câu 23 . [ TH] Cho các hàm số   4 4sin cos ,f x x x     6 6sin cos .g x x x   Tính biểu thức 

   3 ' 2 ' 2f x g x   . 
 

A. 1. B. 0. C. 3. D. 2. 
Lời giải 

Ta có: 

 
3 3

2 2

( ) 4sin .cos 4cos .sin

          4cos .sin sin cos

           2sin 2 .cos 2
           sin 4

f x x x x x

x x x x

x x
x

  

 

 
 
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 
 

5 5

4 4

2 2

( ) 6sin .cos 6cos .sin

          6 cos .sin sin cos

          6 cos .sin sin cos

          3sin 2 .cos 2
3          sin 4
2

g x x x x x

x x x x

x x x x

x x

x

  

 

 

 

 

 

Do đó:       33 2 2 3 sin 4  3. sin 4 2 2
2

f x g x x x          
   

 
  Đáp án : D 

   

Câu 24. [ TH] Hàm số 
 
2

cos
y

x
  có  3y  bằng: 

A. 8
3
 . B. 2 . C. 4 3

3
. D. 0. 

Lời giải 
Ta có   

                      
 2

2 .sin
cos

x
y

x
 


     

 2

2 .sin 3
3 0

cos 3
y

 


  
 

 

  Đáp án : D 
 
Câu 25. [ NB] Hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị hàm số 3 24 1y x x    tại điểm có hoành độ bằng 1 

là 
A. 5 . B. 5. C. 4. D. 4 . 

Lời giải  
Ta có 2' 3 8y x x   
  Hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị hàm số 3 24 1y x x    tại điểm có hoành độ bằng 1 là 

2'(1) 3.1 8.1 5y     . 
  Đáp án A. 

Câu 26. [ TH] Tính tổng 1 1 1 1... ...
5 25 125 5

     nS  

A. 1
4

.  B. 5
4

.  

C. 5
6

.  D. 11
6

 

Lời giải  

Ta có dãy số 1 1 1 1; ; ;...; ;...
5 25 125 5n  là một cấp số nhân lùi vô hạn với số hạng đầu 1

1
5

u , công 

bội 1
5

q . 
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  Tổng của cấp số nhân lùi vô hạn đó là 1

1
1 1 1 1 15... ... 15 25 125 5 1 41

5

        
 

n
uS

q
. 

  Đáp án A.  

Câu 27. [ TH] Tính đạo hàm của hàm số   3sinf x x  tại điểm 
6

x 
 .       

A. 9'
6 8

f    
 

. B. 3 3'
6 4

f     
. C. 9'

6 4
f    
 

. D. 3 3'
6 8

f     
. 

Lời giải  
Ta có:   2' 3sin .cosf x x x  

 2' 3sin .cos
6 6 6

f             
     

3 3
8

 .   

Câu 28. [ VD] Trên đồ thị của hàm số 3
2

xy
x




 có điểm  0 0;M x y   0 0x   sao cho tiếp tuyến tại đó 

cùng với các trục tọa độ tạo thành một tam giác có diện tích bằng 3
4

. Khi đó 0 02x y bằng   

A. 1
2

 . B. 1 . C. 1
2

. D. 1. 

Lời giải 

 2
6 , 2.
2

y x
x
   


  

Phương trình tiếp tuyến tại điểm  0 0;M x y là: 

   0 0 0y y x x x y    
 

  0
02

00

36
22

xy x x
xx


   


. 

Tiếp tuyến giao với trục Ox  tại điểm 
2
0 ;0

2
xA

 
 
 

. 

Tiếp tuyến giao với trục Oy  tại điểm 
 

2
0

2
0

30;
2

xB
x

 
 
  

. 

Ta có: 
 

 
2 2

240 0
0 02

0

33 3 1 2
4 4 2 2 2

OAB
x xS x x

x
       


 . 

2 2
0 0 0 0TH1: 2 2 0x x x x      : Vô nghiệm. 

02 2
0 0 0 0

0

1
TH2 : 2 2 0

2
x

x x x x
x


          
. 

Do 0 0x   nên 0 0
32
2

x y    . Vậy  0 0
32 2 2 1
2

x y       . 

Câu 29. [ TH] Cho hàm số  
2 4 3 ,  khi 3

3
2       ,  khi 3

  
  

  

x x xf x x
a x

. Giá trị của a  để  f x  liên tục tại 0 3 x  

là   
A. 1. B. 2 . C. 1 . D. 2 . 
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Lời giải  
Hàm số xác định tại 3 x ,  3 2 f a . 

   
2

3 3 3

4 3lim lim lim 1 2
3    

 
    

x x x

x xf x x
x

. 

 
3 3

lim lim 2 2
  

 
x x

f x a a . 

Hàm số liên tục tại 0 3 2 2 1       x a a . 

Câu 30. [ VD] Cho 
   

1 1 1
1.3 3.5 2 1 . 2 1

   
 

nu
n n

 thì 1lim
2

  
 

nu   bằng 

A. 0 . B. 1 . C. 1. D. 1
2

. 

Lời giải  

Ta có 
   

2 2 2 1 1 1 1 1 12 1 1
1.3 3.5 2 1 . 2 1 3 3 5 2 1 2 1 2 1

            
    

 nu
n n n n n

. 

 1 1 1 1 1lim 0
2 4 2 2 4 2 2

             
n n nu u u

n n
. 

Câu 31. [ TH] Hàm số nào trong các hàm số dưới đây không liên tục trên  ? 

A. 
2



xy

x
. B. 2

2 1
1





xy

x
. C. cosy x . D. 4 22 3  y x x . 

Lời giải  
Phương án A là hàm phân thức hữu tỉ có tập xác định là    ; 2 2;     , nên hàm số liên 

tục trên mỗi khoảng  ; 2   và  2;  . Vậy hàm số không liên tục trên  . 
Phương án B là hàm phân thức hữu tỉ xác định trên  . Vậy hàm số liên tục trên  . 
Phương án C là hàm lượng giác xác định trên  . Vậy hàm số liên tục trên  . 
Phương án D là hàm đa thức. Vậy hàm số liên tục trên  . 

Câu 32. [ VD] Cho hàm số 3 21 2 3 1
3

    y x x x  có đồ thị ( )C . Trong các tiếp tuyến với ( )C , tiếp 

tuyến có hệ số góc lớn nhất bằng bao nhiêu? 
A. 3k . B. 2k . C. 0k . D. 1k . 

Lời giải  
Ta có:      22 24 3 4 4 1 2 1              y f x x x x x x . 

Giả sử  0 0 0;M x y  là tiếp điểm. Khi đó, hệ số góc    2
0 0 2 1 1     k f x x . 

Vậy tiếp tuyến có hệ số góc lớn nhất bằng 1, đạt tại 0 2 x . 
 
Câu 33. [ NB] Hàm số siny x  có đạo hàm là 

A. ' cos y x . B. ' sin y x . C. ' cosy x . D. 1'
cos

y
x

. 

Lời giải  
Ta có siny x  thì ' cosy x . 

Câu 34. [ NB] Tính đạo hàm của hàm số sau 3 4
2

 



xy

x
. 

A. 2
2'

( 2)



y

x
. B. 2

11'
( 2)





y
x

. C. 2
5'

( 2)





y
x

. D. 2
10'

( 2)



y

x
. 
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Lời giải  

Cách 1: Ta có 2 2 2
( 3 4) '.( 2) ( 3 4).( 2) ' 3( 2) ( 3 4) 2'

( 2) ( 2) ( 2)
           

  
  

x x x x x xy
x x x

. 

Cách 2: Áp dụng công thức 



ax by
cx d

 với 2 2 0 c d  thì 2'
( )





ad bcy
cx d

. 

Ta có 2 2
3.( 2) 1.4 2'
( 2) ( 2)

  
 

 
y

x x
. 

Câu 35. Cho đồ thị   2:
1





xH y
x

 và điểm  A H  có tung độ 4y . Hãy lập phương trình tiếp tuyến 

của  H  tại điểm A .   
 A. 2 y x  B. 3 11  y x . C. 3 11 y x . D. 3 10  y x . 

Lời giải  

Hoành độ 0x của tiếp điểm M là nghiệm của phương trình: 0
0

0

2 4 2
1


  


x x
x

. 

Ta có: 
 2

3
1

 


y
x

 

Hệ số góc của tiếp tuyến là  2 3  y  

Phương trình tiếp tuyến với đồ thị  H tại  2;4A là 3 10  y x  

Câu 36. Cho hai đường thẳng ,a b và mặt phẳng  P . Chỉ ra mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau: 

A. Nếu  //a P và  b P thì a b . B. Nếu  a P và b a thì  //b P .  

C. Nếu  //a P và b a thì  b P . D. Nếu  //a P và b a thì  //b P . 
Lời giải  

  
- Nếu  //a P và  b P thì a b . Đúng vì  //a P nên tồn tại   a P sao cho // a a mà 

 b P  nên b a  do đó a b . 

- Nếu  a P và b a thì  //b P . Sai vì b có thể nằm trong  P . 

- Nếu  //a P và b a thì  b P . Sai vì b có thể song song với  P . 

- Nếu  //a P và b a thì  //b P . Sai vì b có thể cắt với  P . 
Câu 37. Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình thoi tâm O. Biết rằng , .SA SC SB SD   Khẳng 

định nào sau đây đúng? 
A. CD AD . B. ( )CD SBD . C. ( )AB SAC . D. ( )SO ABCD . 

Lời giải 
 

Chọn D  

 
Ta có :  
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Theo giả thiết SAC cân tại S nên SO AC  và SBD cân tại S nên SO BD . 
Từ đó suy ra ( )SO ABCD . 

Câu 38.  Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD có cạnh đáy bằng a, chiều cao hình chóp bằng 
2 3

a . Góc 

giữa mặt bên và mặt đáy bằng  
    

 
 Kết quả:  030 .  

Lời giải 

 
Vì  S.ABCD là hình chóp tứ giác đều nên các mặt tạo với đáy các góc bằng nhau.  
Xét góc giữa hai mặt phẳng (SCD), (ABCD). 
Gọi O là tâm đáy, vì S.ABCD  là hình chóp tứ giác đều nên  ( )SO ABCD . 
Gọi M là trung điểm CD. Khi đó : OM CD  và SO CD nên ( )CD SOM . 
Mà ( ) ( ) .SCD ABCD CD   

Vậy góc giữa hai mặt phẳng (SCD), (ABCD) chính là SMO  . 

Trong SOM  vuông tại O có  12 3tan
3

2

a
SO

aOM
    . 

Từ đó suy ra góc giữa mặt bên và đáy là 030 . 
Câu 39. [ TH] Cho hình chóp .S ABC  có SA, SB , SC  đôi một vuông góc với nhau và 

SA SB SC a   . Gọi M  là trung điểm của A B . Tính góc giữa hai đường thẳng SM  và BC . 
Kết quả: ………………………… 

Lời giải  

   
 Gọi M  là trung điểm của A B , N  là trung điểm của AC . Khi đó MN  là đường trung bình 
trong ABC  / /MN BC . 

 Khi đó góc giữa hai đường thằng SM  và BC  chính là góc giữa hai đường thẳng SM  và MN . 
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 Ta có 2 2 2AB SA SB a    

 SAB  vuông tại S  có SM  là trung tuyến ứng với cạnh huyền 
2

2
aSM  . 

 Tương tự với SAC  ta có 
2

2
aSN  . 

 2 2 22
2

aBC SB SC a MN      

 SMN  có 
2

2
aSM SN MN     SMN  đều  60SMN    

 Vậy góc giữa hai đường thẳng SM  và BC  bằng 60  
Câu 40. [ TH] Cho tứ diện ABCD  có A B , BC , CD  đôi một vuông góc với nhau và AB a , BC b , 

CD c . Độ dài đoạn thẩng AD bằng 
Kết quả: ……………………….  

Lời giải  
 

 
BCD  vuông tại C 2 2 2 2BD BC CD b c     . 

 
AB BC

AB BCD AB BD
AB CD

 
    

 

ABD  vuông tại B  2 2 2 2 2AD AB BD a b c      . 
Câu 41 . [ TH] Cho hình thang vuông ABCD  vuông ở A  và D , 2AD a . Trên đường thẳng vuông góc 

tại D  với  ABCD  lấy điểm S  với 2SD a . Tính khoảng cách giữa đường thẳng DC  và 

 SAB .  
 Kết quả:…………………… 

Lời giải  
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Hình thang ABCD  vuông ở A  và D  nên ta có: / /DC AB      , ,d DC SAB d D SAB   . 

Trong  SDA  kẻ  DI SA I SA  . 

Do A B D A , AB SD  nên  AB SAD AB DI   . 

Vì      ,
DI SA

DI SAB DI d D SAB
DI AB


    

. 

Ta có:  

   

2
2

2 22 2 2 2

1 1 1 1 1 3 4
4 322

aDI
DI DS DA aaa

         

Vậy       2, ,
3
ad DC SAB d D SAB DI   . 

  
Câu 42 . [ TH] Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD  là hình chữ nhật, cạnh bên SA  vuông góc với 

mặt phẳng đáy. Gọi  AE , AF  lần lượt là đường cao của tam giác SAB  và tam giác SAD . 
Khẳng định nào dưới đây là đúng ?  
A.  SC AFB  B.  SC AEC  C.  SC AEF  D.  SC AED   

 
Lời giải  

 
Ta có: BC AB , BC SA  nên   BC SAB BC AE   . 

Vì AE SB  và AE BC nên  AE SBC AE SC   . 
Tương tự: AF SC . 
Do đó:  SC AEF .  Chọn đáp án C. 



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 
 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 19    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

 Câu 43. [ VD] Cho hình chóp S.ABC có đáy là tam giác đều cạnh a, mặt bên SBC là tam giác cân tại S
, 2SB a ,    SBC ABC . Gọi  là góc giữa hai mặt phẳng  SAB và  SAC , tính cos  

Lời giải  

 
Gọi H là trung điểm BC , SBC cân tại S SH BC   
   

   
SBC ABC BC

SH SBC SH ABC
SH BC

  


  
 

 

Kẻ BM SA M   
   ,BC SH BC AH BC SAH BC SA SAH        

   ,SA BM SA BC SA MBC SA CM MBC        

   
 
 

      ; ;

SAC SAB SA

SA MB SAB SAB SAC MB MC

SA MC SAC



  


    
  

 

 
     

SA MC MCB

SA MB MCB SA MBC SA MH MBC
MC MB M

  


      
    

ABC đều cạnh a , AH BC 3
2

aAH   

  
2 2

22 2 2 1590 2
2 4
a aSHB SH SB HB a         

 
 

SHA :
2 2 2

2 2 2 15 3 18 3 290
4 4 4 2
a a a aSHA SA SH HA SA          


22

2 3 290 , . .
2 3 2 2 2

AH a aSHA MH SA M AH SA AM AM
SA a

 
           

 
 


2 2

2 2 2 2 2790
82 2

a aBMA MB AB AM a MC         
 
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

2 2
2

2 2 2

2

7 7
38 8: cos

72 . 72.
8

a a aMB MC BCMBC BMC
aMB MC

  
     

 3cos cos
7

BMC  
 

Câu 44 . [ TH] Cho tam giác ABC vuông cân tại A  và BC a . Trên đường thẳng qua Avuông góc với 

 ABC  lấy điểm S sao cho 
6

2
aSA  . Tính số đo góc giữa đường thẳng SA  và  ABC  

Lời giải  

 
 Trên đường thẳng qua Avuông góc với  ABC  lấy điểm S   SA ABC   

   , 90SA ABC    
Câu 45:  Cho tứ diện đều ABCD (Tứ diện có tất cả các cạnh bằng nhau). Số đo góc giữa hai đường 

thẳng AB  và CD bằng 
Kết quả: 90   

Giải 

 
Gọi M  là trung điểm AB  
Ta có CAB  đều có trung tuyến CM AB CM    

DAB  đều có trung tuyến DM AB DM   
   , 90AB CDM AB CD AB CD        

Câu 46: Cho hình chóp .S ABCD có  SA ABCD , đáy ABCD  là hình thoi cạnh bằng a  và 
 60ABC   . Biết 2SA a . Tính khoảng cách từ A  đến SC . 

M

D

C

B

A
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 Kết quả: 
5

52a  

Giải  

 
Kẻ AH SC , khi đó  ;d A SC AH .   

ABCD  là hình thoi cạnh bằng a  và  60ABC   ABC  đều nên AC a . 
Trong tam giác vuông SAC ta có: 

2 2 2

1 1 1
AH SA AC

   

2 2 2 2

. 2 . 2 5
54

SA AC a a aAH
SA AC a a

   
 

. 

 
Câu 47. [ VD] Cho hình vuông ABCD  có tâm O  và cạnh bằng 2a . Trên đường thẳng qua O  vuông 

góc với  ABCD  lấy điểm S . Biết góc giữa SA  và  ABCD  có số đo bằng 45 . Tính độ dài 
SO . 

A. 3SO a . B. 2SO a . C. 3
2

aSO  . D. 2
2

aSO  . 

Lời giải 

 
Ta có  SO ABCD  nên OA  là hình chiếu của SA  lên mặt phẳng  ABCD . 

Suy ra góc giữa SA  và mặt phẳng  ABCD  là góc SAO . Theo giả thiết  45SAO   . 

Vì ABCD  là hình vuông cạnh 2a  nên 2 2 2AC a AO a   . 

H

C

DA

B

S

O

DA

B C

S
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Vì tam giác SOA  vuông cân tại O  nên 2SO AO a  . 
Câu 48. [ VD] Cho hình chóp .S ABCD  có  SA ABCD , đáy ABCD  là hình chữ nhật. Biết 

2 , .AD a SA a   Khoảng cách từ A  đến  SCD  bằng 

A. 3 2
2

a . B. 2 3
3

a . C. 2
5
a . D. 3

7
a . 

Lời giải 

 
Kẻ AH SD   H SD . (1) 

Ta có  
CD SA

CD SAD
CD AD


  

 mà  AH SAD  nên AH CD  (2) 

Từ (1) và (2) suy ra  AH SCD . Do đó   ,d A SCD AH . 
Xét tam giác SAD  vuông tại A , ta có 

 22 2 2 2 2
1 1 1 1 1 5 2

4 52
aAH

AH SA AD a aa
       . 

Vậy,    2, .
5
ad A SCD AH   

Câu 49. [ VD] Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác đều cạnh a . Gọi I  là trung điểm của 
AB , hình chiếu của S  lên mặt phẳng  ABC  là trung điểm của CI , góc giữa SA  và mặt đáy 
bằng 45 . Gọi G  là trọng tâm tam giác SBC . Khoảng cách giữa hai đường thẳng SA  và CG  
bằng: 

 

 Kết quả:   77,
22


ad CG SA . 

Lời giải  

DA

B C

S

H
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Gọi O  trung điểm của CI , ta có  SO ABC . Gọi //  J CG SB IJ SA . 
Dựng hình bình hành AIOK , do  OI AB AIOK  là hình chữ nhật.  
Khi đó               // , , ,  CIJ SAK d CG SA d CIJ SAK d O SAK . 

Kẻ   OH SK H SK . Do    


      

AK OK
AK SOK AK OH OH SAK

AK SO
. 

  , d O SAK OH . 

Ta có   
2 2

2 2 3 7, 45
4 16 4

         
a a aSA ABC SAO OS OA AI OI , 

và 2 2 2 2 2 2

1 1 1 4 16 44 77
2 7 7 22

         
a aOK IA OH

OH OK OS a a a
. 

Vậy   77,
22


ad SA CG . 

 
Câu 50. [ VD] Cho hình chóp .S ABCD , đáy ABCD  là hình thang vuông tại A  và B . AB a , 

2BC a , SA a , 3AD a . SA  vuông góc với mặt phẳng ( )ABCD . F  thuộc SC  sao cho 
3SF FC , E  thuộc SD  sao cho 3SD SE . Khoảng cách từ F  đến mặt phẳng ( )EBD  bằng: 

  

 Kết quả:    3 19,
38


ad F EBD  

Lời giải  
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 Ta có     
        , 3 3, ,

4 4,
      

d F EBD FSCF EBD S d F EBD d C EBD
CSd C EBD

. 

 Gọi 
  
        , 2 2, ,

3 3,
       

d C EBD CO BCO AC BD d C EBD d A EBD
AO ADd A EBD

. 

 Từ đó         3 2 1, . , ,
4 3 2

 d F EBD d A EBD d A EBD . 

 Kẻ    ,   AK BD K BD AH SK H SK . Khi đó 

    


      

BD AK
BD SAK BD AH AH SBD

BD SA
, 

  hay     ,  AH EBD d A EBD AH . 

 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 1 1 1 1 1 19 3 19
9 9 19

          
aAH

AH AS AK AS AB AD a a a a
. 

 Vậy     3 19,
38


ad F EBD . 

 Nhận xét: Bài này thực chất mp (EBD) chính là mp (SBD). Và, bài toán chỉ là tính đường cao 
của tứ diện vuông với công thức quen thuộc. Việc dịch chuyển sang điểm F để phải áp dụng 
công thức tỉ lệ 2 lần, trong đó có 1 lần dùng hệ quả của định lý Talet, về độ khó, cũng chỉ tương 
đương 1 bài tập trong sách bài tập. Điều kiện SD=3SE không cần thiết! 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
 

 
Câu 1. Trong các dãy số sau, dãy nào là cấp số nhân. 

A. 2n
nu  . B. 

2

3n n

nu  . C.   11 n
nu n  . D. 22nu n . 

Câu 2. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào là mệnh đề đúng? 
A. Dãy số  nu  có giới hạn bằng 0 khi n dần tiến tới dương vô cực, nếu nu  có thể nhỏ hơn một 
số dương bé tùy ý, kể từ một số hạng nào đó trở đi. 
B. Dãy số  nu  có giới hạn bằng 0 khi n dần tiến tới dương vô cực, nếu nu  có thể nhỏ hơn một 
số dương bé tùy ý, kể từ một số hạng nào đó trở đi. 
C. Dãy số  nu  có giới hạn bằng 0 khi n dần tiến tới dương vô cực, nếu nu  có thể lớn hơn một 
số dương tùy ý, kể từ một số hạng nào đó trở đi. 
D. Dãy số  nu  có giới hạn bằng 0 khi n dần tiến tới dương vô cực, nếu nu  có thể lớn hơn một 
số dương tùy ý, kể từ một số hạng nào đó trở đi. 

Câu 3. Biết 
3 2

3

2 4lim 2
2

n n
an
 




 với a là tham số. Khi đó 2a a  bằng 

A. 1
2

. B. 1. C. 0. D. 1
4

. 

Câu 4. Giá trị của  




1 2

3.2 3lim
2 3

n n

n nA  bằng. 

A.   . B.  1
9

. C. 1. D.  . 

Câu 5. Tính giới hạn 22

2
lim

2 5 2x

x
x x



 
  

A. 1. B. 2. C. 1
3

. D. 1
3

 . 

Câu 6. Tính giới hạn 

2 3 2lim
3 1x

x x x
x

 
  

A. 1
3

. B. 1
2

. C. 2
3

. D. 1
4

. 

Câu 7. Cho hàm số  
 

 

2 2
2

2 2
1 2

a x
khi x

f x x
a x khi x

 
  

  

. Có bao nhiêu giá trị nguyên của a để hàm số 

liên tục trên tập xác định ? 
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3. 

Câu 8. Cho các phát biểu sau phát biểu nào là đúng ? 
A. Nếu hàm số  y f x  không liên tục tại 0x  thì nó có đạo hàm tại điểm đó. 

B. Nếu hàm số  y f x  có đạo hàm tại 0x  thì nó không liên tục tại điểm đó. 
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C. Nếu hàm số  y f x  có đạo hàm tại 0x  thì nó liên tục tại điểm đó. 

D. Nếu hàm số  y f x  liên tục tại 0x  thì nó có đạo hàm tại điểm đó. 

Câu 9. Cho hàm số 3 5 2y x x    có đồ thị  C . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C  biết 
tiếp tuyến song song với đường thẳng 7 14y x  .  
A. 7 14y x   và 7 18y x  . B. 7 14y x  . 
C. 7 18y x  . D. 7 18y x  . 

Câu 10. Cho hàm số   1
1

xf x
x





. Tính  1f  . 

A.  1 1f   . B.   11
2

f   . C.  1 1f   . D.   11
2

f    . 

Câu 11. Tính 
4

sin coslim
tan

4
x

x x

x
 


  
  . 

A. 2 . B. 2 . C. 1. D. 1 . 
Câu 12. Cho hàm số cos 3 1y x  . Khẳng định nào là đúng?  

A. 
3 sin 3 1

2 3 1
dy x dx

x
 


. B. 

3 sin 3 1
2 3 1

dy x dx
x

 


. 

C. 
1 cos 3 1

2 3 1
dy x dx

x
 


. D. 

3 cos 3 1
2 3 1

dy x dx
x

 


. 

Câu 13. Cho hàm số 
4

3 1
4
xy x   . Tập nghiệm của bất phương trình ''' 6y   là  

A.  ;1S   . B.  ;2S   . C.  2;S   . D.  ;2S   . 
Câu 14. Cho tứ diện ABCD . Gọi ,M N  là trung điểm của AC  và AD . Giao tuyến của hai mặt phẳng 

 BMN  và  BCD ? 
A. Đường thẳng d đi qua B  và song song với BC . 
B. Đường thẳng d đi qua B và song song với MN .  
C. Đường thẳng d đi qua B  và I , với I  là giao điểm của MD và CN . 
D. Đường thẳng d đi qua B  và song song với MC . 

Câu 15. Nếu . ' ' ' 'ABCD A B C D là hình hộp thì:  
A. Các mặt bên là hình vuông. B. Các mặt bên là hình chữ nhật. 
C. Các mặt bên là hình thoi. D. Các mặt bên là hình bình hành. 

Câu 16. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình bình hành tâm O . Trong các khẳng định sau, 
khẳng định nào sai? 
A. 4SA SB SC SD SO   

    
. B. 2SA SB SO 

  
. 

C. SA SB SD SC  
   

. D. 0O A O B O C O D   
    

. 
Câu 17. Cho hình hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D . Chọn khẳng định đúng. 

A. ', ',
  
BA BD BD đồng phẳng. B. ', ',

  
BA BD BC  đồng phẳng. 

C. ', ', '
  
BA BD BC  đồng phẳng. D. , ', '

  
BD BD BC  đồng phẳng. 

Câu 18. Cho hình lăng trụ .ABC A B C   , M  là trung điểm của BB . Đặt CA a
  , CB b

 
, A A c 
  . 

Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. 1

2
AM b c a  
    . B. 1

2
AM a c b  
   . C. 1

2
AM a c b  
   . D. 1

2
AM b a c  
    . 
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Câu 19. Khẳng định nào sau đây sai? 
A. Nếu đường thẳng  d   thì d vuông góc với hai đường thẳng trong   .  

B. Nếu đường thẳng d vuông góc với hai đường thẳng nằm trong    thì  d  . 

C. Nếu đường thẳng d vuông góc với hai đường thẳng cắt nhau nằm trong    thì d vuông góc 

với bất kì đường thẳng nào nằm trong   . 

D. Nếu  d   và đường thẳng  //a   thì d a . 
Câu 20. Cho hình chóp .S ABC  có ( )SA ABC  và .AB BC  Số các mặt của .S ABC  là tam giác 

vuông bằng 
A. 1 .  B. 3.  C. 2.  D. 4.  

Câu 21. Cho các số thực , ,a b c  thỏa mãn 2 18c a   và  2lim 2an bn cn   . Tính 2 3P a b c     

A. 24 . B. 6. C. 12 . D. 6 . 
Câu 22. Cho ,a b  là các số dương. Biết  32 3 2 7lim 9 27 5

27x
x ax x bx


     . Tính giá trị của biểu 

thức 9 2P a b   
A. 14P   . B. 14P  . C. 7P  . D. 7P   . 

Câu 23. Cho hình vuông  1C  có cạnh bằng a. Người ta chia mỗi cạnh của hình vuông thành bốn phần 

bằng nhau và nối các điểm chia một cách thích hợp để có hình vuông  2C (Hình vẽ). 

 
Từ hình vuông  2C  lại tiếp tục làm như trên ta nhận được dãy các hình vuông 1C , 2C , 3C ,., nC
... Gọi iS  là diện tích của hình vuông   1, 2,3,.....iC i . Đặt 1 2 3 ... ...nT S S S S     . Biết 

32
3

T  , tính a? 

A. 2. B. 
5
2

. C. 2 . D. 2 2 . 

Câu 24. Cho ( )f x  là đa thức thỏa mãn 
3

( ) 15lim 12
3




x

f x
x

. Tính 
3

23

5 ( ) 11 4
lim

6

 


 x

f x
T

x x
. 

A. 3
20

T  . B. 3
40

T  . C. 1
4

T  . D. 1
20

T  . 

Câu 25. Biết  2

8
lim 2 3 4 2
x

ax x x
b

     với a
b

 tối giản. Hỏi giá trị ab  bằng bao nhiêu? 

A. 3 . B. 6 . C. 72 . D. 10 . 

Câu 26. Cho  
4

5
lim 5

4x

f x
x





. Tính giới hạn 

 
    4

5
lim

2 6 6 4x

f x

x f x



  
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A. 2 . B. 1
2

. C. 1
2

 . D. 2. 

Câu 27. Cho hàm số    
2 33 13 1 2

2
x x xf x x

x
   

 


. Để hàm số liên tục trên   thì phải bổ 

sung thêm     2 , ; , 1af a b a b
b

   . Khi đó H b a   chia hết cho số nào sau đây? 

A. 8. B. 6. C. 4. D. 5. 

Câu 28. Cho phương trình  32 5 11 0x x     (1). Mệnh đề nào sau đây đúng? 
A. Phương trình luôn vô nghiệm. 
B. Phương trình có 3 nghiệm phân biệt lớn hơn 2. 
C. Phương trình có đúng hai nghiệm lớn hơn 2. 
D. Phương trình có duy nhất một nghiệm và lớn hơn 2. 

Câu 29. Tính đạo hàm của hàm số sau 
2 1 khi 1

( )
1 3 khi 1

x x x
f x

x x

    
  

  

A. 

2  +1  khi 1
( ) 1  khi  1

2 1

x x
f x

x
x


    

. B. 

2 1   khi 1
( ) 1  khi  1

1

x x
f x

x
x

 
    

. 

C. 

2 1   khi 1
( ) 1  khi  1

1

x x
f x

x
x

 
    

. D. 

2 1   khi 1
( ) 1  khi  1

2 1

x x
f x

x
x

 
    

. 

Câu 30. Cho hàm số 3 3 2y x x    có đồ thị  .C  Biết rằng trên  C có hai điểm  

   ; , ;A A B BA x y B x y  phân biệt, các tiếp tuyến với  C  tại ,A B  có cùng hệ số góc, đồng thời  
đường thẳng đi qua A  và B  vuông góc với đường thẳng 5 0.x y    Tính tổng  

2 2 3 ,A B A Bx x y y    biết A Bx x . 
A. 8. B. 14 . C. 6. D. 10 . 

Câu 31. Cho hàm số 3 26 9 1y x x x     có đồ thị là  C . Hỏi trên đường thẳng 3y   có bao nhiêu 

điểm mà từ đó kẻ được 2 tiếp tuyến đến  C  mà 2 tiếp tuyến đó vuông góc với nhau? 
A. 1. B. 2. C. 3. D. 0. 

Câu 32. Cho hàm số   3 21 1 2 2 1
3

y m x x mx     . Tập các giá trị của tham số mđể 0y   với mọi 

x? 
A.  1;1m  . B.  ; 1m   . 

C.  1;1 . D.  ; 1  . 

Câu 33. Cho 1 sin 2 2 cos 3 2
2

y x x x    . Tổng các nghiệm trên đoạn  0;50  của phương trình 

0y  bằng 

A. 1225 . B. 1225
2
 . C. 1225

4
 . D. 2450 . 

Câu 34. Cho hình hộp 1 1 1 1.ABCDABCD  có 1 2;G G lần lượt là trọng tâm tam giác 1BDA  và 1 1CBD. Hãy 
chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau? 
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A. 1 1 2
3 3
4 2

AC AG AG 
  

. B. 1 1 2
3 3
2 4

AC AG AG 
  

. 

C. 1 1 2
1 3
2 4

AC AG AG 
  

. D.  1 1 2
3
2

AC AG AG 
  

. 

Câu 35. Cho hình lăng trụ đứng ' ' 'ABCA B C có đáy là tam giác ABC vuông tại A , có 3AB a
AC a . Biết ' 7A B a , Gọi N là trung điểm 'AA . Góc giữa hai đường thẳng 'A Bvà CN là 
 . Khẳng định nào sau đây đúng. 

A. 
14cos
7

  . B. 
14cos

7



 . C. 

14cos
28

  . D. 
14cos
2

  . 

Câu 36. Cho hình chóp .S ABCD có đáy là hình vuông cạnh 2a, mặt bên SABlà tam giác đều và 
2 2SC a .Gọi ,H K lần lượt là trung điểm của AB và AD. Khẳng định nào sau đây Sai? 

A.  CK SHD . B. CK SD . 
C. AC SK . D. Cả A,B,C đều sai. 

Câu 37. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật với , 3AB a AD a  . 

 SA ABCD  và 2SA a . Gọi I  là hình chiếu vuông góc của A  lên SB  và  P  là mặt 

phẳng chứa AI  và song song với BC . Diện tích thiết diện của mặt phẳng  P  với hình chóp 
.S ABCD . 

A. 
29 15

25
a

. B. 
29 15

5
a

. C. 
29 5

25
a

. D. 
29 3

25
a

. 

Câu 38. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình chữ nhật với đáy ABCD  là hình chữ nhật với AB a , 
2A D a . Ba cạnh , ,SA AB AD  đôi một vuông góc và 2SA a . Gọi I  là trung điểm của 

SD . Tính  cos ,AI SC   

A. 
42

42
. B. 

2
42

. C. 
2
7

. D. 
42
7

. 

Câu 39. Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có đáy là tam giác ABC  đều cạnh 2a và góc ' 60ABA  

. Gọi ,I K  lần lượt là trung điểm của A B  và A C . Gọi   là góc giữa hai mặt phẳng  AIK  và 

 ABC . Tính cos . 

A. 2
5

. B. 3
5

. C. 
2
5

. D. 
1
5

. 

Câu 40. Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác ABC  vuông cân tại B , biết 6SA a , 
2AB BC a   và  SA ABC . Gọi I  là hình chiếu vuông góc của B  lên cạnh AC . Tính 

khoảng cách từ điểm C  đến mặt phẳng  SBI . 

A. 
2

2
a

. B. 
2

3
a

. C. 
3

2
a

. D. 
6

2
a

. 

Câu 41. Cho dãy số  na  thỏa mãn: 
   

1

2 2
1 1

4
3 1,
2 1n n n n

a
n n

n a n a n a a 

    
    

 . Tìm lim na . 

A. lim 2na   . B. lim 2na  . C. lim 4na   D. lim 4na   . 
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Câu 42. Biết ;a b  là các số thực thỏa mãn:  2lim 4 1 5
x

x x ax b


     . Tính giá trị biểu thức 
3 2 ?T a b   

A. 5T   . B. 26T   . C. 2. D. 50T  . 
Câu 43. Cho hàm số   3 2 2020y f x ax bx cx     . Với 0, , ,a a b c R   và 2 4 8 0a b c    . Hỏi 

đồ thị hàm số        3 22021 2021 2021 1y g x a x b x c x         cắt trục hoành tại bao 
nhiêu điểm. Biết  lim

x
f x


  . 

A. 3 B. 0 C. 1 D. 2 

Câu 44. Cho hàm số 
 

1
2 1

xy
x





 có đồ thị là  C . Gọi điểm  0 0;M x y  với 0 1x   là điểm thuộc 

 C , biết tiếp tuyến của  C  tại điểm M  cắt trục hoành, trục tung lần lượt tại hai điểm phân 
biệt A , B  và tam giác OAB  có trọng tâm G  nằm trên đường thẳng : 4 0d x y  . Giá trị của 

0 04 2x y  bằng bao nhiêu? 
A. 5. B. 7. C. 7 . D. 5 . 

Câu 45. Cho
* 4 4 6 6 4 6; 2n n n

n n n n n nn C C C C C C     . Tính 
2 1 2 2 2 21 .3. 2 .3 . ... .3 .n n

n n nT C C n C     ? 
A. 8930.4 . B. 9930.2 . C. 9930.4 . D. 8930.2  

Câu 46. Tính tổng 
2 3 2 4 2018 2020 2019 2021
2021 2021 2021 2021 20212. 3.2.9. 4.3.9 . .... 2019.2020.9 2020.2021.9 .S C C C C C       

A. 20212021.10 . B. 20192020.2021.9 . 
C. 20192020.2021.10 . D. 20212019.2020.2021.10  

Câu 47. Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có cạnh đáy bằng a, tâm O . Gọi M  và N  lần lượt là 
trung điểm của SA và BC . Biết rằng góc giữa MN  và  ABCD  bằng 60 , cosin góc giữa MN  

và mặt phẳng  SBD  bằng: 

A. 
41

41
. B. 

5
5

. C. 
2 5

5
. D. 

2 41
41

. 

Câu 48. Cho hình chóp .S ABC  với 3, 4, 5SA SB SC   . Một mặt phẳng   thay đổi luôn đi qua 

trọng tâm của .S ABC  cắt các cạnh , ,SA SB SC tại các điểm 1 1 1, ,A B C . Tìm giá trị nhỏ nhất của 

biểu thức 2 2 2
1 1 1

1 1 1P
SA SB SC

   . 

A. 7
16

. B. 5
16

. C. 7
25

. D. 8
25

. 

Câu 49. Cho tứ diện .O ABC  có ba cạnh OA , OB , OC  đôi một vuông góc nhau tại O  với 3OA a , 
OB a , 2OC a . Gọi ,I J  lần lượt là trọng tâm các tam giác OAB  và OAC . Tính khoảng 

cách giữa hai đường thẳng IJ  và AC . 
A. 2

7
a . B. 4

7
a . C. 6

7
a . D. 8

7
a . 

Câu 50. Cho hình chóp .S ABCD  với đáy ABCD  là hình vuông cạnh a, cạnh bên SB b  và tam giác 
SAC  cân tại S. Trên cạnh AB  lấy điểm M  với AM x   0  x a . Mặt phẳng    qua M 
song song với AC, SB và cắt BC, SC, SA lần lượt tại N, P, Q. Xác định x để diện tích thiết diện 
MNPQ đạt giá trị lớn nhất. 
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A. 
4


ax . B. 

3


ax . C. 
2


ax . D. 

5


ax . 

HẾT 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
1.A 2.B 3.C 4.B 5.D 6.A 7.B 8.C 9.C 10.B 
11.B 12.B 13.B 14.B 15.D 16.B 17.B 18.D 19.B 20.D 
21.D 22.A 23.A 24.C 25.A 26.D 27.D 28.D 29.D 30.B 
31.A 32.D 33.B 34.B 35.A 36.D 37.A 38.B 39.D 40.D 
41.D 42.D 43.A 44.D 45.A 46.C 47.C 48.D 49.A 50.C 

 
ĐÁP ÁN CHI TIẾT 

Câu 1. Trong các dãy số sau, dãy nào là cấp số nhân. 

A. 2n
nu  . B. 

2

3n n

nu  . C.   11 n
nu n  . D. 22nu n . 

Lời giải  

Lập tỉ số 1n

n

u
u
  (Nếu 1n

n

u
u
  là số không đổi thì  nu  là cấp số nhân). 

A: 
1

1
1

2 2 2
2

n
n

n nn
n

u u u
u




     nu  là cấp số nhân có công bội bằng 2. 

B:  2
1

2

1n

n

nu
u n
 
  nu  không phải là cấp số nhân. 

C: 
   

 

2
1

1

1 . 1 1
1 .

n
n

n
n

nu n
u nn






  
  


 nu  không phải cấp số nhân. 

D:    2 2
1

2 2

2 1 1
2

n

n

n nu
u n n
  
   nu  không phải là cấp số nhân. 

Câu 2. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào là mệnh đề đúng? 
A. Dãy số  nu  có giới hạn bằng 0 khi n dần tiến tới dương vô cực, nếu nu  có thể nhỏ hơn một 
số dương bé tùy ý, kể từ một số hạng nào đó trở đi.  
B. Dãy số  nu  có giới hạn bằng 0 khi n dần tiến tới dương vô cực, nếu nu  có thể nhỏ hơn một 
số dương bé tùy ý, kể từ một số hạng nào đó trở đi.  
C. Dãy số  nu  có giới hạn bằng 0 khi n dần tiến tới dương vô cực, nếu nu  có thể lớn hơn một 
số dương tùy ý, kể từ một số hạng nào đó trở đi.  
D. Dãy số  nu  có giới hạn bằng 0 khi n dần tiến tới dương vô cực, nếu nu  có thể lớn hơn một 
số dương tùy ý, kể từ một số hạng nào đó trở đi. 

Lời giải  
Dựa vào định nghĩa về giới hạn 0 ta chọn B. 

Câu 3. Biết 
3 2

3

2 4lim 2
2

n n
an
 




 với a là tham số. Khi đó 2a a  bằng 

A. 1
2

. B. 1. C. 0. D. 1
4

. 

Lời giải  

Ta có 
3 2

3

2 4lim 2
2

n n
an
 




. 
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3
3

3
3

1 42 2lim 2 2 1
2

n
n n a

an a
n

   
      
  
 

 

Khi đó 2 21 1 0a a    . 

Câu 4. Giá trị của  




1 2

3.2 3lim
2 3

n n

n nA  bằng 

A.   . B.  1
9

. C. 1. D.  . 

Lời giải  

Ta có:  

        
    

 

1 2

23. 1
33.2 3 1lim lim

92 3 22. 9
3

n

n n

n n nC . 

Câu 5. Tính giới hạn 22

2
lim

2 5 2x

x
x x



 
  

A. 1. B. 2. C. 1
3

. D. 1
3

 . 

Lời giải  

Ta có 
  22 2 2

2 2 1 1lim lim lim
2 2 1 2 1 32 5 2x x x

x x
x x xx x    

  
   

   
. 

Câu 6. Tính giới hạn 
2 3 2lim
3 1x

x x x
x

 


 

A. 1
3

. B. 1
2

. C. 2
3

. D. 1
4

. 

Lời giải 

Ta có 
2 3 2lim
3 1x

x x x
x

 


31 2
lim

13
x

x x
x

x
x



 


  
 

31 2
lim

13
x

x x
x

x
x



  


  
 

31 2
lim

13
x

x
x

x
x



 
   

 
  
 

31 2
lim

13
x

x

x


 
   
 
  
 

1
3

 . 

Câu 7. Cho hàm số  
 

 

2 2
2

2 2
1 2

a x
khi x

f x x
a x khi x

 
  

  

. Có bao nhiêu giá trị nguyên của a để hàm số liên 

tục trên tập xác định ? 
A. 0. B.1. C. 2. D. 3. 

Lời giải 
Ta Hàm số xác định trên   
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Với 2x   ta có    2 2
2 2

a x
f x

x



 

 là hàm số liên tục trên từng khoảng xác định. 

Do đó hàm số  f x  liên tục trên  2;   

Với 2x   ta có    1f x a x   là hàm số liên tục trên tập xác định. Do đó hàm số  f x  liên 

tục trên  ; 2  
Với 2x   ta có        

2 2
lim lim 1 2 1 2
x x

f x a x a f
  

      

     
2

2 2

2 2 2

2
lim lim lim 2 2 4

2 2x x x

a x
f x a x a

x    


    

 
 

Hàm số liên tục trên   khi và chỉ khi hàm số liên tục tại 2x  , nên 

     2

2 2

1
lim lim 4 2 1 1

2
x x

a
f x f x a a

a  

 
    
 


 

Vậy 1a    là những giá trị cần tìm. Do đó có 1 giá trị nguyên a. 
Câu 8. Cho các phát biểu sau phát biểu nào là đúng ? 

A. Nếu hàm số  y f x  không liên tục tại 0x  thì nó có đạo hàm tại điểm đó.  

B. Nếu hàm số  y f x  có đạo hàm tại 0x  thì nó không liên tục tại điểm đó.  

C. Nếu hàm số  y f x  có đạo hàm tại 0x  thì nó liên tục tại điểm đó.  

D. Nếu hàm số  y f x  liên tục tại 0x  thì nó có đạo hàm tại điểm đó. 
Lời giải 

Nếu hàm số  y f x có đạo hàm tại 0x  thì nó liên tục tại điểm đó còn nếu hàm số liên tục tại 

điểm 0x  thì nó chưa chắc có đạo hàm tại điểm đó. 
 
Câu 9. Cho hàm số 3 5 2y x x    có đồ thị  C . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C  biết tiếp 

tuyến song song với đường thẳng 7 14y x  .  
A. 7 14y x   và 7 18y x  . B. 7 14y x  .  
C. 7 18y x  .  D. 7 18y x  . 

Lời giải 
Gọi  0 0;M x y  là tọa độ tiếp điểm. 

Ta có: 23 5y x       2
0 03 5y x x     

Vì tiếp tuyến song song với đường thẳng 7 14y x   nên hệ số góc tiếp tuyến bằng 7. 

Suy ra:   02
0 0

0

2
7 3 5 7

2
x

y x x
x


        
 

Với 0 02 0x y   , phương trình tiếp tuyến là:  7 2 0 7 14y x y x       (loại). 

 Với 0 02 4x y   , phương trình tiếp tuyến là:  7 2 4 7 18y x y x      . 

Vậy phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C  là: 7 18y x  .  

Câu 10. Cho hàm số   1
1

xf x
x





. Tính  1f  . 
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A.  1 1f   . B.   11
2

f   . C.  1 1f   . D.   11
2

f    . 

Lời giải 

Ta có:  
 

 
 2 2

2 2 11
21 1 1

f x f
x

    
 

.  

Câu 11. Tính 
4

sin coslim
tan

4
x

x x

x
 


  
 

. 

A. 2 . B. 2 . C. 1. D. 1 . 
Lời giải 

Ta có: 
4 4 4

2 sin cos
sin cos 4 4lim lim lim 2 cos 2

4tan sin
4 4

x x x

x x
x x x

x x
  

 


   

                         
   

.  

Câu 12. Cho hàm số cos 3 1y x  . Khẳng định nào là đúng?  

A. 
3 sin 3 1

2 3 1
dy x dx

x
 


. B. 

3 sin 3 1
2 3 1

dy x dx
x

 


.  

C. 
1 cos 3 1

2 3 1
dy x dx

x
 


. D. 

3 cos 3 1
2 3 1

dy x dx
x

 


. 

Lời giải  

Ta có:    cos 3 1 3 1 sin 3 1dy x dx x x dx        

 
 3 1 3sin 3 1 sin 3 1
2 3 1 2 3 1

x
x dx x dx

x x


    

 
.  

Câu 13. Cho hàm số 
4

3 1
4
xy x   . Tập nghiệm của bất phương trình ''' 6y   là  

A.  ;1S   . B.  ;2S   . C.  2;S   . D.  ;2S   . 
Lời giải  

3 2' 3y x x   2'' 3 6y x x   ''' 6 6y x   . 
''' 6 6 6 6 2y x x      . 

Tập nghiệm bất phương trình là  ;2S   . 
Câu 14. Cho tứ diện ABCD . Gọi ,M N  là trung điểm của AC  và AD . Giao tuyến của hai mặt phẳng 

 BMN  và  BCD ? 
A. Đường thẳng d đi qua B  và song song với BC .  
B. Đường thẳng d đi qua B và song song với MN .  
C. Đường thẳng d đi qua B  và I , với I  là giao điểm của MD và CN . 
D. Đường thẳng d đi qua B  và song song với MC . 
  Lời giải  
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 Hai mặt phẳng  BMN  và  BCD : Có điểm B chung và / /MN CD .nên theo tính chất giao tuyến 

của hai mặt phẳng thì giao tuyến là đường thẳng d đi qua B  và song song với MN  (hoặc song 
song CD ) 

Câu 15. Nếu . ' ' ' 'ABCD A B C D là hình hộp thì:  
A. Các mặt bên là hình vuông. B. Các mặt bên là hình chữ nhật. 
C. Các mặt bên là hình thoi. D. Các mặt bên là hình bình hành. 

Lời giải  
  

Nếu . ' ' ' 'ABCD A B C D là hình hộp thì tất cả các mặt là bình bình hành nên mặt bên cũng là hình 
bình hành.  

Câu 16. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình bình hành tâm O . Trong các khẳng định sau, 
khẳng định nào sai? 
A. 4SA SB SC SD SO   

    
. B. 2SA SB SO 

  
.  

C. SA SB SD SC  
   

.  D. 0O A O B O C O D   
    

. 
Lời giải  

 
    

 
Ta có ABCD  là hình bình hành tâm O  nên theo tính chất trung điểm thì 
+ 0O A O B O C O D   
    

 .  
+ SA SB SD SC B A C D    
     

. 
+     2 2 4SA SB SC SD SA SC SB SD SO SO SO         
          

. 
Nên phương án B sai, không có tính chất thõa mãn 2SA SB SO 

  
.  

 
Câu 17.  Cho hình hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D . Chọn khẳng định đúng. 
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A. ', ',
  
BA BD BD đồng phẳng. B. ', ',

  
BA BD BC  đồng phẳng. 

C. ', ', '
  
BA BD BC  đồng phẳng. D. , ', '

  
BD BD BC  đồng phẳng. 

Lời giải  

 
Ta có 3 véctơ ', ',

  
BA BD BC  đồng phẳng vì chúng có giá cùng nằm trên mặt phẳng  ' ' .BCD A  

Câu 18.  Cho hình lăng trụ .ABC A B C   , M  là trung điểm của BB . Đặt CA a
  , CB b

 
, 

A A c 
  . Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. 1

2
AM b c a  
    . B. 1

2
AM a c b  
   . C. 1

2
AM a c b  
   . D. 1

2
AM b a c  
    . 

Lời giải  

Ta phân tích như sau:  
1
2

AM AB BM CB CA BB     
      1 1

2 2
b a AA b a c     

    . 

Câu 19. Khẳng định nào sau đây sai? 
A. Nếu đường thẳng  d   thì d vuông góc với hai đường thẳng trong   .  

B. Nếu đường thẳng d vuông góc với hai đường thẳng nằm trong    thì  d  . 

C. Nếu đường thẳng d vuông góc với hai đường thẳng cắt nhau nằm trong    thì d vuông góc 

với bất kì đường thẳng nào nằm trong   . 

D. Nếu  d   và đường thẳng  //a   thì d a . 
Lời giải  

Đường thẳng d vuông góc với hai đường thẳng nằm trong    thì  d   chỉ đúng khi hai 
đường thẳng đó cắt nhau. 

Câu 20. Cho hình chóp .S ABC  có ( )SA ABC  và .AB BC  Số các mặt của .S ABC  là tam giác vuông 
bằng 
A. 1 .  B. 3.  C. 2.  D. 4.  Lời giải  

A D

B C

A'

B'

D'

C'

M

B'
C'

A C

B

A'
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Ta có AB BC ABC   là tam giác vuông tại .B  

Ta có ( ) ,
SA AB

SA ABC SAB SAC
SA AC


     

 là các tam giác vuông tại .A   

Mặt khác 
AB BC

BC SB SBC
SA BC


    

 là tam giác vuông tại .B  

Vậy .S ABC  có bốn mặt đều là tam giác vuông.  

Câu 21. Cho các số thực , ,a b c  thỏa mãn 2 18c a   và  2lim 2an bn cn   . Tính 2 3P a b c     

A. 24 . B. 6. C. 12 . D. 6 . 
Lời giải  

Từ giả thiết  2lim 2an bn cn    suy ra 0, 0a c  . 

Ta có      

 

2
2 2

2

2

0 1
lim 2 lim 2

2 2

a ca c n bn
an bn cn b

an bn cn
a c

          
   

 

Mà 2 18c a    3   

Từ  1  và  3  ta có: 2 9 3a c c      

Thay vào  2 12b    
Khi đó 2 3 6P a b c      

Câu 22. Cho ,a b  là các số dương. Biết  32 3 2 7lim 9 27 5
27x

x ax x bx


     . Tính giá trị của biểu 

thức 9 2P a b   
A. 14P   . B. 14P  . C. 7P  . D. 7P   . 

Lời giải  

     3 32 3 2 2 3 2lim 9 27 5 lim 9 3 27 5 3
x x

x ax x bx x ax x x bx x
 

               

   32 3 2lim 9 3 lim 27 5 3
x x

x ax x x bx x
 

       . 

 2lim 9 3 lim
6

( 9 3)
x x

ax ax ax x
ax
x

 

 
    

 
 

 
 

2
3 3 2

2
3 33 2 3 2 2

5lim 27 5 3 lim
27 5 3 27 5 9

x x

bxx bx x
x bx x x bx x

 


    

     
 

A C

S

B
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2
2

2

2 3 3
3 3

5

lim
275 527 3 27 9

x

x b
bx

b bx
x x x x



  
  

  
       
   

 

 Do đó 7 9 2 14
6 27 27
a b a b
       

 
Câu 23.  Cho hình vuông  1C  có cạnh bằng a. Người ta chia mỗi cạnh của hình vuông thành bốn phần 

bằng nhau và nối các điểm chia một cách thích hợp để có hình vuông  2C (Hình vẽ). 

 
Từ hình vuông  2C  lại tiếp tục làm như trên ta nhận được dãy các hình vuông 1C , 2C , 3C ,., nC ... 

Gọi iS  là diện tích của hình vuông   1, 2,3,.....iC i . Đặt 1 2 3 ... ...nT S S S S     . Biết 
32
3

T  , tính a? 

 A. 2.  B. 
5
2

 .   C. 2  .  D. 2 2 . 

Lời giải 

 Cạnh của hình vuông  2C  là: 
2 2

2
3 1 10
4 4 4

aa a a        
   

. Do đó diện tích 2
2

5
8

S a 1
5
8

S . 

 Cạnh của hình vuông  3C  là: 
22 2

2
3 2 2

103 1 10
4 4 4 4

aa a a a
                   

.  

 Do đó diện 
2

2
3 2

5 5
8 8

S a S   
 

. Lý luận tương tự ta có các 1S , 2S , 3,... ...nS S . tạo thành một dãy 

cấp số nhân lùi vô hạn có 1 1u S  và công bội 5
8

q  . 

 1

1
ST

q




28
3
a

 . Với 32
3

T   ta có 2 4 2a a   . 

Câu 24. Cho ( )f x  là đa thức thỏa mãn 
3

( ) 15lim 12
3




x

f x
x

. Tính 
3

23

5 ( ) 11 4
lim

6

 


 x

f x
T

x x
. 

A. 3
20

T  . B. 3
40

T  . C. 1
4

T  . D. 1
20

T  . 

Lời giải 
Do 

3

( ) 15lim 12
3




x

f x
x  3

lim ( ) 15
x

f x


 
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     
 

    

3

2 23 3 3 3

223 3 3 3

5 ( ) 11 4 5 ( ) 11 64lim lim
6 3 2 5 ( ) 11 2 5 ( ) 11 4

5 ( ) 15 1 1 1lim lim 5.12.
( 3) 5(4 4.4 16) 42 5 ( ) 11 4 5 ( ) 11 16

x x

x x

f x f xT
x x x x f x f x

f x
x x f x f x

 

 

   
 

       


  

      

 

Câu 25. Biết  2

8
lim 2 3 4 2
x

ax x x
b

     với a
b

 tối giản. Hỏi giá trị ab  bằng bao nhiêu? 

A. 3 . B. 6 . C. 72 . D. 10 . 
Lời giải 

Ta có  2

2

3 4lim 2 3 4 2 lim
2 3 4 2x x

xx x x
x x x 

  
     

   
 

2

43 3 3lim
3 4 2 2 82 2

x

x

x x


 
       

 
   

 

. 

Khi đó 3, 1 3a b a b       . 

Câu 26. Cho  
4

5
lim 5

4x

f x
x





. Tính giới hạn 

 
    4

5
lim

2 6 6 4x

f x

x f x



  
 

A. 2 . B. 1
2

. C. 1
2

 . D. 2. 

Lời giải 
Vì  

4

5
lim 5

4x

f x
x





 nên  4 5f  . 

Khi đó  
    

 
   4 4 4

5 5 2 4 2lim lim .lim 5. 2
4 6 6 4 6. 4 6 42 6 6 4x x x

f x f x x
x f x fx f x  

   
  

      
. 

Câu 27. Cho hàm số    
2 33 13 1 2

2
x x xf x x

x
   

 


. Để hàm số liên tục trên   thì phải bổ sung 

thêm     2 , ; , 1af a b a b
b

   . Khi đó H b a   chia hết cho số nào sau đây? 

A. 8. B. 6. C. 4. D. 5. 
Lời giải  

Hàm số liên tục trên các khoảng  ;2  và  2; . 
Để hàm số liên tục trên   thì hàm số liên tục tại 2x   hay    

2
lim 2
x

f x f


 . 

Ta có : 
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 

       

 

2 23 3

2 2 2

2

22 2 3 3

222 3 3

3 13 1 3 3 3 13 1lim lim lim
2 2 2

6 26 13lim
2 3 3 2 9 3 13 1 13 1

3 13lim
3 3 9 3 13 1 13 1

5 13 19
6 27 54

x x x

x

x

x x x x x xf x
x x x

x x x

x x x x x x

x
x x x x

  





         
   

    
 
   

  
        

 
 

            

  

 

Do đó   192
54

f  . Suy ra 19, 54a b  . Hay 54 19 35H b a      chia hết cho 5. 

Câu 28. Cho phương trình  32 5 11 0x x     (1). Mệnh đề nào sau đây đúng? 
A. Phương trình luôn vô nghiệm . 
B. Phương trình có 3 nghiệm phân biệt lớn hơn 2 .  
C. Phương trình có đúng hai nghiệm lớn hơn 2.   
D. Phương trình có duy nhất một nghiệm và lớn hơn 2. 

Lời giải  
Điều kiện : 2x  . 
Đặt  2 0x t t   . Phương trình đã cho trở thành : 3 25 1 0t t    (2). 

Đặt   3 25 1f t t t    thì hàm số liên tục trên [0; ) . 
Xét sự tồn tại nghiệm của phương trình : 3 25 1 0t t    trên   ta thấy:  
  0 1f  ,  1 5f  ,  1 3f   ,  5 1f    

Vì: 

   
   
   

5 . 1 0

1 . 0 0

0 . 1 0

f f

f f

f f

  


 
 

nên (2) có 3 nghiệm phân biệt      1 2 35; 1 , 1;0 , 0;1t t t      . 

Do đó trên [0; )  thì phương trình (2) có duy nhất một nghiệm. Khi đó phương trình (1) có 
duy nhất một nghiệm và 2 2 2x t   . 

Câu 29. Tính đạo hàm của hàm số sau 
2 1 khi 1

( )
1 3 khi 1

x x x
f x

x x

    
  

  

A. 

2  +1  khi 1
( ) 1  khi  1

2 1

x x
f x

x
x


    

. B. 

2 1   khi 1
( ) 1  khi  1

1

x x
f x

x
x

 
    

.  

C. 

2 1   khi 1
( ) 1  khi  1

1

x x
f x

x
x

 
    

. D. 

2 1   khi 1
( ) 1  khi  1

2 1

x x
f x

x
x

 
    

. 

 
Lời giải  

Với 1x   ta có: '( ) 2 1f x x   
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Với 1x   ta có: 1'( )
2 1

f x
x




 

Tại 1x   ta có: 

  

  
 

 

2

1 1

( ) (1) 2lim lim 3
1 1x x

f x f x x
x x

 

1 1

( ) (1) 1lim lim
1 1x x

f x f x
x x  

 
  

 
 suy ra hàm số không có đạo hàm tại 1x   

Vậy 

2 1   khi 1
( ) 1  khi  1

2 1

x x
f x

x
x

 
    

. 

  
Câu 30. Cho hàm số 3 3 2y x x    có đồ thị  .C  Biết rằng trên  C  có hai điểm    ; , ;A A B BA x y B x y  

phân biệt, các tiếp tuyến với  C  tại ,A B  có cùng hệ số góc, đồng thời đường thẳng đi qua A  

và B  vuông góc với đường thẳng 5 0.x y    Tính tổng 2 2 3 ,A B A Bx x y y    biết A Bx x . 
 A. 8. B. 14 . C. 6. D. 10 . 

Lời giải  
3 23 2 3 3y x x y x       

Tiếp tuyến với  C  tại ,A B  có cùng hệ số góc và chỉ khi 

     2 2

0
A B

A B A B
A B

x x L
f x f x x x

x x
 

    
 

 

,A B  đối xứng nhau qua  0;2I  là tâm đối xứng của  .C  
: 5 0 : 0.AB d x y AB x y m         

AB  qua I  nên ta có 2 : 2 0.m AB x y      
Khi đó hoành độ ,A B thỏa mãn phương trình 

   3 0 ( )
3 2 2 2;4 , 2;0

2
x L

x x x A B
x


        
 

2 2 3 14.A B A Bx x y y     
 

Câu 31. Cho hàm số 3 26 9 1y x x x     có đồ thị là  C . Hỏi trên đường thẳng 3y   có bao nhiêu 

điểm mà từ đó kẻ được 2 tiếp tuyến đến  C  mà 2 tiếp tuyến đó vuông góc với nhau? 
A. 1. B. 2. C. 3. D. 0. 

Lời giải  
 Lấy điểm  ;3M m  bất kì thuộc đường thẳng 3y  . Đường thẳng d  đi qua  ;3M m  có hệ số 

góc k có phương trình   3y k x m   . 

 Ta có: 23 12 9y x x    . Để d  tiếp xúc với đồ thị  C  khi và chỉ khi hệ sau có nghiệm: 

    
 

3 2

2

6 9 1 3 1
3 12 9 2

x x x k x m   
k x x   

      
   

. 
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 Thay  2  vào  1  ta có: 

    

  
 

   

 

3 2 2

3 2

2

2

6 9 1 3 12 9 3
2 3 2 12 9 4 0

1 2 4 3 9 4 0
1

2 4 3 9 4 0

x x x x x x m
x m x mx m
x x m x m
x

x m x m

       

      
        

      

 

 Với 1 0x k   . Tiếp tuyến là 3y  . 
 Do không có tiếp tuyến nào của đồ thị vuông góc với tiếp tuyến 3y  , nên yêu cầu bài toán 

tương đương với phương trình    22 4 3 9 4 0x m x m         có 2 nghiệm phân biệt 1 2;x x , và 
tiếp tuyến tại chúng vuông góc với nhau. 

 Phương trình    có 2 nghiệm phân biệt khi và chỉ khi: 

 
   2

2

4 3 8 9 4 0
4

9 48 48 0 3
4

m m

mm m
m

      
     
 

 

 Theo Viet, ta có: 
1 2

1 2

4 3
2

9 4.
2

mx x

mx x

  
  


 

 Ta có: 

       
       

2 2
1 2 1 1 2 2

2 2
1 2 1 2 1 2 1 2 1 2 1 2

. 1 3 12 9 . 3 12 9 1
14 3 10 12 9

9
26
27

f x f x x x x x

x x x x x x x x x x x x

m

          


         

 

 

 Vây 
26 ;3
27

M  
 
 

 thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Câu 32. Cho hàm số   3 21 1 2 2 1
3

y m x x mx     . Tập các giá trị của tham số mđể 0y   với mọi 

x? 
A.  1;1m  .  B.  ; 1m   .  

C.  1;1 .  D.  ; 1  . 
Lời giải  

 
Ta có:   21 4 2y m x x m     . 

  20 1 4 2 0y m x x m        , x    1  

Nếu 1m   thì bất phương trình trở thành 14 2 0
2

x x      ( không thỏa mãn với mọi x

) 
Nếu 1m  . Khi đó 

      2

11 11 01 114 2 . 1 00 2 2 4 0 2

mm mm mmm m m m m

                      
. 
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Câu 33. Cho 1 sin 2 2 cos 3 2
2

y x x x    . Tổng các nghiệm trên đoạn  0;50  của phương trình 0y 

bằng 
A. 1225 . B. 1225

2
 . C. 1225

4
 . D. 2450 . 

Lời giải  
Ta có: 2cos2 2sin 3 2sin 2sin 4y x x x x       . 

0 2 ;
2

y x k k       . 

vì  0;50x   nên 1 990 2 50
2 4 4

k k         . 

Mặt khác k  nên  0;1;2;3;...;24k . 

Suy ra tổng các nghiệm trên đoạn  0;50  của phương trình 0y  là: 

25

9725
5 9 13 97 12252 2....

2 2 2 2 2 2 2
S

 
     

  
         . 

Câu 34. Cho hình hộp 1 1 1 1.ABCDABCD  có 1 2;G G lần lượt là trọng tâm tam giác 1BDA  và 1 1CBD. Hãy 
chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau? 
A. 1 1 2

3 3
4 2

AC AG AG 
  

. B. 1 1 2
3 3
2 4

AC AG AG 
  

.  

C. 1 1 2
1 3
2 4

AC AG AG 
  

. D.  1 1 2
3
2

AC AG AG 
  

. 

Lời giải  
Ta có: 1 1AB AG G B 

  
. 

 1 1AD AG G D 
  

. 

 1 1 1 1AA AG G A 
  

. 

Suy ra 1 13AB AD AA AG  
   

. 

M à 1 1AB AD AA AC  
   

 suy ra 1 13AC AG
 

. (1) 

Ta lại có: 2 2AC AG G C 
  

. 

 1 2 2 1AB AG G B 
  

. 

 1 2 2 1AD AG G D 
  

. 

Suy ra 1 1 2 1 1 23 3AC AB AD AG AB AD AB AA AD AA AG         
          

. 

   1 2
3
2

AB AD AA AG   
   

 1 2
3
2

AC AG 
 

. (2) 

Từ (1) và (2) suy ra 1 1 2
3 3
2 4

AC AG AG 
  

. 

---------------- 

Câu 35. Cho hình lăng trụ đứng ' ' 'ABCA B C có đáy là tam giác ABC vuông tại A , có 3AB a AC a

. Biết ' 7A B a , Gọi N là trung điểm 'AA . Góc giữa hai đường thẳng 'A Bvà CN là  . Khẳng 
định nào sau đây đúng. 
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A. 
14cos
7

  . B. 
14cos

7



 . C. 

14cos
28

  . D.
14cos
2

  . 

Lời giải  
 

 
Gọi M là trung điểm 'CC  suy ra ' / /A M CN  
Khi đó    ' , ' , 'A B CN A B A M . 
Ta có:  

2 2 2 2' ' 7 3 2AA A B AB a a a       
2 2 2 23 2BC AB AC a a a     2 2 2 24 5BM CM BC a a a       

 Vì tứ giác 'A MCN là hình bình hành ''
2

AACM A N AN a      

Và 2 2 2 2' 2A M CN AC AN a a a       
Áp dụng định lý cô sin trong tam giác ' :A BM


2 2 2 2 2 2' ' 7 2 5 2 14cos '
2 ' . ' 72. 7. 2 14

A B A M BM a a aBA M
A B A M a a
   

     

Câu 36. Cho hình chóp .S ABCD có đáy là hình vuông cạnh 2a, mặt bên SABlà tam giác đều và 
2 2SC a .Gọi ,H K lần lượt là trung điểm của AB  và AD . Khẳng định nào sau đây Sai? 

A.  CK SHD .  B. CK SD .  

C. AC SK .  D.  CK SBC . 
Lời giải  
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Ta có H là trung điểm AB và tam giác SAB  đều nên SH AB  (1) 

Mặt khác: 3; 2 2SH a SC a  , 2 2 2 24 5HC BH BC a a a      

Dễ thấy:  2
2 2 2 2 2 23 5 8 2 2SH HC a a a a SC      SHC  vuông tại H SH HC  (2) 

Từ (1) và (2)  SH ABCD   

Khi đó:  ,AC SH AC HK AC SHK AC SK       ( Phương án C đúng) 
 
 

 
 

 
 
 
 

 
Ta có: 

   AHD DKC c g c DKC AHD        

mà   0 090 90AHD ADH DKC ADH CK HD        
 Lại có: SH CK  CK SHD   
Suy ra phương án A, B đúng. 

Câu 37. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật với , 3AB a AD a  . 

 SA ABCD  và 2SA a . Gọi I  là hình chiếu vuông góc của A  lên SB  và  P  là mặt 

phẳng chứa AI  và song song với BC . Diện tích thiết diện của mặt phẳng  P  với hình chóp 
.S ABCD . 

A. 
29 15

25
a

. B. 
29 15

5
a

. C. 
29 5

25
a

. D. 
29 3

25
a

. 

Lời giải 
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Xét SAB  là tam giác vuông tại A  và 2 ,SA a AB a  . Vì I  là hình chiếu vuông góc của A  

lên SB  nên ta có: 
 22 2 2 2 2

1 1 1 1 1 5 2
4 52

aAI
AI SA AB a aa

       . 

+ Lại có: AIB  đồng dạng với IB ABSAB
AB SB

    hay

2 2 2

2 2

5
55

AB a a aIB
SB aSA AB

   


 

5 4 55
5 5

a aSI SB IB a      . 

Vì  P  là mặt phẳng chứa AI  và song song với BC  AD P   và cắt SC tại điểm J thỏa 
mãn: / /IJ BC  

4 5 . 3. 4 35
55

a aIJ SI SI BC aIJ
BC SB SB a

      . 

Khi đó  P  giao với hình chóp .S ABCD  theo thiết diện là hình thang ADJI  với 2 đáy là 

3AD a  và 
4 3

5
aIJ  . 

Lại có  AD SAB AD AI    hay AI  là chiều cao của hình thang ADJI  và 
2
5
aAI  . 

Vậy diện tích thiết diện của  P  và hình chóp .S ABCD  là: 

 
21 1 4 3 2 9 15. 3 .

2 2 5 255
a a aS AD IJ AI a

 
      

 
. 

Câu 38. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình chữ nhật với đáy ABCD  là hình chữ nhật với AB a , 
2A D a . Ba cạnh , ,SA AB AD  đôi một vuông góc và 2SA a . Gọi I  là trung điểm của 

SD . Tính  cos ,AI SC   

A. 
42

42
. B. 

2
42

. C. 
2
7

. D. 
42
7

. 

Lời giải 
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Ta có:  2

2 2 22 3AC AD CD a a a    

   222 2 2 3 7SC SA AC a a a      ; 

   222 21 1 1 62 2
2 2 2 2

aAI SD SA AD a a      . 

Khi đó:    
. .

cos , cos ,
6. . 7

2

AI SC AI SC
AI SC AI SC

aAI SC a
  

   
 

  . 

Lại có:  1
2

AI AS AD 
  

; SC AC AS AB AD AS    
     

 

  1.
2

AI SC AS AD AB AD AS    
      

 1 . . . . . .
2

AS AB AS AD AS AS AD AB AD AD AD AS     
           

 

   2 2 2 2 21 1 4 2
2 2

AS AD a a a        . 

 
2

2

2cos ,
42 42

2

aAI SC
a

   . 

 

Câu 39. Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có đáy là tam giác ABC  đều cạnh 2a và góc ' 60ABA  

. Gọi ,I K  lần lượt là trung điểm của A B  và A C . Gọi   là góc giữa hai mặt phẳng  AIK  và 

 ABC . Tính cos . 

A. 2
5

. B. 3
5

. C. 
2
5

. D. 
1
5

. 

Lời giải  
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Gọi ,M N  lần lượt là hình chiếu vuông góc của I  và K  lên mặt phẳng  ABC . 

Ta có góc giữa hai mặt phẳng  AIK  và  ABC  cũng chính là góc giữa hai mặt phẳng  AIK  

và  AMN . 

Mặt khác AMN  là hình chiếu vuông góc của AIK  lên  ABC . 

Khi đó ta có .cosAMN AIKS S   cos AMN

AIK

S
S

 



     . 

Ta có 
21 3. .sin60

2 4AMN
aS AM AN   . 

Xét A AB  vuông tại ta có .tan60 2 3AA AB a   ; 
2 2 2 2 24 12 4A B AB A A a a a      2AI AK a   . 

Gọi J  là trung điểm IK suy ra 
2

2 2 2 154
4 2
a aAJ AI IJ a     . 

Ta có 
21 1 15 15. .

2 2 2 4AIK
a aS AJ IK a    . 

Vậy 

2

2

3
14cos

15 5
4

a

a
   . 

Câu 40. Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác ABC  vuông cân tại B , biết 6SA a , 2AB BC a   
và  SA ABC . Gọi I  là hình chiếu vuông góc của B  lên cạnh AC . Tính khoảng cách từ điểm 

C  đến mặt phẳng  SBI . 

A. 
2

2
a

. B. 
2

3
a

. C. 
3

2
a

.  D. 
6

2
a

. 

Lời giải  
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Gọi H  là hình chiếu vuông góc của C  lên cạnh SI . 
Ta có CH SI . 

CH BI , (Vì  BI SAC ). 

Suy ra  CH SBI . Vậy   ,d C SBI CH . 

Xét ABC  vuông cân tại B  nên ta có 2 2AC a
1 2
2

AI CI AC a    . 

Xét SAI  vuông tại A  ta có  6tan 3 60
2

SA aSIA SIA
AI a

      . 

Xét IHC  vuông tại H  ta có   3 6sin sin .sin60 2
2 2

HC aHIC SIA HC IC a
IC

      . 

Câu 41. Cho dãy số  na  thỏa mãn: 
   

1

2 2
1 1

4
3 1,
2 1n n n n

a
n n

n a n a n a a 

    
    

 . Tìm lim na . 

A. lim 2na   . B. lim 2na  . C. lim 4na   D. lim 4na   . 
 

Lời giải  

Dễ thấy *0,na n   . Từ giả thiết ta có    
2 2

1

2
1

n n

n n n
a a


   . 

Với mỗi *n   , đặt 
1 1

4n
n

y
a

  . Khi đó ta có 
1 1y   và 

     
 

2
2 22 2

1 1 1 2

1 12 1 2
4 4 2n n n n n n

nn y n y n n y n y y y
n  

                    
. 

Do đó: 

  
       

2 22 2 2 2

1 2 2

1 2 ...11 2 3 1 2 4...
1 1 3 1 1 ...3 1 1n

n nn n ny y
n n n n n n n n n n

                                         
 

 
 

22

22

4 14
4 1 16 1n

n

n n
a

y n n


  
  

. 

Vậy 
 
 

22

22

4 1
lim lim 4

16 1n

n n
a

n n


  
 

. 
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Câu 42. Biết ;a b  là các số thực thỏa mãn:  2lim 4 1 5
x

x x ax b


     . Tính giá trị biểu thức 
3 2 ?T a b   

A. 5T   . B. 26T   . C. 2. D. 50T  . 
Lời giải  

Xét  2lim 4 1 5
x

x x ax b


      

+) Nếu 1a   thì  2
2

4 1lim 4 1 lim 1
x x

bx x ax b x a
x x x 

 
            

 
 

Vì: 
2

lim

4 1lim 1 1 0

x

x

x

ba a
x x x





 


 
           

. 

Do đó 1a  . 

Khi đó:    2 2lim 4 1 lim 4 1
x x

x x ax b x x x b
 

          

 
 

 
 

22 2

2 2

4 1 2 4 1
lim lim

4 1 4 1x x

x x x b b x b

x x x b x x x b 

      
 

       
 

   
2

2

12 4 2 4
lim 2

24 11 1
x

bb bx b
b

x x x




  

   
   

 

Mà  2lim 4 1 5
x

x x ax b


      nên 2 5 7b b    . 

Vậy 3 2 50T a b   . 
Cách 2: gv phản biện 
Ta có: 

     2 2 2
2

2

1 2 4 1
lim 4 1 5 lim 5

4 11
x x

a x ab x b
x x ax b

a x b
x x

 

    
      

 
    

 
 

Điều này xảy ra 

  

 
21 0 1 1 0

2 4 75
1

a a do a
ab b

a

        
    

Câu 43. Cho hàm số   3 2 2020y f x ax bx cx     . Với 0, , ,a a b c R   và 2 4 8 0a b c    . Hỏi đồ 

thị hàm số        3 22021 2021 2021 1y g x a x b x c x         cắt trục hoành tại bao nhiêu 
điểm. Biết  lim

x
f x


  . 

A. 3   B. 0   C. 1   D. 2 
Lời giải  

Đồ thị hàm số  y g x  cắt trục hoành suy ra phương trình 

     3 22021 2021 2021 1 0 (1)a x b x c x       . Đặt 2021x t   khi đó phương trình trở 

thành 3 2 1 0(2)at bt ct    . 
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Nhận thấy mỗi giá trị của t  cho ta một giá trị của x nên số nghiệm phân biệt của phương trình 
(2) là số nghiệm phân biệt của phương trình (1). 

Xét hàm số   3 2 1f t at bt ct     liên tục trên R  . Có   1 2 4 80 1; 0
2 8

a b cf f        
 

  

  10 . 0
2

f f    
 

 nên phương trình (2) có nghiệm thuộc 
10;
2

 
 
 

  

   lim 0 lim
x t

f x a f t
 

        nên tồn tại số thực âm   sao cho 

     0 . 0 0f f f      nên phương trình (2) có nghiệm thuộc  ; 0 . 

 lim
t

f t


   nên tồn tại số thực dương  sao cho    10 . 0
2

f f f      
 

 nên phương 

trình (2) có nghiệm thuộc 
1 ;
2

  
 

 . 

Phương trình (2) là phương trình bậc 3 nên có tối đa 3 nghiệm vậy phương trình (2) có 3 nghiệm 
suy ra phương trình (1) có 3 nghiệm. 

Câu 44.  Cho hàm số 
 

1
2 1

xy
x





 có đồ thị là  C . Gọi điểm  0 0;M x y  với 0 1x   là điểm thuộc 

 C , biết tiếp tuyến của  C  tại điểm M  cắt trục hoành, trục tung lần lượt tại hai điểm phân biệt 
A , B  và tam giác OAB  có trọng tâm G  nằm trên đường thẳng : 4 0d x y  . Giá trị của 

0 04 2x y  bằng bao nhiêu? 
A. 5. B. 7. C. 7 . D. 5 . 

Lời giải 

Có 
 

1
2 1

xy
x



  2

1 0, 1
1

y x
x

     


. 

Tiếp tuyến của  C  tại điểm  0 0;M x y  có phương trình: 
 

   
0

02
00

11
2 11

xy x x
xx


  


 

 d . 

Ta có : 
2
0

0
1 ; 0

2 2
xA x

 
   

 
, 

 

2
0 0

2
0

2 10;
2 1
x xB

x

  
   

  

suy ra 
 

2 2
0 0 0 0

2
0

2 11 ;
6 3 6 6 1
x x x xG

x

  
     

. 

Vì : 4 0G d x y    ta có:
 

2 2
0 0 0 0

2
0

2 114. 0
6 3 6 6 1
x x x x

x
   
     

 
 

 
 

2
0 0 2

0

12 1 2 0
2 1

x x
x

 
        

 

 
 

2
0 0

2
0

2 1 0 1
1 2 2

2 1

x x

x

   


   

. 

  2
0 01 : 2 1 0x x    không xảy ra vì lúc này A B O  . 
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 
 2

0

12 : 2
2 1x




 2
0

11
4

x  
 

 

0

0

1 1 N
2
3 1 L
2

x

x

    
 

    


. 

 Với 0
1
2

x   0
3
2

y   0 04 2 5x y   . 

Câu 45.  Cho * 4 4 6 6 4 6; 2n n n
n n n n n nn C C C C C C     . Tính 2 1 2 2 2 21 .3. 2 .3 . ... .3 .n n

n n nT C C n C     ? 
A. 8930.4 . B. 9930.2 . C. 9930.4 . D. 8930.2  

Lời giải 
Tác giả: Nguyễn Dung 

Ta có 4 4 6 6 4 62n n n
n n n n n nC C C C C C    4 4 6 6 4 62 0n n n

n n n n n nC C C C C C       
4 4 6 6 4 62 0n n n n n n

n n n n n nC C C C C C          

 24 6 0n n
n nC C   

4 6 10n n
n nC C n     . 

Ta có   0 1 2 2 21 3 3 3 ... 3n n n n
n n n nx C C x C x C x      . 

Đạo hàm hai vế ta được:   1 1 2 2 13 1 3 3 2.3 ... .3n n n n
n n nn x C C x n C x      . 

  1 1 2 2 23 1 3 3 2.3 ... .3n n n n
n n nnx x C x C x n C x      . 

Đạo hàm 2 vế ta được: 

     1 2 1 2 2 2 2 13 1 3 3 1 1 3 3. 2 .3 . ... .3 .n n n n n
n n nn x x n x C C x n C x          

 
. 

Thay 1x   vào 2 vế :  1 2 1 2 2 2 23 4 3 1 4 3. 2 .3 ... .3 .n n n n
n n nn n C C n C         . 

Với  2 1 2 2 2 2 1 210, 1 .3. 2 .3 . ... .3 . 3 4 3 1 4n n n n
n n nn T C C n C n n           . 

   9 8 8 8 830 4 27.4 30 4.4 27.4 930.4T      . 
Câu 46. Tính tổng 
 2 3 2 4 2018 2020 2019 2021

2021 2021 2021 2021 20212. 3.2.9. 4.3.9 . .... 2019.2020.9 2020.2021.9 .S C C C C C       
A. 20212021.10 .  B. 20192020.2021.9 .  
C. 20192020.2021.10 .  D. 20212019.2020.2021.10  

  Lời giải 
  FB tác giả: Nguyễn Thị Sen  
Với n  là số nguyên dương, xét hàm số  ( ) 1 nf x x   

1( ) .(1 )nf x n x    , 2( ) .( 1)(1 )nf x n n x      
Mặt khác 

0 1 2 2 2 2 1 1( ) . ... n n n n n n
n n n n n nf x C C x C x C x C x C x           
1 2 3 2 2 3 1 2 1( ) 2 3 ... ( 2) ( 1)n n n n n n
n n n n n nf x C C x C x n C x n C x nC x               

2 3 2 4 1 3 2( ) 2 3.2 ... ( 2).( 3) ( 1).( 2) .( 1)n n n n n n
n n n n nf x C C x n n C x n n C x n n C x                 

Thay 2021n  , 9x   vào biểu thức ( )f x  
2 3 2 4 2018 2020 2019 2021
2021 2021 2021 2021 2021

2019

2. 3.2.9. 4.3.9 . .... 2019.2020.9 2020.2021.9 .

2020.2021.10

S C C C C C     


 



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 30    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Câu 47.  Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có cạnh đáy bằng a, tâm O . Gọi M  và N  lần lượt là 
trung điểm của SA và BC . Biết rằng góc giữa MN  và  ABCD  bằng 60 , cosin góc giữa MN  

và mặt phẳng  SBD  bằng: 

A. 
41

41
. B. 

5
5

. C. 
2 5

5
. D. 

2 41
41

. 

Lời giải  

 
Gọi E , F  lần lượt là trung điểm SO , OB  thì EF  là hình chiếu của MN  trên  SBD . 

Gọi P  là trung điểm OA  thì PN  là hình chiếu của MN  trên  ABCD . 

Theo bài ra:  60MNP . 
Áp dụng định lý cos trong tam giác CNP  ta được: 

2 2 2 2 . .cos 45NP CP CN CP CN   

2 2 23 2 3 2 2 52. . .
4 4 4 2 2 8

a a a a a 
     
 

. 

Suy ra: 
10
4

aNP , 
30.tan60

4
aMP NP   ; 

302
2

aSO MP  . 

2 2 2 2SB SO OB a   2E F a  . 

Ta lại có: MENF  là hình bình hành ( vì ME  và NF  song song và cùng bằng 1
2

OA ). 

Gọi I  là giao điểm của MN  và EF , khi đó góc giữa MN  và mặt phẳng  SBD  làNIF. 

 2 4 2 5cos .
2 510

IF aNIF
IN a

   . 

Câu 48. Cho hình chóp .S ABC  với 3, 4, 5SA SB SC   . Một mặt phẳng   thay đổi luôn đi qua trọng 

tâm của .S ABC  cắt các cạnh , ,SA SB SC tại các điểm 1 1 1, ,A B C . Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu 

thức 2 2 2
1 1 1

1 1 1P
SA SB SC

   . 

 A. 7
16

. B. 5
16

. C. 7
25

. D. 8
25

. 

Lời giải  
Gọi G là trọng tâm của .S ABC  khi đó 0G A GB G C G S   

    
.  
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Từ đó  1 (1)
4

SG SA SB SC  
   

. 

Do 1 1 1, ,A B C  thuộc các tia , ,SA SB SC  nên 1,SA SA
 

 cùng hướng, 1,SB SB
 

 cùng hướng, 1,SC SC
 

 

cùng hướng, từ đó 1 1 1

1 1 1

, ,SA SB SCSA SB SC
SA SA SB SB SC SC

  

    
. 

Vậy (1) tương đương với 1 1 1
1 1 1

1 (2)
4

SA SB SCSG SA SB SC
SA SB SC

 
   

 

   
 

Do 1 1 1, , ,G A B C  thuộc một mặt phẳng nên từ (2) ta có 
1 1 1

1 1
4

SA SB SC
SA SB SC

 
   

 
 

Hay 
3 4 5 4
x y z
    trong đó 1 1 1, ,x SA y SB z SC   . 

Vậy bài toán quy về tìm giá trị nhỏ nhất của 2 2 2
1 1 1P
x y z

    trong điều kiện 
3 4 5 4
x y z
   và 

0 3; 0 4; 0 5x x z      . 

Ta có  
2

2 2 2
2 2 2

3 4 5 1 1 116 3 4 5
x y z x y z

   
          
   

.  

Suy ra 2 2 2
1 1 1 8

25
P

x y z
     

Câu 49. Cho tứ diện .O ABC  có ba cạnh OA , OB , OC  đôi một vuông góc nhau tại O  với 3OA a , 
OB a , 2OC a . Gọi ,I J  lần lượt là trọng tâm các tam giác OAB  và OAC . Tính khoảng cách 

giữa hai đường thẳng IJ  và AC . 
A. 2

7
a . B. 4

7
a . C. 6

7
a . D. 8

7
a . 

Lời giải  
  

   
  Gọi M  là trung điểm cạnh OA . 
  Ta có 1

3
 

MI MJ
MB MC

 nên //IJ BC . 

  Do đó:              2 1, , , . , . ,
3 3

   d IJ AC d IJ ABC d I ABC d M ABC d O ABC  

  Tứ diện OABC  có ba cạnh , ,OA OB OC đôi một vuông góc nhau tại O  nên: 
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    

  

2 2 2 22

1 1 1 1 49
36,

6,
7

   

 

OA OB OC ad O ABC

ad O ABC

 

  Vậy   1 6 2, .
3 7 7

 
a ad IJ AC . 

Câu 50. Cho hình chóp .S ABCD  với đáy ABCD  là hình vuông cạnh a, cạnh bên SB b  và tam giác 
SAC  cân tại S. Trên cạnh AB  lấy điểm M  với AM x   0  x a . Mặt phẳng    qua M 
song song với AC, SB và cắt BC, SC, SA lần lượt tại N, P, Q. Xác định x để diện tích thiết diện 
MNPQ đạt giá trị lớn nhất. 
A. 

4


ax . B. 
3


ax . C. 

2


ax . D. 
5


ax . 

Lời giải  
   

 
  Ta có:  // . 2   

BMMN AC MN AC a x
BA

 

  Tam giác SAB  có // .  
AM bxMQ SB MQ SB
BA a

 

   2. . .  MNPQ
bS MN MQ a x x

a
 (đến đây ta có thể thử đáp án) 

  Ta có:    2

.
4 4

 
  

a x x aa x x  

  Do đó MNPQS  max khi 
2

   
aa x x x  
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
 

 
Câu 1. Dãy số nào trong các dãy số dưới đây là một cấp số nhân? 

A.   *: 3 ,n nu u n n   . B.   *: 3 ,n nu u n n    . 

C.   *: 3 1,n nu u n n    . D.   *
1: 3 ,n

nu u n   . 
Câu 2. Cho một cấp số nhân có 1 65, 160u u  . Tìm công bội của cấp số nhân? 

A. 3 . B. 2 . C. 4 . D. 2 . 

Câu 3. Cho cấp số nhân  nu  có công bội dương và 2
1
4

u  , 4 4u  . Giá trị của 1u là 

A. 1
1
6

u  . B. 1
1

16
u  . C. 1

1
2

u  . D. 1
1

16
u   . 

Câu 4. Trong các giới hạn sau giới hạn nào bằng 0 ? 

A. 2lim
3

n
 
 
 

. B. 5lim
3

n
 
 
 

. C. 6lim
5

n
 
 
 

. D. lim 3n . 

Câu 5. Giá trị của  2lim 4A n n n    bằng: 

A.  . B.  . C. 3 . D. 2 . 
Câu 6. Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác cân tại A , cạnh bên SA  vuông góc với đáy, M  là 

trung điểm BC , J  là trung điểm BM . Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. ( )BC SAC . B. ( )BC SAM . C. ( )BC SAJ . D. ( )BC SAB . 

Câu 7. Với k  là số nguyên dương. Kết quả của giới hạn lim k

x
x


 là: 

A.  . B.  . C. 0 . D. x . 

Câu 8. 
 5 4 2lim 2 5 3 2

x
x x x


   

 bằng: 
A.  . B. 0  C. 2 . D.  . 

Câu 9. 2

1lim
2x

x
x


  bằng 

A.  . B.  . C. 3 . D. 0 . 
Câu 10. Hàm số nào sau đây gián đoạn tại 1x  ? 

A. 2 3 5y x x   . B. 
2 2

1
x xy

x
 




. C. 1
2

xy
x





. D. 2

4
1

xy
x





. 

Câu 11. Cho hàm số  
2 5 6 , 2

2
, 2

x x xf x x
m x

     

, Tìm m để hàm số liên tục tại 0 2x   

A. 2. B. 1. C. -2. D. -1. 
Câu 12. Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

A. , 1( ) ,
2

x x
x

   . B. , 1( ) , 0x x
x

   . 
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C. , 2( ) , 0x x
x

   . D. , 1( ) , 0
2

x x
x

   . 

Câu 13. Đạo hàm của hàm số 3 7sin 5 cos 6 2021
2 3

y x x x   là 

A. 
3 cos5 42sin6 2021
2

x x  . B. 
15cos5 14sin6 2021
2

x x  . 

C. 15cos5 7sin6 2021x x x   . D. 3cos5 7sin6 2021x x  . 

Câu 14. Đạo hàm của hàm số 
1

3x+5y
x




 là: 

A. 
 2

2
1

y
x

 


.  B. 
 2

3
3 51

1

y
xx
x

 





. 

C. 
 2

1
3 51

1

y
xx
x

 





.  D. 
 2

1
3 51

1

y
xx
x

 





. 

Câu 15. Tiếp tuyến của đồ thị hàm số   3 22 2f x x x    tại điểm có hoành độ 0 2x    có phương trình là: 

A. 4 8y x  . B. 20 22y x  . C. 20 22y x  . D. 20 26y x  . 
Câu 16. Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 23 2y x x    có hệ số góc 3k    có phương trình là 

A. 3 7y x   . B. 3 7y x   . C. 3 1y x   . D. 3 1y x   . 

Câu 17. Các tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
2 1

1
xy

x





, song song với đường thẳng 3 15y x    có phương 

trình là: 
A. 3 1y x   , 3 7y x   . B. 3 1y x   , 3 11y x   . 
C. 3 1y x   . D. 3 11y x   , 3 5y x   . 

Câu 18. Cho hàm số   3 2f x x x  , giá trị của  1f   bằng 

A. 6 . B. 8 . C. 3 . D. 2 . 

Câu 19. Nếu 
ny x  thì 

 ny  bằng 
A. n . B.  1 !n  . C.  1n  . D. !n . 

Câu 20. Chọn khẳng định đúng? 
A. Hai đường thẳng cùng song song với một mặt phẳng thì song song với nhau. 
B. Hai mặt phẳng cùng song song với mặt phẳng thứ ba thì chúng song song. 
C. Hai mặt phẳng không song song thì cắt nhau. 
D. Hai mặt phẳng phân biệt cùng song song với mặt phẳng thứ ba thì chúng song song. 

Câu 21. Cho hình lăng trụ . .ABC A B C    Gọi ,M N  lần lượt là trung điểm của BB  và CC . Gọi   là giao 

tuyến của hai mặt phẳng  AMN  và  A B C   . Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. AB  . B. BC  . C. AC  . D. AA  . 
Câu 22. Trong các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào là đúng? 

A. Nếu 1
2

AB BC 
 

 thì B  là trung điểm của đoạn AC . 

B. Vì 2 5AB AC AD  
  

 nên bốn điểm , , ,A B C D  cùng thuộc một mặt phẳng. 
C. Từ 3AB AC 

 
 ta suy ra .CB AC

 
 

D. Từ 3AB AC
 

 ta suy ra 3 .BA CA 
 
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Câu 23. Cho hình lập phương .ABCD EFGH . Hãy xác định góc giữa cặp vectơ AB


 và DH


 
A. 45 . B. 90 . C. 120. D. 60 . 

Câu 24. Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. Hai đường thẳng cùng vuông góc với đường thẳng thứ ba thì song song với nhau. 
B. Hai đường thẳng cùng vuông góc với đường thẳng thứ ba thì vuông góc với nhau. 
C. Hai đường thẳng phân biệt cùng song song với đường thẳng thứ ba thì song song với nhau. 
D. Hai đường thẳng cùng song song với đường thẳng thứ ba thì vuông góc với nhau. 

Câu 25. Cho hình chóp .S ABCD  có tất cả các cạnh đều bằng a . Gọi I  và J  lần lượt là trung điểm của SC  
và BC . Số đo của góc  ,IJ CD  bằng 

A. 60 . B. 30 . C. 45 . D. 90 . 
Câu 26. Cho hình vuông ABCD  có cạnh bằng a  và có diện tích 1S . Nối 4  trung điểm 1A , 1B , 1C , 1D  theo 

thứ tự của 4  cạnh AB , BC , CD , DA  ta được hình vuông thứ hai có diện tích 2S . Tiếp tục làm như 

thế, ta được hình vuông thứ ba là 2 2 2 2A B C D  có diện tích 3S , …và cứ tiếp tục làm như thế, ta tính 

được các hình vuông lần lượt có diện tích 4S , 5S ,…, 100S  . Tính tổng 1 2 3 100... SS S S S     . 

 

A. 
 2 100

99

2 1
2

a
S


 . B. 

 2 99

98

2 1
2

a
S


 . C. 

 2 100

100

2 1
2

a
S


 . D. 

2

1002
aS  . 

Câu 27. Người ta thiết kế một cái tháp gồm 11 tầng. Diện tích bề mặt trên của mỗi tầng bằng nửa diện tích của 
mặt trên của tầng ngay bên dưới và diện tích mặt trên của tầng 1 bằng nửa diện tích của đế tháp . Tính 
diện tích mặt trên cùng. 
A. 28m . B. 26m . C. 212m . D. 210m . 

Câu 28. Giá trị 
2

22

2 3 2lim
4x

x x
x

 


 bằng 

A. 1
4

. B. 5
4

 . C. 5
4

. D. 2 . 

Câu 29.  2lim 2 3
x

x x ax


   
 nếu 

A. 6a    B. 6a  . C. 3a  . D. 3a    
Câu 30. Tìm giá trị m để phương trình 3( 1) 2 1 0m x x     có nghiệm dương? 

A. m < 1. B. m > 1. C. m = 1. D. Không có giá trị nào. 
Câu 31. Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có cạnh đáy bằng a , 2SA a . Gọi G  là trọng tâm tam giác 

ABD . Gọi   là góc hợp bởi đường thẳng SG  và mặt phẳng  SCD . Biết 
105sin a
b

  , với 

, , 0, aa b b
b

   là phân số tối giản. Tính giá trị biểu thức 2 1T a b   . 

A. 58T  . B. 62T  . C. 58T   . D. 32T  . 
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Câu 32. Bạn Ngọc thả một quả bóng cao su từ độ cao  20 m  so với mặt đất, mỗi lần chạm đất quả bóng lại 

nảy lên một độ cao bằng bốn phần năm độ cao lần rơi trước. Biết rằng quả bóng luôn chuyển động 
vuông góc với mặt đất. Tổng quãng đường quả bóng đã di chuyển được là 
A.  180 m . B.  100 m . C.  140 m . D.  80 m . 

Câu 33. Cho hình chóp .S ABC  có SA  vuông góc với mặt đáy  ABC . Khi đó, góc hợp giữa SB  và mặt phẳng 

 ABC  là 

A. SBA . B. SBC . C. SAB . D. BSA . 
Câu 34. Đạo hàm của hàm số 2siny x  là 

A. sin cosx x
x

. B. cos x . C. 2cos x . D. 
cos x

x
. 

Câu 35. Hàm số 
2

1
 1x xy

x
 




 có đạo hàm cấp 5 bằng 

A. (5)
6

120
( 1)

y
x

 


. B. (5)
6

120
( 1)

y
x




. C. (5)
6

1
( 1)

y
x




. D. (5)
6

1
( 1)

y
x

 


. 

Câu 36. Cho hàm số 31( )
3

f x mx x  . Với giá trị nào của m  thì 1x    là nghiệm của bất phương trình 

( ) 2f x  ? 
A. 3m  . B. 3m  . C. 3m  . D. 1m  . 

Câu 37. Cho hàm số 
2
2

xy
x





 có đồ thị  C . Tiếp tuyến của đồ thị  C  đi qua  6;5A   là 

A. 1y x    và 1 7
4 2

y x   . B. 2y x    và 2 1y x   . 

C. 1y x   và 2y x   . D. 1y x    và 1 3
4 4

y x   . 

Câu 38. Cho tứ diện ABCD  có AC BD a  , 2AB CD a  , 6AD BC a  . Tính góc giữa hai đường 
thẳng AD  và BC . 
A. 030 . B. 060 . C. 090 . D. 045  

Câu 39. Một đoàn tàu chuyển động thẳng khởi hành từ một nhà ga. Quãng đường S  đi được của đoàn tàu là 
một hàm số của thời gian t  , hàm số đó là   2 36S t t t  . Thời điểm t  mà tại đó vận tốc  m/sv  của 

chuyển động đạt giá trị lớn nhất là 
A. 2t s . B. 3t s . C. 4t s . D. 6t s . 

Câu 40. Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác vuông cân tại B , cạnh bên SA  vuông góc với mặt phẳng đáy, 
AB BC a   và SA a . Góc giữa hai mặt phẳng  SAC  và  SBC  là 

A. 60 . B. 90 . C. 30 . D. 45 . 
Câu 41. Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông tại B , SA  vuông góc với mặt đáy và 

3SA AB  . Gọi G  là trọng tâm của tam giác SAB . Khoảng cách từ G  đến mặt phẳng  SBC  

bằng 

A. 6
3

. B. 6
6

. C. 3 . D. 6
2

. 

Câu 42. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình thang vuông tại A  và D , 2AB AD a  , CD a . 
Gọi I  là trung điểm của cạnh AD , biết hai mặt phẳng    ,SBI SCI  cùng vuông góc với đáy và 

3 15
5

aSI  . Tính góc giữa hai mặt phẳng    ,SBC ABCD . 
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A. 60o . B. 30o . C. 36o . D. 45o . 
Câu 43. Cho hình chóp .S ABC có có đáy ABC  là tam giác đều cạnh 2a , cạnh bên SA a và  SA ABC . 

Gọi M  là trung điểm của AB ,  là góc tạo bởi giữa SM  và mặt phẳng  SBC . Khi đó giá trị của 

sin  bằng 

A. 6
4

. B. 58
8

. C. 6
8

. D. 6
3

. 

Câu 44. Biết tiếp tuyến của đồ thị hàm số  2
2 3
xy H
x





 cắt trục tung và cắt trục hoành tại hai điểm phân 

biệt A , B  sao cho tam giác OAB  vuông cân. Tính diện tích tam giác vuông cân đó. 
A. 1. B. 2 . C. 4 . D. 6 . 

Câu 45. Cho hai số thực ,a b  và hàm số  
 

2

2

2

1 khi 2

2 2 1 khi 2
2

ax bx x

f x x x a x x
x

x

   


       

. Tính tổng  T a b  

biết rằng hàm số đã cho liên tục trên tập xác định của nó. 

A. 1
4

T . B. 1
4

 T . C. 1
8

T . D. 1
8

 T . 

Câu 46. Cho hàm số 3 23 2y x x    có đồ thị  C . Tìm M  thuộc  C  để tiếp tuyến của đồ thị hàm số tại 

M  có hệ số góc nhỏ nhất 
A.  1;0M  B.  1;0M   C.  2;0M   D.  0;1M  

Câu 47. Biết 
2

22

+6 1lim
2 16x

x ax x b
x x

  
 


. Giá trị của 2 2a b  là? 

A. 13 . B. 17 . C. 20 . D. 10 . 

Câu 48. Giới hạn 
3 3 28 11 7lim 5 2

n n
n

  


 có kết quả 
a
b

 với 
a
b

 là phân số tối giản và 0b  . Khi đó 2a b  có 

kết quả nào sau đây? 
A. 11.  B. 6.  C. 7.  D. 13.  

Câu 49. Một hình vuông ABCD có cạnh bằng 1, có diện tích là 1S . Nối bốn trung điểm 1 1 1 1, , ,A B C D  lần lượt 

của bốn cạnh , , ,AB BC CD DA  ta được hình vuông 1 1 1 1A BC D  có diện tích là 2S . Tương tự nối bốn 

trung điểm 2 2 2 2, , ,A B C D  lần lượt của bốn cạnh 1 1 1 1 1 1 1 1, , ,A B B C C D D A  ta được hình vuông 

2 2 2 2A B C D  có diện tích là 3S . Cứ tiếp tục như vậy ta thu được các diện tích 4 5 6, , ,... .nS S S S  Tính 

1 2 3lim( ... )?nS S S S     

A. 1.  B. 2. C. 
1.
2

 D. 
1.
4

 

Câu 50. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh 2a , cạnh bên SA  vuông góc với mặt 

phẳng đáy  ABCD và 2SA a . Gọi M
 là trung điểm của cạnh BC . Tính khoảng cách giữa hai 

đường thẳng chéo nhau SB  và DM . 
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A. 2 5
5

a . B. 3
3

a . C. 2 7
7

a . D. 2
2

a . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

BẢNG ĐÁP ÁN 
1.D 2.B 3.B 4.A 5.D 6.B 7.A 8.A 9.A 10.B 

11.D 12.D 13.B 14.D 15.D 16.D 17.B 18.A 19.D 20.D 
21.B 22.B 23.B 24.C 25.A 26.A 27.B 28.C 29.A 30.A 
31.C 32.A 33.A 34.A 35.A 36.B 37.A 38.B 39.A 40.A 
41.B 42 43.C 44.B 45.D 46.A 47.A 48 49.B 50.C 

 
    HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 
Câu 1. Dãy số nào trong các dãy số dưới đây là một cấp số nhân? 

A.   *: 3 ,n nu u n n   . B.   *: 3 ,n nu u n n    .  

C.   *: 3 1,n nu u n n    . D.   *
1: 3 ,n

nu u n   . 
Lời giải  

Theo giả thiết ta có:   *
1 1: 3, 3.n n nu u u u n      

Nên  nu là một cấp số nhân có số hạng đầu là 3 và công bội là 3 . 
Câu 2. Cho một cấp số nhân có 1 65, 160u u  . Tìm công bội của cấp số nhân? 

A. 3 . B. 2 . C. 4 .  D. 2 . 
Lời giải  

Theo tính chất của một cấp số nhân ta có 5 5 5
6 1 5 160 32 2u u q q q q       . 

Câu 3. Cho cấp số nhân  nu  có công bội dương và 2
1
4

u  , 4 4u  . Giá trị của 1u là 

M C

A D

B

S
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A. 1
1
6

u  . B. 1
1

16
u  . C. 1

1
2

u  . D. 1
1

16
u   . 

      Lời giải 

 Ta có: 
 

2 1 2

3
4 1

1 4.
164

4. 4

qu u q
q

q Lu u q

           

.  

 Với 1 1
1 14 .4
4 16

q u u     . Chọn đáp án B. 

Câu 4. Trong các giới hạn sau giới hạn nào bằng 0 ? 

A. 2lim
3

n
 
 
 

. B. 5lim
3

n
 
 
 

. C. 6lim
5

n
 
 
 

. D. lim 3n . 

Lời giải 
Ta có:  lim 0nq   nếu 1q  . Chọn đáp án A. 

Câu 5. Giá trị của  2lim 4A n n n    bằng: 

A.  . B.  . C. 3  . D. 2 . 
Lời giải.  

Ta có  
2 2

2

2

4lim 4 lim
4

n n nA n n n
n n n
 

   
 

 

2

4 4lim lim 2
44 1 1

n
n n n

n

  
   

. 

Câu 6. Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác cân tại A , cạnh bên SA  vuông góc với đáy, M  là 
trung điểm BC , J  là trung điểm BM . Khẳng định nào sau đây đúng? 

 A. ( )BC SAC . B. ( )BC SAM . C. ( )BC SAJ . D. ( )BC SAB . 
Lời giải.  

 
Do tam giác ABC  cân tại A , M  là trung điểm của BC  nên BC AM  
 

Ta có:   
  

BC SA
BC SAM

BC AM
. 

Câu 7. Với k  là số nguyên dương. Kết quả của giới hạn lim k

x
x


 là: 

A.  . B.  . C. 0 .  D. x . 
Lời giải  

J

S

M

C

B

A
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lim k

x
x


    

Câu 8.  5 4 2lim 2 5 3 2
x

x x x


     bằng: 

A. . B. 0  C. 2 . D. . 
Lời giải  

  5 4 2 5
3 5

5 3 2lim 2 5 3 2 lim 2
x x

x x x x
x x x 

            
 

  

Câu 9. 
2

1lim
2x

x
x




 bằng 

A.  .  B.  .  
C. 3 .  D. 0 . 

Lời giải  
 Ta có  

2
lim 1 3 0
x

x


    

  
2

lim 2 0
x

x


   và 2 0x    khi 2x  . 

Câu 10. Hàm số nào sau đây gián đoạn tại 1x  ? 

A. 2 3 5y x x   .  B. 
2 2

1
x xy

x
 




.  

C. 1
2

xy
x





.  D. 2

4
1

xy
x





. 

Lời giải  

 Hàm số 
2 2

1
x xy

x
 




 là hàm phân thức hữu tỉ có tập xác định là  \ 1D  nên gián đoạn tại 

1x  .  

Câu 11. Cho hàm số  
2 5 6 , 2

2
, 2

x x xf x x
m x

     

 , Tìm m để hàm số liên tục tại 0 2x    

A. 2. B. 1. C. -2. D. -1. 
Lời giải  

TXĐ: D   , 0 2x D   

Để hàm số liên tục tại 0 2x   thì  
2

2

5 6lim 2
2x

x x f
x

 



. 

2

2 2 2

5 6 (x 2)(x 3)lim lim lim(x 3) 1
2 2x x x

x x
x x  

   
    

 
. 

 2 1f m m     
Câu 12. Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

A. , 1( ) ,
2

x x
x

    . B. , 1( ) , 0x x
x

   .  

C. , 2( ) , 0x x
x

    . D. , 1( ) , 0
2

x x
x

   . 

Lời giải  
, 1( ) , 0

2
x x

x
    
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Câu 13. Đạo hàm của hàm số 3 7sin 5 cos 6 2021
2 3

y x x x   là 

A. 
3 cos5 42sin6 2021
2

x x  . B.
15cos5 14sin6 2021
2

x x  . 

C. 15cos5 7sin6 2021x x x   . D. 3cos5 7sin6 2021x x  . 
Lời giải 

Ta có: 3 7 15.(5 ) cos 5 .(6 ) sin 6 cos 5 14 sin 6 2021
2 6 2

y x x x x x x        

Câu 14. Đạo hàm của hàm số 
1

3x+5y
x




 là:  

A. 
 2

2
1

y
x

 


.  B. 
 2

3
3 51

1

y
xx
x

 





.  

C. 
 2

1
3 51

1

y
xx
x

 





.  D. 
 2

1
3 51

1

y
xx
x

 





. 

Lời giải 
Ta có:  

 

 

2

2

2
1 11

3 5 3 5 3 52 2 1
1 1 1

3x+5
xxy

x x xx
x x x

  
       

  


  

. 

Câu 15. Tiếp tuyến của đồ thị hàm số   3 22 2f x x x    tại điểm có hoành độ 0 2x    có phương trình là: 
A. 4 8y x  . B. 20 22y x  . C. 20 22y x  . D. 20 26y x  . 

Lời giải  
Ta có   23 4f ' x x x  . Tại điểm A có hoành độ  0 0 02 14x y f x      . 

 Hệ số góc của tiếp tuyến tại A  là :    0 2 20f x f '     . 

 Phương trình tiếp tuyến tại điểm A  là :  
       0 0 0 20 2 14y f x x x y y x         
 20 26y x    . 

Câu 16. Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 23 2y x x    có hệ số góc 3k    có phương trình là 
A. 3 7y x   . B. 3 7y x   . C. 3 1y x   . D. 3 1y x   . 

Lời giải  
 Ta có 23 6y x x   . 

 Gọi  0 0;M x y  là tiếp điểm. 

 Theo bài ra ta có: 2
0 0 03 3 6 3 1k x x x        . 

 0 4y    . 

 Phương trình tiếp tuyến là:       0 0 0 3 1 4 3 1            y f x x x y y x y x . 

Câu 17. Các tiếp tuyến của đồ thị hàm số 2 1
1

xy
x





, song song với đường thẳng 3 15y x    có phương 

trình là: 
A. 3 1y x   , 3 7y x   . B. 3 1y x   , 3 11y x   . 
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C. 3 1y x   .  D. 3 11y x   , 3 5y x   .  
Lời giải  

Gọi  0 0; ,M x y  0 1x   là tiếp điểm  

 2
3
1

y
x

  


 

Tiếp tuyến song song với đường thẳng 3 15y x    nên ta có  0 3f x    

 2
0

3 3
1x

   


0

0

0
2

x
x


  
 

Với 0 0x  0 1y      phương trình tiếp tuyến là: 3 1y x    (thỏa mãn). 
Với 0 2x  0 5y     phương trình tiếp tuyến là: 3 11y x   (thỏa mãn). 

Câu 18. Cho hàm số   3 2f x x x  , giá trị của  1f   bằng 
A. 6 . B. 8 . C. 3 . D. 2 . 

Lời giải  
  23 2f x x   ,   6f x x    1 6f   . 

Câu 19. Nếu ny x  thì  ny  bằng 
A. n . B.  1 !n  . C.  1n  . D. !n . 

Lời giải 

Ta có:   1.n ny x n x     . 

   1 2. . 1n ny n x n n x      . 

       3 2 3. 1 . 1 2n ny n n x n n n x       . 
… 

      1 1 2 ... 1 !.ny n n n n n x n x        . 
  !ny n  . 

Câu 20. Chọn khẳng định đúng? 
A. Hai đường thẳng cùng song song với một mặt phẳng thì song song với nhau. 
B. Hai mặt phẳng cùng song song với mặt phẳng thứ ba thì chúng song song. 
C. Hai mặt phẳng không song song thì cắt nhau. 
D. Hai mặt phẳng phân biệt cùng song song với mặt phẳng thứ ba thì chúng song song. 

Lời giải 
Theo hệ quả sách giáo khoa: “Hai mặt phẳng phân biệt cùng song song với mặt phẳng thứ ba thì 
chúng song song.”. 

Câu 21. Cho hình lăng trụ . .ABC A B C    Gọi ,M N  lần lượt là trung điểm của BB  và CC . Gọi   là 
giao tuyến của hai mặt phẳng  AMN  và  A B C   . Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. AB  .  B. BC  .  
C. AC  .  D. AA  . 

Lời giải 



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 11    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

 

Ta có 
 
 

MN AMN

B C A B C
MN B C




    
   

    là giao tuyến của hai mặt phẳng  AMN  và  A B C    sẽ song 

song với MN  và B C  . Suy ra BC  . 
Câu 22. Trong các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào là đúng? 

A. Nếu 1
2

AB BC 
 

 thì B  là trung điểm của đoạn AC . 

B. Vì 2 5AB AC AD  
  

 nên bốn điểm , , ,A B C D  cùng thuộc một mặt phẳng.  
C. Từ 3AB AC 

 
 ta suy ra .CB AC

 
   

D. Từ 3AB AC
 

 ta suy ra 3 .BA CA 
 

 
Lời giải 

A. Sai vì 1
2

AB BC  
 

 A  là trung điểm BC . 

 
B. Đúng theo định lý về sự đồng phẳng của 3 vectơ. 
C. Sai vì 3AB AC 

 
 4CB AC 
 

. 

 
D. Sai vì 3 3AB AC BA CA  

   
 (nhân hai vế cho 1 ). 

Câu 23. Cho hình lập phương .ABCD EFGH . Hãy xác định góc giữa cặp vectơ AB


 và DH


 
A. 45 . B. 90 . C. 120. D. 60 . 

Lời giải 
Vì ADHE  là hình vuông nên DH AE

 
. Do đó     , ,AB DH AB AE BAE 

   
. 

Mà ABFE  là hình vuông nên     , , 90AB DH AB AE BAE  
   

 .  

Câu 24. Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. Hai đường thẳng cùng vuông góc với đường thẳng thứ ba thì song song với nhau.  
B. Hai đường thẳng cùng vuông góc với đường thẳng thứ ba thì vuông góc với nhau. 
C. Hai đường thẳng phân biệt cùng song song với đường thẳng thứ ba thì song song với nhau.  

N

M

C'

B'

A'

C

B

A

 
C BA

 
C BA
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D. Hai đường thẳng cùng song song với đường thẳng thứ ba thì vuông góc với nhau. 
Lời giải 

Phương án A và B sai vì hai đường thẳng cùng vuông góc với đường thẳng thứ ba có thể cắt nhau 
hoặc chéo nhau. 
Phương án C đúng vì hai đường thẳng phân biệt cùng song song với đường thẳng thứ ba thì 
phương của chúng song song với nhau. 
Phương án D sai vì hai đường thẳng cùng song song với đường thẳng thứ ba thì có thể song song 
hoặc trùng nhau. 

Câu 25. Cho hình chóp .S ABCD  có tất cả các cạnh đều bằng a . Gọi I  và J  lần lượt là trung điểm của 
SC  và BC . Số đo của góc  ,IJ CD  bằng 
A. 60 . B. 30 . C. 45 . D. 90 . 

Lời giải  

    
Từ giả thiết ta có:  // IJ SB  (do IJ  là đường trung bình của SAB ).    , ,IJ CD SB AB  . 

Mặt khác, ta lại có SAB  đều, do đó     60 , 60 , 60SBA SB AB IJ CD      . 
Câu 26. Cho hình vuông ABCD  có cạnh bằng a  và có diện tích 1S . Nối 4  trung điểm 1A , 1B , 1C , 1D  

theo thứ tự của 4  cạnh AB , BC , CD , DA  ta được hình vuông thứ hai có diện tích 2S . Tiếp 
tục làm như thế, ta được hình vuông thứ ba là 2 2 2 2A B C D  có diện tích 3S , …và cứ tiếp tục làm 
như thế, ta tính được các hình vuông lần lượt có diện tích 4S , 5S ,…, 100S  (tham khảo hình bên). 
Tính tổng 1 2 3 100... SS S S S     . 

 

A. 
 2 100

99

2 1
2

a
S


 . B. 

 2 99

98

2 1
2

a
S


 . C. 

 2 100

100

2 1
2

a
S


 . D. 

2

1002
aS  . 

Lời giải  

Ta có 2
1S a ; 2

2
1
2

S a ; 2
3

1
4

S a ,… 

Do đó 1S , 2S , 3S ,…, 100S  là cấp số nhân với số hạng đầu 2
1 1u S a   và công bội 1

2
q  . 

J

I

O
D

A B

C

S
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Suy ra 1 2 3 100... SS S S S     1
1.
1

nqS
q





 2 100

99

2 1
2

a 
 . 

Câu 27. Người ta thiết kế một cái tháp gồm 11 tầng. Diện tích bề mặt trên của mỗi tầng bằng nửa diện 
tích của mặt trên của tầng ngay bên dưới và diện tích mặt trên của tầng 1 bằng nửa diện tích của 
đế tháp (biết diện tích của đế tháp là 212288 m ). Tính diện tích mặt trên cùng. 
A. 28m . B. 26m . C. 212m . D. 210m .  

Lời giải  

Ta nhận thấy diện tích các mặt trên của mỗi tầng lập thành 1 cấp số nhân với công bội 1
2

q   

Số hạng đầu 1 12288u  . Khi đó mặt trên cùng tầng 11 ứng với 12u . 

 Do đó 11
12 1.u u q

11112288.
2

   
 

6 . 

Câu 28. Giá trị 
2

22

2 3 2lim
4x

x x
x

 


 bằng 

A. 1
4

. B. 5
4

 . C. 5
4

. D. 2 .  

Lời giải  

    
  

2

22 2 2

2 2 12 3 2 2 1 5lim lim lim
4 2 2 2 4x x x

x xx x x
x x x x  

   
  

   
. 

Câu 29.  2lim 2 3
x

x x ax


     nếu 

A. 6a    B. 6a  . C. 3a  . D. 3a    
Lời giải 

Ta có    
2

2

2lim 2 lim .
22x x

ax ax x ax
x x ax 

  
    

  
 

Theo đề ta có 3 6
2
a a
    . Vậy chọn A. 

Câu 30: Tìm giá trị m để phương trình 3( 1) 2 1 0m x x     có nghiệm dương? 
A. m < 1. B. m > 1. C. m = 1. D. Không có giá trị nào. 

Lời giải 
Xét phương trình 3( 1) 2 1 0m x x     (1). 

+) Nếu m =1, phương trình (1) trở thành 
12 1 0

2
x x 
    . 

+) Nếu m > 1 thì 3( 1) 2 1 0, 0m x x x      . Do đó phương trình (1) không có nghiệm dương. 

 +) Nếu m < 1, xét hàm số 3( ) ( 1) 2 1f x m x x    , ta có: 

 (0) 1f  . 



3 3
2 3

2 1lim ( ) lim ( 1) 2 1 lim ( 1)
x x x

f x m x x x m
x x  

                . 
 Do đó, tồn tại 0a   sao cho ( ) 0f a  .  
 Suy ra (0). ( ) 0f f a  .  
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Câu 31. Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có cạnh đáy bằng a , 2SA a . Gọi G  là trọng tâm tam giác 

ABD . Gọi   là góc hợp bởi đường thẳng SG  và mặt phẳng  SCD . Biết 105sin a
b

  , với 

, , 0, aa b b
b

   là phân số tối giản. Tính giá trị biểu thức 2 1T a b   . 

A. 58T  . B. 62T  . C. 58T   . D. 32T  . 
  Lời giải  

 

Ta có: 
  ,

sin
d G SCD

SG
   

Gọi O AC BD  . Gọi J  là trung điểm CD  và K  là hình chiếu của O  lên SJ  
Do .S ABCD  là hình chóp đều nên  SO ABCD  và ABCD  là hình vuông. 
Ta có:  

 CD OJ
CD SOJ

CD SO


  
   SCD SOJ  . 

Do OK SJ  OK SCD    ,d O SCD OK  . 

Mặt khác: 
  
  

, 4
3,

d G SCD GC
OCd O SCD

   

Có 
2

2 2 2 144
2 2
a aSO SA OA a     ; 1

2 2
aOJ AD  . 

 
2 2 15

2
aSJ SO OJ   , . 210

30
SO OJ aOK

SJ
  . 

Mà 
  
        , 4 4 2 210, ,

, 3 3 45
d G SCD GC ad G SCD d O SCD
d O SCD OC

     .  

2 2 4 2
3

aSG SO OG   . 

  , 105sin
30

d G SCD
SG

   . 

Câu 32. Bạn Ngọc thả một quả bóng cao su từ độ cao  20 m  so với mặt đất, mỗi lần chạm đất quả bóng 
lại nảy lên một độ cao bằng bốn phần năm độ cao lần rơi trước. Biết rằng quả bóng luôn chuyển 
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động vuông góc với mặt đất. Tổng quãng đường quả bóng đã di chuyển được (từ lúc thả bóng 
cho đến lúc bóng không nảy nữa) là 
A.  180 m . B.  100 m . C.  140 m . D.  80 m . 

Lời giải  
Ta có quãng đường bóng bay bằng tổng quảng đường bóng nảy lên và quãng đường bóng rơi 
xuống. 

Vì mỗi lần bóng nảy lên bằng 4
5

 lần nảy trước nên ta có tổng quãng đường bóng nảy lên là 

2 3

1
4 4 4 420. 20. 20. ... 20. ...
5 5 5 5

n

S                
     

  

Đây là tổng của cấp số nhân lùi vô hạn có số hạng đầu 1
420. 16
5

u    và công bội 4
5

q  .  

Suy ra 1
16 8041

5

S  


.  

Tổng quãng đường bóng rơi xuống bằng khoảng cách độ cao ban đầu và tổng quãng đường bóng 

nảy lên nên là 
2

2
4 4 420 20. 20. ... 20. ...
5 5 5

n

S                
     

  

Đây là tổng của cấp số nhân lùi vô hạn với số hạng đầu 1 20u   và công bội 4
5

q  .  

Suy ra 2
20 10041

5

S  


. 

Vậy tổng quãng đường bóng bay là 1 2 180S S S   .  
Câu 33. Cho hình chóp .S ABC  có SA  vuông góc với mặt đáy  ABC . Khi đó, góc hợp giữa SB  và mặt 

phẳng  ABC  là  
A. SBA . B. SBC  . C. SAB  . D. BSA  . 

Lời giải 
Ta có:  SA ABC  nên hình chiếu của SB  lên  ABC  là AB . Do đó, 

    , ,SB ABC SB AB SBA   . 

Câu 34. Đạo hàm của hàm số 2siny x  là  

A. sin cosx x
x

. B. cos x  . C. 2cos x  . D.
cos x

x
 . 

Lời giải 

Ta có:     1 sin cos2sin sin 2sin cos 2sin cos .
2

x xy x x x x x x x
x x

       . 

Câu 35. Hàm số 
2

1
 1x xy

x
 




 có đạo hàm cấp 5 bằng 

A. (5)
6

120
( 1)

y
x

 


. B. (5)
6

120
( 1)

y
x




. C. (5)
6

1
( 1)

y
x




. D. (5)
6

1
( 1)

y
x

 


. 

Lời giải 
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Ta có 1
1

y x
x

 


 
 2

11
1

y
x

  


 . 

 3
2

1
y

x
 


  

 
3

4
6
1

y
x


 


  

 
4

5
24

1
y

x
 


 (5)

6
120

( 1)
y

x
  


. 

Câu 36. Cho hàm số 31( )
3

f x mx x  . Với giá trị nào của m  thì 1x    là nghiệm của bất phương trình 

( ) 2f x  ? 
A. 3m  . B. 3m  . C. 3m  . D. 1m  . 

Lời giải 
Ta có   2.f x m x     

1x    là nghiệm của bất phương trình ( ) 2f x    1 2 1 2 3.f m m          

Câu 37. Cho hàm số 2
2

xy
x





 có đồ thị  C . Tiếp tuyến của đồ thị  C  đi qua  6;5A   là 

A. 1y x    và 1 7
4 2

y x   . B. 2y x    và 2 1y x   . 

C. 1y x   và 2y x   . D. 1y x    và 1 3
4 4

y x   . 

Lời giải  

Ta có 
 2

4
2

y
x
 


. Gọi  0 0;M x y  là tiếp điểm của tiếp tuyến với đồ thị  C  0
0

0

2
2

xy
x


 


 

Phương trình tiếp tuyến của  C  tại  0 0;M x y  là 

   
 

  0
0 0 0 02

00

24
22

xy y x x x y x x
xx
      


 

Vì tiếp tuyến đi qua điểm  6;5A  
 

  0
02

00

245 6
22

xx
xx


    


 

      2
0 0 0 05 2 4 6 2 2x x x x       02

0 0
0

0
4 24 0

6
x

x x
x


     
 

Với 0 0x   PTTT là : 1y x   . 

Với 0 6x   PTTT là :  1 6 2
4

y x
   

1 7
4 2

y x
  . 

Câu 38. Cho tứ diện ABCD  có AC BD a  , 2AB CD a  , 6AD BC a  . Tính góc giữa hai 
đường thẳng AD  và BC . 
A. 030 . B. 060 . C. 090 . D. 045  

Lời giải  



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 17    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

 

Ta có    
.

cos , cos ,
.

AD BC
AD BC AD BC

AD BC
 

 
 

 

 
 
2 2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2 2
2

. . . .

. .cos . .cos

. . . .
2 . 2. .

2 2 2
4 4 3
2

AD BC AD AC AB AD AC AD AB

AD AC DAC AD AB BAD
AD AC CD AD AB BDAD AC AD AB

AD AC AD AB
AD AC CD AD AB BD AC BD CD AB

a a a a a

   

 

   
 

      
  

  
  

        

 

 
2

2

3 1cos ,
6 2

a
AD BC

a


     o, 60AD BC  . 

Câu 39. Một đoàn tàu chuyển động thẳng khởi hành từ một nhà ga. Quãng đường S ( mét ) đi được của 
đoàn tàu là một hàm số của thời gian t  ( giây ), hàm số đó là   2 36S t t t  . Thời điểm t  (giây) 

mà tại đó vận tốc  m/sv  của chuyển động đạt giá trị lớn nhất là 
A. 2t s . B. 3t s . C. 4t s . D. 6t s . 

Lời giải 
Ta có:    v t S t 212 3t t   23 2 12t        12v t  . Dấu " "  xảy ra khi 2t  . 

Vậy vận tốc  m/sv của chuyển động đạt giá trị lớn nhất tại thời điểm 2t s . 
Câu 40. Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác vuông cân tại B , cạnh bên SA  vuông góc với mặt phẳng 

đáy, AB BC a   và SA a . Góc giữa hai mặt phẳng  SAC  và  SBC  là 
A. 60 . B. 90 . C. 30 . D. 45 . 

Lời giải 

B D

C

A
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Gọi M  là trung điểm của AC  BM AC   và 2 21 1
2 2

BM AC AB BC   2
2

a
 . 

Kẻ AH SC  tại H  và MN SC  tại N  suy ra      ,SAC SBC BNM . 

Có 2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 1 3
2 2AH SA AC a a a

     6
3

aAH  , 1 6
2 6

aMN AH  . 

Ta có tam giác BMN  vuông tại M  nên 
2

2tan 3
6

6

a
BMBNM
MN a

     60BNM   . 

Vậy     , 60SAC SBC   . 
Câu 41. Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông tại B , SA  vuông góc với mặt đáy và 

3SA AB  . Gọi G  là trọng tâm của tam giác SAB . Khoảng cách từ G  đến mặt phẳng  SBC  
bằng 

A. 6
3

. B. 6
6

. C. 3 . D. 6
2

. 

Lời giải 

 
Gọi M  là trung điểm của SB  AM SB   (vì tam giác SAB  cân). 

N

M

H

B

A C

S

A C

B

S

M
G
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Ta có 
BC AB
BC SA


 

 BC SAB  BC AM  . 

Và 
AM SB
AM BC


 

 AM SBC   GM SBC   tại M . 

Do đó   ,d G SBC GM , 2SB AB 6 , 
2

SBAM 
6

2


3
AMGM 

6
6

 . 

Câu 42. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình thang vuông tại A  và D , 2AB AD a  , 
CD a . Gọi I  là trung điểm của cạnh AD , biết hai mặt phẳng    ,SBI SCI  cùng vuông góc 

với đáy và 3 15
5

aSI  . Tính góc giữa hai mặt phẳng    ,SBC ABCD . 

A. 60o . B. 30o . C. 36o . D. 45o . 
Lời giải 

 Tác giả:Nguyễn Văn Minh ; Fb: Nguyễn Văn Minh  

 
Gọi E  là trung điểm của AB . 
Đặt          , ,SBC ABCD SBC IBC    . 

Ta có  2 22 , 2 5CE a EB a BC a a a       

Ta có  
2 2

2 2 33
2 2IBC ABCD ICD IAB
a aS S S S a a

 
       

 
   . 

2 21 3 1 3 3. 5.
2 2 2 2 5

a a aBC IK a IK IK       

3 15
5tan 3 603
5

o

a
SI

aIK
        

Câu 43. Cho hình chóp .S ABC có có đáy ABC  là tam giác đều cạnh 2a , cạnh bên SA a và  SA ABC

. Gọi M  là trung điểm của AB ,  là góc tạo bởi giữa SM  và mặt phẳng  SBC . Khi đó giá trị 
của sin  bằng 
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A. 6
4

. B. 58
8

. C. 6
8

. D. 6
3

. 

Lời giải  

 
Gọi I  là trung điểm của BC . Kẻ AK SI , dễ thấy  AK SBC  suy ra   ,AK d A SBC . 

Ta có: 
 2 2 22

2 3 . . 3 33
2 2

3

a AI SA a a aAI a AK
AI SA a a

     
 

. 

 AM SBC B    
  
, 1

2,
d M SBC MB

ABd A SBC
        1 3, ,

2 4
ad M SBC d A SBC   . 

 
Tam giác SAM  vuông cân tại A  nên 2SM a . 
Gọi E  là hình chiếu của M  trên  SBC  suy ra SE  là hình chiếu của SM  trên mặt phẳng  SBC

  Góc giữa SM  và mặt phẳng  SBC  là góc giữa hai đường thẳng SM , SE  và bằng MSE  . 

Xét tam giác SEM  vuông tại E  ta có 
3

64sin
82

a
MEMSE
SM a

   . 

Câu 44. Biết tiếp tuyến của đồ thị hàm số  2
2 3
xy H
x





 cắt trục tung và cắt trục hoành tại hai điểm 

phân biệt A , B  sao cho tam giác OAB  vuông cân. Tính diện tích tam giác vuông cân đó. 
A. 1. B. 2 . C. 4 . D. 6 . 

Lời giải 
Tam giác OAB  vuông cân tại O nên hệ số góc của tiếp tuyến bằng 1 . 

Gọi tọa độ tiếp điểm là 0 0( , )x y ta có : 02
0

1 1 2
(2 3)

x
x


    


.hoặc 0 1x   . 

Với 0 01, 1x y   , phương trình tiếp tuyến là: y x   loại vì không cắt hai trục tạo thành tam 
giác. 
Với 0 02, 0x y   , phương trình tiếp tuyến là: 2y x   . 
Khi đó tiếp tuyến 2y x    cắt hai trục ,Ox Oy lần lượt tại    2;0 ; 0; 2A B   tạo thành tam 

giác OAB  vuông cân tại O  nên 1 1. . .2.2 2
2 2OABS OAOB   . 

A C

B

S

I

K

M
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Câu 45. Cho hai số thực ,a b  và hàm số  
 

2

2

2

1 khi 2

2 2 1 khi 2
2

ax bx x

f x x x a x x
x

x

   


       

. Tính tổng 

 T a b  biết rằng hàm số đã cho liên tục trên tập xác định của nó. 

A. 1
4

T . B. 
1
4

 T . C. 1
8

T . D. 
1
8

 T . 

Lời giải 
Tập xác định của hàm số là . 
Dễ thấy hàm số liên tục trên các khoảng    ;2 , 2;  .  

Hàm số liên tục trên   khi và chỉ khi nó liên tục tại      
2 2

2 lim lim 2
x x

x f x f x f
  

    . 

Ta có    
2

lim 2 4 2 1
x

f x f a b


    . 

 
     

2

2 2 22 2 2

2 2 1 2 2 1lim lim lim 1
2 2 2x x x

x x a x x x x x af x
x x x    

        
    

    
 

   
     

 
 

2 2

2 222 2

2 2 1 1
lim 1 lim 1

2 2 12 22 2 2 1x x

x x x xa a
x x xx xx x x x  

             
            

. 

Để tồn tại giới hạn hữu hạn của hàm số tại 2x   thì 0a  . 

Khi đó  
2

3lim
4x

f x


 . Vậy 
00

134 2 1
84

aa

ba b

 
  

     

 và 1
8

T   . 

Câu 46. Cho hàm số 3 23 2y x x    có đồ thị  C . Tìm M  thuộc  C  để tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
tại M  có hệ số góc nhỏ nhất 

 A.  1;0M  B.  1;0M   C.  2;0M   D.  0;1M  
Lời giải 

Gọi 3 2
0 0 0( ; 3 2)M x x x   là tiếp điểm của tiếp tuyến với đồ thị  C  

2
0 0' 3 6y x x   

Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số tại M  có dạng: 0 0( )y k x x y    
Với 2 2

0 0 0 0 0'( ) 3 6 3( 2 1) 3k y x x x x x       2
03( 1) 3 3x      

Hệ số góc nhỏ nhất bằng 3  khi 0 1x  0 (1) 0y y   ; 3k    
Vậy  1;0M . 

Câu 47. Biết 
2

22

+6 1lim
2 16x

x ax x b
x x

  
 


. Giá trị của 2 2a b  là? 

A. 13 . B. 17 . C. 20 . D. 10 . 
Lời giải 

Do 
2

22

+6 1lim
2 16x

x ax x b
x x

  
 


 là giới hạn hữu hạn nên 2 6 0x ax x b      có nghiệm 

2x  , suy ra 10 2 2a b   . 

Ta có  
 

22

22 2

6 10 2 2+6 10 2 2lim lim
2 2x x

x ax a xx ax x aL
x x x x 

         
 

 
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 
  

2

2 2

4 2 1lim
2 6 10 2x

x a x
xx x x ax a

 
          

 

 

  2 2

2 1 4 1lim
24 10 26 10 2x

x a a
x ax x ax a

 
   

        
 

. 

Ta có  4 1 1 4 4 7 10 2
2 164 10 2

a a a
a


      

  
 

   2 2

4 4
3 2

16 30 234 016 4 49 10 2

a a
a b

a aa a

         
     

. 

Vậy 2 2 13a b  . 

Câu 48. Giới hạn 
3 3 28 11 7lim 5 2

n n
n

  


 có kết quả a
b

 với a
b

 là phân số tối giản và 0b   . Khi đó 

2a b  có kết quả nào sau đây? 
 A. 11.  B. 6.  C. 7.   D. 13.  

Lời giải  
3 33 2 3 28 11 7 8 11 7lim lim lim5 2 5 2 5 2

n n n n n n
n n n

       
  

  

   

3

2 23 3 3 2

7 11 7lim lim
3 5 2 75 2 8 11 8 11.

n
n n nn n n n n

            

  
      

 

3
3 2

2
113 33 23 3

11 77
lim lim

2 72 11 5 1 15 8 8 13

n
n n

n n nn nn

     
                                

 
 

      

 

3 2

2
3 3 23 3 3

11 77 7 1lim lim 035 52 72 11 11 5 1 15 8 8 1

n n

n nn n n

    
                        

 
    

      

. 

2 11a b   . 
Câu 49. Một hình vuông ABCD có cạnh bằng 1, có diện tích là 1S . Nối bốn trung điểm 1 1 1 1, , ,A B C D  lần 

lượt của bốn cạnh , , ,AB BC CD DA  ta được hình vuông 1 1 1 1A BC D  có diện tích là 2S . Tương tự 
nối bốn trung điểm 2 2 2 2, , ,A B C D  lần lượt của bốn cạnh 1 1 1 1 1 1 1 1, , ,A B B C C D D A  ta được hình 
vuông 2 2 2 2A B C D  có diện tích là 3S . Cứ tiếp tục như vậy ta thu được các diện tích 4 5 6, , ,... .nS S S S  
Tính 1 2 3lim( ... )?nS S S S     

A. 1.  B. 2. C. 
1.
2

 D. 
1.
4

 

Lời giải 
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Ta có 

1,AB   2
1 1S AB  ; 

1 1
2 2

2 2
ABA B   , 

2

2
2 1 1

2 1
2 2

ABS A B
       

;  

1 1
2 2

2 . 22 12
2 2 2

A BA B    , 
2

2
3 2 2

1 1
2 4

S A B
     

; 

2 2
3 3

1 . 22 22
2 2 4

A BA B    , 
2

2
4 3 3

2 1
4 8

S A B
       

; 

… 
1

1 1
2

2

n

n nA B


 

     
,  

1
2

1 1
1
2

n

n n nS A B


 

     
, với , 2n n  . 

Do đó  nS  là cấp số nhân có 1 1S   công bội 1
2

q  . 

Suy ra 1 2 3lim( ... )nS S S S   
 1 1

lim
1

nS q
q





 1 2
1

S
q

 


. 

Câu 50. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh 2a , cạnh bên SA  vuông góc với 
mặt phẳng đáy  ABCD và 2SA a . Gọi M  là trung điểm của cạnh BC . Tính khoảng cách 
giữa hai đường thẳng chéo nhau SB  và DM . 

D2

C2 B2

A2

D1

C1

B1

A1 B

C

A

D
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A. 2 5
5

a . B. 3
3

a . C. 2 7
7

a . D. 2
2

a . 

Lời giải  
 

 
Gọi N  là trung điểm của cạnh AD . Ta có  DM BN DM SBN  . 

Do đó        , , ,d DM SB d DM SBN d M SBN  . 
Gọi I  là giao điểm của BN  và AM . Khi đó I  là trung điểm của AM . 
Suy ra      , ,d M SBN d A SBN . 
Kẻ AK BN  và kẻ AH SK .  
Khi đó   ,d A SBN AH . 

Ta có 2 2 2 2

1 1 1 5
4AK AB BN a

   . 

Suy ra 2 2 2 2

1 1 1 7 2 7
74

aAH
AH AK SA a

     . 

Vậy   2 7,
7

ad DM SB  . 

 
 
 
 
 

 

M C

A D

B

S

I

N

M C

A D

B

S

K

H
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
 

 
Câu 1. Nếu  các dãy số    ,n nu v  thỏa mãn lim 4nu   và lim 3nv   thì  lim n nu v  bằng 

A. 12 . B. 7  . C. 1 D. 4
3

 

Câu 2. Biết lim 5nu  . Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau 

A. 
5 1lim 5

1
n

n

u
u





. B. 

5 1lim 6
1

n

n

u
u





. 

C. 
5 1lim 1

1
n

n

u
u





. D. 

5 1lim 24
1

n

n

u
u





. 

Câu 3. Nếu hàm số  f x  thỏa mãn   
1

limf 3



x

x  thì  
1

lim3f
x

x  bằng 

A. 3 . B. 3  C. 9  D. 6  

Câu 4. Tính giới hạn 
3

21

2 3 1lim
1x

x x
x

 


ta được kết quả bằng 

A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 4 . 
Câu 5. Tính  3 2lim 2 3 10


 

x
x x . 

A.  . B. 2 . C.  . D. 3 . 
Câu 6. Hàm số nào sau đây liên tục tại điểm 2x  ? 

A. 1
2

xy
x





. B. 3y x  . C. 2

2 1
4

xy
x





. D. 33 2 1y x x   . 

Câu 7. Cho hàm số  có đồ thị như hình dưới đây: 

 
Chọn khẳng định sai: 
A. Hàm số không liên tục trên . B. Hàm số liên tục trên . 

C. Hàm số liên tục trên . D. Hàm số liên tục trên  ;1 . 

Câu 8. Trong các hàm số sau, hàm số nào liên tục trên  ;1 ? 

 y f x

  ;4

 1;
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A. 2 1
xy

x



. B. 1y x  . C. 2 1

xy
x




. D. 2
3

xy
x





. 

Câu 9. Đạo hàm cấp một của hàm số 3 5(1 )y x   là: 
A. 3 4' 5(1 ) .y x   B. 3 4' 3(1 ) .y x    C. 2 3 4' 15 (1 ) .y x x    D. 3 4' 5(1 ) .y x    

Câu 10. Cho hàm số 3 3 4y x x    có đồ thị  C . Tính hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị  C  tại 
điểm có hoành độ bằng 2 . 
A. 9 . B. 2 . C. 15 . D. 18 . 

Câu 11. Hệ số góc của tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 2( ) 2 1y f x x x     tại điểm 2ox    là? 
A. 13 . B. 19 . C. 20 . D. 28 . 

Câu 12. Cho hàm số   2020 2019y f x x x     có đồ thị  C . Tiếp tuyến của đồ thị  C  tại điểm có 
hoành độ bằng 1 có phương trình 
A. 2019y x . B. 2020y x . C. 2019 1y x  . D. 2020 1 y x . 

Câu 13. Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 4
1

y
x




 tại điểm có hoành độ 1x   . 

A. 3y x  . B. 3y x   . C. 3y x   D. 3y x   . 
Câu 14. Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào đúng? 

A. Nếu đường thẳng b  song song với đường thẳng c  thì góc giữa hai đường thẳng a  và b  
bằng góc giữa hai đường thẳng a  và c . 
B. Góc giữa hai đường thẳng là góc nhọn. 
C. Góc giữa hai đường thẳng a  và b  bằng góc giữa hai đường thẳng a  và c  thì b  song song 
với c . 
D. Góc giữa hai đường thẳng bằng góc giữa hai véctơ chỉ phương của hai đường thẳng đó. 

Câu 15. Cho hình lập phương .ABCD A B C D    . Góc giữa hai đường thẳng A C   và BD  bằng. 
A. 60 . B. 30 . C. 45 . D. 90 . 

Câu 16. Cho hình chóp .S ABC  có  SA ABC và ABC  vuông ở B , AH  là đường cao của SAB . 
Khẳng định nào sau đây là khẳng định sai ? 
A.  SA BC  B. AH BC  
C.  AH AC  D. AH SC . 

Câu 17. Mệnh đề nào sau đây là mệnh đề sai ? 
A. Nếu một đường thẳng và một mặt phẳng (không chứa đường thẳng đã cho) cùng vuông góc 
với một đường thẳng thì song song nhau. 
B. Nếu hai mặt phẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thì song song. 
C. Nếu hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một mặt phẳng thì song song. 
D. Nếu hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thứ ba thì song song. 

Câu 18. Cho hình chóp .S ABC  có  SA ABC , 3SA a  và ABC  vuông tại B  có cạnh BC a , 

5AC a . Tính theo a  khoảng cách từ A đến  SBC . 

A. 2 21
7

a . B. 21 .
7

a  

C. 3a  D. 15
3

a . 

Câu 19. Trong các mệnh đề sau,mệnh đề nào đúng? 
A. Hai mặt phẳng phân biệt cùng vuông góc với một mặt phẳng thì song song với nhau. 
B. Qua một đường thẳng có duy nhất một mặt phẳng vuông góc với một đường thẳng cho 
trước. 
C. Hai mặt phẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thì song song với nhau. 
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D. Qua một điểm có duy nhất một mặt phẳng vuông góc với một mặt phẳng cho trước. 
Câu 20. Gọi   là số đo góc giữa hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q . Nếu ( )P  và ( )Q song song nhau thì   

bằng 
A. 180 . B. 90 . C. 60 . D. 0 . 

Câu 21. Cho dãy số  nu  với 
1

1

1

, 1
2

 



 
n

n

u
uu n

. Công thức số hạng tổng quát của dãy số này là: 

A.   11 .
2

n

nu     
 

. B.  
111 .

2

n

nu


    
 

. C. 
11

2

n

nu


   
 

. D.  
111 .

2

n

nu


    
 

. 

Câu 22. Giới hạn 
 

25 3 3lim
2 3 2

n n a
n b





 (với ,a b  là các số nguyên dương và a

b
 là phân số tối giản). 

Tính T a b  . 
A. 21T  . B. 11T  . C. 7T  . D. 9T  . 

Câu 23. Cho 
 

0

2 3 1 1
lim
x

x
I

x

 
  và 

2

1

2lim
1x

x xJ
x

 



. Tính I J . 

A. 6I J  . B. 3I J  . C. 6I J   . D. 0I J  . 

Câu 24. Tính  2lim 4 2
x

I x x x


     

A. 4I   . B. 2I   . C. 4I  . D. 2I  . 

Câu 25. Cho hàm số  
22 3 1  khi 1

1
1                   khi 1 

x x xf x x
x

  
 

 

. Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. Hàm số gián đoạn tại 1x  . B. Hàm số liên tục tại 1x  . 
C. Hàm số liên tục tại 3x  . D. Hàm số liên tục tại 5x   . 

Câu 26. Tích các giá trị m để hàm số  
3

2

8  khi 2
2

      khi 2 

x x
f x x

m x

 
  

  

liên tục tại 2x    bằng 

A. 4 . B. 2 . C.14. D. 12 . 
Câu 27. Cho hàm số   3 23 2 1f x x x x    . Bất phương trình  '' 0f x   có tập nghiệm là 

A.  1; . B.  0; . C.    ;1 1;   . D.    ;0 1;    

Câu 28. Cho hàm số 24 1y x   . Tập nghiệm của bất phương trình ' 0y   là 
A.  B. ;0  C. 0;   D. ;0   

Câu 29. Gọi (d) là tiếp tuyến của hàm số 1
2

xy
x





 tại điểm có hoành độ bằng 3 . Khi đó (d) tạo với 

hai trục tọa độ một tam giác có diện tích là 

A. 49
6

S   B. 121
6

S   C. 25
6

S   D. 169
6

S   

Câu 30. Cho hàm số 
3 2

6 1
3 2
x xy x    . Tìm số các tiếp tuyến với đồ thị hàm số song song với đường 

thẳng 24 6 13 0x y   . 
A. 2  B. 1 C. 0  D. 3  
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Câu 31. Cho tứ diện ABCD  có AC a ,  3BD a . Gọi M  và N  lần lượt là trung điểm của AD  và BC
. Biết AC  vuông góc với BD . Tính MN . 

A. 10
2

aMN  . B. 6
3

aMN  . C. 3 2
2

aMN  . D. 2 3
3

aMN  . 

Câu 32. Cho hình chóp .S ABC  với ABC  không là tam giác cân. Góc giữa các đường thẳng , ,SA SB SC  
và mặt phẳng  ABC  bằng nhau. Hình chiếu vuông góc của điểm S  lên mặt phẳng  ABC  là 
A. Tâm đường tròn ngoại tiếp của tam giác ABC . 
B. Trực tâm của tam giác ABC . 
C. Trọng tâm của tam giác ABC . 
D. Tâm đường tròn nội tiếp của tam giác ABC . 

Câu 33. Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD là hình thoi tâm O . Biết rằng SA SC , SB SD . 
Khẳng định nào dưới đây là đúng? 
A.  AB SAC . B. CD AC . C.  SO ABCD . D.  CD SBD . 

Câu 34. Cho tứ diện ABCD , có tam giác CAD  vuông tại A , tam giác BDC  vuông tại D.Trong tam 
giác ABC  có AM BC   M BC . Biết 3MD  , 4AM  , 5AD  . Kết luận nào sau đây là 
đúng? 
A.  MD ABC . B.  AM BCD . 

C.  AD ABC . D.  BD ACD . 
Câu 35. Cho hình hộp chữ nhật . ' ' ' 'ABCD A B C D có , 'AB AD a AA b   . Gọi M  là trung điểm của 

'CC . Tỉ số a
b

 để hai mặt phẳng  'A BD  và  MBD  vuông góc với nhau là: 

A. 1
2

. B. 1 . C. 2
3

. D. 1
3

. 

Câu 36. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình thoi,  SA ABCD . Khẳng định nào sau đây 
đúng? 
A.    SBC SAB . B.    SCD SAD . C.    SAC SBD . D.    SBC SCD . 

 
Câu 37. Cho hình chóp tam giác đều .S ABC có cạnh đáy bằng với chiều cao và bằng a . Tính góc tạo 

bởi cạnh bên và mặt đáy. 
A. 90 . B. 45 . C. 60 . D. 30 . 

Câu 38. Cho hình lăng trụ . ' ' 'ABC A B C  có mặt phẳng  ' 'AA B B  và mặt phẳng  ' 'ACC A  cùng vuông 

góc với mặt phẳng  ' ' 'A B C , đáy là tam giác đều cạnh bằng a , các cạnh bên có độ dài bằng 
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2a . Gọi M  là trung điểm cạnh ' 'B C , góc giữa đường thẳng AM  và  ' ' 'A B C  thuộc 
khoảng nào sau đây? 
A.  0 015 ;20 . B.  0 020 ;40 . C.  0 045 ;50 . D.  0 050 ;60 . 

Câu 39. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh a ,  SA ABCD  và SA a . Tính 
khoảng cách từ A  đến đường thẳng SC ? 

A. 3
2

a . B. 6
4

a . C. 6
3

a . D. 6
6

a . 

Câu 40. Cho hình lăng trụ đều . ' ' ', , 'ABC A B C AB a A A a  . Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng
'A A  và BC ? 

A. 3
2

a . B. 3
4

a . C. a . D. 3
6

a . 

Câu 41. Cho dãy số  nu xác định bởi: 
 

1

1

2020
1 1 , 1
2n n

u

u u n





  

. Tìm lim nu . 

A. 2020.  B. 1.  C. 0.  D. .  

Câu 42. Cho hàm số  

 

 

 

2 4 0 4

0

4

x x
x

f x m x
n x
x

  
 

 

 


. Biết  f x  liên tục trên nửa khoảng  0, , 

khi đó giá trị .m n  bằng 

A. 2 . B. 1
4

. C. 
1
2

. D. 4 . 

Câu 43. Gọi M là điểm tùy ý nằm trên đồ thị hàm số  4 3  
2 1
xy C
x





. Tiếp tuyến tại M của đồ thị  C  

cắt hai đường tiệm cận của  C  tạo thành một tam giác có diện tích bằng 
A. 6 . B. 7 . C. 5 . D. 4 . 

Câu 44. Cho hàm số 3 2 2  y x mx m , có đồ thị  C  với m  là tham số thực. Gọi A  là điểm thuộc đồ 

thị  C  có hoành độ bằng 1. Viết phương trình tiếp tuyến   với đồ thị  C  tại A  biết tiếp 

tuyến cắt đường tròn    22: 1 9   x y  theo một dây cung có độ dài nhỏ nhất . 
A. 1 y x . B. 1  y x . C. 4  y x . D. 4  y x . 

Câu 45. Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có đáy ABC  là tam giác cân, 2AB AC a  ,  0120BAC 
; 2CC a  . Gọi I  là trung điểm CC . Tính côsin góc giữa hai mặt phẳng  AB I  và  ABC  . 

A. 5
5

. B. 3 5
10

. C. 30
5

. D. 30
10 . 

Câu 46. Cho hàm số  y f x xác định trên   thỏa mãn  
2

16
lim 12

2x

f x
x





.Tính giới hạn 

 3

22

5 16 4
lim

2 8x

f x
x x

 

 
. 
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A. 5
24

 . B. 1
5

. C. 5
12

. D. 1
4

. 

Câu 47. Cho hàm số 

2

2

( 2) 2     khi 1
( ) 3 2

8                       khi 1

ax a x x
f x x

a x

   
  

  

. Có tất cả bao nhiêu giá trị của a  để hàm số 

liên tục tại 1x  ? 
A. 1. B. 0 . C. 3 . D. 2 . 

Câu 48. Cho hàm số 3 23 ( 1) 1y x mx m x     . Gọi   là tiếp tuyến của đồ thị hàm số đã cho tại 
hoành độ 1x   . Tìm m  sao cho khoảng cách từ gốc tọa độ O  đến   là lớn nhất. 

A. 
3
5

m . B.  
3
5

m . C. 
4
5

m . D.  
4
5

m  

Câu 49. Cho hình chóp đều .S ABCD có tất cả các cạnh bằng a , điểm M  thuộc cạnh SC  sao cho 
2SM MC . Mặt phẳng  P  chứa AM  và song song với BD . Tính diện tích thiết diện của 

hình chóp .S ABCD  cắt bởi  P . 

A. 
22 26

15
a . B. 

23
5
a . C. 48 . D. 

24 26
15

a  

Câu 50. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông tâm O  cạnh bằng a , cạnh bên 2SA a  
.Hình chiếu vuông góc với đỉnh S  trên mặt phẳng  ABCD  là trung điểm H  của đoạn AO  
.Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng SD  và AB  

A. 4 22
11

a . B. 2 31
142

a . C. 2a . D. 4a . 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
1.B 2.B 3.C 4.B 5.A 6.D 7.B 8.C 9.C 10.A 
11.C 12.A 13.D 14.A 15.D 16.C 17.D 18.A 19.C 20.D 
21.D 22.B 23.A 24.B 25.A 26.D 27.A 28.D 29.D 30.B 
31.A 32.A 33.C 34.B 35.B 36.C 37.C 38.D 39.C 40.A 
41.B 42.C 43.C 44.C 45.D 46.A 47.D 48.A 49.A 50.B 

 
Câu 1. Nếu các dãy số    ,n nu v  thỏa mãn lim 4nu   và lim 3nv   thì  lim n nu v  bằng 

A. 12 . B. 7  . C. 1 D. 4
3

 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có  lim lim lim 7n n n nu v u v    . 

Câu 2. Biết lim 5nu  . Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau: 

A. 
5 1lim 5

1
n

n

u
u





. B. 

5 1lim 6
1

n

n

u
u





. 

C. 
5 1lim 1

1
n

n

u
u





. D. 

5 1lim 24
1

n

n

u
u





. 

Lời giải 
Chọn B 

Có 
5 1 5lim 1 5.5 1lim 6

1 lim 1 5 1
n n

n n

u u
u u

  
  

  
 

Câu 3. Nếu  hàm số  f x  thỏa mãn   
1

limf 3



x

x  thì  
1

lim3f
x

x  bằng 

A. 3 . B. 3  C. 9  D. 6  
Lời giải 

Chọn C 
Ta có    

1 1
lim3f 3limf 9
 

 
x x

x x  

Câu 4. Tính giới hạn 
3

21

2 3 1lim
1x

x x
x

 


ta được kết quả bằng 

A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 4 . 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có: 
3

21

2 3 1lim
1x

x x
x

 


3

2

2.1 3.1 1
1 1
 




4 2
2

  . 

Câu 5. Tính  3 2lim 2 3 10


 
x

x x . 

A.  . B. 2 . C.  . D. 3 . 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có:  3 2 3
2

3 10lim 2 3 10 lim 2
x x

x x x
x x 

        
   

( vì 3lim
x

x


   và 2

3 10lim 2 2
x x x

    
 

). 
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Câu 6. Hàm số nào sau đây liên tục tại điểm 2x  ? 

A. 1
2

xy
x





. B. 3y x  . C. 2

2 1
4

xy
x





. D. 33 2 1y x x   . 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: 

+ Hàm số 1
2

xy
x





 có TXĐ  1 \ 2D R . 

+ Hàm số 3y x   có TXĐ 2 3;D   . 

+ Hàm số 2

2 1
4

xy
x





 có TXĐ  3 \ 2D R  . 

+ Hàm số 33 2 1y x x    có TXĐ 4D R . 

Do 1 2 32 ;2 ;2D D D    nên 3 hàm số 1
2

xy
x





; 3y x  ; 2

2 1
4

xy
x





 không liên tục tại 

2x  . 
Hàm số   33 2 1y f x x x    thỏa mãn    

2
lim 2
x

f x f


  nên hàm số liên tục tại 2x  . 

Câu 7. Cho hàm số  có đồ thị như hình dưới đây: 

 
Chọn khẳng định sai: 
A. Hàm số không liên tục trên . B. Hàm số liên tục trên . 

C. Hàm số liên tục trên . D. Hàm số liên tục trên  ;1 . 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có hàm số bị gián đoạn tại 1x   nên sẽ không liên tục trên  ;4  

Câu 8. Trong các hàm số sau, hàm số nào liên tục trên  ;1 ? 

A. 2 1
xy

x



. B. 1y x  . C. 2 1

xy
x




. D. 2
3

xy
x





. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có 

Hàm số 2 1
xy

x



 có tập xác định là \{ 1}D    nên không liên tục trên  ;1 . 

 y f x

  ;4

 1;
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Hàm số 1y x   có tập xác định là  1;D     nên không liên tục trên  ;1 . 

Hàm số 2 1
xy

x



 có tập xác định là D    nên liên tục trên  ;1 . 

Hàm số 2
3

xy
x





 có tập xác định là \{ 3}D    nên không liên tục trên  ;1 . 

Câu 9. Đạo hàm cấp một của hàm số 3 5(1 )y x   là: 
A. 3 4' 5(1 ) .y x   B. 3 4' 3(1 ) .y x    C. 2 3 4' 15 (1 ) .y x x    D. 3 4' 5(1 ) .y x    

Lời giải 
Chọn C 
Ta có 3 4 3 2 3 4' 5(1 ) .(1 ) ' 15 (1 ) .y x x x x       

Câu 10. Cho hàm số 3 3 4y x x    có đồ thị  C . Tính hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị  C  tại 
điểm có hoành độ bằng 2 . 
A. 9 . B. 2 . C. 15 . D. 18 . 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: 23 3y x   ;    22 3 2 3 9y      . 

Vậy hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị  C  tại điểm có hoành độ bằng 2  là 9 . 
Câu 11. Hệ số góc của tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 2( ) 2 1y f x x x     tại điểm 2ox    là? 

A. 13 . B. 19 . C. 20 . D. 28 . 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: 

2'( ) 6 2f x x x   
2'( 2) 6( 2) 2( 2) 20f        

Vậy khi đó hệ số góc của phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 2( ) 2 1y f x x x     tại 
điểm 2ox    là 20 

Câu 12. Cho hàm số   2020 2019y f x x x     có đồ thị  C . Tiếp tuyến của đồ thị  C  tại điểm có 
hoành độ bằng 1 có phương trình 
A. 2019y x . B. 2020y x . C. 2019 1y x  . D. 2020 1 y x . 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có:   20192020 1f x x      20191 2020.1 1 2019f     . 

 1 2019f  . 

Tiếp tuyến cuả đồ thị  C  tại điểm có hoành độ bằng 1 có dạng: 

     1 1 1y f x f     2019 1 2019y x     2019y x   

Câu 13. Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 4
1

y
x




 tại điểm có hoành độ 1x   . 

A. 3y x  . B. 3y x   . C. 3y x   D. 3y x   . 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có:  1 2y     và 
 2

4
1

y
x
 


 1 1y    . 
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Phương trình tiếp tuyến tại điểm  1; 2A    là  1 2y x    3x   . 
Câu 14. Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào đúng? 

A. Nếu đường thẳng b  song song với đường thẳng c  thì góc giữa hai đường thẳng a  và b  
bằng góc giữa hai đường thẳng a  và c . 
B. Góc giữa hai đường thẳng là góc nhọn. 
C. Góc giữa hai đường thẳng a  và b  bằng góc giữa hai đường thẳng a  và c  thì b  song song 
với c . 
D. Góc giữa hai đường thẳng bằng góc giữa hai véctơ chỉ phương của hai đường thẳng đó. 

Lời giải 
Chọn A 
A. Đúng vì theo lý thuyết: góc giữa hai đường thẳng a  và b  là góc giữa hai đường thẳng c và d 
cùng đi qua một điểm và lần lượt song song hoặc trùng với a  và b . 
B. Sai vì góc giữa hai đường thẳng có thể là góc vuông. 
C. Sai vì góc giữa hai đường thẳng a  và b  bằng góc giữa hai đường thẳng a  và c  thì b  có thể 
song song hoặc trùng với c . 
D. Góc giữa hai đường thẳng bằng góc giữa hai véctơ chỉ phương của hai đường thẳng đó chỉ 
khi góc giữa hai véctơ chỉ phương của hai đường thẳng đó không là góc tù. 

Câu 15. Cho hình lập phương .ABCD A B C D    . Góc giữa hai đường thẳng A C   và BD  bằng. 
A. 60 . B. 30 . C. 45 . D. 90 . 

Lời giải 
Chọn D 

 
Ta có:    ; ; 90A C BD AC BD      

Câu 16. Cho hình chóp .S ABC  có  SA ABC và ABC  vuông ở B , AH  là đường cao của SAB . 
Khẳng định nào sau đây là khẳng định sai ? 
A.  SA BC  B. AH BC  
C.  AH AC  D. AH SC . 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có  SA ABC  nên SA BC . 
Mà ABC  vuông tại B: AB BC . 

SA BC
AB BC


 

 BC AH SAB   ;  
AH BC

AH SC SBC
AH SB


   

. 

Nếu  
AH AC

AC AB SAB
SA AC


   

 thì ABC  vuông tại A (Vô lý). 

Vậy AH AC  là sai. 
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Câu 17. Mệnh đề nào sau đây là mệnh đề sai ? 
A. Nếu một đường thẳng và một mặt phẳng (không chứa đường thẳng đã cho) cùng vuông góc 
với một đường thẳng thì song song nhau. 
B. Nếu hai mặt phẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thì song song. 
C. Nếu hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một mặt phẳng thì song song. 
D. Nếu hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thứ ba thì song song. 

Lời giải 
Chọn D 
Hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thứ ba thì song song nếu hai 
đường thẳng này đồng phẳng. Trong trường hợp không đồng phẳng chúng có thể chéo nhau 
trong không gian. 
Các đáp án khác đều đúng hiển nhiên. 

Câu 18. Cho hình chóp .S ABC  có  SA ABC , 3SA a  và ABC  vuông tại B  có cạnh BC a , 

5AC a . Tính theo a  khoảng cách từ A đến  SBC . 

A. 2 21
7

a . B. 21 .
7

a  

C. 3a  D. 15
3

a . 

Lời giải 
Chọn A 

 
Gọi D  là hình chiếu của A  lên SB . 
Ta có:   CS ABC SA A B   . 

  .
S BC

BC SAB BC AD
BC

A
AB







   


. 

  ( ,( )) .A SBC
A BC

AD SBC d
S

D
D

B
A

AD











  

Lại có: 2 2 2 25 2 .AB A aC BC a a     
Xét SAB  vuông tại A  có AH  là đường cao nên ta có: 

2 2 2 2

. 3.2 2 21 .
3 4 7

SA AB a aA
A

H a
SA aB a







  
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Vậy khoảng cách từ A đến  SBC  là 2 21
7

a . 

Câu 19. Trong các mệnh đề sau,mệnh đề nào đúng? 
A. Hai mặt phẳng phân biệt cùng vuông góc với một mặt phẳng thì song song với nhau. 
B. Qua một đường thẳng có duy nhất một mặt phẳng vuông góc với một đường thẳng cho 
trước. 
C. Hai mặt phẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thì song song với nhau. 
D. Qua một điểm có duy nhất một mặt phẳng vuông góc với một mặt phẳng cho trước. 

Lời giải 
Chọn C 
A sai. Hai mặt phẳng phân biệt cùng vuông góc với một mặt phẳng thì song song với nhau hoặc 
cắt nhau (giao tuyến vuông góc với mặt phẳng thứ 3). 
B sai. Vì nếu hai đường thẳng này không vuông góc thì không thể có mặt phẳng nào thoả mãn. 
D sai.Qua một điểm có vô số mặt phẳng vuông góc với một mặt phẳng cho trước. 

Câu 20. Gọi   là số đo góc giữa hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q . Nếu ( )P  và ( )Q song song nhau thì   
bằng 
A. 180 . B. 90 . C. 60 . D. 0 . 

Lời giải 
Chọn D 
Asai vì góc của hai mặt phẳng từ 0  đến 90 . 
B vì góc của hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q  là 90  thì hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q  vuông góc nhau . 
C vì góc của hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q  là 60  thì hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q cắt nhau. 

Câu 21. Cho dãy số  nu  với 
1

1

1

, 1
2

 



 
n

n

u
uu n

. Công thức số hạng tổng quát của dãy số này là: 

A.   11 .
2

n

nu     
 

. B.  
111 .

2

n

nu


    
 

. C. 
11

2

n

nu


   
 

. D.  
111 .

2

n

nu


    
 

. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có: 

1

1
2

2
3

1

1

2

2
...

2
n

n

u
uu

uu

uu 

 

 

 



 


. Nhân hai vế ta được 

     
1

1 2 3 1
1 2 3 1

1 lan

. . ... 1 1. . ... 1 . 1 . 1 .
2.2.2...2 2 2

n
n

n n n

n

u u u uu u u u u







         
 

. 

Câu 22. Giới hạn 
 

25 3 3lim
2 3 2

n n a
n b





 (với ,a b  là các số nguyên dương và a

b
 là phân số tối giản). 

Tính T a b  . 
A. 21T  . B. 11T  . C. 7T  . D. 9T  . 

Lời giải 
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Chọn B 

 
25 3lim

2 3 2
n n
n




15 3
lim

46

n
n

n
n

 
 

 
  
 

5 3
6


5
6

a
b


  
 

Khi đó 11T a b   . 

Câu 23. Cho 
 

0

2 3 1 1
lim
x

x
I

x

 
  và 

2

1

2lim
1x

x xJ
x

 



. Tính I J . 

A. 6I J  . B. 3I J  . C. 6I J   . D. 0I J  . 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có 

 
 0 0 0

2 3 1 1 6 6lim lim lim 3
3 1 13 1 1x x x

x xI
x xx x  

 
   

  
. 

    
2

1 1 1

1 22lim lim lim 2 3
1 1x x x

x xx xJ x
x x  

  
     

 
. 

Khi đó 6I J  . 

Câu 24. Tính  2lim 4 2
x

I x x x


     

A. 4I   . B. 2I   . C. 4I  . D. 2I  . 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có  2lim 4 2
x

I x x x


   
2 2

2

4 2lim
4 2x

x x x
x x x

  


  
 

2

4 2lim
4 2x

x
x x x

 


  

2

24
lim

4 21 1
x

x

x x



 


  
2  . 

Câu 25. Cho hàm số  
22 3 1  khi 1

1
1                   khi 1 

x x xf x x
x

  
 

 

. Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. Hàm số gián đoạn tại 1x  . B. Hàm số liên tục tại 1x  . 
C. Hàm số liên tục tại 3x  . D. Hàm số liên tục tại 5x   . 

Lời giải 
Chọn A 
+) Hàm số đã cho có tập xác định D   . 

+) Với 1x   thì  
22 3 1

1
x xf x

x
 




 liên tục trên từng khoảng  ;1  và  1; . Do đó hàm 

số liên tục tại các điểm 5x    và 3x   .Suy ra mệnh đề C và D đúng. 
+) Mặt khác 

        
2

1 1 1 1

2 1 12 3 1lim lim lim lim 2 1 1 1
1 1x x x x

x xx xf x x f
x x   

  
     

 
 

Do đó hàm số liên tục tại 1x  . Suy ra mệnh đề B đúng. Vậy mệnh đề A sai.
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Câu 26. Tích các giá trị m để hàm số  
3

2

8  khi 2
2

      khi 2 

x x
f x x

m x

 
  

  

liên tục tại 2x    bằng 

A. 4 . B. 2 . C.14. D. 12 . 
Lời giải 

Chọn D 
+) Hàm số đã cho có tập xác định D    . 

+)  
    

23
2

2 2 2 2

2 2 48lim lim lim lim 2 4 12
2 2x x x x

x x xxf x x x
x x   

  
     

 
. 

+)   22f m  . 

+) Hàm số đã cho liên tục tại 2x   khi và chỉ khi 212 2 3m m    . 
Câu 27. Cho hàm số   3 23 2 1f x x x x    . Bất phương trình  '' 0f x   có tập nghiệm là 

A.  1; . B.  0; . C.    ;1 1;   . D.    ;0 1;    
Lời giải 

Chọn A 
Tập xác định D    

   2' 3 6 2 '' 6 6f x x x f x x       

 '' 0 6 6 0 1f x x x      . 

Câu 28. Cho hàm số 24 1y x   . Tập nghiệm của bất phương trình ' 0y   là 
A.  B. ;0  C. 0;   D. ;0   

Lời giải 
Chọn D 
Tập xác định D    . 

2

4
' ' 0 0

4 1

x
y y x

x
    


 

Câu 29. Gọi (d) là tiếp tuyến của hàm số 1
2

xy
x





 tại điểm có hoành độ bằng 3 . Khi đó (d) tạo với 

hai trục tọa độ một tam giác có diện tích là 

A. 49
6

S   B. 121
6

S   C. 25
6

S   D. 169
6

S   

Lời giải 
Chọn D 

Ta có  
 2

3
2

f x
x

 


 

Với 3 4o ox y     Tiếp điểm của tiếp tuyến với đồ thị là  3;4M  . 

 3 3f    . 

Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số tại điểm  3;4M   là: 

 3 3 4y x    hay 3 13y x  . 

Các giao điểm của tiếp tuyến này với các trục tọa độ là:  0;13A , 13 ;0
3

B   
 

. 
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Tam giác OAB  tạo thành có diện tích là: 
1 1 13. .13.
2 2 3

S OA OB   169
6

 . 

Vậy 169
6

S  . 

Câu 30. Cho hàm số 
3 2

6 1
3 2
x xy x    . Tìm số các tiếp tuyến với đồ thị hàm số song song với đường 

thẳng 24 6 13 0x y   . 
A. 2  B. 1 C. 0  D. 3  

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: 2 6y x x     

Tiếp tuyến song song với đường thẳng 24 6 13 0x y    nên hệ số góc 4k    xét phương 

trình   2 2 1
' 4 6 4 2 0

2
x

y x x x x x
x
 

             
 

*Với 0 0
371
6

x y    , phương trình tiếp tuyến là 

  37 134 1 4 24 6 13 0
6 6

          y x x x y
 (loại) 

*Với 0
312
3ox y    , phương trình tiếp tuyến là: 

  31 74 2 4 12 3 7 0
3 3

y x y x x y            . (Thỏa mãn) 

Vậy có một tiếp tuyến song song với đường thẳng 24 6 13 0x y    
Câu 31. Cho tứ diện ABCD  có AC a ,  3BD a . Gọi M  và N  lần lượt là trung điểm của AD  và BC

. Biết AC  vuông góc với BD . Tính MN . 

A. 10
2

aMN  . B. 6
3

aMN  . C. 3 2
2

aMN  . D. 2 3
3

aMN  . 

Lời giải 
Chọn A 

 
+) Gọi E , F  lần lượt là trung điểm của AB  và CD . 

+) Ta có:    
 // 

, , 90
 // 

EN AC
AC BD NE NF NE NF

NF BD


    


 (1). 

M

F
N

E

C D

B

A
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Mà: 

1
2
1
2

NE FM AC

NF ME BD

  

  


 (2). 

Từ (1), (2) MENF  là hình chữ nhật. 

+) Từ đó ta có: 
2 2 2 2

2 2 3 10
2 2 2 2 2

AC BD a a aMN NE NF                     
       

. 

Câu 32. Cho hình chóp .S ABC  với ABC  không là tam giác cân. Góc giữa các đường thẳng , ,SA SB SC  
và mặt phẳng  ABC  bằng nhau. Hình chiếu vuông góc của điểm S  lên mặt phẳng  ABC  là 
A. Tâm đường tròn ngoại tiếp của tam giác ABC . 
B. Trực tâm của tam giác ABC . 
C. Trọng tâm của tam giác ABC . 
D. Tâm đường tròn nội tiếp của tam giác ABC . 

Lời giải 
Chọn A 

 
Gọi H  là hình chiếu của điểm S  trên mặt phẳng  ABC , ta có 

   

   

   

,

,

,

SA ABC SAH

SB ABC SBH

SC ABC SCH







 

Từ giả thiết suy ra   SAH SBH SCH SAH SBH SCH HA HB HC            
Do đó H  là tâm đường tròn ngoại tiếp của tam giác ABC . 

Câu 33. Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD là hình thoi tâm O . Biết rằng SA SC , SB SD . 
Khẳng định nào dưới đây là đúng? 
A.  AB SAC . B. CD AC . C.  SO ABCD . D.  CD SBD . 

Lời giải 
Chọn C 
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Vì tứ giác ABCD là hình thoi nên O là trung điểm của AC và BD . 
Xét tam giác SAC có: SA SC SAC   cân tại S . 
Mặt khác: O là trung điểm của AC nên SO AC   1 . 

Tương tự ta cũng có: SO BD   2 . 

Từ  1 và  2  suy ra:  SO ABCD . 
Câu 34. Cho tứ diện ABCD , có tam giác CAD  vuông tại A , tam giác BDC  vuông tại D.Trong tam 

giác ABC  có AM BC   M BC . Biết 3MD  , 4AM  , 5AD  . Kết luận nào sau đây là 
đúng? 
A.  MD ABC . B.  AM BCD . 

C.  AD ABC . D.  BD ACD . 
Lời giải 

Chọn B 
Xét AMD , có: 2 2 2 2 2 24 3 25 5AM MD AD      . Vậy AM MD . 
Ta có hình vẽ: 

 

O

D

CB

A

S

4

3

5

B

C

A

D

M
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+ 
 

 
,

AM BC
AM MD AM BCD
BC MD BCD

 
   
 

. Đáp án B đúng. 

+ MD AM , để  MD ABC  thì MD BC , nhưng ta không có điều này. Vậy nói 

 MD ABC  là không đúng. Đáp án A sai. 

+ AD AC , để  AD ABC  thì AD AM , nhưng MAD  là góc nhọn (vì AMD  vuông tại 

M ). Vậy AD  không thể vuông góc với  ABC . Đáp án C sai. 

+ BD CD , để  BD ACD  thì BD AD , nhưng ta không có điều này. Vậy nói 

 BD ACD  là không đúng. Đáp án D sai. 
Câu 35. Cho hình hộp chữ nhật . ' ' ' 'ABCD A B C D có , 'AB AD a AA b   . Gọi M  là trung điểm của 

'CC . Tỉ số a
b

 để hai mặt phẳng  'A BD  và  MBD  vuông góc với nhau là: 

A. 1
2

. B. 1 . C. 2
3

. D. 1
3

. 

Lời giải 
Chọn B 

 
+) Gọi I  là giao điểm của AC  và BD . 
+) Ta có góc       ' , ',A BD MBD IA IM . 

Để hai mặt phẳng  'A BD  và  MBD  vuông góc với nhau thì 'IA IM ' 90A IM   . 

+) Xét 'A IM  có: 
2

2 2'
2

aA I b  ; 
2

2 2' 2
4
bA M a  ; 

2 2
2

2 4
a bIM   . 

Ta có: 2 2 2' 'A M A I IM   
2 2 2 2

2 22
4 2 2 4
b a a ba b      2 2a b  a b  . 

Vậy 1a
b
 . 

Câu 36. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình thoi,  SA ABCD . Khẳng định nào sau đây 
đúng? 
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A.    SBC SAB . B.    SCD SAD . C.    SAC SBD . D.    SBC SCD . 

 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có:  SA ABCD SA BD   . (1) 
Do tứ giác ABCD  là hình thoi nên AC BD . (2) 
Từ (1) và (2) suy ra      BD SAC SBD SAC   . 

Câu 37. Cho hình chóp tam giác đều .S ABC có cạnh đáy bằng với chiều cao và bằng a . Tính góc tạo 
bởi cạnh bên và mặt đáy. 
A. 90 . B. 45 . C. 60 . D. 30 . 

Lời giải 
Chọn C 

 
Gọi O  là tâm của tam giác đều ABC , hình chóp đã cho là chóp tam giác đều nên ta có: 

 ;SA SB SC SO ABC   nên OC  là hình chiếu của SC  lên  ABC , do đó 

   ;SC ABC SCO . Ta có: 2 3 3; .
3 2 3

a aSO AB BC CA a OC       

Xét tam giác SOC  vuông tại O , ta có:  tan 3 60
3
3

OS aSCO SCO
OC a

      . 

Câu 38. Cho hình lăng trụ . ' ' 'ABC A B C  có mặt phẳng  ' 'AA B B  và mặt phẳng  ' 'ACC A  cùng vuông 

góc với mặt phẳng  ' ' 'A B C , đáy là tam giác đều cạnh bằng a , các cạnh bên có độ dài bằng 

2a . Gọi M  là trung điểm cạnh ' 'B C , góc giữa đường thẳng AM  và  ' ' 'A B C  thuộc 
khoảng nào sau đây? 
A.  0 015 ;20 . B.  0 020 ;40 . C.  0 045 ;50 . D.  0 050 ;60 . 

O

A

B

C

S
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Lời giải 
Chọn D 

 

+) Vì 
   
   
   

' ' ' ' '

' ' ' ' '

' ' ' ' '

ABB A A B C

ACC A A B C

ABB A ACC A AA





  

 ' ' ' 'AA A B C  . 

Vậy hình chiếu của đường thẳng AM  trên mặt phẳng  ' ' 'A B C  là đường thẳng 'A M . 

    ; ' ' ' ; 'AM A B C AM A M  . 

+) Ta có tam giác ABC  là tam giác đều nên 3'
2

aA M  . 

Xét tam giác vuông 'AA M  có ' 2AA a ; 3
2

aAM   nên ta có: 

 ' 2 2 6tan '
' 33

2

AA aAMA
A M a

     0' 58,5AMA  . 

Câu 39. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh a ,  SA ABCD  và SA a . Tính 
khoảng cách từ A  đến đường thẳng SC ? 

A. 3
2

a . B. 6
4

a . C. 6
3

a . D. 6
6

a . 

Lời giải 
Chọn C 
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+) Ta có:  SA ABCD SA AC   . 

+) Kẻ AH SC , suy ra  ;d A SC AH . 
+) Ta có tam giác ASC  vuông tại A  nên 

2 2 2 2

1 1 1 3
2AH SA AC a

    6
3

aAH  . 

Câu 40. Cho hình lăng trụ đều . ' ' ', , 'ABC A B C AB a A A a  . Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng
'A A  và BC ? 

A. 3
2

a . B. 3
4

a . C. a . D. 3
6

a . 

Lời giải 
Chọn A 
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+) Kẻ AH BC . 

+) Ta có 'AH A A , suy ra   3';
2

ad AA BC AH  . 

Câu 41. Cho dãy số  nu xác định bởi: 
 

1

1

2020
1 1 , 1
2n n

u

u u n





  

. Tìm lim nu . 

A. 2020.  B. 1.  C. 0.  D. .  
Lời giải 

Chọn B 

Ta có    1 1
1 11 1 1
2 2n n n nu u u u       . 

Đặt 1n nv u  , ta có  
1

1

2019
11 .

2n n

v
n

v v


 



. 

Suy ra dãy  nv  là một cấp số nhân có số hạng đầu bằng 2019 , công bội bằng 1
2

 nên 

112019.
2

n

nv


   
 

  1n  . 

Suy ra 
112019. 1

2

n

nu


   
 

  1n  , do đó lim 1nu  . 
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Câu 42. Cho hàm số  

 

 

 

2 4 0 4

0

4

x x
x

f x m x
n x
x

  
 

 

 


. Biết  f x  liên tục trên nửa khoảng  0, , 

khi đó giá trị .m n  bằng 

A. 2 . B. 1
4

. C. 
1
2

. D. 4 . 

Lời giải 
Chọn C 
Xét tại 0 4x  : 

 

 

 

4 4

4 4

4

2 4 1lim lim
2

lim lim
4

4

x x

x x

f n

xf x
x

n nf x
x

 

 

 

 

 


   



 


 

Mà  f x  liên tục trên nửa khoảng  0,  nên  f x  liên tục tại 0 4x  . 

Do đó      
4 4

1lim lim 4 2
4 2x x

nf x f x f n
  

      . 

Xét tại 0 0x  : 

Mà  f x  liên tục trên nửa khoảng  0,  nên    
0

1lim 0
4x

f x f m


   . 

Vậy ta có 1 1. 2.
4 2

m n   . 

Câu 43. Gọi M là điểm tùy ý nằm trên đồ thị hàm số  4 3  
2 1
xy C
x





. Tiếp tuyến tại M của đồ thị  C  

cắt hai đường tiệm cận của  C  tạo thành một tam giác có diện tích bằng 
A. 6 . B. 7 . C. 5 . D. 4 . 

Lời giải 
Chọn C 

Gọi  0 0;M x y  là điểm nằm trên đồ thị hàm số, 0
1
2

x   . Ta có 
 2

10
2 1

y
x

 


. 

Phương trình tiếp tuyến tại M  là  0 0 0( )y y x x x y   . 

 
  0

02
00

4 310
2 12 1

xy x x
xx


   


. 

Tiệm cận đứng là 1
2

x   , tiệm cận ngang là 2y  . 
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Gọi A  là giao điểm của tiếp tuyến với tiệm cận đứng 1
2Ax  

 
0 0

02
0 00

4 3 4 810 1
2 2 1 2 12 1A

x xy x
x xx
           

 0

0

4 81 ;
2 2 1

xA
x

 
   

. 

Gọi B  là giao điểm của tiếp tuyến với tiệm cận ngang 2By 

 
  0

02
00

4 3102
2 12 1 B

xx x
xx


   


0
12
2Bx x    04 1; 2

2
xB    

 
. 

Giao điểm của hai đường tiệm cận là 1 ;2
2

I   
 

. 

Ta có: 
0 0

10 100;
2 1 2 1

IA IA
x x

 
      


 

 0 02 1;0 2 1IB x IB x    


 

Tam giác IAB  vuông tại I  nên 0
0

1 1 10. . 2 1 5
2 2 2 1IABS IA IB x

x    


. 

Câu 44. Cho hàm số 3 2 2  y x mx m , có đồ thị  C  với m  là tham số thực. Gọi A  là điểm thuộc đồ 

thị  C  có hoành độ bằng 1. Viết phương trình tiếp tuyến   với đồ thị  C  tại A  biết tiếp 

tuyến cắt đường tròn    22: 1 9   x y  theo một dây cung có độ dài nhỏ nhất . 
A. 1 y x . B. 1  y x . C. 4  y x . D. 4  y x . 

Lời giải 
Chọn C 
Đường tròn    22: 1 4x y     có tâm  0;1I , 3R . 

Ta có  1;1A m ;  23 2 1 3 2     y x mx y m . 

Suy ra phương trình  :   3 2 1 1    y m x m . Dễ thấy   luôn đi qua điểm cố định 

3 5;
2 2

 
 
 

F  và điểm F  nằm trong đường tròn   (do 3 2
2

IF R  ). 

 
Giả sử   cắt    tại M , N . Thế thì ta có:    2 2 22 ; 2 9 ;     MN R d I d I . 

Do đó MN  nhỏ nhất  ;d I   lớn nhất  ;d I IF   IF  . 

Khi đó đường   có 1 vectơ chỉ phương 3 3;
2 2

    
 

u IF ;  1; 3 2 
u m  nên ta có: 

 3 3. 0 1. 3 2 . 0
2 2

u n m    
  2m  . 

d R

NM

I

F
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Với 2m   ta có  1;3A ,  1 1y   . 

Phương trình tiếp tuyến là:  1. 1 3 4y x y x        . 

Câu 45. Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có đáy ABC  là tam giác cân, 2AB AC a  ,  0120BAC 
; 2CC a  . Gọi I  là trung điểm CC . Tính côsin góc giữa hai mặt phẳng  AB I  và  ABC  . 

A. 5
5

. B. 3 5
10

. C. 30
5

. D. 30
10 . 

Lời giải 
Chọn D 

 
Ta có tam giác ABC  là hình chiếu của tam giác AB I  lên mặt phẳng  ABC , nên gọi   là góc 

giữa hai mặt phẳng  AB I  và  ABC  thì cos ABC

AB I

S
S




 . 

  0 21 1. .sin 2 .2 .sin120 3 1
2 2ABCS AB AC BAC a a a   . 

Áp dụng định lý côsin cho tam giác ABC  ta có: 
2 2 2 22 . .cos 12 2 3BC AB AC AB AC BAC a BC a      . 

Áp dụng định lý Pitago cho tam giác C B I   ta có: 
2 2 13B I C I C B a      . 

Áp dụng định lý Pitago cho tam giác ACI  ta có: 
2 2 5AI CI AI a    . 

Áp dụng định lý Pitago cho tam giác 'ABB  ta có: 
2 2 2 2AB AB BB a     . 

Nhận thấy: 2 2 2AI AB B I    nên tam giác AB I  vuông tại A . Do đó: 

 2
'

1 1. 5.2 2 10 2
2 2AB IS AI AB a a a    

Từ  1  và  2  suy ra: 
2

2

3 30cos
1010

a
a

   . 

I

B'

A'

C B

A

C'
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Câu 46. Cho hàm số  y f x xác định trên   thỏa mãn  
2

16
lim 12

2x

f x
x





.Tính giới hạn 

 3

22

5 16 4
lim

2 8x

f x
x x

 

 
. 

A. 5
24

 . B. 1
5

. C. 5
12

. D. 1
4

. 

Lời giải 
Chọn A 
Theo giả thiết có       

2 2 2
lim 16 0 lim 16 0 lim 16
x x x

f x f x f x
  

       . 

Ta có: 
 3

22

5 16 4
lim

2 8x

f x
x x

 

 

  
       

22 23 3

5 16 64
lim

2 4 5 16 4 5 16 4
x

f x

x x f x f x


 


        

 

  
       

22 23 3

5 16
lim

2 4 5 16 4 5 16 4
x

f x

x x f x f x





        

 

 

      
22 23 3

16 5lim .
2 4 5 16 4 5 16 4

x

f x
x x f x f x



 
 

  
           

 2
3 3

5 512. .
246 5.16 16 4 5.16 16 16

 
        

Câu 47. Cho hàm số 

2

2

( 2) 2     khi 1
( ) 3 2

8                       khi 1

ax a x x
f x x

a x

   
  

  

. Có tất cả bao nhiêu giá trị của a  để hàm số 

liên tục tại 1x  ? 
A. 1. B. 0 . C. 3 . D. 2 . 

Lời giải 
Chọn D 
Tập xác định:  3;D    . 

 
1

lim
x

f x


 2

1

2 2
lim

3 2x

ax a x
x

  


 
. 

    
1

1 2 3 2
lim

1x

x ax x

x

   



. 

  
1

lim 2 3 2
x

ax x


     4 2a  . 

  21 8f a  . 

Hàm số đã cho liên tục tại 1x   khi    
1

lim 1
x

f x f


   24 2 8a a   
0
4

a
a


  
. 

Vậy có 2  giá trị của a  để hàm số đã cho liên tục tại 1x  . 
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Câu 48. Cho hàm số 3 23 ( 1) 1y x mx m x     . Gọi   là tiếp tuyến của đồ thị hàm số đã cho tại 
hoành độ 1x   . Tìm m  sao cho khoảng cách từ gốc tọa độ O  đến   là lớn nhất. 

A. 
3
5

m . B.  
3
5

m . C. 
4
5

m . D.  
4
5

m  

Lời giải 
Chọn A 

1 2 1x y m      
2' 3 6 1 '( 1) 5 4y x mx m y m          

Phương trình tiếp tuyến là: : ( 5 4)( 1) 2 1 ( 5 4) 3 3y m x m y m x m              
Ta có ( 5 4) 3 3 ( 5 3) 4 3 0y m x m m x x y             

Tọa độ ( ; )M x y  cố định của   thỏa mãn 

3
5 3 0 5

4 3 0 3
5

xx

x y
y


          



 

Gọi H  là hình chiếu của O  trên

max
( , ) . 0OH OM d O OH H M OM OM u            

 
 

Với 3 3
; , (4 5 ; 1)

5 5
OM u m

 
     
 

 
 

3
. 0

5
OM u m   
 

. 

Câu 49. Cho hình chóp đều .S ABCD có tất cả các cạnh bằng a , điểm M  thuộc cạnh SC  sao cho 
2SM MC . Mặt phẳng  P  chứa AM  và song song với BD . Tính diện tích thiết diện của 

hình chóp .S ABCD  cắt bởi  P . 

A. 
22 26

15
a . B. 

23
5
a . C. 48 . D. 

24 26
15

a  

Lời giải 
Chọn A 

 

I

N

P O

B

D

A

S

C

M
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Gọi O AC BD  , I AM SO  . 
Trong  SBD  từ I  kẻ đường thẳng   song song với BD  cắt SB , SD  lần lượt tại N , P . 
Suy ra thiết diện là tứ giác ANMP . 

Ta có: 
BD AC
BD SO


 

 BD SAC  BD AM  . 

Mặt khác: / /BD NP AM NP 
1 .
2ANMPS NP AM  . 

Ta có: 
2

SA SC a

AC a

 



SAC   vuông cân tại S 2 2AM SA SM  

2
2 2

3
a a    

 
13

3
a



. 

Ta có: / /NP BD
NP SI
BD SO

 
.SI BDNP

SO
  . 

 
Gọi SI k

SO
 . 

Cách 1: Ta có: AI AS SI 
  

SA k SO  
 

 AM AS SM 
   2

3
SA SC  
 

. 

 A , I , M  thẳng hàng   AI l AM
  2

3
SA kSO lSA lSC    
   

 

  2
2 3
kSA SA SC lSA lSC      

    
1 1
2
1 2 0
2 3

k l

k l

   
  


4
5
3
5

k

l

  
 


 4
5

SI
SO

   

Cách 2: Do A , I , M  thẳng hàng nên 
1 1 4. . 1 . . 1 4
2 2 5

SI AO MC SI SI IO SI SO
IO AC MS IO

        

 4
5

NP BD  4 2
5

a
 . 

1 .
2ANMPS NP AM  1 4 2 13. .

2 5 3
a a


22 26

15
a

 . 

Câu 50. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông tâm O  cạnh bằng a , cạnh bên 2SA a  
.Hình chiếu vuông góc với đỉnh S  trên mặt phẳng  ABCD  là trung điểm H  của đoạn AO  
.Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng SD  và AB  

I

O

S

A C

M
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A. 4 22
11

a .  B. 2 31
142

a . C. 2a .  D. 4a . 

Lời giải 
Chọn B 

 
Do  // AB CD  nên           4, , A, SCD ,

3
d AB SD d AB SCD d d H SCD    

Kẻ HE CD  ,Kẻ HL SE  
2 2 62

4
3 3
4 4

aSH SA AH

HE AD a

  

 
 

SHE  vuông tại H  , đường cao HL  : 2 22 2 2 2

1 1 1 1 1 568
279362

44

HL SH HE aaa
    

   
     

 

3 31
2 142

aHL   . 

Khi đó    3 31,
2 142

ad H SCD HL   . 

Suy ra:     4 4 3 31 2 31, , .
3 3 2 142 142

a ad AB SD d H SCD   . 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
 

 
Câu 1. Cho hai dãy số  nu và  nv  thỏa mãn lim 2nu   và lim 5nv   . Giá trị của  lim n nu v bằng 

A. 7 . B. 7 . C. 10 . D. 3 . 
Câu 2. Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau: 

A. lim lim .n nu u     B. lim lim .n nu u     

C. Nếu lim 0nu   thì lim lim 0nu  . D. Nếu lim nu a   thì lim .nu a  

Câu 3. Cho hàm số ( )y f x  liên tục trên đoạn  ;a b . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. Nếu ( ). ( ) 0f a f b   thì phương trình ( ) 0f x   không có nghiệm nằm trong  ;a b . 

B. Nếu ( ). ( ) 0f a f b   thì phương trình ( ) 0f x   có ít nhất một nghiệm nằm trong  ;a b . 

C. Nếu ( ). ( ) 0f a f b   thì phương trình ( ) 0f x   có ít nhất một nghiệm nằm trong  ;a b . 

D. Nếu phương trình ( ) 0f x   có ít nhất một nghiệm nằm trong  ;a b  thì ( ). ( ) 0f a f b  . 

Câu 4. Cho hàm số  f x x . Hàm số có đạo hàm  f x  bằng: 

A. 2x . B. 1
2 x

. C. 
2
x . D. x . 

Câu 5. Cho hàm số  f x xác định trên   bởi   22 3f x x x   . Hàm số có đạo hàm  f x  bằng: 
A. 4 3x  . B. 4 3x  . C. 4 3x . D. 4 3x . 

Câu 6. Cho hàm số 3 22 5y x x    có đồ thị  C . Hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị  C  tại điểm có 
hoành độ bằng 1  bằng 
A. 4. B. 1 . C. 6. D. 7. 

Câu 7. Tiếp tuyến với đồ thị hàm số 3 23 2y x x    tại điểm có hoành độ bằng –3  có phương trình là: 
A. 9 25y x  . B. 30 25y x  . C. 9 25y x  . D. 30 25y x  . 

Câu 8. Cho hình lập phương . ' ' ' 'ABCD A B C D . Đường thẳng nào sau đây vuông góc với đường thẳng 
'BC ? 

A. 'A D  . B. AC . C. 'BB . D. 'AD . 

Câu 9. 5 1lim
2x

x
x




 có giá trị bằng 

A. 1
2

 . B. 5 . C. 3
2

. D. 5 . 

Câu 10. Tính 
2

1

5 4lim .
1x

x x
x

 


 

A. 3.  B. 4.  C. .  D. .  

Câu 11. Kết quả của  2lim 4 2 3 3
x

x x x


    bằng 

A.  . B. 1 . C.  . D. 7 . 
Câu 12. Đạo hàm của hàm số  1002 2020y x   là: 

A.  992100 2020y x   . B.  992200 2020y x   . 
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C.  992200 2020y x x   . D.  992100 2020y x x   . 

Câu 13. Cho hàm số  22 3 1 .y x x P    Phương trình nào dưới đây là phương trình tiếp tuyến của  ?P  
A. 7 1.y x  . B. 7 6.y x  . C. 7 1.y x  . D. 7 15.y x   

Câu 14. Đạo hàm của hàm số  100sin 2 1y x   là: 

A.  992cos 2 1y x   . B.  99200cos 2 1y x   . 

C.    100 99200 2 1 2 1y cos x x    . D.    100 99100 2 1 2 1y cos x x    . 

Câu 15. Cho hàm số  3sin sin osy m x mc x  . Tìm m  biết   1y   . 
A. 4. B. 3. C. 2. D. 1  

Câu 16. Cho hàm số 5
1
xy

x





 có đồ thị  C . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C  tại điểm có 

tung độ bằng 1. 

A. 2 7
3 3

y x  . B. 2 7
3 3

y x   . C. 2 7
3 3

y x   . D. 2 7
3 3

y x  . 

Câu 17. Cho hàm số  2 2
1

xy C
x





. Phương trình tiếp tuyến với đồ thị hàm số biết biết tiếp tuyến song 

song với đường thẳng : 4 1d y x    là 
A. 4 2; 4 14y x y x      . B. 4 21; 4 14y x y x      . 
C. 4 2; 4 1y x y x      . D. 4 12; 4 14y x y x      . 

Câu 18. Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 23 2y x x    có hệ số góc 3k    có phương trình là 
A. 3 1y x   . B. 3 1y x   . C. 3 7y x   . D. 3 7y x   . 

Câu 19. Cho hình chóp .S ABC  có SA  vuông góc với đáy  ABC . H  là hình chiếu vuông góc của A  
lên BC . Góc giữa mặt bên  SBC  và mặt đáy  ABC  là 

A. SAH . B. SBA . C. SHA . D. ASH . 
Câu 20. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật và  SA ABCD . Mệnh đề nào sau 

đây sai? 
A.  BC SAB . B.  CD SAD . C.  BD SAC . D. SA BD . 

Câu 21. Cho hình chóp .S ABCD  có tất cả các cạnh bên và cạnh đáy đều bằng nhau và ABCD  là hình 
vuông. Khẳng định nào sau đây đúng : 
A.  SA ABCD . B.  AC SBC . 
C.  AC SBD . D.  AC SCD . 

Câu 22. Gọi S  là tập hợp các tham số nguyên a  thỏa mãn 25 2021lim 4 0
2020
n a a

n
     

. Tổng các phần 

tử của S  bằng 
A. 5. B. 3. C. 4 . D. 2. 

Câu 23. Cho a, b là các số nguyên và 
2

2

22lim 19
2x

ax bx
x

 



. Mệnh đề nào sau đây đúng ? 

A. 3 4 0a b   B. 3 4 0b a  . C. 3 2a b  . D. 1a b    

Câu 24. Tính  32 3lim 9 3 27  n n n n  

A.  . B. 1. C.  . D. 25
54

. 
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Câu 25. Tìm m  để hàm số 

2

1
( ) 1

1 1

x x khi x
f x x

m khi x

 
 

  

 liên tục tại 1x  . 

A. 0m . B. 2m  . C. 1m   . D. 1m . 

Câu 26. Tìm tất cả các giá trị của m  để hàm số  
1 1 khi 0

1 khi 0
1

x x x
xf x
xm x
x

   
 

   

 liên tục tại 0x  . 

A. 1m   . B. 1m .. C. 2m  . D. 0m . 
Câu 27. Cho hình chóp .S ABCD có  SA ABCD , đáy ABCD  là hình thoi cạnh bằng a  và ˆ 60B   . 

Biết 2SA a . Tính khoảng cách từ A  đến SC . 

A. 
2

23a . B. 
3

34a . C. 
5

52a . D. 
2

65a . 

Câu 28. Cho hình chóp .S ABC  trong đó SA , AB , BC  vuông góc với nhau từng đôi một. Biết 3SA a , 
3AB a , 6BC a . Khoảng cách từ B  đến SC  bằng 

A. 2a . B. 2a . C. 2 3a . D. 3a . 
Câu 29. Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh a. Đường thẳng SA vuông góc với mặt 

phẳng đáy, SA a . Gọi M là trung điểm của CD.Khoảng cách từ D  đến mặt phẳng  SAB  nhận 
giá trị nào sau đây? 

A. 
2

2
a

. B. a . C. 2a . D. 2a  

Câu 30. Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có tất cả các cạnh đều bằng a . Gọi Ogiao điểm AC  và DB

. Tính khoảng cách từ O tới  mp SCD . 

A. 
6

a . B. 
2
a . C. 

3
a . D. 

2
a  

Câu 31. Cho hai tam giác đều ABC  và ABD  cạnh a nằm trong hai mặt phẳng vuông góc với nhau. Khi 
đó khoảng cách giữa hai đường thẳng AB  và CD  bằng 

A. 6
4

a  . B. 3
4

a . C. 3
3

a  . D. 6
2

a  . 

Câu 32. Cho hàm số  y f x  liên tục, có đạo hàm trên   và 

       5. ' ' 2 ' 2
2

x f x f x f x f x x
                

. Đạo hàm của hàm số  y f x  tại 0 2x 

thuộc khoảng nào sau đây, biết đạo hàm cấp hai tại 0x  khác 0 ? 

A.  0;2 . B. 32;
2

 
 
 

. C.  1;0 . D. 3 ; 4
2

 
 
 

. 

Câu 33. Cho hàm số   3 2 1f x x mx x    . Gọi k  là hệ số góc tiếp tuyến của đồ thị hàm số tại M  có 

hoành độ 1x  . Tìm tập hợp tất cả các giá trị thực của tham số m  để thỏa mãn  . 1 0k f   . 
A. 2m . B. 2m  . C. 2 1m   . D. 1m  

Câu 34. Biết rằng đi qua điểm  1;0A  có hai tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 3 2y x x    và các tiếp tuyến 
này có hệ số góc lần lượt là 1k , 2k . Khi đó tích 1 2.k k  bằng: 
A. 2 . B. 0 . C. 3 . D. 6 . 
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Câu 35. Cho hàm số 2
1

xy
x





 có đồ thị  C . Tìm tất cả giá trị của tham số m  để từ điểm  1;A m  kẻ 

được hai tiếp tuyến đến  .C  

A. 1
2

m   . B. 
1
2
2

m

m  

  



. C. 1
2

m   . D. 
1
2

1

m

m

  

 

. 

Câu 36. Cho hàm số 3 2 2y x x    có đồ thị  C  và điểm  1;5A . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ 

thị  C  biết tiếp tuyến đi qua điểm A . 
A. 5 10y x   . B. 4y x  . C. 6y x   . D. 4y x  . 

Câu 37. Cho hình chóp tam giác .S ABC  có SA SB SC AB AC a      và 2BC a . Khi đó góc 
giữa hai đường thẳng AB  và SC  là 
A. 030 . B. 045 . C. 060 . D. 090 . 

Câu 38. Cho hình lập phương .ABCD A B C D    . Tính góc giữa 'AC  và BD . 
A. 90 . B. 30 . C. 60 . D. 45. 

Câu 39. Cho hai tam giác ACD  và BCD  nằm trên hai mặt phẳng vuông góc nhau và 
AC AD BC BD a    , 2CD x . Với giá trị nào của x  thì hai mặt phẳng  ABC  và  ABD  
vuông góc. 

A. 3
3

a . B. 
2
a . C. 2

2
a . D. 

3
a . 

Câu 40. Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD  là hình vuông cạnh 0a  , ( )SA ABCD , 2SA a . 
Khoảng cách từ điểm A  đến mặt phẳng  SBD là: 

A. 3
2
a . B. 2

3
a . C. 

2
a . D. 10

2
a . 

Câu 41. Cho khối chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình bình hành, 2 ,AD a AB a  , góc BCD  bằng 
060 , SB  vuông góc với mặt phẳng  ABCD , 3SB a . Tính cos của góc tạo bởi SD  và mặt 

phẳng  SAC . 

A. 1
4

. B. 3
2

. C. 15
4

. D. 3
4

. 

Câu 42. Cho  là đa thức thỏa mãn  
5

8
lim 3

5x

f x
x





. Tính 

   3

25

1. 19 9
lim

2 17 35x

f x f x
T

x x

  


 
 

A. 11
36

T  . B. 11
18

T  . C.
 

13
36

T  . D.
 

13
18

T  . 

Câu 43. Cho hàm số  f x  liên tục trên   thỏa mãn 
1

( ) 5lim 2
1x

f x
x





. Tìm m  để hàm số 

 
22 ( ) 7 ( ) 1 15

1
2 1

khi xg
f x f x

x
mx khi

x
x




 

 
 


 liên tục tại 1x  ? 

A. 24m . B. 25m  . C. 26m  D, 27m  
Câu 44. Cho hình chóp .S ABCD  có ABCD  là hình vuông cạnh  ; ;a SA a SA ABCD   Khoảng cách 

giữa hai đường thẳng chéo nhau ;SC BD  bằng: 

 f x
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A. 6
6

a  . B. 6a  . C. 3a . D. . 

Câu 45. Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có 1AB  , 2AC  , 3AA  và  120BAC   . Gọi M , N  
lần lượt là các điểm trên cạnh BB , CC sao cho 3BM B M ; 2CN C N . Tính khoảng cách từ 
điểm M  đến mặt phẳng  A BN . 

A. 9 138
184

. B. 3 138
46

. C. 9 3
16 46

. D. 9 138
46

 

Câu 46. Cho hàm số  y f x , xác định, có đạo hàm trên  . Biết tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  
và    2 1y g x x f x    tại điểm có hoành độ 1x   vuông góc với nhau.Tìm biểu thức đúng? 
A.  22 1 4f  . B.  2 2f x  . C.  2 8f x  . D.  24 8f x  . 

Câu 47. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm liên tục trên  , thỏa mãn    2 42 1 2f x f x x    . Phương 

trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  tại điểm có hoành độ bằng 1 là 
A. 2 2y x  . B. 2y x   . C. y x  . D. 1y   . 

Câu 48. Cho hàm số    3 26 9 3y f x x x x C     . Tồn tại hai tiếp tuyến của  C  phân biệt và có 
cùng hệ số góc k , đồng thời đường thẳng đi qua các tiếp điểm của hai tiếp tuyến đó cắt các trục 

,Ox Oy  tương ứng tại A  và B  sao cho 2017.OA OB . Hỏi có bao nhiêu giá trị của k  thỏa mãn 
yêu cầu bài toán? 
A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 0 . 

Câu 49. Cho hàm số 3 23 1y x x    có đồ thị (C). Gọi ,A B  thuộc đồ thị (C) có hoành độ ,a b  sao cho 
tiếp tuyến của (C) tại A  và B  song song với nhau và độ dài đoạn 4 2AB  . Khi đó tích .a b  
có giá trị bằng: 
A. 2 . B. 3 . C. 2 . D. 4 . 

Câu 50. Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông tại A , mặt bên SAB  là tam giác đều và 
nằm trong mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng  ABC , gọi M  là điểm thuộc cạnh SC sao cho 

2MC MS . Biết 3, 3 3AB BC  , tính khoảng cách giữa hai đường thẳng AC và BM . 

A. 3 21
7

 B. 2 21
7

 C. 21
7

 D. 21
7

 

  

a
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Lời giải 
1D 2C 3B 4B 5B 6D 7C 8A 9B 10A 
11C 12C 13A 14C 15D 16B 17A 18B 19C 20C 
21C 22C 23A 24D 25B 26C 27C 28B 29B 30A 
31A 32A 33C 34B 35D 36D 37C 38A 39A 40B 
41C 42B 43A 44A 45A 46C 47D 48B 49B 50A 

 
Câu 1. Cho hai dãy số  nu và  nv  thỏa mãn lim 2nu   và lim 5nv   . Giá trị của  lim n nu v bằng 

A. 7 . B. 7 . C. 10 . D. 3 . 

Lời giải 

Theo định lí giới hạn hữu hạn của dãy số, ta có  lim lim lim 2 5 3n n n nu v u v       . 
Câu 2. Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau: 

A. lim lim .n nu u     B. lim lim .n nu u     

C. Nếu lim 0nu   thì lim lim 0nu  . D. Nếu lim nu a   thì lim .nu a  

Lời giải 
Mệnh đề (A) sai vì thiếu trường hợp lim .nu    

Mệnh đề (B) sai vì thiếu trường hợp lim .nu    

Mệnh đề (D) sai vì có thể 0.a   
Câu 3. Cho hàm số ( )y f x  liên tục trên đoạn  ;a b . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. Nếu ( ). ( ) 0f a f b   thì phương trình ( ) 0f x   không có nghiệm nằm trong  ;a b . 

B. Nếu ( ). ( ) 0f a f b   thì phương trình ( ) 0f x   có ít nhất một nghiệm nằm trong  ;a b . 

C. Nếu ( ). ( ) 0f a f b   thì phương trình ( ) 0f x   có ít nhất một nghiệm nằm trong  ;a b . 

D. Nếu phương trình ( ) 0f x   có ít nhất một nghiệm nằm trong  ;a b  thì ( ). ( ) 0f a f b  . 

Lời giải 
Chọn B 

Câu 4. Cho hàm số  f x x . Hàm số có đạo hàm  f x  bằng: 

A. 2x . B. 1
2 x

. C. 
2
x . D. x . 

Lời giải. 
Chọn B 

Câu 5. Cho hàm số  f x xác định trên   bởi   22 3f x x x   . Hàm số có đạo hàm  f x  bằng: 
A. 4 3x  . B. 4 3x  . C. 4 3x . D. 4 3x . 

Lời giải. 
Chọn B 

� Sử dụng các công thức đạo hàm: 1x  ;  . .k u k u  ;   1.n nx n x   ;  u v u v     . 

�      2 22 3 2 3 ' 4 3f x x x x x x           . 
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Câu 6. Cho hàm số 3 22 5y x x    có đồ thị  C . Hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị  C  tại điểm có 
hoành độ bằng 1  bằng 
A. 4. B. 1 . C. 6. D. 7. 

Lời giải 

Ta có: 23 4y x x   . 

Hệ số góc của tiếp tuyến với  C  tại điểm có hoành độ 1  bằng: 

 1 7k y   .. 

Câu 7. Tiếp tuyến với đồ thị hàm số 3 23 2y x x    tại điểm có hoành độ bằng –3  có phương trình là: 
A. 9 25y x  . B. 30 25y x  . C. 9 25y x  . D. 30 25y x  . 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có 23 6y x x   ;  3 9y   ;  3 2y    . 

Vậy phương trình tiếp tuyến cần tìm là:  9 3 2y x   9 25y x   . 
Câu 8. Cho hình lập phương . ' ' ' 'ABCD A B C D . Đường thẳng nào sau đây vuông góc với đường thẳng 

'BC ? 
A. 'A D  . B. AC . C. 'BB . D. 'AD . 

Lời giải 

Chọn A 

AB

C D

'D

'A'B

'C
 

Ta có . ' ' ' 'ABCD A B C D là hình lập phương nên suy ra 

 
'

' ' ' ' '
' '

AD AB
A D ABC D AD BC

AD A D


    
 

Câu 9. 5 1lim
2x

x
x




 có giá trị bằng 

A. 1
2

 . B. 5 . C. 3
2

. D. 5 . 

Lời giải 
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Ta có: 

155 1 5 0lim lim 522 0 11
x x

x x
x

x
 

 
   

 
. (Vì 1 2lim 0; lim 0

x xx x 
  ). 

Câu 10. Tính 
2

1

5 4lim .
1x

x x
x

 


 

A. 3.  B. 4.  C. .  D. .  

Lời giải 

Ta có:     
2

1 1 1

5 4lim lim lim 4 3.
1

1 4
1x x x

xx x x
x x

x
  

 
    

 
 

 

Câu 11. Kết quả của  2lim 4 2 3 3
x

x x x


    bằng 

A.  . B. 1 . C.  . D. 7 . 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có :  2lim 4 2 3 3
x

x x x


  
2

2 3lim 4 3
x

x x
x x

 
     

 
2

2 3lim 4 3
x

x
x x

  
         

 

   

(vì lim
x

x


   và 2

2 3lim 4 3 1 0
x x x

 
       

 
). 

Câu 12. Đạo hàm của hàm số  1002 2020y x   là: 

A.  992100 2020y x   . B.  992200 2020y x   . 

C.  992200 2020y x x   . D.  992100 2020y x x   . 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có: 

       100 99 992 2 2 22020 100 2020 2020 200 2020y x x x x x
           

. 

Câu 13. Cho hàm số  22 3 1 .y x x P    Phương trình nào dưới đây là phương trình tiếp tuyến của  ?P  
A. 7 1.y x  . B. 7 6.y x  . C. 7 1.y x  . D. 7 15.y x   

Lời giải 

Chọn A 

Với x  là số gia của đối số tại 0 ,x  ta có 

 2 2
0 0 0 02( ) 3( ) 1 2 3 1y x x x x x x            

2 2 2
0 0 0 0 02 4 2 3 3 1 2 3 1x x x x x x x x             

2
04 2 3 ;x x x x       
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2
0

0
4 2 3 4 2 3;x x x xy x x

x x
    

    
 

 

 0 00 0
lim lim 4 2 3 4 3.
x x

y x x x
x   


     


 

Vậy  0 04 3.y x x    

Dựa vào các phương án đưa ra ta thấy đều có hệ số góc 7;k   

 0 0 07 4 3 7 1;y x x x        2
0 2.1 3.1 1 6;y      

Phương trình tiếp tuyến của  P  tại  1;6  là:  6 7 1y x    hay 7 1.y x   

Câu 14. Đạo hàm của hàm số  100sin 2 1y x   là: 

A.  992cos 2 1y x   . B.  99200cos 2 1y x   . 

C.    100 99200 2 1 2 1y cos x x    . D.    100 99100 2 1 2 1y cos x x    . 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có: 

   100 99200 2 1 2 1y cos x x    . 

Câu 15. Cho hàm số  3sin sin osy m x mc x  . Tìm m  biết   1y   . 
A. 4. B. 3. C. 2. D. 1  

Lời giải 
Chọn D 

Ta có  2 3os 3 os .sin . os osy mc x mc x x c mc x   , 

          2 2os 3 os .sin . os osy mc mc c mc m         . 

  1 1y m    . 

Câu 16. Cho hàm số 5
1
xy

x





 có đồ thị  C . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C  tại điểm có 

tung độ bằng 1. 

A. 2 7
3 3

y x  . B. 2 7
3 3

y x   . C. 2 7
3 3

y x   . D. 2 7
3 3

y x  . 

Lời giải 

Chọn B 

Ta có 0
0 0

0

51 1 2
1

xy x
x


    


. 

       
   

   02 2

5 1 5 1 6 22
31 1

x x x x
y y x y

x x

             
 

. 
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Vậy phương trình tiếp tuyến là:      0 0 0
2 2 7. 2 1
3 3 3

y y x x x y x y x           . 

Câu 17. Cho hàm số  2 2
1

xy C
x





. Phương trình tiếp tuyến với đồ thị hàm số biết biết tiếp tuyến song 

song với đường thẳng : 4 1d y x    là 
A. 4 2; 4 14y x y x      . B. 4 21; 4 14y x y x      . 
C. 4 2; 4 1y x y x      . D. 4 12; 4 14y x y x      . 

Lời giải 
Chọn A 

Tập xác định:  \ 1 .D   

 2
4
1

y
x
 


 

Gọi  0 0;M x y  là tiếp điểm  
 

0
0 2

00

044 4
21

x
y x

xx

         
 

Phương trình tiếp tuyến tại    0; 2 : 4 0 2 4 2M y x y x         . 

Phương trình tiếp tuyến tại    2;6 : 4 2 6 4 14M y x y x        . 

Câu 18. Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 23 2y x x    có hệ số góc 3k    có phương trình là 
A. 3 1y x   . B. 3 1y x   . C. 3 7y x   . D. 3 7y x   . 

Lời giải 

Chọn B 

Đạo hàm 23 6y x x   . 

Theo đề ta có phương trình 2 23 6 3 2 1 0 1 4x x x x x y            . 

Phương trình tiếp tuyến:  3 1 4 3 1y x y x        . 
Câu 19. Cho hình chóp .S ABC  có SA  vuông góc với đáy  ABC . H  là hình chiếu vuông góc của A  

lên BC . Góc giữa mặt bên  SBC  và mặt đáy  ABC  là 

A. SAH . B. SBA . C. SHA . D. ASH . 

Lời giải 
Chọn C 
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Ta có    BC SBC ABC   

Vì  
BC SA

BC SAH BC SH
BC AH


    

. 

Vậy góc giữa hai mặt phẳng  SBC  và  ABC  là góc SHA . 
Câu 20. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật và  SA ABCD . Mệnh đề nào sau 

đây sai? 
A.  BC SAB . B.  CD SAD . C.  BD SAC . D. SA BD . 

Lời giải 

Chọn C 

 
Vì ABCD  là hình chữ nhật nên BD  không vuông góc với AC . 

Câu 21.  Cho hình chóp .S ABCD  có tất cả các cạnh bên và cạnh đáy đều bằng nhau và 
ABCD  là hình vuông. Khẳng định nào sau đây đúng : 
A.  SA ABCD . B.  AC SBC . 
C.  AC SBD . D.  AC SCD . 

Lời giải 
Chọn C 

B

S

A C

H

O

C

A B

D

S
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Vì ABCD  là hình vuông nên AC BD . 

Gọi O là tâm hình vuông ABCD  . 

Tam giác SAC  có 
SA SC

AC SO
OA OC


  

. 

Ta có  
AC BD

AC SBD
AC SO


  

. 

Câu 22. Gọi S  là tập hợp các tham số nguyên a  thỏa mãn 25 2021lim 4 0
2020
n a a

n
     

. Tổng các phần 

tử của S  bằng 
A. 5. B. 3. C. 4 . D. 2. 

Lời giải 

Ta có: 25 2021lim 4 0
2020
n a a

n
     

2

20215
lim 4 02020 1

n a a

n

  
    

 
 

2 4 5 0a a     

5
1

a
a
 

  
. Vậy  5;1S   5 1 4    . 

Câu 23. Cho a, b là các số nguyên và 
2

2

22lim 19
2x

ax bx
x

 



. Mệnh đề nào sau đây đúng ? 

A. 3 4 0a b   B. 3 4 0b a  . C. 3 2a b  . D. 1a b    

Lời giải 

Chọn A 
Ta có: 

2 2

2 2

2 2 2

22 ( 4) ( 2) 4 2 22lim lim
2 2

4 2 22 4 2 22lim[ ( 2) ] lim 4 lim
2 2

x x

x x x

ax bx a x b x a b
x x

a b a ba x b a b
x x

 

  

       


 
   

      
 

 

Khi đó 
2

2

22lim 19
2x

ax bx
x

 



 khi và chỉ khi 

O

B

D
C

A

S



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 13    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

4 19 4
4 2 22 3

a b a
a b b
   

    
 

Câu 24. Tính  32 3lim 9 3 27  n n n n  

A.  . B. 1. C.  . D. 25
54

. 

Lời giải 

Ta có:  32 3lim 9 3 27  n n n n    32 3lim 9 3 3 3 27        
n n n n n n  

   32 3lim 9 3 3 3 27        
n n n n n n n . 

Ta có:  2lim 9 3 3 n n n
 2

3lim
9 3 3


 

n

n n
2

3 3 1lim
6 239 3

  
 

  
 n

. 

Ta có:  3 3lim 3 27 n n n n
 

2

232 3 33

lim
9 3 27 27




     
 

n

n n n n n n
 

2

33
2 2

1 1lim
271 19 3 27 27


  

          n n

. 

Vậy  32 3 1 1lim 9 3 27
2 27

    n n n n 25
54

 . 

Câu 25.  Tìm m  để hàm số 

2

1
( ) 1

1 1

x x khi x
f x x

m khi x

 
 

  

 liên tục tại 1x  . 

A. 0m . B. 2m  . C. 1m   . D. 1m . 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có 
2

1 1 1
lim ( ) lim lim 1

1x x x

x xf x x
x  


  


 

Và (1) 1f m  . 

Hàm số liên tục tại 1x  1 1 2m m      

Câu 26.  Tìm tất cả các giá trị của m  để hàm số  
1 1 khi 0

1 khi 0
1

x x x
xf x
xm x
x

   
 

   

 liên 

tục tại 0x  . 
A. 1m   . B. 1m .. C. 2m  . D. 0m . 
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Lời giải 

Chọn C 
Ta có 

 
0 0

1lim lim 1
1x x

xf x m m
x  

      
. 

 
0 0

1 1lim lim
x x

x xf x
x  

   
   

     0 0

2 2lim lim 1
1 1 1 1x x

x
x x x x x  

 
  

     
. 

 0 1f m   

Để hàm liên tục tại 0x   thì      
0 0

lim lim 0
x x

f x f x f
  

  1 1 2m m       . 

Câu 27.  Cho hình chóp .S ABCD có  SA ABCD , đáy ABCD  là hình thoi cạnh bằng a  

và ˆ 60B   . Biết 2SA a . Tính khoảng cách từ A  đến SC . 

A. 
2

23a . B. 
3

34a . C. 
5

52a . D. 
2

65a . 

Lời giải 

Chọn C 

 
Kẻ AH SC , khi đó  ;d A SC AH . 

ABCD  là hình thoi cạnh bằng a  và ˆ 60B   ABC  đều nên AC a . 

Trong tam giác vuông SAC ta có: 

2 2 2

1 1 1
AH SA AC

   

2 2 2 2

. 2 . 2 5
54

SA AC a a aAH
SA AC a a

   
 

. 

Câu 28.  Cho hình chóp .S ABC  trong đó SA , AB , BC  vuông góc với nhau từng đôi một. 
Biết 3SA a , 3AB a , 6BC a . Khoảng cách từ B  đến SC  bằng 
A. 2a . B. 2a . C. 2 3a . D. 3a . 

Lời giải 
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Chọn B 

 
Vì SA , AB , BC  vuông góc với nhau từng đôi một nên CB SB . 

Kẻ BH SC , khi đó  ;d B SC BH . 

Ta có: 2 2 2 29 3 2 3SB SA AB a a a     . 

Trong tam giác vuông SBC ta có: 

2 2 2

1 1 1
BH SB BC

 
2 2

. 2SB BCBH a
SB BC

  


. 

Câu 29. Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh a. Đường thẳng SA vuông góc với mặt 
phẳng đáy, SA a . Gọi M là trung điểm của CD.Khoảng cách từ D  đến mặt phẳng  SAB  nhận 
giá trị nào sau đây? 

A. 
2

2
a

. B. a . C. 2a . D. 2a  

Lời giải 

Chọn A 

 

Mặt khác  AD AB
AD SAB

AD SA


  
 

Do vậy   ,d D SAB AD a  . 
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Câu 30. Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có tất cả các cạnh đều bằng a . Gọi Ogiao điểm AC  và DB

. Tính khoảng cách từ O tới  mp SCD . 

A. 
6

a . B. 
2
a . C. 

3
a . D. 

2
a  

Lời giải 
Chọn A 

 
Tính khoảng cách từ O tới  mp SCD : 
Gọi M  là trung điểm của CD . 
Theo giả thiết  SO ABCD CD  . 

  
 
 

CD SO SOM

CD OM SOM
OM SO O

 


 
  

    CD SOM  mà  CD SCD      SCD SOM . 

Gọi H  là hình chiếu vuông góc của O lên SM    OH SM SCD SOM    , suy ra 

 OH SCD  nên   ,d O SCD OH . 

Ta có 
2

2 2 2 2 2
2 2

a aSO SC OC a
 

      
 

. 

Trong SOM  vuông tại O, ta có: 

2 22 2 2 2

1 1 1 1 1 6

2
2 2

OH OM OS aa a
    

   
      

   
6

aOH     ,
6

ad O SCD OH  . 

Câu 31. Cho hai tam giác đều ABC  và ABD  cạnh a nằm trong hai mặt phẳng vuông góc với nhau. Khi 
đó khoảng cách giữa hai đường thẳng AB  và CD  bằng 

A. 6
4

a  . B. 3
4

a . C. 3
3

a  . D. 6
2

a  . 

Lời giải 
Chọn A 
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Gọi ,I J  lần lượt là trung điểm của ,AB CD .    ABC ABD  

và hai tam giác ABC  và ABD  đều nên  AB CDI  

và CI DI  suy ra IJ  là đoạn vuông góc 

chung của hai đường thẳng ,AB CD . 

Vì tam giác CDI  vuông tại I  và J  là trung điểm 

của CD  

Nên 

2

2

32
22 6

2 2 2 4

a
CD CI aIJ

 
 
      . 

Câu 32. Cho hàm số  y f x  liên tục, có đạo hàm trên   và 

       5. ' ' 2 ' 2
2

x f x f x f x f x x
                

. Đạo hàm của hàm số  y f x  tại 0 2x 

thuộc khoảng nào sau đây, biết đạo hàm cấp hai tại 0x  khác 0 ? 

A.  0;2 . B. 32;
2

 
 
 

. C.  1;0 . D. 3 ; 4
2

 
 
 

. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có:        5. ' ' 2 ' 2
2

x f x f x f x x f x x
                

 

         5. ' ' 2 ' 2
2

f x x f x f x f x x f x x
              

 

      5. ' 2 ' 2 ' 0
2

x f x f x f x x
                 

 

    3' 2 ' 0
2

f x f x x
           
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 

 

' 2
3'
2

f x

f x x

 

 

 

* Vì đạo hàm cấp hai của hàm số  y f x  khác 0  nên   3'
2

f x x . 

Vậy   3'' 2 .2 3
2

f   . 

Câu 33. Cho hàm số   3 2 1f x x mx x    . Gọi k  là hệ số góc tiếp tuyến của đồ thị hàm số tại M  có 

hoành độ 1x  . Tìm tập hợp tất cả các giá trị thực của tham số m  để thỏa mãn  . 1 0k f   . 
A. 2m . B. 2m  . C. 2 1m   . D. 1m  

Lời giải 

Chọn C 

Ta có:   23 2 1f x x mx     

 1 4 2k f m    

    . 1 4 2 1k f m m     . 

Khi đó:  . 1 0k f      4 2 1 0m m    2 1m   . 

Câu 34. Biết rằng đi qua điểm  1;0A  có hai tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 3 2y x x    và các tiếp tuyến 
này có hệ số góc lần lượt là 1k , 2k . Khi đó tích 1 2.k k  bằng: 
A. 2 . B. 0 . C. 3 . D. 6 . 

Lời giải 

Chọn B 

Ta có 2' 3 3y x  . 

Gọi 0x  là hoành độ tiếp điểm. 

Phương trình tiếp tuyến của đồ thị tại điểm có hoành độ 0x  có dạng: 

  2 3
0 0 0 03 3 3 2.y x x x x x       

Tiếp tuyến đi qua     2 3
0 0 0 01;0 3 3 1 3 2 0A x x x x        

3 2
0 02 3 1 0x x      

0

0

1
1
2

x

x



  
 .

 

Với 0 1x   phương trình tiếp tuyến là đường thẳng 0y  , có hệ số góc 1 0k  . 

Với 0
1
2

x    phương trình tiếp tuyến là đường thẳng 9 9
4 4

y x    có hệ số góc 2
9
4

k   . 
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Vậy 1 2. 0k k  . 

Câu 35. Cho hàm số 2
1

xy
x





 có đồ thị  C . Tìm tất cả giá trị của tham số m  để từ điểm  1;A m  kẻ 

được hai tiếp tuyến đến  .C  

A. 1
2

m   . B. 
1
2
2

m

m  

  



. C. 1
2

m   . D. 
1
2

1

m

m

  

 

. 

Lời giải 
Chọn D 

TXĐ:  1D   , 
 2

3
1

y
x

 


 

Đường thẳng d  đi qua A  có dạng  1y k x m   . 

d  là tiếp tuyến của  C  khi và chỉ khi hệ 
 

 2

2 1
1

1
3

x k x m
x

k
x

    








 có nghiệm. 

Từ hệ trên suy ra: 

 
 2

2 3 1
11 x

x x m
x 


  


 

      22 1 3 1 1x x x m x        

2 22 3 3 2x x x mx mx m         

     21 2 12 1 0m x m x m        

Đặt      2 21 2 1f x m x m x m     . 

Từ A  kẻ được hai tiếp tuyến đến  C  phương trình  1  có hai nghiệm phân biệt khác 1  



 
   2 2

10 11
0 2 1 0 2

6 3 0 11 0 6

1

0

m
m m

m m
m mf

m                

 


  



   

. 

Câu 36. Cho hàm số 3 2 2y x x    có đồ thị  C  và điểm  1;5A . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ 

thị  C  biết tiếp tuyến đi qua điểm A . 
A. 5 10y x   . B. 4y x  . C. 6y x   . D. 4y x  . 

Lời giải 
Chọn D 

Gọi    0 0;M x y C  là tiếp điểm, với 3
0 0 02 2y x x   . 

Ta có 23 2y x   ;   2
0 03 2y x x   . 
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Phương trình tiếp tuyến tại điểm M  là     2 3
0 0 0 03 2 2 2     1y x x x x x      . 

Vì tiếp tuyến đi qua điểm A nên thay tọa độ điểm A  vào phương trình (1) ta được 

  2 3
0 0 0 05 3 2 1 2 2x x x x      3 2

0 02 3 5 0x x    0 1x   . 

Với  0 01 3, ' 1 1x y y       

Vậy phương trình tiếp tuyến cần tìm là 4y x  . 
Câu 37. Cho hình chóp tam giác .S ABC  có SA SB SC AB AC a      và 2BC a . Khi đó góc 

giữa hai đường thẳng AB  và SC  là 
A. 030 . B. 045 . C. 060 . D. 090 . 

Lời giải 
Chọn C 

 
Ta có:  . . .AB SC AB SA AC AB SA AB AC   

        
 . .AB AS AB AC  

   
 

2 2 2 2 2 2 2

2 2 2
AB SA SB AB AC BC a   

      

Mà    
2

-. 12cos , cos ,
. . 2

a
AB SCAB SC AB SC
AB SC a a

   
  

   0, 60AB SC  . 

Câu 38. Cho hình lập phương .ABCD A B C D    . Tính góc giữa 'AC  và BD . 
A. 90 . B. 30 . C. 60 . D. 45. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Vì ABCD  là hình vuông nên BD AC . 

B

A

C

S

B

D

D'

C

A'

C'B'

A
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Mặt khác  AA ABCD BD AA    . 

Ta có  ' ' '
'

BD AC
BD ACC A BD AC

BD AA


    
. 

Do đó góc giữa 'AC  và BD  bằng 90 . 
Câu 39. Cho hai tam giác ACD  và BCD  nằm trên hai mặt phẳng vuông góc nhau và 

AC AD BC BD a    , 2CD x . Với giá trị nào của x  thì hai mặt phẳng  ABC  và  ABD  
vuông góc. 

A. 3
3

a . B. 
2
a . C. 2

2
a . D. 

3
a . 

Lời giải 
Chọn A 

 
Gọi M  là trung điểm của AB  suy ra CM AB , DM AB   AB CDM   

Mà 
   
   
CMD ABC CM

CMD ABD DM

 


 
       ; ; 90ABC ABD CM DM CMD     . 

Suy ra CMD  vuông cân tại M . Suy ra 2.CD CM  2 22x x a    3
3

ax   

Câu 40. Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD  là hình vuông cạnh 0a  , ( )SA ABCD , 2SA a . 
Khoảng cách từ điểm A  đến mặt phẳng  SBD là: 

A. 3
2
a . B. 2

3
a . C. 

2
a . D. 10

2
a . 

Lời giải 
Chọn B 

D

M

C

B

A
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 S

O
B C

DA K

 
Gọi O AC BD   

Kẻ   (K SO) AK SO   (1) 

Ta có: ( )   (*)SA ABCD SA BD    và   (gt) (**)AC BD . Từ (*) và (**) suy ra: 
( ) BC AK BD SAC    (2) . 

Từ (1) và (2) ta có: ( )AK SBD  hay ( , ( ))d A SBD AK  

+ Xét tam giác SAO  vuông tại A , có: 2 2 2 2

1 1 1 9 2
4 3

aAK
AK AO SA a

     . 

Vậy: 2( , ( ))
3
ad A SBD  . 

Câu 41. Cho khối chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình bình hành, 2 ,AD a AB a  , góc BCD  bằng 
060 , SB  vuông góc với mặt phẳng  ABCD , 3SB a . Tính cos của góc tạo bởi SD  và mặt 

phẳng  SAC . 

A. 1
4

. B. 3
2

. C. 15
4

. D. 3
4

. 

Lời giải 

Chọn C 
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Gọi  , ( )SD SAC   

Ta có: 2 2 0 2 22 . .cos 60 3 6BD BC CD BC CD a SD SB BD a        . 

2 2 02 . .cos120 7AC AB BC AB BC a    . 

     , ,d D SAC d B SAC . 

Gọi ,H K  lần lượt là hình chiếu vuông góc của B  lên ,AC SH  .
   AC SBH BK SAC       ,d B SAC BK  . 

Ta có: 0 21 6. . .sin120
7 4

a aBH AC BA BC BH BK     . 

   1 15sin , cos
4 4

BKSD SAC
SD

    . 

Câu 42. Cho  là đa thức thỏa mãn  
5

8
lim 3

5x

f x
x





. Tính 

   3

25

1. 19 9
lim

2 17 35x

f x f x
T

x x

  


 
 

A. 11
36

T  . B. 11
18

T  . C.
 

13
36

T  . D.
 

13
18

T  . 

Lời giải 

Chọn B 

Ta có:  
5

8
lim 3

5x

f x
x





. Do đó    5 8 0 5 8f f    . 

   3

25

1. 19 9
lim

2 17 35x

f x f x
T

x x

  


 

    
  

  
  

3

5

1. 19 3 3 1 3
lim

5 2 7 5 2 7x

f x f x f x

x x x x

     
      
  

 

    
       

  
     5 2

3 3

1. 19 27 3 1 9
lim

5 2 7 19 35 2 7 19 3 19 9
x

f x f x f x

x x f xx x f x f x


 
     

  
               

 

    
 

      

  
 

    5 2
3 3

8 8
1. 3.

5 5
lim

2 7 19 32 7 19 3 19 9
x

f x f x
f x

x x

x f xx f x f x


  
 

                 

 

   
3.3 3.3

3 9 9 9 3 3 3
 

  
11
18

 . 

Câu 43. Cho hàm số  f x  liên tục trên   thỏa mãn 
1

( ) 5lim 2
1x

f x
x





. Tìm m  để hàm số 

 
22 ( ) 7 ( ) 1 15

1
2 1

khi xg
f x f x

x
mx khi

x
x




 

 
 


 liên tục tại 1x  ? 

 f x
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A. 24m . B. 25m  . C. 26m  D, 27m  

Lời giải. 
Chọn A 

Vì 
1 1 1

( ) 5lim 2 lim[ ( ) 5] 0 lim ( ) 5
1x x x

f x f x f x
x  


     


 

Ta có: +)  1 2g m   

+)  
2

1 1 1

2 ( ) 7 ( ) 15 [2 ( ) 3][ ( ) 5]lim lim lim
1 1x x x

f x f x f x fg x x
x x  

   


 
  

1 1

( ) 5lim lim[2 ( ) 3]
1x x

f x f x
x 


  


2(2.5 3) 26    

Hàm số  g x  liên tục tại 1x   khi:    
1

lim 1
x

g x g


  

2 26m   24m   
Câu 44. Cho hình chóp .S ABCD  có ABCD  là hình vuông cạnh  ; ;a SA a SA ABCD   Khoảng cách 

giữa hai đường thẳng chéo nhau ;SC BD  bằng: 

A. 6
6

a  . B. 6a  . C. 3a . D. . 

Lời giải 
Chọn A 

 
Dựng Cx BD  ,    ,SC Cx        , ,BD d BD SC d BD     

        1, , ,
2

d BD d O d A     

Dựng AK SC . Dễ thấy     ;AK d A AK     

2 2 2

1 1 1 6
3

aAK
AK SA AC

     

Vậy    6;
6

ad O    

a
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Câu 45. Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có 1AB  , 2AC  , 3AA  và  120BAC   . Gọi M , N  
lần lượt là các điểm trên cạnh BB , CC sao cho 3BM B M ; 2CN C N . Tính khoảng cách từ 
điểm M  đến mặt phẳng  A BN . 

A. 9 138
184

. B. 3 138
46

. C. 9 3
16 46

. D. 9 138
46

 

Lời giải 
Chọn A 

 

Ta có 2 2 2 2. . cosBC AB AC AB AC BAC    2 21 2 2.1.2.cos120 7     . Suy ra 7BC  . 

Ta cũng có 
2 2 2

cos
2. .

AB BC ACABC
AB BC

 


22 21 7 2 2
2.1. 7 7
 

  , suy ra  2cos '
7

A B C   . 

Gọi D BN B C   , suy ra 1
3

DC C N
DB B B

 
 

 
, nên 3 3 7

2 2
DB B C    . 

Từ đó, ta có 

2 2 2 2. . .cosA D A B B D A B B D A B D          
2

2 3 7 3 7 2 431 2.1. .
2 2 47

 
     

 
. 

Hay 43
2

A D  . 

Kẻ B E A D   và B H BE  , suy ra  B H A BN  , do đó   ;d B A BN B H   . 

Từ  2 3cos ' sin '
7 7

A B C A B C      . 

Do đó 1 . . .sin
2A B DS A B B D A B D      

1 3 7 3 3 3.1. .
2 2 47

  . 

C

A

C'

B'

B

A'

N

E

H M
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3 32.2 3 34
43 43
2

A B DSB E
A D

    


. 

2 2 2

1 1 1
B H B E BB

 
   2 2

1 1 46
3 273 3

43

  
 
 
 

27
46

B H  . 

Từ 3BM B M suy ra 

     3; ;
4

d M A BN d B A BN  
3 3 27 9 138. .
4 4 46 184

B H   . 

Câu 46. Cho hàm số  y f x , xác định, có đạo hàm trên  . Biết tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  
và    2 1y g x x f x    tại điểm có hoành độ 1x   vuông góc với nhau.Tìm biểu thức đúng? 
A.  22 1 4f  . B.  2 2f x  . C.  2 8f x  . D.  24 8f x  . 

Lời giải 
Chọn C 
Có phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  tại điểm có hoành độ 1x  là: 

    1 1 1y f x f    và có phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số    2 1y g x x f x    

tại điểm có hoành độ 1x  là:        1 2 1 1 1y f f x f       
( Do              ' ' 2 1 2 ' 2 1 ' 1 ' 1 1 2 ' 1y g x f x xf x y g f f         ). 
Theo giả thiết có hai tiếp tuyến này vuông góc nên tích hệ số góc bằng 1  là, tức 

                 

   

2
2 2

2 2

1 11 1 2 1 1 2 1 1 1 1 0 1 1 2 1 1
8 4

1 1 1 0 1 8
8

f f f f f f f f f

f f

                         

    

. 
Câu 47. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm liên tục trên  , thỏa mãn    2 42 1 2f x f x x    . Phương 

trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  tại điểm có hoành độ bằng 1 là 
A. 2 2y x  . B. 2y x   . C. y x  . D. 1y   . 

Lời giải 
Chọn D 

Từ    2 42 1 2f x f x x     (*), cho 1x   và 0x   ta có hệ phương trình 

   
   

 
1 2 0 1

1 1
0 2 1 2

f f
f

f f

     
  

 

Lấy đạo hàm hai vế của (*) ta được     32 2 1 4xf x f x x    , cho 0x   ta được 

 2 1 0f    1 0f   . 

Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  tại điểm 1x   là     1 1 1y f x f    
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 0 1 1y x    1y   . 

Câu 48. Cho hàm số    3 26 9 3y f x x x x C     . Tồn tại hai tiếp tuyến của  C  phân biệt và có 
cùng hệ số góc k , đồng thời đường thẳng đi qua các tiếp điểm của hai tiếp tuyến đó cắt các trục 

,Ox Oy  tương ứng tại A  và B  sao cho 2017.OA OB . Hỏi có bao nhiêu giá trị của k  thỏa mãn 
yêu cầu bài toán? 
A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 0 . 

Lời giải 

Chọn B 

Gọi   1 1 1;M x f x ,   2 2 2;M x f x  là hai tiếp điểm mà tại đó các tiếp tuyến của  C  có cùng hệ 
số góc k . 

Ta có 23 12 9y x x    . 

Khi đó 2 2
1 1 2 23 12 9 3 12 9k x x x x        1 2 1 2 4 0x x x x      

 1 2 1 2

1 2

0   loaïi do 
4

x x x x
x x S
   

 
   

 1  

Hệ số góc của đường thẳng 1 2M M là    2 1

2 1

1
2017

f x f xOBk
OA x x


     


 

   2
1 2 1 2 1 2

1 6 9
2017

x x x x x x       
1 2

1 2

2016
2017
2018
2017

x x P

x x P

  
 

  

 2  

Với 
1 2

1 2

4
2016
2017

x x S

x x P

   



 

, do 2 4S P  nên tồn tại hai cặp 1,x 2x   tồn tại 1 giá trị k . 

Với 
1 2

1 2

4
2018
2017

x x S

x x P

   



 

, do 2 4S P  nên tồn tại hai cặp 1,x 2x  tồn tại 1 giá trị k . 

Vậy có 2  giá trị k  thỏa mãn yêu cầu bài toán. 
Câu 49. Cho hàm số 3 23 1y x x    có đồ thị (C). Gọi ,A B  thuộc đồ thị (C) có hoành độ ,a b  sao cho 

tiếp tuyến của (C) tại A  và B  song song với nhau và độ dài đoạn 4 2AB  . Khi đó tích .a b  
có giá trị bằng: 
A. 2 . B. 3 . C. 2 . D. 4 . 

Lời giải 
Chọn B 

Giả sử 3 2 3 2( ; 3 1), ( ; 3 1)A a a a B b b b     thuộc (C), với a b . 

Vì tiếp tuyến của (C) tại A  và B  song song với nhau nên: 

( ) ( )y a y b    2 2 2 23 6 3 6 2( ) 0 ( )( 2) 0a a b b a b a b a b a b              
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 2 0 2a b b a      . Vì a b  nên 2 1a a a    . 

Ta có: 2 3 2 3 2 2 2 3 3 2 2 2( ) ( 3 1 3 1) ( ) ( 3( ))AB b a b b a a b a b a b a               

22 3( ) ( ) 3 ( ) 3( )( )b a b a ab b a b a b a          
22 2 2( ) ( ) ( ) 3 3.2b a b a b a ab          

22 2 2( ) ( ) ( ) 6b a b a b a ab        
2 2 2( ) ( ) ( 2 )b a b a ab      . 

2 2 2 2 2 2( ) 1 ( 2 ) (2 2 ) 1 ( 2 2)AB b a ab a a a                 

22 2 2 4 24( 1) 1 ( 1) 3 4( 1) ( 1) 6( 1) 10a a a a a                    

6 4 24( 1) 24( 1) 40( 1)a a a      . 

Mà 4 2AB   nên 6 4 24( 1) 24( 1) 40( 1) 32a a a       
6 4 2( 1) 6( 1) 10( 1) 8 0a a a        . (*) 

Đặt 2( 1) , 0t a t   . Khi đó (*) trở thành: 3 2 26 10 8 0 ( 4)( 2 2) 0 4t t t t t t t            

 2 3 1
( 1) 4

1 3
a b

a
a b
   

       
. 

Vậy . 3a b   . 
Câu 50. Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông tại A , mặt bên SAB  là tam giác đều và 

nằm trong mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng  ABC , gọi M  là điểm thuộc cạnh SC sao cho 

2MC MS . Biết 3, 3 3AB BC  , tính khoảng cách giữa hai đường thẳng AC và BM . 

A. 3 21
7

 B. 2 21
7

 C. 21
7

 D. 21
7

 

Lời giải 

Chọn A 

Từ M  kẻ đường thẳng song song với AC  cắt SA  tại 

 / / / /N AC MN AC BMN   

 ,AC AB AC SH AC SAB     

   / /AC MN MN SAB MN SAB     

   BMN SAB   theo giao tuyến BN . 

Ta có: 

      / / , ,AC BMN d AC BM d AC BMN   

  ,d A BMN AK  (với K  là hình chiếu của A  
lên BN ). 
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22 2 2 3 3 3 3
3 3 3 4 2ABN SAB

NA MC S S
SA SC

       (đvdt) và 2 2
3

AN SA   

2 2 0

3 32.2 3 2122 . .cos60 7
77

ABNSBN AN AB AN AB AK
BN

         

Vậy   3 21,
7

d AC BM   (đvđd). 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
 

 
 

Câu 1. [ NB] Tính 2 3.5lim
4.3 5

n n

n n




. 

A. 3
4

 . B. 3 . C. 1
4

. D. 2
5

 . 

Câu 2. [ TH] Cho hàm số  
2 4 khi 2

2
khi 2

x xf x x
k x

 
 

 

. Tìm k  để hàm số liên tục trên tập  . 

A. 2k   . B. 0k  . C. 2k  . D. 4k  . 
Câu 3. [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình vuông cạnh a , cạnh 2SA a  và vuông góc với 

mặt phẳng đáy. Diện tích tam giác SBC  bằng  

A. 2 3a . B. 
2 5
4

a . C. 
2 5
2

a . D. 
2 3
2

a . 

Câu 4. [ TH] Đạo hàm của hàm số 4 4cos siny x x   là 
A. 2sin 2y x  .  B. 3 34cos 4siny x x   .  
C. sin 2y x   .  D. 2sin 2y x   . 

Câu 5. [ TH] Cho tứ diện ABCD  có các tam giác , ,ABC ABD ACD  là các tam giác vuông tại A . 
Khẳng định nào dưới đây đúng?  
A. BCD là tam giác nhọn. B. BCD là tam giác vuông.  
C.  AB BCD .  D.  AC BCD . 

Câu 6. [ NB] Tính đạo hàm của hàm số 3 22 2y x x    tại điểm 0 2x  .  
A.  0 1y x  . B.  0 4y x  . C.  0 7y x  . D.  0 2y x   . 

Câu 7. [VD] Cho tứ diện ABCD  có    AC AD BC BD a  và AB x . Gọi ,M N  lần  
  lượt là trung điểm của ,AB CD . Biết rằng    ACD BCD  và    ABC ABD . Khi đó x   
  bằng 

 A. 3
3

a . B. 
3
a . C. 2 3

3
a . D. 2

3
a . 

Câu 8. [TH] Cho hình chóp tam giác dều .S ABC  có AB a  và chiều cao của hình chóp  

  bằng  
6

a .  Góc giữa mặt bên và mặt đáy của hình chóp đã cho bằng  

 A. 30 . B. 60 . C. 45 . D. 90 . 
Câu 9. [ NB] Tính đạo hàm của hàm số sin 2cosy x x    

A. cos 2siny x x   .  B. cos 2siny x x    .  
C. cos 2siny x x   .  D. cos 2siny x x    . 

Câu 10. [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình bình hành tâm O . Biết SA SC  và SB SD . 
Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau 
A.  SA ABCD . B.  SC ABCD . C.  SB ABCD . D.  SO ABCD . 
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Câu 11. [ TH] Tính 
2 1lim

3 2x

x
x




.  

A. 1
2

 . B. 1
3

. C. . D. 1
2

. 

Câu 12. [ TH] Cho hàm số   3 2 24 6 6 3 5f x x x m x    . Số giá trị nguyên của tham số m  để 
phương trình   0f x   có nghiệm là 
A. 7 . B. 5 . C. 4 . D. 6 . 

Câu 13. [ TH] Cho    52f x x  . Tính  3f  . 
A. 20 . B. 20 . C. 27 . D. 27 . 

Câu 14. [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có các cạnh bên và cạnh đáy đều bằng a . Gọi M  là trung điểm 
SA . Mặt phẳng  MBD  vuông góc với mặt phẳng nào dưới đây? 

A.  SBC . B.  SAC . C.  SBD . D.  ABCD . 

Câu 15. [ NB] Tính 1 3lim
2 3x

x
x




. 

A. 3 . B. 1
2

. C. 3
2

 . D.  . 

Câu 16. [ TH] Cho tứ diện ABCD , gọi M , N , I  lần lượt là trung điểm của AC , BD , MN . Tìm 
khẳng định đúng trong các khẳng định sau. 

A.  1
3

AI AB AC AD  
   

. B.  2
3

AI AB AC AD  
   

.  

C.  1
4

AI AB AC AD  
   

. D.  1
2

AI AB AC AD  
   

. 

Câu 17. [ TH] Cho hàm số   3

5 22 2
3

f x x
x x

    . Phương trình   0f x   có tất cả bao nhiêu 

nghiệm? 
A. 3. B. 2. C. 1. D. 4. 

Câu 18. [ TH] Cho hàm số    
1

2 2
f x

x x



. Tính 

1
2

f   
 

. 

A. 24. B. 16. C. 48.  D. 32. 
Câu 19. [ NB] Cho hình lăng trụ .ABC A B C    có các mặt bên là các hình chữ nhật. Tính 

. . .AB CC AC BB BC AA   
     

. 
A.  2AA . B.  23 AA . C.  22 AA . D. 0 . 

Câu 20. [ TH] Tính  2lim 2 3
x

x x x


   . 

A. 2 . B. 0 . C. 1. D. . 
Câu 21. [ TH] Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác cân tại A , AB a  và  30ABC   . Biết 

 SA ABC . Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng SA  và BC .  

A. 
2
a . B. a . C. 3

2
a . D. 3a . 

Câu 22. [ TH] Cho   cos3f x x . Tính 
3 2

f f         
   

. 

A. 3 . B. 3 . C. 0. D. 6. 
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Câu 23. [ TH] Tìm đạo hàm y  của hàm số 1 2
1

xy
x





. 

A. 
 2

2
1 1 2

xy
x x
 

 
.  B. 

 2
1 3

2 1 1 2
xy

x x
  
 

.  

C. 
 2

2
1 1 2

xy
x x
 

 
.  D. 

 2
2

2 1 1 2
xy
x x
 

 
. 

Câu 24. [ VD] Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông tại B  và 3, 4AB BC  . Biết 

   SBC ABC  và 2 3, 30SB SBC   . Tính khoảng cách từ B  đến  SAC . 

A. 7
6

. B. 3 7
14

. C. 6 7
7

. D. 5 7
12

. 

Câu 25.  [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình bình hành tâm O . Trong các khẳng định 
sau, khẳng định nào sai? 
A. 4SA SB SC SD SO   
    

. B. 0SA SB SC SD   
    

.  
C. 0SA SB SC SD   
    

. D. 0OA OB OC OD   
    

. 
Câu 26. [TH] Cho hình lập phương  .ABCD A B C D    . Góc giữa hai vectơ BD


 và B C


 bằng 

A. 60 . B. 120 . C. 45 . D. 90 . 

Câu 27. [ TH] Tính 2 2 2 2

1 2 3 2 4lim ...
4 4 4 4

n
n n n n

         
.  

A. 1
2

. B. 0 . C. 1. D. 2 . 

Câu 28. [NB] Tìm 4 1lim
2

n
n



.  

A. 2 . B. 4 . C. 1 . D. 4 . 
Câu 29. [TH] Trong mặt phẳng Oxy , cho parabol   2: 2 3 5P y x x   . Gọi d  là tiếp tuyến của  P  

tại giao điểm của  P  với trục Oy . Khi đó d  có hệ số góc bằng 
A. 1 . B. 5 . C. 4 . D. 3 . 

Câu 30. [TH] Viết phương trình tiếp tuyến của đường cong 32y x  tại điểm có hoành độ bằng 1. 
A. 6 4y x  . B. 6 8y x   . C. 6 4y x  . D. 6 8y x  . 

Câu 31. [TH] Cho lim 5, lim 13n nu v   và  lim 2007n nu kv  . Khi đó k  bằng 

A. 2002
5

. B. 398 . C. 2007
13

. D. 154 . 

Câu 32. [TH] Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.  3lim 3

x
x x


   .  B.  3lim 3

x
x x


   . 

C.  3lim 3 3
x

x x


  .  D.  3lim 3 1
x

x x


  . 

Câu 33. [ TH] Trong mặt phẳng Oxy , cho đồ thị   31: 1
3

C y x x    . Gọi d  là tiếp tuyến của  C  tại 

điểm  0;1 . Góc giữa d  và trục Ox  bằng 
A. 45.  B. 60. C. 120 .  D. 135 . 

Câu 34. [ NB] Cho tứ diện ABCD  . Gọi G  là trọng tâm tam giác ABC  và M  là trung điểm của CD. 
Tìm đẳng thức đúng trong các đẳng thức sau. 
A. 3MA MB MC MG   
   

.  B. 3MA MB MC MD  
   

.  
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C. 3MA MB MC MD   
   

.  D. 3MA MB MC MG  
   

. 

Câu 35. [ TH] Cho hàm số 2

1
3cos 3

y
x

  . Tìm hệ thức đúng trong các hệ thức sau. 

A. 3 .tan3y y x .  B. 6 .cos3y y x  . C. 6 .cot 3y y x  .  D. 6 .tan3y y x  . 
Câu 36. [ NB] Cho lim 3nu    ; lim 2nv  . Khi đó  lim n nu v  bằng 

A. 5 .  B. 1 . C. 5 .  D. 1. 

Câu 37. [ TH] Cho hàm số 2siny x . Phương trình ' 0y   có bao nhiêu nghiệm thuộc đoạn 
3 ;
2
    

. 

A. 6 . B. 7 . C. 3 . D. 4 . 

Câu 38. [ NB] Tính 
3

2 7lim
3x

x
x




. 

A. . B. . C. 0 .  D. 2 . 

Câu 39. [ TH] Trong các hàm số sau, hàm số nào có đạo hàm là 2

sin 2 2'
2sin

x xy
x


  là. 

A. 
cos

sin
x xy

x


 . B. .coty x x . C. .tany x x .  D. 
sin

xy
x

 . 

Câu 40. [ NB] Cho hình hộp chữ nhật . ' ' ' 'ABCD A B C D . Mặt phẳng  ' 'BCD A  vuông góc với mặt 
phẳng nào trong các mặt phẳng dưới đây? 
A.  ' 'ADD A . B.  ' 'ABB A . C.  ABCD .  D.  ' 'BCC B . 

Câu 41. [ TH] Tìm đạo hàm cấp hai của hàm số 2
1

y
x




 .  

A. 
 3

2
1

y
x
 


 . B. 
 3

4
1

y
x
 


. C. 
 3

2
1

y
x

 


. D. 
 3

4
1

y
x

 


. 

Câu 42. [ TH] Trong các khẳng định sau, khẳng định nào sai? 
A. Hình lăng trụ đứng có đáy là tam giác vuông là hình lăng trụ đều.  
B. Hình lăng trụ đứng có các cạnh bên vuông góc với các mặt đáy.  
C. Hình lăng trụ đứng có đáy là hình bình hành là hình hộp đứng.  
D. Độ dài cạnh bên là chiều cao của hình lăng trụ đứng. 

Câu 43. [ TH] Cho ,a b  là các số thực thỏa mãn 
2

2
lim 1

2x

x ax b
x

 
 


 khi đó a b  bằng 

A. 5  . B. 1. C. 2 .  D. 3 . 
Câu 44. [ TH] Cho tứ diện OABC  có 3 cạnh , ,OA OB OC  đôi một vuông góc và 

, 2 , 3OA a OB a OC a    . Tính khoảng cách từ O  đến mặt phẳng  ABC  . 

A. 2 3
19
a . B. 2 57

19
a . C. 2 19

19
a . D. 7

19
a . 

Câu 45. [ TH] Trong các dãy số sau, dãy số nào có giới hạn là   ? 

A. 3
2

n

nu    
 

 . B. 2
3

n

nu    
 

. C. 2
1 3nu

n



. D. 2

2
3n

nu
n




. 

Câu 46. [ VD] Cho hàm số  f x  có đạo hàm trên tập  . Đặt      3g x f x f x   . Biết  1 1g    và 

 3 3g  . Tính đạo hàm của hàm số    9f x f x  tại 1x  .  
A. 8  . B. 12 . C. 15 .  D. 10 . 

Câu 47. [ VD] Cho đồ thị  C   y f x , biết tiếp tuyến của  C  tại điểm có hoành độ 1x   là  
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đường thẳng 2 5y x   . Tiếp tuyến của đồ thị hàm số  3.y x f x tại điểm có hoành độ 1x   
có phương trình là 
A. 3 4y x  . B. 7 10y x  . C. 7 4y x  . D. 3 1y x  . 

Câu 48. [ VD] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh a . Biết SA  vuông góc với 
mặt phẳng  ABCD  và 2SA a . Gọi ,H K  lần lượt là hình chiếu của A  trên SB  và SD. 

Tính góc tạo bởi đường thằng SD và mặt phẳng  AHK  

A. 60 . B. 30 . C. 45 .  D. 90 . 
Câu 49. [ TH] Đạo hàm của hàm số 2 4 5y x x    là  

A. 
2

2
4 5

xy
x x

 
 

.  B. 
2

2 4
4 5

xy
x x

 
 

.  

C. 
2

2
2 4 5

xy
x x

 
 

.  D. 
2

5
2 4 5

xy
x x

 
 

. 

Câu 50. [ VD] Cho đa thức  P x  thỏa mãn  
3

2
lim 2

3x

P x
x





. Tính 

 
    23

2
lim

9 2 1x

P x

x P x



  
 

A. 1
6

. B. 1
12

. C. 1
9

. D. 2
9

. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

BẢNG ĐÁP ÁN 
1.B 2.D 3.C 4.D 5.A 6.B 7.C 8.A 9.C 10.D 

11.D 12.B 13.B 14.B 15.C 16.C 17.D 18.B 19.D 20.C 
21.A 22.A 23.A 24.C 25.C 26.A 27.D 28.B 29.D 30.C 
31.D 32.B 33.A 34.D 35.D 36.A 37.A 38.A 39.B 40.B 
41.D 42.A 41.B 44.B 45.A 46.D 47.C 48.A 49.A 50.C 

 
LỜI GIẢI CHI TIẾT 

 

Câu 1. [ NB] Tính 2 3.5lim
4.3 5

n n

n n




. 

A. 3
4

 . B. 3 . C. 1
4

. D. 2
5

 . 

Lời giải 
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Ta có: 

2 3
2 3.5 0 35lim lim 3
4.3 5 4.0 134. 1

5

n

n n

nn n

       
    

 

. 

Câu 2. [ TH] Cho hàm số  
2 4 khi 2

2
khi 2

x xf x x
k x

 
 

 

. Tìm k  để hàm số liên tục trên tập  . 

A. 2k   . B. 0k  . C. 2k  . D. 4k  . 
Lời giải 

TXĐ của hàm số: D . 
Nếu 2x   thì hàm số liên tục trên  ;2  và  2; . 
Vậy để hàm số liên tục trên tập   thì hàm số phải liên tục tại 2x  . 
Ta có:  
 2f k  

      
2

2 2 2 2

2 24lim lim lim lim 2 4
2 2x x x x

x xxf x x
x x   

 
    

 
. 

Để hàm số liên tục tại 2x   thì    
2

2 lim 4
x

f f x k


   . 

Vậy với 4k   thì hàm số đã cho liên tục trên tập  .  
Câu 3. [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình vuông cạnh a , cạnh 2SA a  và vuông góc với 

mặt phẳng đáy. Diện tích tam giác SBC  bằng  

A. 2 3a . B. 
2 5
4

a . C. 
2 5
2

a . D. 
2 3
2

a . 

Lời giải 

 

Ta có: 
 

    
gt

.
BC AB

BC SAB
BC SA SA ABCD

  
 

 

Mà  SB SAB  nên suy ra BC SB , hay tam giác SBC  vuông tại B . 

Ta có:  
2

22 2 21 1 1 5. . 2 .
2 2 2 2SBC

aS SB BC SA AB BC a a a       .  

Câu 4. [ TH] Đạo hàm của hàm số 4 4cos siny x x   là 
A. 2sin 2y x  .  B. 3 34cos 4siny x x   .  
C. sin 2y x   .  D. 2sin 2y x   . 

Lời giải  
 Cách 1:  
 Xét hàm số    4 4 2 2 2 2 2 2cos sin cos sin . cos sin cos sin cos 2y x x x x x x x x x          
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  sin 2 . 2 2sin 2 .y x x x      
 Cách 2: 
 Xét hàm số 4 4cos siny x x    

    3 34cos . cos 4sin . siny x x x x    3 34cos .sin 4sin .cosx x x x    
  2 24sin cos . sin cos 2.(2 sin cos ) 2sin 2y x x x x x x x        . 

Câu 5. [ TH] Cho tứ diện ABCD  có các tam giác , ,ABC ABD ACD  là các tam giác vuông tại A . 
Khẳng định nào dưới đây đúng?  
A. BCD là tam giác nhọn. B. BCD là tam giác vuông.  
C.  AB BCD .  D.  AC BCD . 

Lời giải  

 
 Gọi độ dài các cạnh AB a , AC b , AD c . 
 Xét tam giác , ,ABC ABD ACD  vuông tại A , theo định lý Py- ta- go ta có : 

 2 2 2 2BC AB AC a b    , 2 2 2 2CD AC AD b c    , 2 2 2 2 .BD AB AD a c     
 Xét tam giác BCD, theo định lý cosin ta có :  

 
2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2 2 2
cos 0

2. . 2. . .
BD CD BC a c b c a b cD

BD CD a c b c a c b c
      

   
   

, 

 
2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2 2 2
cos 0

2. . 2. . .
BD BC CD a c a b b c aB

BD BC a c a b a c a b
      

   
   

, 

 
2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2 2 2
cos 0

2. . 2. . .
BC CD BD a b b c a c bC

BC CD a b b c a b b c
      

   
   

 

 Từ đó suy ra các góc B , C , D  là các góc nhọn hay tam giác BCD là tam giác nhọn.   
Câu 6. [ NB] Tính đạo hàm của hàm số 3 22 2y x x    tại điểm 0 2x  .   

A.  0 1y x  . B.  0 4y x  . C.  0 7y x  . D.  0 2y x   . 
Lời giải  

     Xét hàm số 3 22 2y x x      
        2 2

0 0 03 4 2 3.2 4.2 4y x x x y       . 
Câu 7. [VD] Cho tứ diện  ABCD  có    AC AD BC BD a  và AB x . Gọi ,M N   lần  
  lượt là trung điểm của ,AB CD . Biết rằng    ACD BCD  và     ABC ABD . Khi đó x   
  bằng 

 A. 3
3

a . B. 
3
a . C. 2 3

3
a . D. 2

3
a . 

Lời giải 
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 Đặt  CD y . 
 Ta có ,M N  lần lượt là trung điểm của ,AB CD .  
  Mà tam giác BCD  cân tại B BN CD  , tam giác ADB  cân tại A DM AB  . 
    ACD BCD  và     ABC ABD  
        ,ACD BCD CD ABC ADB AB     

 Suy ra  BN ACD BN AN   ,  DM ABC DM CM    

 Suy ra   90ANB CMD   . 
 Ta có các tam giác BNC  vuông tại N , AND  vuông tại N  và tam giác DMB  , tam giác CMB  

vuông tại M, suy ra : 
2

2 2 2

4
yAN BN a    và 

2
2 2 2

4
xCM DM a    

 Mà 
2

2 290 2
4
yANB x a

 
    

 
; 

2
2 290 2

4
xCMD y a

 
    

 
.  

 Suy ra 
2

2 2 4 2 3
3 3
a ax y x    . 

Câu 8. [TH] Cho hình chóp tam giác dều .S ABC  có AB a  và chiều cao của hình chóp  

  bằng  
6

a . Góc giữa mặt bên và mặt đáy của hình chóp đã cho bằng  

 A. 30 . B. 60 . C. 45 . D. 90 . 
Lời giải 

 
 Gọi G  là trọng tâm tam giác ABC . Vì hình chóp .S ABC  là hình chóp tam giác đều suy ra  

a

a

a

a

y

x

N

M

D

C

B

A

G I

C

B

A

S
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 SG  là đường cao của hình chóp và 
6
aSG  . 

 .S ABC  là hình chóp tam giác đều nên góc giữa các mặt bên và mặt đáy đều bằng nhau. 
 Ta xét góc giữa mặt bên  SBC  và mặt đáy  ABC . 

 Gọi I  là trung điểm của      , BC SBC ABC SIA  . 

 Xét tam giác SGI  vuông tại G  suy ra tan SGSIG
GI

 . 

 Mà 1 1 . 3 3.
3 3 2 6

a aGI AI   ,  16tan 30
6 3 3

6

a
aSG SIG SIG

a
       . 

Câu 9. [ NB] Tính đạo hàm của hàm số sin 2cosy x x    
A. cos 2siny x x   .  B. cos 2siny x x    .  
C. cos 2siny x x   .  D. cos 2siny x x    . 

Lời giải  

Ta có:  sin 2cos cos 2siny x x x x     . 
Câu 10. [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình bình hành tâm O . Biết SA SC  và SB SD . 

Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau 
A.  SA ABCD . B.  SC ABCD . C.  SB ABCD . D.  SO ABCD . 

Lời giải  

 
Do O  là tâm của hình bình hành ABCD  nên O  là trung điểm của AC  và BD. 
Do SA SC  nên tam giác SAC  cân tại S SO AC   (1) 
Do SB SD  nên tam giác SBD  cân tại S SO BD   (2) 
Từ (1) và (2) suy ra  SO ABCD . 

Câu 11. [ TH] Tính 
2 1lim

3 2x

x
x




.  

A. 1
2

 . B. 1
3

. C. . D. 1
2

. 

Lời giải  

O

D

C

A

B

S
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Ta có: 

2
22 2 2 2

1 1 1 11 1 1 11 1 1lim lim lim lim lim 33 2 3 2 3 2 3 2 2 22
x x x x x

x x xxx x x x
x x x x

x
    

              
    

. 

Câu 12. [ TH] Cho hàm số   3 2 24 6 6 3 5f x x x m x    . Số giá trị nguyên của tham số m  để 
phương trình   0f x   có nghiệm là 
A. 7 . B. 5 . C. 4 . D. 6 . 

Lời giải  
Ta có: 

  2 212 12 6 3f x x x m     

  2 2 2 20 12 12 6 3 0 4 4 6 0f x x x m x x m           

  0f x   có nghiệm khi  2 2 20 2 6 4 0 24 4 0 6 6m m m             . 

Do m  nên  2, 1,0,1, 2m   . 
Vậy có 5 giá trị của m  thoả mãn yêu cầu bài toán. 

Câu 13. [ TH] Cho    52f x x  . Tính  3f  . 
A. 20 . B. 20 . C. 27 . D. 27 . 

Lời giải  

       4 45 2 . 2 5 2f x x x x      . 

       3 35.4 2 2 20 2f x x x x      . 

Vậy   33 20.1 20f     
Câu 14. [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có các cạnh bên và cạnh đáy đều bằng a . Gọi M  là trung điểm 

SA . Mặt phẳng  MBD  vuông góc với mặt phẳng nào dưới đây? 

A.  SBC . B.  SAC . C.  SBD . D.  ABCD . 
Lời giải  

 
 Hình chóp .S ABCD  có các cạnh bên và cạnh đáy đều bằng a  suy ra .S ABCD  là hình chóp 

đều. 
 Gọi O  là giao điểm của AC  và BD  suy ra O  là tâm hình vuông ABCD  SO ABCD  . 
 BD AC  (do ABCD  là hình vuông) 
 BD SO  (do  SO ABCD ) 
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  BD SAC  . 

 Mà  BD MBD    MBD SAC  . 

Câu 15. [ NB] Tính 1 3lim
2 3x

x
x




. 

A. 3 . B. 1
2

. C. 3
2

 . D.  . 

Lời giải  

 1 3lim
2 3x

x
x




1 3 3lim 3 22
x

x

x



  


. 

Câu 16. [ TH] Cho tứ diện ABCD , gọi M , N , I  lần lượt là trung điểm của AC , BD , MN . Tìm 
khẳng định đúng trong các khẳng định sau. 

A.  1
3

AI AB AC AD  
   

. B.  2
3

AI AB AC AD  
   

.  

C.  1
4

AI AB AC AD  
   

. D.  1
2

AI AB AC AD  
   

. 

Lời giải  

 
Vì I  là trung điểm của MN  1

2
AI AM AN  
  

. 

Vì M  là trung điểm của AC 1
2

AM AC 
 

. 

Vì N  là trung điểm của BD  1
2

AN AB AD  
  

. 

Vậy    1 1 1 1
2 2 2 4

AI AC AB AD AB AC AD       
 

      
. 

Câu 17. [ TH] Cho hàm số   3

5 22 2
3

f x x
x x

    . Phương trình   0f x   có tất cả bao nhiêu 

nghiệm? 
A. 3. B. 2. C. 1. D. 4. 

Lời giải  
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Với 0x  , ta có:   2 4

5 22f x
x x

    , suy ra   2 4

5 20 2 0f x
x x

      . 

Đặt  2

1 , 0t t
x

  , ta được phương trình 2
2

2 5 2 0 1
2

t
t t

t


   
 


 . 

Với 2t  , ta có: 2

1 22
2

x
x

    . 

Với 1
2

t  , ta có: 2

1 1 2
2

x
x

    . 

Câu 18. [ TH] Cho hàm số    
1

2 2
f x

x x



. Tính 

1
2

f   
 

. 

A. 24. B. 16. C. 48.  D. 32. 
Lời giải  

Với 0, 1x x  , ta có:   1 1 1
2 1

f x
x x

    
. 

Suy ra  
 2 2

1 1 1
2 1

f x
xx

 
   

  
 và  

   3 33 3
1 2 2 1 1
2 1 1

f x
x xx x

 
     

   
. 

Do đó 
1 16
2

f    
 

. 

Câu 19. [ NB] Cho hình lăng trụ .ABC A B C    có các mặt bên là các hình chữ nhật. Tính 
. . .AB CC AC BB BC AA   

     
. 

A.  2AA . B.  23 AA . C.  22 AA . D. 0 . 
Lời giải  

 
Vì các mặt bên của hình lăng trụ là hình chữ nhật nên đây là hình lăng trụ đứng. 
Suy ra: , ',AB CC AC BB BC AA   

     
. 

Do đó: . . . 0.AB CC AC BB BC AA    
     

 

Câu 20. [ TH] Tính  2lim 2 3
x

x x x


   . 

A. 2 . B. 0 . C. 1. D. . 
Lời giải  

Ta có:   2

2

2

322 3lim 2 3 lim lim 1
2 32 3 1 1

x x x

x xx x x
x x x

x x

  


     

     
. 

C'

A'

B

A

C

B'
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Câu 21. [ TH] Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác cân tại A , AB a  và  30ABC   . Biết 
 SA ABC . Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng SA  và BC .  

A. 
2
a . B. a . C. 3

2
a . D. 3a . 

Lời giải  

 
  
 Gọi D  là trung điểm của BC  , vì tam giác ABC  cân tại A  suy ra AD BC . 
 Mặt khác:   SA ABC SA AD    

 Khi đó:  
AD SA
AD BC


 

 

 Suy ra   1, .sin 30 .
2 2

ad SA BC AD AB a     .  

Câu 22. [ TH] Cho   cos3f x x . Tính 
3 2

f f         
   

. 

A. 3 . B. 3 . C. 0. D. 6. 
Lời giải 

 Ta có   3sin 3f x x   . Suy ra   33sin 3sin 3
3 2 2

f f               
   

.                    

Câu 23. [ TH] Tìm đạo hàm y  của hàm số 1 2
1

xy
x





. 

A. 
 2

2
1 1 2

xy
x x
 

 
.  B. 

 2
1 3

2 1 1 2
xy

x x
  
 

.  

C. 
 2

2
1 1 2

xy
x x
 

 
.  D. 

 2
2

2 1 1 2
xy
x x
 

 
. 

Lời giải 

 Ta có 
     

 2

1 2 . 1 1 2 . 1

1

x x x x
y

x

     
 


 

           

 

 2

1
1 2

1 2
1

x
x

xy
x

 
 

 

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 2

1 1 2
1 1 2

x xy
x x

    
 

. Vậy 
 2

2
1 1 2

xy
x x
 

 
. 

Câu 24. [ VD] Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông tại B  và 3, 4AB BC  . Biết 

   SBC ABC  và 2 3, 30SB SBC   . Tính khoảng cách từ B  đến  SAC . 

A. 7
6

. B. 3 7
14

. C. 6 7
7

. D. 5 7
12

. 

Lời giải 
 

 
 Xét tam giác SBC  có:  2 2 2 2 . .cos30SC BS BC BS BC     

  22 2 32 3 4 2.2 3.4. 4
2

SC      2SC  . 

 Nhận thấy:  2 2 2BC SB SC   BSC  vuông tại S . 
 Ta có    SBC ABC  theo giao tuyến là BC . 

 Kẻ SH BC  suy ra  SH ABC . 

 Trong tam giác vuông BSC  có: . 2 3.2 3
4

SB SCHS
BC

   ,  
 2

2 2 3
3

4
BSHB
BC

    và 

2 22 1
4

SCHC
BC

   . 

 Khi đó:       , 4. ,d B SAC d H SAC . 
 Kẻ HE AC  và HK SE . 

 Ta có:   
AC HE

AC SHE
AC SH


  

 

 Khi đó:  
HK SE

HK SAC
HK AC


  

, suy ra   ,d H SAC HK . 

 Mà sin HE ABACB
HC AC

 
2 2

. 1.3 3
53 4

HC ABHE
AC

   


. 

 Vậy      
2 2

. 6 7, 4. , 4 4.
7

HE HSd B SAC d H SAC HK
HE HS

   


. 

Câu 25.  [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình bình hành tâm O . Trong các khẳng định 
sau, khẳng định nào sai? 
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A. 4SA SB SC SD SO   
    

. B. 0SA SB SC SD   
    

.  
C. 0SA SB SC SD   
    

. D. 0OA OB OC OD   
    

. 
Lời giải 

 
Ta có: 

0SA SB SC SD   
    

 
0SO OA SO OB SO OC SO OD        

        
 

4 ( ) 0SO OA OB OC OD     
     

 
4 0 0SO  
  

 
0SO 

 
 (vô lí) 

Câu 26. [TH] Cho hình lập phương  .ABCD A B C D    . Góc giữa hai vectơ BD


 và B C


 bằng 
A. 60 . B. 120 . C. 45 . D. 90 . 

Lời giải  

 
Vì //BD B D     , ,B C BD B C B D     . 

Do .ABCD A B C D     là hình lập phương nên tam giác B D C   là tam giác đều. 
  , 60B C B D CB D        .  

Vậy  , 60B C BD   . 

Câu 27. [ TH] Tính 2 2 2 2

1 2 3 2 4lim ...
4 4 4 4

n
n n n n

         
.  

A. 1
2

. B. 0 . C. 1. D. 2 . 

Lời giải 
Ta có: 

2 2 2 2

1 2 3 2 4lim ...
4 4 4 4

n
n n n n

          2

1 2 3 .... 2 4lim
4

n
n

        
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2

(1 2 4).(2 4)
2lim

4

n n

n

   
 

   
 

   
2

2

5 22 12 5 . 2
lim lim 244 1

n n n n
n

n

           
 

. 

Câu 28. [NB] Tìm 4 1lim
2

n
n



 

A. 2 . B. 4 . C. 1 . D. 4 . 
Lời giải 

Ta có: 

144 1lim lim 422 1

n n
n

n


 

 
. 

Câu 29. [TH] Trong mặt phẳng Oxy , cho parabol   2: 2 3 5P y x x   . Gọi d  là tiếp tuyến của  P  

tại giao điểm của  P  với trục Oy . Khi đó d  có hệ số góc bằng 
A. 1 . B. 5 . C. 4 . D. 3 . 

Lời giải  
Gọi  0 0;M x y  là tiếp điểm.  

Theo bài ra:  M Oy P  0 0x  . 
Ta có: 4 3y x    
 hệ số góc của tiếp tuyến d  là:  0 3k y  . 

Câu 30. [TH] Viết phương trình tiếp tuyến của đường cong 32y x  tại điểm có hoành độ bằng 1. 
A. 6 4y x  . B. 6 8y x   . C. 6 4y x  . D. 6 8y x  . 

Lời giải  
Gọi  0 0;M x y  là tiếp điểm.  
Theo bài ra ta có: 0 01 2x y    
Mà:  6 1 6y x y     

Phương trình tiếp tuyến của đường cong tại  1;2M  là:  6 1 2 6 4y x x     . 

Câu 31. [TH] Cho lim 5, lim 13n nu v   và  lim 2007n nu kv  . Khi đó k  bằng 

A. 2002
5

. B. 398 . C. 2007
13

. D. 154 . 

Lời giải  
Ta có:  lim 2007 lim lim 2017 lim 2017 limn n n n n nu kv u kv k v u         

2007 lim 2007 5 154
lim 13

n

n

uk
v

 
     

Câu 32. [TH] Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.  3lim 3

x
x x


   .  B.  3lim 3

x
x x


   . 

C.  3lim 3 3
x

x x


  .  D.  3lim 3 1
x

x x


  . 

Lời giải  

Ta có:  3 3
2

3lim 3 lim 1
x x

x x x
x 

      
 

 (Vì 3lim
x

x


   và 2

3lim 1 1
x x

   
 

). 
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Câu 33. [ TH] Trong mặt phẳng Oxy , cho đồ thị   31: 1
3

C y x x    . Gọi d  là tiếp tuyến của   C  tại 

điểm  0;1 . Góc giữa d  và trục Ox  bằng 
A. 45.  B. 60. C. 120 .  D.135 . 

Lời giải 

 3 21 1 1 0 1
3

y x x y x y         . 

Góc giữa d  và trục Ox  bằng  arctan 0 arctan1 45y     . 
Câu 34. [ NB] Cho tứ diện ABCD  . Gọi G  là trọng tâm tam giác ABC  và  M  là trung điểm của CD. 

Tìm đẳng thức đúng trong các đẳng thức sau. 
A. 3MA MB MC MG   
   

.  B. 3MA MB MC MD  
   

.  
C. 3MA MB MC MD   
   

.  D. 3MA MB MC MG  
   

. 
Lời giải 

Gọi G  là trọng tâm tam giác ABC  thì  3MA MB MC MG M   
   

. 

Câu 35. [ TH] Cho hàm số 2

1
3cos 3

y
x

  . Tìm hệ thức đúng trong các hệ thức sau. 

A. 3 .tan3y y x .  B. 6 .cos3y y x  . C. 6 .cot 3y y x  .  D. 6 .tan3y y x  . 
Lời giải 

Ta có: 2
2

1 1 tan 3
3cos 3 3

y x
x

   

2 2

2 tan 3 16tan 3 .
cos 3 3cos 3

xy x
x x

   6 .tan3y y x  . 

Câu 36. [ NB] Cho lim 3nu    ; lim 2nv  . Khi đó  lim n nu v  bằng 
A. 5 .  B. 1 . C. 5 .  D.1. 

Lời giải 
 lim lim lim 3 2 5n n n nu v u v        . 

Câu 37. [ TH] Cho hàm số 2siny x . Phương trình ' 0y   có bao nhiêu nghiệm thuộc đoạn 
3 ;
2
    

. 

A. 6 . B. 7 . C. 3 . D. 4 . 
Lời giải  

Ta có:  2 1sin 1 cos2
2

y x x      1' . 2sin 2 sin 2
2

y x x  . 

 ' 0 sin 2 0 2
2

y x x k x k k        . 

Do 
3 ;
2

x      
 nên 3 3 2

2 2
k k         . Suy ra:  3; 2; 1;0;1;2k     . 

Câu 38. [ NB] Tính 
3

2 7lim
3x

x
x




. 

A. . B. . C. 0 .  D. 2 . 
Lời giải  

Ta có:  
3

lim 2 7 13 0
x

x


   ,  
3

lim 3 0
x

x


  , 3 3 0x x    . 

Vậy,
3

2 7lim
3x

x
x


 


. 
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Câu 39. [ TH] Trong các hàm số sau, hàm số nào có đạo hàm là 2

sin 2 2'
2sin

x xy
x


  là. 

A. 
cos

sin
x xy

x


 . B. .coty x x . C. .tany x x .  D. 
sin

xy
x

 . 

Lời giải  

A. 
cos

sin
x xy

x


   

2 2

2 2 2

(1 sin ).sin ( cos ).cos sin sin .cos cos 1 sin .cos'
sin sin sin

x x x x x x x x x x x x xy
x x x

        
    . 

B. .coty x x   

2 2 2 2 2

1 sin 21 cos sin .cos sin2 22' cot .
sin sin sin sin sin 2sin

x xx x x x x x xy x x
x x x x x x

           
 

. 

C. .tany x x   

2 2 2 2 2

1 sin 21 sin sin .cos sin 2 22' tan .
cos cos cos cos cos 2cos

x xx x x x x x xy x x
x x x x x x x

          
 

. 

D. 
sin

xy
x

  2

sin .cos'
sin
x x xy

x


  . 

Câu 40. [ NB] Cho hình hộp chữ nhật . ' ' ' 'ABCD A B C D . Mặt phẳng  ' 'BCD A  vuông góc với mặt 
phẳng nào trong các mặt phẳng dưới đây? 
A.  ' 'ADD A . B.  ' 'ABB A . C.  ABCD .  D.  ' 'BCC B . 

Lời giải  

 
Ta có: . ' ' ' 'ABCD A B C D  là hình hộp chữ nhật  

     ' ' ' ' ' '
'

BC AB
BC ABB A BCD A ABB A

BC BB


     
. 

Câu 41. [ TH] Tìm đạo hàm cấp hai của hàm số 2
1

y
x




 .  

A. 
 3

2
1

y
x
 


 . B. 
 3

4
1

y
x
 


. C. 
 3

2
1

y
x

 


. D. 
 3

4
1

y
x

 


. 

Lời giải  

Áp dụng công thức  2

1 , 0u u
u u

      
 
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Ta có:  
   

  

   2 2 4 3

2. 2 1 12 1 2 4;
1 1 1 1

x xx
y y

x x x x

             
   

 . 

Câu 42. [ TH] Trong các khẳng định sau, khẳng định nào sai? 
A. Hình lăng trụ đứng có đáy là tam giác vuông là hình lăng trụ đều.  
B. Hình lăng trụ đứng có các cạnh bên vuông góc với các mặt đáy.  
C. Hình lăng trụ đứng có đáy là hình bình hành là hình hộp đứng.  
D. Độ dài cạnh bên là chiều cao của hình lăng trụ đứng. 

Lời giải  
Theo định nghĩa hình lăng trụ đều thì “Hình lăng trụ đứng có đáy là đa giác đều là hình lăng trụ 
đều” nên đáp án A sai. 

Câu 43. [ TH] Cho ,a b  là các số thực thỏa mãn 
2

2
lim 1

2x

x ax b
x

 
 


 khi đó a b  bằng 

A. 5  . B.1. C. 2 .  D. 3 . 
Lời giải  

Ta có   
2

2 3
lim 1

2x

x x
x

 
 


 

   2 2 22 3 5 6 5; 6 1.x ax b x x x ax b x x a b a b                    
Câu 44. [ TH] Cho tứ diện OABC   có 3 cạnh , ,OA OB OC  đôi một vuông góc và 

, 2 , 3OA a OB a OC a    . Tính khoảng cách từ  O   đến mặt phẳng  ABC  . 

A.  2 3
19
a . B. 2 57

19
a . C. 2 19

19
a . D. 7

19
a . 

  Lời giải  

 
 

Do tứ diện OABC   là tứ diện vuông đỉnh O  , gọi h   là  khoảng cách từ O   đến mặt phẳng 
 ABC  . 

Ta có 2 2 2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 1 1 1 19 2 57
4 3 12 19

ah
h OA OB OC a a a a

          . 

Câu 45. [ TH] Trong các dãy số sau, dãy số nào có giới hạn là   ? 
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A. 3
2

n

nu    
 

 . B. 2
3

n

nu    
 

. C. 2
1 3nu

n



. D. 2

2
3n

nu
n




. 

Lời giải 

Ta có :  3lim
2

n
    
 

 ( do dãy số có cơ số lớn hơn 1). 

Câu 46. [ VD] Cho hàm số  f x   có đạo hàm trên tập  . Đặt      3g x f x f x   . Biết  1 1g    và 

 3 3g  . Tính đạo hàm của hàm số     9f x f x  tại 1x  .  
 

A. 8  . B. 12 . C. 15 .  D. 10 . 
Lời giải 

 
Do            3 3 3g x f x f x g x f x f x       , 

       1 1 1 ' 1 3 ' 3 1g f f     . 

           3 3 3 3 3 ' 9 9 3 3 9 ' 9 2g f f f f         . 

Cộng vế với vế của  1  và  2   ta có     10 1 9 9f f   .  

Đặt            9 ' 9 9h x f x f x h x f x f x      . 

Suy ra      1 ' 1 9 9 10h f f    . 

Câu 47.  [ VD] Cho đồ thị   C   y f x , biết tiếp tuyến của  C  tại điểm có hoành độ 1x   là    

đường thẳng 2 5y x   . Tiếp tuyến của đồ thị hàm số  3.y x f x tại điểm có hoành độ 1x   
có phương trình là 
A. 3 4y x  . B. 7 10y x  . C. 7 4y x  . D. 3 1y x  . 

Lời giải  
Tiếp tuyến của  C  tại điểm có hoành độ 1x   là đường thẳng 2 5y x    nên suy ra: 

 1 2f     và  1 3f  . 

Xét hàm số  3.y x f x , ta có: 

   31 1 . 1 3fy    

   2 33 . .y x f x f x x    suy ra      3. 1 1 .1 71 fy f    . 

Phương trình tiếp tuyến tại điểm có 1x  , 3y  và  1 7y  có dạng: 

 7 1 3 7 4y x x     . 
Câu 48. [ VD] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD   là hình vuông cạnh a . Biết SA  vuông góc với 

mặt phẳng  ABCD  và 2SA a . Gọi ,H K  lần lượt là hình chiếu của A  trên SB  và SD. 

Tính góc tạo bởi đường thằng SD và mặt phẳng  AHK  

A. 60 . B. 30 . C. 45 .  D. 90 . 
Lời giải  
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 Ta có  1AK SD  
 Mặt khác D; DCD SA C A  
                    D D D 2C SA C AK     

 Từ  1  và  2  suy ra   AK SCD  hay  **AK SC  
 Tương tự  
 Lại có  3AH SB  
 Mặt khác ; ABCB SA CB   
                    4CB SBC CB AH     

 Từ  3  và  4  suy ra   AH SBC  hay  **AH SC  

 Từ   *  và   **  ta có  SC AHK  

 Xét tam giác  SAC   vuông tại A   có a2 2SA AC a SC    . 
 Gọi M  là giao điểm của SC  với  AHK suy ra AM SC  hay SM MC a   

 Khi đó hình chiếu của SD  lên  AHK  là MK . 

 Suy ra       , ,SD AHK SK AHK SKM  . 
 Xét tam giác SAD   vuông tại A , ta có:  
 2 2 2 2D 2 3aSD SA A aa    . 

 D. 2. 6
33D

SA A a a aAK
S a

   . 

 Xét tam giác SAK   vuông tại K , ta có:  

 
2

22 2

3
2a

3
2 32 aSK SA A aK     . 

 Xét tam giác SMK   vuông tại M , ta có:  

  3sin
22 3

3

SM aSKM
SK a

   . 
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 Suy ra  60SKM   . 
Câu 49. [ TH] Đạo hàm của hàm số 2 4 5y x x    là  

A. 
2

2
4 5

xy
x x

 
 

.  B. 
2

2 4
4 5

xy
x x

 
 

.  

C. 
2

2
2 4 5

xy
x x

 
 

.  D. 
2

5
2 4 5

xy
x x

 
 

. 

Lời giải  

Ta có  
 2

2

2 2

4 5 24 5
2 4 5 4 5

x x xy x x y
x x x x

       
   

. 

Câu 50. [ VD] Cho đa thức  P x  thỏa mãn  
3

2
lim 2

3x

P x
x





. Tính 

 
    23

2
lim

9 2 1x

P x

x P x



  
 

A. 1
6

. B. 1
12

. C. 1
9

. D. 2
9

. 

Lời giải 

Cách 1: Vì  P x  là đa thức và thỏa mãn  
3

2
lim 2

3x

P x
x





, nên ta chọn 

    2 3 1P x x x    . 

Suy ra    2 22 4 3 4 5P x x x P x x x        . Khi đó  

 
    

   
  

  

23 3 2 2

3 2

2 3 1
lim lim

9 2 1 9 4 7 1

1 1lim
93 4 7 1

x x

x

P x x x

x P x x x x

x

x x x

 



  


      


 

   

     

Cách 2: Vì  P x  là đa thức và thỏa mãn  
3

2
lim 2

3x

P x
x





, nên 

    
3 3

lim 2 0 lim 2
x x

P x P x
 

    .  

Khi đó 
 

    
 

     
 

    

23 3

3 3

2 2
lim lim

9 2 1 3 3 2 1

2 1lim .lim
3 3 2 1

1 12.
18 9

x x

x x

P x P x

x P x x x P x

P x
x x P x

 

 

 


      




   

 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 

 
KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 

Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 
 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 

 
 

Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 
Mã đề thi 

 
 

Câu 1 . Tính giới hạn sau: 2lim
2 1n

n
n 

  

A. 1
2

 . B.   . C. 1 . D. 0. 

Câu 2. Tính giới hạn sau: 
3

2

3 2lim
4 4x

x x
x x

 
 

  

A. 1 . B.   . C. 0  . D.   . 

Câu 3.   Giới hạn dãy số  nu  với 
4

4

3
4 5n
n nu
n





 là 

A. .  B. 1 .
4

   C. 3 .
4

 D. 0.  

Câu 4. Cho biết 
29 5 1 3lim

7 4x

x x
a x

 



. Giá trị của a  bằng 

 A. 4.              B. 4.            C. 12.        D. 12.  

Câu 5. Giá trị của 
2

2lim



x

x
x

 bằng 

A. 3 . B. 2 . C. 0 . D. 1. 

Câu 6. Giới hạn: 
5

3 1 4lim
3 4x

x
x

 
 

 có giá trị bằng: 

A. 9
4

 . B. 3 . C. 18 . D. 3
8

 . 

Câu 7. Giới hạn 
2

2 2lim
2x

x
x

 
  bằng 

A. 1
2

. B. 1
4

. C. 0 . D. 1. 

Câu 8. Tính giới hạn 
2

3 2lim
2x

x
x




. 

A.  . B. 2 .                C.  .              D. 3
2

. 

Câu 9 . Cho 
3 2

2

2 (1 2 ) ( 3) 3lim
( )x m

x m x m x mL
x m

    



. Tìm tất cả các giá trị nguyên của tham số m để 

L  có giới hạn hữu hạn   
A.1 . B. 2 . C. 0 . D. Vô số . 

Câu 10 . Cho hàm số ( )f x  xác định với mọi 0x   thỏa mãn 
1( ) 2 3 , 0f x f x x
x

    
 

. Tính  
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2

( )lim
2x

f x
x 

  

A. 2 . B. 0 . C. 1. D. 2 . 
 

Câu 11. Hàm số nào sau đây gián đoạn tại 1x  ? 

A. cosy x . B. 2 4 2y x x    . C. 3 2
1
xy

x





 . D. 2

1
1

y
x




 . 

Câu 12. Tìm m  để  hàm số  
2 2 1

1
2 1

x x khi xf x x
m khi x

  
 

  

  liên tục tại 0 1x  . 

A. 1m  . B. 2m  . C. 0m  . D. 3m  . 
Câu 13. Hàm số nào trong các hàm số dưới đây liên tục trên  .     

A. 3 1 y x . B. 3 1x . C. 
3 1

1





xy
x

. D. sin 3
cos3 1



xy

x
. 

Câu 14. Tính đạo hàm của hàm số 3sin 3 y x x   
A. 2y cos3 3  x x . B. 23cos3  y x x . C. 23cos3 3  y x x . D. 2cos3  y x x . 

Câu 15. Tính đạo hàm của hàm số 2cos2 1y x   
A. ' 4 sin 2y x  . B. ' 4 siny x  . C. ' 2sin 2 1y x   . D. ' 2sin 2 1y x  . 

Câu 16. Tính đạo hàm của hàm số  22 1y x   

A.  22 1y x  . B.  2 22 1y x x  . C.  24 1y x x  . D.  22 1y x x  . 

Câu 17. Cho hai hàm số 2( ) 3f x x  và 2( ) 5(3 ) g x x x . Tập nghiệm của bất phương trình 
( ) ( )f x g x   là  

A. 15; .
16

  
 

 B. 15 ; .
16

   
 

 C. 15; .
16

   
 

 D. 15 ; .
16
  
 

 

Câu 18. Cho hàm số 3 23( 2) ( 2) 3 1
2

y m x m x x      , m là tham số. Số giá trị nguyên của m  để 

0,y x     là  
A. 5. B. Vô số. C. 3. D. 4. 

Câu 19. Một vật rơi tự do với phương trình chuyển động là   21
2

s t gt  trong đó 29,8 /g m s  và t  

tính bằng giây. Vận tốc của vật tại thời điểm 5t   giây là 
A. 49 /m s . B. 25 /m s . C. 10 /m s . D. 18 /m s . 

Câu 20. Giới hạn 21

1 coslim
2 1x

x
x x





 

 bằng 

A. Không tồn tại giới hạn. B. 
2

2
 .  

C.  .  D. 493
100

. 

Câu 21 . Cho hàm số sin 2 .cosy x x . Tính (4)

6
y  

 
 

 có kết quả là:   

A. 41 13
2 2
  
 

. B. 41 13
2 2
  
 

. C. 41 13
2 2
   
 

. D. 41 13
2 2
   
 

. 
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Câu 22. Cho hàm số 
2

1( )
1

xf x
x

 
    

. Giá trị / (4)f . 

A. 1
27

 . B. 1
54

. C. 1
54

 . D. 1
27

. 

Câu 23. Cho hàm số 2
1

xy
x





. Tính  3y . 

A. 5
2

. B. 3
4

 . C. 3
2

 . D. 3
4

. 

 
Câu 24. Cho hàm số   2 1f x x  . Tính  1f  . 

A. 1 . B. 1
4

 . C. 1
4

. D. 0 . 

Câu 25. Cho hàm số 2 1
1

 



x my

x
  (Cm). Tìm m  để tiếp tuyến của (Cm) tại điểm có hoành độ 0 0x  

đi qua (4;3)A  

A. 16
5

 m . B. 6
5

 m . C. 1
5

 m . D. 16
15

 m . 

Câu 26. Cho hàm số 4 22 8 y x x  có đồ thị  C . Có bao nhiêu tiếp tuyến của đồ thị  C  song song với 
trục hoành? 
A. 0. B. 3. C. 1. D. 2 . 

Câu 27. Cho hàm số  
2 2 1

2
x xf x

x
 




 có đồ thị là  C . Phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C  vuông 

góc với đường thẳng 1: 2020
6

d y x   có dạng 0ax by c   với ,a b nguyên tố cùng nhau. 

Hãy tính giá trị của biểu thức P a b c    biết rằng hoành độ tiếp điểm lớn hơn 2.    
A. 27 . B. 37 . C. 27 . D. 25 . 

Câu 28. Cho hàm số   2
2 5

f x
x




 có đồ thị là  C . Hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị  C  tại điểm 

có hoành độ bằng 2  bằng  
A. 4  . B. 2   . C. 2  . D. 4  . 

Câu 29. Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 23 6 2y x x x     tại điểm có hệ số góc nhỏ 
nhất. 
A. 3 1.y x   B. 3 1.y x    C. 3 1.y x    D. 3 1.y x   

Câu 30. Cho hai hàm số  f x  và  g x  đều có đạo hàm trên   và thỏa mãn:

     3 2 22 2 2 3 . 36 0f x f x x g x x      , với x  . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ 

thị hàm số  y f x  tại điểm có hoành độ 0 2.x    
A. .y x  B. 2.y x   C. 2.y x   D. .y x   

Câu 31. Mệnh đề nào sau đây SAI? 
A.Trong không gian, nếu một đường thẳng vuông góc với một trong hai đường thẳng song song 
với nhau thì chúng cũng vuông góc với đường thẳng còn lại.   
B.Trong không gian, nếu hai đường thẳng vuông góc với nhau thì tích vô hướng hai vectơ chỉ 
phương của chúng bằng 0.  
C.Trong không gian, nếu hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với đường thẳng thứ ba thì 
chúng song song với nhau. 
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D.Trong không gian, nếu hai đường thẳng vuông góc với nhau có thể cắt nhau hoặc chéo nhau. 
Câu 32. Cho hai đường thẳng phân biệt a, b và mặt phẳng  P . Biết  a P . Mệnh đề nào sau đây 

SAI? 
A. b a thì  b P .  B. b a thì  b P . 

C.  b P thì b a .  D.  b P thì b a . 

Câu 33. Cho hình lập phương .ABCD A B C D    . Khẳng định nào sau đây không đúng? 
A.    ABCD AA C C  . B.    AA C C BB D D    . 

C.    AA B B BB C C    . D.    AA B B BB D D    . 

Câu 34. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật tâm I , cạnh bên SA  vuông góc với 
đáy. Gọi H , K  lần lượt là hình chiếu vuông góc của A  lên SC , SD . Khẳng định nào sau đây 
đúng? 
A.  AH SCD . B.  BD SAC . C.  AK SCD . D.  BC SAC . 

Câu 35. Cho hình chóp .S ABCD có đáy là hình thoi và có SA SB SC SD   . Gọi O  là giao điểm của
AC  và BD . Khẳng định nào sau đây sai? 
A. SO  vuông góc với mặt phẳng  ABCD . B. AC  vuông góc với mặt phẳng  SBD .  

C. BD  vuông góc với mặt phẳng  SAC . D. AB  vuông góc với mặt phẳng  SBC . 

Câu 36. Cho hình chóp .S ABCD có đáy là hình vuông và có mặt phẳng  SAB vuông góc với mặt phẳng  
đáy, tam giác SAB  là tam giác đều. Gọi I  và E  lần lượt là trung điểm của cạnh  AB  và BC ; 
H là hình chiếu vuông góc của I  lên cạnh SC . Khẳng định nào sau đây sai? 
A. Mặt phẳng  SAI vuông góc với mặt phẳng  SBC .  

B. Góc giữa hai mặt phẳng SIC và  SBC là góc giữa hai đường thẳng IH và BH .  

C. Mặt phẳng SIC  vuông góc với mặt phẳng  SDE .  

D. Góc giữa hai mặt phẳng  SAB và  SIC là góc BIC . 
Câu 37. Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác đều cạnh , 2a SA a  và SA  vuông góc với đáy. 

Tính diện tích thiết diện của hình chóp khi cắt bởi mặt phẳng đi qua B  và vuông góc với SC .  

A.
2 5
5

a . B.
2 15
20

a . C.
2 3
20

a
. D.

2 3
5

a . 

Câu 38.   Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có tất cả các cạnh bằng a . Hãy tìm mệnh đề đúng trong  

 các mệnh đề sau đây. 
A. Góc giữa đường thẳng SA  và BD  bằng 90 .  
B.Góc giữa đường thẳng SB  và AD  bằng 90 .  
C.Góc giữa đường thẳng SC  và AB  bằng 90 . 
D.Góc giữa đường thẳng SD  và BC  bằng 90 .  

Câu 39. Cho tứ diện ABCD  có ABC  và ABD  là hai tam giác đều. Số đo góc giữa hai đường thẳng 
AB và CD  là: 
A. 45 . B. 60 . C. 90 . D. 120 . 

Câu 40. Cho hình chóp .S ABC có đáy ABC  là tam giác vuông tại B , cạnh bên SA  vuông góc với đáy. 
Khẳng định nào sau đây đúng ? 
A.  .BC SAB  B.  .AC SBC  C.  .AB SBC  D.  .BC SAC  
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Câu 41. Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh a  tâm O . Cạnh bên 2SA a và 
vuông góc với mặt đáy ABCD . Gọi  là góc giữa SO  và mặt phẳng  ABCD thì  

A. tan 2 2.   B. tan 3.   C. tan 2.   D. tan 1.   
Câu 42. Cho hình chóp .S ABC có đáy ABC là tam giác vuông tại A . Mặt bên  SBC là tam giác cân tại

,S  đường cao 3SH a ( H BC ), 3BC a . Cạnh bên SAvuông góc với mặt đáy .ABC  Gọi 
  là góc giữa hai mặt phẳng  SBC  và  ABC . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. 060  .  B. 045  . C. 2
3

 cos . D. 030  .  

Câu 43.  Cho hình chóp tam giác .S ABC  , có ABC  là tam giác đều cạnh a  , 3  SA SB SC a . 
Tính cos in  góc giữa SA  và  ABC  . 

A. 2
3

.  B. 1
2

.  C. 2
2

. D. 1
3

.  

Câu 44.  Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD  là hình chữ nhật , 2 AB a BC a . Cạnh bên SA  

vuông góc với đáy và SA a . Tính góc giữa  SBC và  SCD  

 A. 10arcsin
5

 
  
 

.   B. 2 5arcsin
5

 
  
 

. C. 2 5arccos
5

 
  
 

. D. 10arccos
5

 
  
 

. 

Câu 45.  Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai ? Cho tứ diện đều ABCD . Khoảng cách từ điểm D  
đến mặt phẳng  ABC   là: 

A. Độ dài đoạn DG  với G  là trọng tâm tam giác ABC  . 

B. Độ dài đoạn DH  với H là trực tâm tam giác ABC . 

C. Độ dài đoạn DK  với K là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC . 

D. Độ dài đoạn DI  với I  là trung điểm cạnh BC . 
Câu 46. Cho hình chóp đều .S ABC  có cạnh đáy bằng 3a , cạnh bên bằng 2a . Khoảng cách từ đỉnh S  

đến mặt phẳng  ABC  là:  

A. 3
2

a .    B. a .     C. 2a .    D. 3a . 

Câu 47. Cho hình chóp tam giác đều S.ABC có cạnh đáy bằng 2a .  Góc giữa mặt bên với mặt đáy bằng 
060 . Khoảng cách từ điểm A đến mặt phẳng (SBC) bằng 

A.
 

3
4
a .                            B.

 

2
4

a .                      C.
 4
a .                          D.

 

3 2
4

a . 

Câu 48. Cho hình lập phương .ABCD A B C D     cạnh a.  Mệnh đề nào dưới đây là sai? 
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A.
 

( , )d AB CC a  .    B.
 

( , ) 2d A D BC a    .   C.
 

( , )d A C BD a   .   D.
 

2( , DD )
2

ad A C    . 

Câu 49. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh a , cạnh bên  SA ABCD  và 
SA a . Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng SB  và AD . 

A. 2a . B. 2
2

a . C.
2
a . D. 3

2
a . 

Câu 50. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình chữ nhật với , 3AB a BC a  . Hai mặt phẳng 
 SAC  và  SBD  cùng vuông góc với đáy. Điểm I  thuộc đoạn SC  sao cho 3SC IC . 
Khoảng cách giữa hai đường thẳng AI  và SB  biết rằng AI  vuông góc với SC . 

A.
33
a . B. 4

33
a . C. 7

33
a . D.

3 33
a . 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1.D 2.D 3.B 4.A 5.B 6.A 7. B 8. C 9. A 10.A 
11.C 12.A 13.B 14.C 15.A 16.C 17.A 18.A 19.A 20.B 
21.A 22.D 23.B 24.A 25.A 26.C 27.D 28.D 29.D 30.A 
31.C 32.A 33.D 34.C 35.D 36.B 37.B 38.A 39.C 40.A 
41.A 42.D 43.D 44.D 45.D 46.B 47.D 48.B 49.B 50.B 

 
ĐÁP ÁN CHI TIẾT 

Câu 1 . Tính giới hạn sau: 2lim
2 1n

n
n 

  

A. 1
2

 . B.   . C. 1 . D. 0. 

Lời giải  

Chọn D 

2

2

1

lim lim 012 1 2
n n

n n
n

n
 

 
 

.  

 

Câu 2. Tính giới hạn sau: 
3

2

3 2lim
4 4x

x x
x x

 
 

  

A. 1 . B.   . C. 0  .  D.   . 

Lời giải  
Chọn D 

                

3
3 2 3 3 3

2
2

22

3 2 3 21 13 2lim lim lim . 4 44 44 4 11
x x x

x
x x x x x xx
x x x

x xx x
  

                           

. 

Vì 
2 3

2

3 21
lim 1 , lim4 41
x x

x x x

x x
 

 
  

 
. 

Câu 3.   Giới hạn dãy số  nu  với 
4

4

3
4 5n
n nu
n





 là 

B. .  B. 1 .
4

   C. 3 .
4

 D. 0.  

Lời giải  
Chọn B 

           
 Ta có: 

4 3

4

4

3 13 1lim lim lim .54 5 44
n

n n nu
n

n


   

 
 



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 8    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

 

Câu 4. Cho biết 
29 5 1 3lim

7 4x

x x
a x

 



. Giá trị của a  bằng 

 A. 4.              B. 4.            C. 12.        D. 12.  

Lời giải  
Chọn A 

 Ta có 
2

 

9 5 1lim
7x

x x
a x 

 




2

 

5 19
lim

7x

x
x x

x a
x

 

  


   
 

2

 

5 19 3lim 7x

x x
aa

x
 

 




3 4
4

a   . 

Câu 5. Giá trị của 
2

2lim



x

x
x

 bằng 

A. 3 . B. 2 . C. 0 . D. 1. 
Lời giải  

Chọn B 

2 2

2 2 2lim lim 1 1 2
2 

       
 x x

x
x x

. 

  

Câu 6. Giới hạn: 
5

3 1 4lim
3 4x

x
x

 
 

 có giá trị bằng: 

A. 9
4

 . B. 3 . C. 18 . D. 3
8

 . 

Lời giải  

Chọn A 

Ta có 
   

   5 5

3 1 16 3 43 1 4lim lim
3 4 9 4 3 1 4x x

x xx
x x x 

       


       

 
5

3 3 4
lim

3 1 4x

x

x

  
 

 
18 9
8 4


  . 

Câu 7. Giới hạn 
2

2 2lim
2x

x
x

 
  bằng 

A. 1
2

. B. 1
4

. C. 0 . D. 1. 

Lời giải  
Chọn B 

Ta có:  
2

2 2lim
2x

x
x

 
   2

2lim
2 2 2x

x
x x




   2

1 1lim
42 2x x

 
 

. 

Câu 8. Tính giới hạn 
2

3 2lim
2x

x
x




. 

A.  . B. 2 .                C.  .              D. 3
2

. 

Lời giải  
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Chọn C   
Ta có:  

2
lim 3 2 1 0

x
x


    ,  

2
lim 2 0

x
x


   và 2 0x   với mọi 2x     

nên 
2

3 2lim
2x

x
x


 


. 

Câu 9 . Cho 
3 2

2

2 (1 2 ) ( 3) 3lim
( )x m

x m x m x mL
x m

    



. Tìm tất cả các giá trị nguyên của tham số m để 

L  có giới hạn hữu hạn   
A.1 . B. 2 . C. 0 . D. Vô số . 

Lời giải 
     Người làm: Võ Bá Huy  ; Fb: Huy voba                      

Chọn A 

Ta có 
3 2 2 2

2 2

2 (1 2 ) ( 3) 3 ( )(2 3) (2 3)lim lim lim
( ) ( ) ( )x m x m x m

x m x m x m x m x x x xL
x m x m x m  

         
  

  
    

Để L  có giới hạn hữu hạn thì m phải là nghiệm của phương trình 22 3 0x x     

2
1

2 3 0 3
2

m
m m

m


    
  


 và 1m m    . 

 

Câu 10 . Cho hàm số ( )f x  xác định với mọi 0x   thỏa mãn 
1( ) 2 3 , 0f x f x x
x

    
 

. Tính  

 
2

( )lim
2x

f x
x 

  

A. 2 . B. 0 . C. 1. D. 2 . 

Lời giải  
Chọn A 

Ta có  1( ) 2 3 , 0 1f x f x x
x

    
 

 

 1 32 ( ) , 0 2f f x x
x x

     
 

 

   

1 1( ) 2 3 ( ) 2 3
21 , 2 ( )

1 3 1 62 ( ) 2 4 ( )

f x f x f x f x
x x

f x x
x

f f x f f x
x x x x

                      
               

  

Do đó 
2 2 2 2

2
( ) ( 2)( 2) ( 2)lim lim lim lim 2

2 2 ( 2)x x x x

xf x x x xx
xx x x x   

      
    

  
. 

Câu 11. Hàm số nào sau đây gián đoạn tại 1x  ? 
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A. cosy x . B. 2 4 2y x x    . C. 3 2
1
xy

x





 . D. 2

1
1

y
x




 . 

Lời giải  
Chọn C 

Hàm số cosy x  là hàm lượng giác nên liên tục trên tập xác định  . 

Hàm số 2 4 2y x x    là hàm đa thức nên liên tục trên  . 

Hàm số 3 2
1
xy

x





 có tập xác định  \ 1D    nên gián đoạn tại 1x  . 

Hàm số 2

1
1

y
x




 là hàm phân thức hữu tỉ nên liên tục trên tập xác định của nó là  . 

Câu 12. Tìm m  để  hàm số  
2 2 1

1
2 1

x x khi xf x x
m khi x

  
 

  

  liên tục tại 0 1x  . 

A. 1m  . B. 2m  . C. 0m  . D. 3m  . 

Lời giải  
Chọn A 

 Ta có:  1 2f m    

       
2

1 1 1 1

1 22lim lim lim lim 2 3
1 1x x x x

x xx xf x x
x x   

  
    

 
  

 Hàm số liên tục tại 0 1x   khi và chỉ khi     
1

lim 1 2 3 1
x

f x f m m


       . 

Câu 13. Hàm số nào trong các hàm số dưới đây liên tục trên  .     

A. 3 1 y x . B. 3 1x . C. 
3 1

1





xy
x

. D. sin 3
cos3 1



xy

x
. 

Lời giải  
Chọn B 

Hàm 3 1 y x  có tập xác định  D  và 
0

3 3
0 0lim 1 1,  


    

x x
x x x , do đó hàm 

3 1 y x  liên tục trên  .  

Hàm 3 1 y x  có tập xác định là  1;  D . 

Hàm 
3 1

1





xy
x

 có tập xác định là  \ 1 D . 

Hàm số sin3
cos3 1



xy

x
 có tập xác định là 2\

3 3
  

   
 

 kD k .  

Do đó các hàm ở câu A,C,D không liên tục trên  .  
Câu 14. Tính đạo hàm của hàm số 3sin 3 y x x   

A. 2y cos3 3  x x . B. 23cos3  y x x . C. 23cos3 3  y x x . D. 2cos3  y x x . 

Lời giải  
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Chọn C 

Ta có:    3 2 2sin 3 cos3 . 3 3 3cos3 3       y x x x x x x x . 
Câu 15. Tính đạo hàm của hàm số 2cos2 1y x   

A. ' 4 sin 2y x  . B. ' 4 siny x  . C. ' 2sin 2 1y x   . D. ' 2sin 2 1y x  . 

Lời giải  
Chọn A 

Ta có:    ' 2 cos 2 1 ' 2sin 2 . 2 ' 4sin 2 .y x x x x       

Câu 16. Tính đạo hàm của hàm số  22 1y x   

A.  22 1y x  . B.  2 22 1y x x  . C.  24 1y x x  . D.  22 1y x x  . 

Lời giải  

Chọn C 

  Ta có:         22 2 2 2 2' 1 ' 2 1 1 ' 2 1 .2 4 1 .y x x x x x x x           
 

Câu 17. Cho hai hàm số 2( ) 3f x x  và 2( ) 5(3 ) g x x x . Tập nghiệm của bất phương trình 
( ) ( )f x g x   là  

A. 15; .
16

  
 

 B. 15 ; .
16

   
 

 C. 15; .
16

   
 

 D. 15 ; .
16
  
 

 

Lời giải  
Chọn A 

( ) 6f x x  . 

( ) 5(3 2 ) 15 10g x x x     . 

15( ) ( ) 6 15 10 16 15
16

f x g x x x x x         . 

Tập nghiệm 
15;
16

S    
 

.   

Câu 18. Cho hàm số 3 23( 2) ( 2) 3 1
2

y m x m x x      , m là tham số. Số giá trị nguyên của m  để 

0,y x     là  
A. 5. B. Vô số. C. 3. D. 4. 

Lời giải  
Chọn A 

23( 2) 3( 2) 3y m x m x      . 

Xét 2 0 2m m      khi đó 3 0y x      (thỏa mãn). 

Xét 2 0 2m m     . 

Khi đó 
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 

2

2

0, ( 2) ( 2) 1 0
2 0 2

2 24 0

.1,0,1, 2

y x m x m x x
m m

mm
mm

m

           

    
         
   

  

 


  

Câu 19. Một vật rơi tự do với phương trình chuyển động là   21
2

s t gt  trong đó 29,8 /g m s  và t  

tính bằng giây. Vận tốc của vật tại thời điểm 5t   giây là 
A. 49 /m s . B. 25 /m s . C. 10 /m s . D. 18 /m s . 

Lời giải  
Chọn A 

Vì    v t s t  trong đó  v t  là phương trình vận tốc chuyển động của vật nên  

  21
2

v t gt gt
   

 
. 

Thay 5t   vào biểu thức  v t , ta được  5 9,8.5 49 /v m s  . 

Vậy vận tốc chuyển động của vật ở giây thứ 5  là 49 /m s . 

Câu 20. Giới hạn 21

1 coslim
2 1x

x
x x





 

 bằng 

A. Không tồn tại giới hạn. B. 
2

2
 .  

C.  .  D. 493
100

. 

Lời giải  
Chọn B 

Khi 1x  thì giới hạn đã cho có dạng 0
0

, nên áp dụng phương pháp L’Hospital ta có 

 

 
21 1 12

1 cos1 cos sinlim lim lim
2 1 2 22 1

x x x

xx x
x x xx x

  
  

 
 

   
. 

Ở biểu thức cuối, khi 1x  giới hạn vẫn còn dạng 0
0

 nên tiếp tục áp dụng phương pháp 

L’Hospital ta có 

 
 

2 2

1 1 1

sinsin coslim lim lim
2 2 2 22 2x x x

xx x
x x

     
  

 
  

 
. 

Câu 21 . Cho hàm số sin 2 .cosy x x . Tính (4)

6
y  

 
 

 có kết quả là:   

A. 41 13
2 2
  
 

. B. 41 13
2 2
  
 

. C. 41 13
2 2
   
 

. D. 41 13
2 2
   
 

. 
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Lời giải  

Chọn A 

Ta có:  1sin 2 .cos sin 3 sin
2

y x x x x   . 

Suy ra: 

 

 

 

 (4)

1' 3cos3 cos
2
1'' 9sin 3 sin
2
1''' 27cos3 cos
2
1 81sin 3 sin
2

y x x

y x x

y x x

y x x

 

  

  

 

 

Vậy  (4) 41 13
6 2 2

y        
   

. 

Câu 22. Cho hàm số 
2

1( )
1

xf x
x

 
    

. Giá trị / (4)f . 

A. 1
27

 . B. 1
54

. C. 1
54

 . D. 1
27

. 

Lời giải  
Chọn D 

   
 

 

/

/

2

2

1 1( ) 2
1 1

1 11 1
1 2 22
1 1

1 12
1 1

x xf x
x x

x x
x x x
x x

x
x x x

   
        

     
        

  
             

 

Vậy / 1(4)
27

f  . 

Câu 23. Cho hàm số 2
1

xy
x





. Tính  3y . 

A. 5
2

. B. 3
4

 . C. 3
2

 . D. 3
4

. 

Lời giải  
Chọn B 
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Cách 1: Ta có 
 2

2 3
1 1

xy y
x x
    
 

. Vậy  
 2

3 33
43 1

y    


. 

Cách 2: Sử dụng máy tính bỏ túi: 

 

Câu 24. Cho hàm số   2 1f x x  . Tính  1f  . 

A. 1 . B. 1
4

 . C. 1
4

. D. 0 . 

Lời giải  
Chọn A 

Ta có:   2 1f x x     2 1 1
2 2 1 2 1

x
f x

x x


  

 
 

 
 

   3

2 1 1 1
2 1 2 1 2 1 2 1

x
f x

x x x x

      
   

. 

Vậy  1 1f    . 

Câu 25. Cho hàm số 2 1
1

 



x my

x
  (Cm). Tìm m  để tiếp tuyến của (Cm) tại điểm có hoành độ 0 0x  

đi qua (4;3)A  

A. 16
5

 m . B. 6
5

 m . C. 1
5

 m . D. 16
15

 m . 

Lời giải  

Chọn A  

TXĐ:  \ 1 D  . 

Ta có: 2
3'

( 1)
 




my
x

. 

Vì 0 0 00 1,  '( ) 3       x y m y x m . Phương trình tiếp tuyến d của (Cm) tại điểm có hoành 
độ 0 0x  là: ( 3) 1    y m x m . 

Tiếp tuyến đi qua A khi và chỉ khi: 163 ( 3)4 1
5

       m m m . 

Câu 26. Cho hàm số 4 22 8 y x x  có đồ thị  C . Có bao nhiêu tiếp tuyến của đồ thị  C  song song với 
trục hoành? 
A. 0. B. 3. C. 1. D. 2 . 

Lời giải  

Chọn C 
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Gọi  0 0;M x y  là tiếp điểm của đồ thị  C  với tiếp tuyến song song trục hoành. 

Vì tiếp tuyến song song với trục hoành nên có hệ số góc bằng 0.  

Ta có   
0

3
0 0 0 0

0

0

0 8 16 0 2

2

x

f x x x x

x




       
 

. 

Với 0 0x  0 0y , thì phương trình tiếp tuyến là 0y  (loại). 

Với 0 2 x  0 8 y , thì phương trình tiếp tuyến là 8 y . 

Vậy có một tiếp tuyến của đồ thị  C  song song với trục hoành. 

Câu 27. Cho hàm số  
2 2 1

2
x xf x

x
 




 có đồ thị là  C . Phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C  vuông 

góc với đường thẳng 1: 2020
6

d y x   có dạng 0ax by c   với ,a b nguyên tố cùng nhau. 

Hãy tính giá trị của biểu thức P a b c    biết rằng hoành độ tiếp điểm lớn hơn 2.    
A. 27 . B. 37 . C. 27 . D. 25 . 

Lời giải  

Chọn D 

Ta có    
 

2 2

2

2 1 4 3'
2 2

x x x xf x f x
x x
   

  
 

 . 

Gọi 0x  là hoành độ tiếp điểm của tiếp tuyến với đồ thị  C . 

Vì tiếp tuyến vuông góc với đường thẳng d nên    0 0

1' . 1 ' 6
6

f x f x      . 

 

2
020 0

2 0 0
00

1( )4 3 6 7 28 21 0
3( )2

x loaix x x x
x nx
 

          
   

Với 0 03 14x y      phương trình tiếp tuyến là  6 3 14 6 32 0y x x y         . 

6, 1, 32 25a b c P         . 

Câu 28. Cho hàm số   2
2 5

f x
x




 có đồ thị là  C . Hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị  C  tại điểm 

có hoành độ bằng 2  bằng  
A. 4  . B. 2   . C. 2  . D. 4  . 

Lời giải  

Chọn D 

 Ta có    
 

 2

2 4' ' 2 4
2 5 2 5

f x f x f
x x

       
 

 . 

Câu 29. Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 23 6 2y x x x     tại điểm có hệ số góc nhỏ 
nhất. 
A. 3 1.y x   B. 3 1.y x    C. 3 1.y x    D. 3 1.y x   
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Lời giải 

Chọn D 

.D R   
23 6 6.y x x      

Gọi  0 0;M x y  là tiếp điểm. Ta có hệ số góc tiếp tuyến tại M là: 

 22
0 0 03 6 6 3 1 3 3k x x x         

min 03   khi   1.k x     

Khi đó phương trình tiếp tuyến tại M là:     1 1 1 3 1.y y x y y x        

Câu 30. Cho hai hàm số  f x  và  g x  đều có đạo hàm trên   và thỏa mãn:

     3 2 22 2 2 3 . 36 0f x f x x g x x      , với x  . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ 

thị hàm số  y f x  tại điểm có hoành độ 0 2.x    
A. .y x  B. 2.y x   C. 2.y x   D. .y x   

Lời giải 
Chọn A  

Với x  , ta có    3 2 2(2 ) 2 2 3 . 36 0.f x f x x g x x       

Thay 0x  , ta có    
 
 

3 2
2 0

2 2 2 0
2 2

f
f f

f


   


 

Đạo hàm hai vế của  1 , ta được 

           2 23 2 . 2 12 2 3 . 2 3 2 . . 36 0.f x f x f x f x x g x x g x             

Thay 0x  , ta có        23 2 . 2 12 2 . 2 36 0    (*).f f f f       

Với  2 0f  , thế vào  *  ta được 36 0  (vô lí). 

Với  2 2f  , thế vào  *  ta được  36. 2 36 0f     2 1f   . 

Vậy phương trình tiếp tuyến cần tìm là:  1 2 2 .y x y x      
Câu 31. Mệnh đề nào sau đây SAI? 

A.Trong không gian, nếu một đường thẳng vuông góc với một trong hai đường thẳng song song 
với nhau thì chúng cũng vuông góc với đường thẳng còn lại.   
B.Trong không gian, nếu hai đường thẳng vuông góc với nhau thì tích vô hướng hai vectơ chỉ 
phương của chúng bằng 0.  
C.Trong không gian, nếu hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với đường thẳng thứ ba thì 
chúng song song với nhau. 
D.Trong không gian, nếu hai đường thẳng vuông góc với nhau có thể cắt nhau hoặc chéo nhau. 

Lời giải 

Chọn C  
Câu 32. Cho hai đường thẳng phân biệt a, b và mặt phẳng  P . Biết  a P . Mệnh đề nào sau đây 

SAI? 
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A. b a thì  b P .  B. b a thì  b P . 

C.  b P thì b a .  D.  b P thì b a . 

Lời giải 
Chọn A 

Câu 33. Cho hình lập phương .ABCD A B C D    . Khẳng định nào sau đây không đúng? 
A.    ABCD AA C C  . B.    AA C C BB D D    . 

C.    AA B B BB C C    . D.    AA B B BB D D    . 

Lời giải 

Chọn D 

 

  +) 
 
 

   
AA ABCD

ABCD AA C C
AA AA C C

    
  

khẳng định A đúng. 

  +) 
 
 

   
BD AA C C

BB D D AA C C
BD BB D D

      
 

khẳng định B đúng. 

  +) 
 
 

   
AB BB C C

AA B B BB C C
AB AA C C

      
 

khẳng định C đúng. 

  +)         0, , 45AA B B BB D D AB BD ABD       khẳng định D sai. 

Câu 34. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật tâm I , cạnh bên SA  vuông góc với 
đáy. Gọi H , K  lần lượt là hình chiếu vuông góc của A  lên SC , SD . Khẳng định nào sau đây 
đúng? 
A.  AH SCD . B.  BD SAC . C.  AK SCD . D.  BC SAC . 

Lời giải 
Chọn C 
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Ta có  

, ( )

CD SA
CD AD

CD SAD CD AK
SA AD A
SA AD SAD

 
      
 

.  

Suy ra :  

, ( )

AK SD
AK CD

AK SCD
CD SD D
CD SD SCD

 
    
 

.  

Câu 35. Cho hình chóp .S ABCD có đáy là hình thoi và có SA SB SC SD   . Gọi O  là giao điểm của
AC  và BD . Khẳng định nào sau đây sai? 
A. SO  vuông góc với mặt phẳng  ABCD . B. AC  vuông góc với mặt phẳng  SBD .  

C. BD  vuông góc với mặt phẳng  SAC . D. AB  vuông góc với mặt phẳng  SBC . 

Lờigiải 

Chọn D 

 
Ta có 

H

I

C

A B

D

S

K
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 
SO AC

SAC caân taïi S
SO BD SO ABCD

SBD caân taïi S
AC BD O

 
     
   

 . Loại A 

Ta có 

 
AC SO
AC BD AC SBD
SO BD O

 
   
  

. Loại B 

Ta có 

 
BD SO
BD AC BD SAC
SO AC O

 
   
  

. Loại C 

Câu 36. Cho hình chóp .S ABCD có đáy là hình vuông và có mặt phẳng  SAB vuông góc với mặt phẳng  
đáy, tam giác SAB  là tam giác đều. Gọi I  và E  lần lượt là trung điểm của cạnh  AB  và BC ; 
H là hình chiếu vuông góc của I  lên cạnh SC . Khẳng định nào sau đây sai? 
A. Mặt phẳng  SAI vuông góc với mặt phẳng  SBC .  

B. Góc giữa hai mặt phẳng SIC và  SBC là góc giữa hai đường thẳng IH và BH .  

C. Mặt phẳng SIC  vuông góc với mặt phẳng  SDE .  

D. Góc giữa hai mặt phẳng  SAB và  SIC là góc BIC . 

Lời giải 
Chọn B  

 
Ta có 
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   
   

 

 

SAB ABCD

SAB ABCD AB
SI ABCD SI BC

SI AB
SI SAB

 


 
   


 

 

Khi đó 

 
   

BC SI
BC AB

SBC SAI
SI AB I
BC SBC

 
     
 

. Loại A 

Ta có 
 BIC CED BIC CED     . Mà   0 090 90BIC BCI CED BCI IC ED        

Do đó, ta có

 
   

ED IC
ED SI SDE SIC
ED SDE

 


  
 

. Loại C 

 Ta có 

 

   
 
 

       , , ,

,

SIC SAB SI

IC SIC IC SI SIC SAB AB IC BIC

AB SAB AB SI

  
     


 

. Loại D 

Câu 37. Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác đều cạnh , 2a SA a  và SA  vuông góc với đáy. 
Tính diện tích thiết diện của hình chóp khi cắt bởi mặt phẳng đi qua B  và vuông góc với SC .  

A.
2 5
5

a . B.
2 15
20

a . C.
2 3
20

a
. D.

2 3
5

a . 

Lời giải 

Chọn B 

 
Gọi I  là trung điểm của AC . Do ABC  đều nên BI AC . 



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 21    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Mặt khác BI SA  (do  SA ABC  và  BI ABC  ). 

Suy ra  BI SAC SC BI   . 

Kẻ IH  vuông góc SC  tại H . 

 SC IBH  .  

  Thiết diện cần tìm là tam giác IBH . 

Ta có  BI SAC  và  IH SAC BI IH   . 

Suy ra tam giác IBH  vuông tại I . 

Ta có: 

3
2

aBI  , 2 2 5SC SA AC a   . 

. 5sin
5

IH SA IC SA aC IH
IC SC SC

     . 

21 1 3 5 15. . .
2 2 2 5 20IBH

a a aS IB IH    .    

Câu 38.     Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có tất cả các cạnh bằng a . Hãy tìm mệnh đề đúng trong  

 các mệnh đề sau đây. 
A. Góc giữa đường thẳng SA  và BD  bằng 90 .  
B.Góc giữa đường thẳng SB  và AD  bằng 90 .  
C.Góc giữa đường thẳng SC  và AB  bằng 90 . 
D.Góc giữa đường thẳng SD  và BC  bằng 90 .  

Lời giải 
Chọn A 

 
Gọi O AC BD  . Do .S ABCD  là hình chóp tứ giác đều nên  SO ABCD BD SO   . 

Mặt khác BD AC . 

Suy ra  DB SAC DB SA   . 

Vậy góc giữa đường thẳng SA  và BD  bằng 90 . 
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Câu 39. Cho tứ diện ABCD  có ABC  và ABD  là hai tam giác đều. Số đo góc giữa hai đường thẳng 
AB và CD  là: 
A. 45 . B. 60 . C. 90 . D. 120 . 

Lời giải 
 Chọn C 

 
 Ta có: 

  . . . .AB CD AB AD AC AB AD AB AC   
        

 

 Vì ABC  và ABD  là đều nên:  ; 60AB AC AD a BAC BAD      . 

 Do đó:  . . .cos60 . .cos60 0AB CD a a a a  
 

. 

 Vậy  , 90AB CD   . 

Câu 40. Cho hình chóp .S ABC có đáy ABC  là tam giác vuông tại B , cạnh bên SA  vuông góc với đáy. 
Khẳng định nào sau đây đúng ? 
A.  .BC SAB  B.  .AC SBC  C.  .AB SBC  D.  .BC SAC  

Lời giải 
Chọn A 

 

Ta có:   


  

BC AB

BC SA SA ABC   BC SAB . 

Câu 41. Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh a  tâm O . Cạnh bên 2SA a và 
vuông góc với mặt đáy ABCD . Gọi  là góc giữa SO  và mặt phẳng  ABCD thì  
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A. tan 2 2.   B. tan 3.   C. tan 2.   D. tan 1.   

Lời giải 
Chọn A. 

 
Vì  SA ABCD  nên hình chiếu vuông góc của SO  trên  ABCD là AO . Gọi   là góc giữa

SO  và mặt phẳng  ABCD thì   ,  SO OA SOA . Vì tam giác SAO  vuông tại A nên 

tan 
SA
OA

 2
2

2


a

a
2 2.  

Câu 42. Cho hình chóp .S ABC có đáy ABC là tam giác vuông tại A . Mặt bên  SBC là tam giác cân tại

,S  đường cao 3SH a ( H BC ), 3BC a . Cạnh bên SAvuông góc với mặt đáy .ABC  Gọi 
  là góc giữa hai mặt phẳng  SBC  và  ABC . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. 060  .  B. 045  . C. 2
3

 cos . D. 030  .  

Lời giải 
Chọn D 

 
 

S

A C

B

H
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  Vì   .  SA ABC SA BC  

  Ta có 


 

BC SH
BC SA

  BC SAH  BC AH . 

  Mà
   

 
 

;

;

 


 
  

SBC ABC BC

BC AH AH ABC

BC SH SH SBC

  (( );( ))  SBC ABC ( ; ) SH AH  SHA . 

  Tam giác ABC  vuông tại A  nên 1
2

AH BC
3
2


a

. 

  Tam giác SAH  vuông tại A  có 

3
32

23

a
AHcos
SH a

     030   .   

Câu 43. Cho hình chóp tam giác .S ABC  , có ABC  là tam giác đều cạnh a  , 3  SA SB SC a . Tính 
cos in  góc giữa SA  và  ABC  . 

A. 2
3

.  B. 1
2

.  C. 2
2

. D. 1
3

.  

Lời giải  
Chọn D 

 
Gọi ,AI CK  lần lượt các đường cao trong tam giác ABC  ,  H AI CK .  

Ta có ;   BC AI BC SI BC SH .  

Tương tự, AB SH .  

Suy ra  SH ABC  nên AH  là hình chiếu của SA  lên  ABC   

     ; ;  SA ABC SA AH SAH .  

Xét tam giác SAH  vuông tại H  có 2 2 3 3.
3 3 2 3

  
a aAH AI   

H

A C

B

S

IK
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
3

13cos
33

a
AHSAH
SA a

   .   

Câu 44. Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD  là hình chữ nhật , 2 AB a BC a . Cạnh bên SA  

vuông góc với đáy và SA a . Tính góc giữa  SBC và  SCD  

 A. 10arcsin
5

 
  
 

.   B. 2 5arcsin
5

 
  
 

. C. 2 5arccos
5

 
  
 

. D. 10arccos
5

 
  
 

. 

Lời giải  

Chọn D 

 
Dựng    AI SB AI SBC , dựng    AH SD AH SCD . Vậy góc giữa hai mặt phẳng (

 SBC  và  DSC  là góc giữa AI và AH chính là góc IAH  hoặc 1800 - IAH . 

Áp dụng hệ thức lượng trong hai tam giác vuông SAB  và DSA  có  
2 2 2  SB SA AB a  , 2 2 5  SD SA AD a . 

.. .
2 2

   
a a aAI SB AB AS AI

a
 , 2 . 2. .

5 5
   

a a aAH SD AD AS AH
a

. 

2 2

2 2
  

SA a aSI
SB a

 , 
2 2

5 5
  

SA a aSH
SD a

 . 

Áp dụng định lý hàm số cos  cho hai tam giác SDB và ISH  có chung góc S   


2 2 2 2 2 22 5 5 10cos

2. . 102. 2. 5
   

  
SB SD BD a a aS

SB SD a a
. 


2 2 2

2 2 2 102. . .cos 2. . .
2 5 10 22 5

      
a a a a aIH SI SH SI SH S . 

O

A
D

CB

S

H

I
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 

2 2 2

2 2 2
4

10 102 5 2cos arccos22. . 5 52. .
2 5

    
       

 

a a a
AI AH IHIAH IAHa aAI AH

 . 

Câu 45. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai ? Cho tứ diện đều ABCD . Khoảng cách từ điểm D  
đến mặt phẳng  ABC   là: 

A. Độ dài đoạn DG  với G  là trọng tâm tam giác ABC  . 

B. Độ dài đoạn DH  với H là trực tâm tam giác ABC . 

C. Độ dài đoạn DK  với K là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC . 

D. Độ dài đoạn DI  với I  là trung điểm cạnh BC . 

Lời giải  
Chọn D 

Do ,  ,  G H K  trùng nhau và là hình chếu của D  trên  ABC   

( , ( ))d D ABC DH DG DK     
Câu 46. Cho hình chóp đều .S ABC  có cạnh đáy bằng 3a , cạnh bên bằng 2a . Khoảng cách từ đỉnh S  

đến mặt phẳng  ABC  là:  

A. 3
2

a .    B. a .     C. 2a .    D. 3a . 

 
Lời giải 

Chọn B 
 

 
 

 
 

 
 

 
 

 
 

Gọi I  là trung điểm BC , H  là hình chiếu của S  trên  ABC  

  H  thuộc AI  , H  là trọng tâm tam giác ABC   

     và tam giác SHA  vuông  tại H . 

A 

B 

C 

I H 

S 
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Ta có : 3 33
2 2

AI BC a   ; 2 2 33 3
3 3 2

AH AI a a     

Giả thiết cho 2SA a   
2 2 2 2 24 3SH SA AH a a a a         

Hay khoảng cách từ S  tới  ABC  là a  . 

Câu 47. Cho hình chóp tam giác đều S.ABC có cạnh đáy bằng 2a .  Góc giữa mặt bên với mặt đáy bằng 
060 . Khoảng cách từ điểm A đến mặt phẳng (SBC) bằng 

A.
 

3
4
a .                            B.

 

2
4

a .                      C.
 4
a .                          D.

 

3 2
4

a . 

Lời giải  
Chọn D 

 
 

 
 

 
 

 
 

Gọi G là trọng tâm tam giác ABC, suy ra G là hình chiếu của S trên mặt phẳng (ABC).  

Gọi I là trung điểm của BC, suy ra góc giữa (SBC) với (ABC) là SIG . 

Tam giác ABC đều cạnh bằng 2a  nên 1 2. 3 6 .
3 2 6

a aGI    

Theo bài ra  060SIG  , suy ra  06 2.tan tan 60
6 2

a aGS GI SIG   . 

Vì 
( )

3

AG SBC I

AI
GI

   

 nên ( ,( )) 3. ( ,( ))d A SBC d G SBC   

Hạ GH SI  tại H. Dễ thấy    .
BC SI

BC SAI BC GH
BC AI

 
    

 Vậy ( ).GH SBC   

Suy ra 

2 2

2 2

2 22 2

2 6.
2 6. 2( , ( ))

4
2 6

a a
GS GI ad G SBC GH

a aGS GI

              
   

 
. 

A C

S

B

G I

H
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Vậy 
3 2( ,( )) 3. ( , ( ))

4
ad A SBC d G SBC  . 

Câu 48. Cho hình lập phương .ABCD A B C D     cạnh a.  Mệnh đề nào dưới đây là sai? 
 

 

A.
 

( , )d AB CC a  .    B.
 

( , ) 2d A D BC a    .   C.
 

( , )d A C BD a   .   D.
 

2( , DD )
2

ad A C    . 

Lời giải  

Chọn B 

A/ ( , ) .d AB CC BC a    Vậy A đúng.  

B/ Ta có:   , 2
D C A D

D C d A D BC a a
D C BC
               

. Vậy B sai. 

C/ ( , ) ( , ( )) ( , ( )) .d A C BD d A C ABCD d A ABCD AA a         Vậy C đúng.  

D/     2( ,DD ) DD ,( ) D,( ) .
2 2

BD ad A C d AA C C d AA C C            Vậy D đúng.  

Câu 49. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh a , cạnh bên  SA ABCD  và 
SA a . Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng SB  và AD . 

A. 2a . B. 2
2

a . C.
2
a . D. 3

2
a . 

Lời giải  
Chọn B 

 

 
Ta có: Kẻ AH SB . 

D

C

A

B

S

H
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 
DA SA

DA SAB DA AH
DA AB


    

 

Vậy AH  là đoạn vuông góc chung của AD  và SB . 

Tam giác SAB  vuông cân nên: 1 1 22
2 2 2

aAH SB a   . 

Vậy khoảng cách giữa SB  và AD  bằng 2
2

a . 

Câu 50. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình chữ nhật với , 3AB a BC a  . Hai mặt phẳng 
 SAC  và  SBD  cùng vuông góc với đáy. Điểm I  thuộc đoạn SC  sao cho 3SC IC . 
Khoảng cách giữa hai đường thẳng AI  và SB  biết rằng AI  vuông góc với SC . 

A.
33
a . B. 4

33
a . C. 7

33
a . D.

3 33
a . 

Lời giải  
Chọn B 

                     

   
 Gọi O  là tâm hình chữ nhật ABCD , ( ) ( )SAC SBD SO   suy ra  SO ABCD .  

 Ta có 2 2 2AC AB BC a OC a     . 

 Mà 6 5CI CAAI SC SOC AIC SC a SO a
CO CS

         . 

Ta có: Kẻ    // //IM SB M BC SB AIM  , suy ra  

       , , ,d SB AI d SB AIM d B AIM  . 

Kẻ    //IH SO H OC IH ABCD    và 1
3

HC IC
OC SC

  . Ta có 

        6 12, 2 , 2. ,
5 5

d B AIM d C AIM d H AIM h   . 

Kẻ  // , , //    ,HE AD HF DC E F AM HE HF    mà  IH HEF  nên .H IEF  là tứ diện 
vuông tại H . 

O

D

C

A

B

S

M

I

H
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Ta có: 2 2 2 2

1 1 1 1
h HI HE HF

    với 1 5
3 3

aIH SO  ; 5 5 1 5 3. ;
6 6 3 18

aHE MC BC    

5 5 1 5.
4 4 3 12

HF MN AB a   . Suy ra 2 2 2 2 2
1 1 1 1 297 5

25 3 33
ah

h HI HE HF a
       

Vậy ta có   12 5 4, .
5 3 33 33

a ad AI SB   . 



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 1    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
 

 
Câu 1. Cho cấp số nhân  nU có só hạng đầu 1 3U   và công bội 2q  . Số hạng thứ năm của cấp số 

nhân bằng 
A. 48. B. 11. C. 14. D. 6. 

Câu 2. Cho cấp số nhân  nU  biết số hạng thứ hai 2 10U   và tổng của ba số hạng đầu tiên 3 35S  . 
Công bội q  của cấp số nhân bằng: 

A. 1
2

. B. 2 hoặc 1
2

. C. 2. D. 5. 

Câu 3. Giới hạn 3 1lim
2

n
n



 có kết quả là 

A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 

Câu 4. Kết quả giới hạn 2

1 2 3 ...lim
2 3

n
n

   


 có dạng a
b

 , trong đó ,a b  là hai số nguyên tố cùng 

nhau. Khi đó, tổng a b  bằng bao nhiêu? 
A. 7 . B. 16. C. 5 . D. 9 . 

Câu 5. Tính giới hạn 
2

3

2019 2018lim
2020 2019 2018

n nL
n n




 
 bằng: 

A. 2019
2020

. B. 1
1010

. C. .  D. 0. 

Câu 6. Biết 
2 2

2

4 4 1 6 3lim
23 1

n n n a
bn n

   
 

 
, trong đó a

b
 là phân số tối giản, a và b là các số 

nguyên dương. Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

A. a b . B. 7a b  . C. 14ab  . D. 7
2

b
a
 . 

Câu 7. Cho  
1

lim 3
x

f x


 ,  
1

lim 2
x

g x


  . Tính    
1

lim
x

f x g x


   ? 

A. 5 . B. 5 . C. 1. D. 1 . 

Câu 8. Tính giới hạn 
3

0

1 4 1lim .
x

x
x

   

A.  . B. 0 . C.  . D. 4
3

. 

Câu 9. Tính 
2

2 3lim
2 3x

x
x




. 

A. 1
2

. B. 1
2

 . C. 2 . D. 2 . 

Câu 10. Cho 
2

22

3 5lim
4 2x

x ax bL
x

 
 


. Tính S a b  ? 

A. 5 . B. 6 . C. 10 . D. 8 . 
Câu 11. Hàm số nào dưới đây liên tục trên khoảng  ;  ? 
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A. 
1

1
y

x



. B. 2

1
1

y
x




. C. 1y x  . D. 21y x
x

  . 

Câu 12. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m thỏa mãn hàm số 2 2 9y x mx    liên tục trên 
khoảng  ;  . 
A. 6 . B. 7 . C. 5 . D. Vô số. 

Câu 13. Tìm tham số thực m để hàm số  
2 2   khi 1

1
4       khi 1

x x xy f x x
mx x

  
  

  

 liên tục tại điểm 0 1.x   

A. 4m  . B. 3m   . C. 5m  . D. 1m   . 
Câu 14. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm tại điểm 0x . Tìm mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau? 

A.      
0

0
0

0

lim
x x

f x f x
f x

x x


 


. B.      

0

0
0

0

lim
x x

f x f x
f x

x x


 


. 

C.      
0

0
0

0

lim
x x

f x f x
f x

x x


 


. D.      

0

0
0

0

lim
x x

f x f x
f x

x x


 


. 

Câu 15. Cho hàm số   3 23 1y f x x x    . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số đã cho tại 

điểm có hoành độ 0x  thỏa mãn  0'' 0f x   
A. 3 2 0x y   . B. 3 2 0x y   . C. 3 2 0x y   . D. 3 2 0x y    . 

Câu 16. Cho hàm số 1
2 1

xy
x

 



 có đồ thị là  C , đường thẳng :d y x m  . Với mọi m  ta luôn 

có d  cắt  C  tại 2 điểm phân biệt ,A B . Gọi 1 2,k k  lần lượt là hệ số góc của các tiếp tuyến với 

 C  tại ,A B . Tìm m  để tổng 1 2k k  đạt giá trị lớn nhất. 
A. 1m   . B. 2m   . C. 3m  . D. 5m   . 

Câu 17. Tính đạo hàm của hàm số 
2 2 1

2
x xy

x
 




 

A. 
2 4 5

2
x xy

x
  


. B. 
 

2

2
4 5

2
x xy

x
  


. C. 
2 4 5

2
x xy

x
  


. D. 
 

2

2
4 5

2
x xy

x
  


. 

Câu 18. Đạo hàm của hàm số 5 3y x x   tại 1x   có giá trị bằng 

A. 13
2

. B. 4 . C. 6 . D. 15
2

. 

Câu 19. Đạo hàm của hàm số    2sin 3 2f x x x    là 

A.    2 23 2 cos 3 2x x x x    . B.    23 2 cos 3 2x x x   . 

C.    22 3 cos 3 2x x x   . D.  2cos 3 2x x  . 
Câu 20. Hàm số siny x có đạo hàm là: 

A. ' cos .y x  B. ' cos .y x   C. ' sin .y x   D. 1' .
cos

y
x

  

Câu 21. Cho hàm số   3 2sin 5 .cos
3
xy f x x  . Giá trị đúng của 

2
f   
 

 bằng 

A. 3
6

   B. 3
4

   C. 3
3

   D. 3
2

   
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Câu 22. Tính đạo hàm cấp hai của hàm số ( )f x  3 21 3 2020
3

x x  . 

A.   2 6f x x   .  B.   2 6f x x x   . 

C.   2 3 5f x x x    .  D.   2 3f x x   . 

Câu 23. Biết 
4 2

3 22019 .
4 2
x xx x ax bx c

 
       

   Tính 5S a b c   . 

A. 30 . B. 4 . C. 40 . D. 4 . 

Câu 24. Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số   1
1

xf x
x





 tại điểm  2;3M . 

A. 2 4 0x y   . B. 2 1 0x y   . C. 2 7 0x y   . D. 2 8 0x y   . 
Câu 25. Cho hàm số  y f x  xác định, có đạo hàm và liên tục trên  thỏa mãn 

     2 21 1 2 4 1 3 7 2f x f x f x x        và   0f x x   . Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
tại điểm có hoành độ 1x  song song với đường thẳng nào sau đây 

A. 1 2
3 3

y x  . B. 1 2
3 3

y x   . C. 1 2
3 3

y x   . D. 1 2
3 3

y x  . 

Câu 26. Tìm điều kiện của số thực a  biết 
 22 1 2

lim 2
x a

x a x a
x a

  



. 

A.  0;2a  . B.  2;4a  . C.  4;6a  . D.  6;8a  . 

Câu 27. Cho hàm số  f x  liên tục trên đoạn  2;3  sao cho  2 5f     ;  3 1f   . Hỏi 

phương trình   3f x    có bao nhiêu nghiệm trên đoạn  2;3 ? 
A. Vô nghiệm. B. Có ít nhất một nghiệm. 
C. Có ít nhất hai nghiệm. D. Có ít nhất ba nghiệm. 

Câu 28. Một chất điểm chuyển động trong 20 giây đầu tiên có phương trình   4 3 21 6 10
12

s t t t t t    , 

trong đó 0t   với t  tính bằng giây  s  và  s t  tính bằng mét  m . Hỏi tại thời điểm gia tốc 
của vật đạt giá trị nhỏ nhất thì vận tốc của vật bằng bao nhiêu? 
A.  17 m/s . B.  18 m/s . C.  28 m/s . D.  13 m/s . 

Câu 29. Đạo hàm của hàm số  cos 3 2y x   là 

A.  sin 3 2y x   . B.  3sin 3 2y x    . C.  3sin 3 2y x   . D.  sin 3 2y x    . 

Câu 30. Cho hàm số   2 1f x x   . Giá trị  4f   là 

A. 1
6

. B. 2
3

. C. 3 . D. 1
3

. 

 
 
Câu 31.  Cho tứ diện ABCD , gọi G  là trọng tâm của tam giác BCD . Biết luôn tồn tại số thực k  thỏa 

mãn đẳng thức vecto .AB AC AD k AG  
   

. Hỏi số thực đó bằng bao nhiêu ?  
A. 1 . B. 3 . C. 2 . D. 4 . 

Câu 32. Cho a


 và b


 tạo với nhau một góc 2
3
 . Biết 3,  5a b 

 
 thì a b

 
  bằng: 

A. 4 . B. 5 . C. 6 . D. 7 .
Câu 33. Trong các mệnh đề dưới đây, mệnh đề đúng là 
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A. Trong không gian, cho hai đường thẳng song song. Đường thẳng nào vuông góc với đường 
thẳng thứ nhất thì cũng vuông góc với đường thẳng thứ hai. 
B. Trong không gian, hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với đường thẳng thứ ba thì song 
song với nhau. 
C. Trong không gian, hai đường thẳng phân biệt vuông góc với nhau thì chúng cắt nhau. 
D. Trong không gian, hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với đường thẳng thứ ba thì 
vuông góc với nhau. 

Câu 34. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh 2a , SA a . SA  vuông góc với 
mặt đáy. Gọi ,M N  lần lượt là trung điểm của các cạnh ,AB BC . Tính côsin của góc giữa hai 
đường thẳng ,SM DN . 

A. 10
8

. B. 10
4

. C. 5
5

. D. .5
4

a  

Câu 35. Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông tại B ,  SA ABC , 2 2BC SA a  , 

2 2AB a . Gọi E  là trung điểm AC . Khi đó, góc giữa hai đường thẳng SE  và BC  là: 
A. 30 . B. 60 . C. 90 . D. Kết quả khác. 

Câu 36. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật,  SA ABCD , AH SB  tại H . 
Khi đó AH vuông góc được với đường thẳng nào sau đây? 
A. BD . B. CD . C. SD . D. SC . 

Câu 37. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật, cạnh bên SA  vuông góc với mặt 
phẳng đáy. Gọi ,AE AF  lần lượt là đường cao của tam giác SAB và tam giác SAD . Khẳng định 
nào sau đây là đúng? 
A.  .SC AFB  B.  .SC AEF  C.  .SC AED  D.  .SC AEC  

Câu 38. Cho hình chóp .S ABCD , đáy ABCD  là hình chữ nhật có cạnh AB a , 2BC a . Cạnh bên SA  
vuông góc với mặt phẳng đáy  ABCD và 15SA a . Tính góc tạo bởi đường thẳng SC  và mặt 
phẳng  ABCD . 
A. 030 . B. 060 . C. 045 . D. 090 . 

Câu 39. Cho hình chóp .S ABC  có  SA ABC , góc giữa SB  và mặt phẳng  ABC  là. 

 
A. SBA . B. SAB . C. SBC . D. SCB . 

Câu 40. Cho lăng trụ .ABC A B C    có đáy là tam giác đều cạnh a . Hình chiếu vuông góc của B  lên 
mặt phẳng  ABC  trùng với trọng tâm G  của tam giác ABC . Cạnh bên hợp với mặt đáy một 

góc 60 . Gọi   là góc giữa đường thẳng AB  và mặt phẳng  BCC B  . Tính sin . 

A. 3sin
13

  . B. 3sin
2 13

  . C. 1sin
13

  . D. 2sin
13

  . 

Câu 41. Cho hình chóp .S ABCD  có  SA ABCD . Khẳng định nào sau đây sai. 
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A.    SBC ABCD .  B.    SAB ABCD . 

C.    SAD ABCD .  D.    SAC ABCD . 
Câu 42. Cho hình chóp .S ABCD  có ( )SA ABCD . Xét hai mệnh đề sau: 

(1) Nếu ABCD  là hình thoi thì ( ) ( )SAC SBD . 
(2) Nếu ABCD  là hình chữ nhật thì ( ) ( )SAB SBC . 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. Mệnh đề (1) đúng, mệnh đề (2) sai. B. Cả hai mệnh đề (1), (2) đều đúng. 
C. Mệnh đề (1) sai, mệnh đề (2) đúng. D. Cả hai mệnh đề (1), (2) đều sai. 

Câu 43. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật, ( )SA ABCD . Góc giữa hai mặt 
phẳng ( )SAB  và ( )SCD  bằng góc nào sau đây? 

A. ASD . B. BSC . C. ASC . D. BSD . 
Câu 44. Cho hình chóp SABC  có đáy là tam giác đều cạnh a . Biết SA  vuông góc với mặt phẳng đáy 

và 3SB a . Khoảng cách từ điểm S tới mặt phẳng  ABC  là 

A. 3.a  B. 2.a  C. .a  D. 2 .a  
Câu 45. Cho hình chóp SABC  có đáy là tam giác vuông tại .B  Biết SA  vuông góc với mặt phẳng đáy, 

3SA AB a  . Khoảng cách từ điểm A tới mặt phẳng  SBC  là 

A. 6 .
3

a  B. 3.a  C. 6 .
2

a  D. 6.a  

Câu 46. Cho hình lăng trụ .ABC A B C    có tất cả các cạnh đều bằng a . Góc tạo bởi cạnh bên và mặt 
phẳng đáy bằng 30 . Hình chiếu H  của A  trên mặt phẳng  A B C    thuộc đường thẳng B C  . 
Khoảng cách giữa hai mặt phẳng đáy là: 

A. .
3
a  B. 3 .

2
a  C. .

2
a  D. 2 .

2
a  

Câu 47. Cho hình lẳng trụ đứng . ' ' 'ABC A B C  có 5, 6, 2AC AB AA    và 90oBAC  . Hãy xác 
định khoảng cách giữa 2 đường thẳng chéo nhau 'A B  và 'AC . 

A. 60
37

 B. 60
37

 C. 37
60

. D. 4
3

. 

Câu 48. Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có đáy ABC  là tam giác vuông tại B , 3AB a , 
AA a  . Tính khoảng cách từ điểm A  đến mặt phẳng  A BC . 

A. 3
2

a . B. 2
3
a . C. 2 3

3
a . D. 2a . 

Câu 49. Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có cạnh đáy bằng 2a  và chiều cao bằng 3a , số đo góc 
giữa mặt bên và mặt đáy bằng 
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A. 045 . B. 060 . C. 030 . D. 075 . 
Câu 50. Cho hình chóp .S ABCD , có đáy ABCD  là hình chữ nhật với 3,  AB a BC a   và 

2SA SB SC SD a    . Gọi K  là hình chiếu vuông góc của B  trên AC  và H  là hình chiếu 
vuông góc của K  trên .SA  Tính cosin của góc giữa hai mặt phẳng  BHK  và  SBD . 

A. 
1
4

. B. 
2

4
. C. 

3
4

. D. 
2

3
. 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
1.A 2.B 3.D 4.A 5.D 6.C 7.C 8.D 9.D 10.C 
11.B 12.B 13.D 14.A 15.B 16.A 17.B 18.A 19.C 20.A 
21.A 22.A 23.B 24.C 25.D 26.A 27.B 28.C 29.B 30.D 
31.D 32.D 33.A 34.A 35.B 36.D 37.B 38.B 39.A 40.A 
41.A 42.B 43.A 44.B 45.C 46.C 47.A 48.A 49.B 50.C 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 

Câu 1. Cho cấp số nhân  nU có só hạng đầu 1 3U   và công bội 2q  . Số hạng thứ năm của cấp số 
nhân bằng  

A.48. B. 11. C. 14. D. 6. 
Lời giải 

Chọn A 
4 4

5 1. 3.2 48U U q   . 
Câu 2. Cho cấp số nhân  nU  biết số hạng thứ hai 2 10U   và tổng của ba số hạng đầu tiên 3 35S  . 

Công bội q  của cấp số nhân bằng:  

A. 1
2

. B. 2 hoặc 1
2

. C. 2. D. 5. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có:  
2 1

2
3 1 2 3 1

.q 10

S 1 35

U U

U U U U q q

 
       

. 

2 2
1 35

110
2

q
q q
q q


    

 


. 

Câu 3. Giới hạn 3 1lim
2

n
n



 có kết quả là 

A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có 3 1lim
2

n
n



13
lim 321

n

n


 


. 

Câu 4. Kết quả giới hạn 2

1 2 3 ...lim
2 3

n
n

   


 có dạng a
b

 , trong đó ,a b  là hai số nguyên tố cùng 

nhau. 
Khi đó, tổng a b  bằng bao nhiêu? 
A. 7 . B. 16. C. 5 . D. 9 . 

Lời giải 
Chọn A 

2

1 2 3 ...lim
2 3

n
n

   


 
 2

1
lim

2 2 3
n n

n





2

2lim
4 6
n n

n





2

11 1lim 4 66
n

n


  


 

Suy ra 1; 6 7a b a b     . 
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Câu 5. Tính giới hạn 
2

3

2019 2018lim
2020 2019 2018

n nL
n n




 
 bằng: 

A. 2019
2020

. B. 1
1010

. C. .  D.0. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có 
2 2

3

2 3

2019 2018
2019 2018 0lim lim 0.

2019 2020 20202020 2019 2020 2020

n n nnL
n n

n n


   

   
 

Câu 6. Biết 
2 2

2

4 4 1 6 3lim
23 1

n n n a
bn n

   
 

 
, trong đó a

b
 là phân số tối giản, a và b là các số 

nguyên dương. Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

A. a b . B. 7a b  . C. 14ab  . D. 7
2

b
a
 . 

Lời giải 
Chọn C 

2 2 2

2

2

4 11 44 4 1 1 3 6 3 7lim lim
2 2 213 1 3 1

n n n n n
n n

n

       
   

   
. 

Suy ra 7 7; 2 . 14
2

a a b a b
b
      . 

Câu 7. Cho  
1

lim 3
x

f x


 ,  
1

lim 2
x

g x


  . Tính    
1

lim
x

f x g x


   ? 

A. 5 . B. 5 . C. 1. D. 1 . 
Lời giải 

Chọn C  
Có    

1
lim
x

f x g x


      
1 1

lim lim 3 ( 2) 1
x x

f x g x
 

      . 

Câu 8. Tính giới hạn 
3

0

1 4 1lim .
x

x
x

   

A.  . B. 0 . C.  . D. 4
3

. 

Lời giải 
Chọn D 

3

0

1 4 1lim  
x

x
x

  
  
   0 2 33

4lim
1 4 1 4 1x

x

x x x


      
 0 2 33

4lim
1 4 1 4 1x x x


    

  

4
3

 . 

Câu 9. Tính 
2

2 3lim
2 3x

x
x




. 

A. 1
2

. B. 1
2

 . C. 2 . D. 2 . 

Lời giải 
Chọn D 
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Ta có: 
2

2 3lim
2 3x

x
x




2

32
lim

32
x

x
x

x
x



  
 

 2

32
lim

32
x

x
x

x
x



  
 

  2

32 2lim 2
3 22

x

x

x




    

  .
 

Câu 10. Cho 
2

22

3 5lim
4 2x

x ax bL
x

 
 


. Tính S a b  ? 

A. 5 . B. 6 . C. 10 . D. 8 . 
Lời giải 

Chọn C 

Vì 5
2

L   và  2

2
lim 4 0
x

x


   nên đa thức 23x ax b   nhận 2x   làm một nghiệm. 

Do đó 23.2 .2 0 2 12 0 2 12a b a b b a           .  1 . Khi đó: 

   

  
   

22 2

2 2 22 2 2

2 2

3 4 25 3 3 2 12lim lim lim
2 4 4 4

2 3 6 3 6 12lim lim
2 2 2 4

x x x

x x

x a xx ax b x ax a
x x x

x x a x a a
x x x

  

 

      
  

  
     

  
  

5 12 12 10 2
2 4

a a a
       . 

Thay 2a   vào  1  ta được 2.2 12 0 8b b       . 

Vậy  2 8 10a b     . 

Câu 11. Hàm số nào dưới đây liên tục trên khoảng  ;  ?  

A. 
1

1
y

x



. B. 2

1
1

y
x




. C. 1y x  . D. 21y x
x

  . 

Lời giải 
Chọn B 

Câu 12. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m thỏa mãn hàm số 2 2 9y x mx    liên tục trên 
khoảng  ;  . 
A. 6 . B. 7 . C. 5 . D. Vô số. 

Lời giải 
Chọn B 
Hàm số đã cho liên tục trên khoảng  ;   khi và chỉ khi 

2 22 9 0, 9 0 3 3x mx x m m            . 
Vậy có 7 giá trị nguyên m thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Câu 13. Tìm tham số thực m để hàm số  
2 2   khi 1

1
4       khi 1

x x xy f x x
mx x

  
  

  

 liên tục tại điểm 0 1.x   

A. 4m  . B. 3m   . C. 5m  . D. 1m   . 
Lời giải 

Chọn D 
Hàm số đã cho xác định trên tập hợp  . 
Ta có:  1 4f m  . 
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   
2

1 1 1

2lim lim lim 2 3
1x x x

x xf x x
x  

 
   


. 

Hàm số đã cho liên tục tại điểm 0 1x   khi và chỉ khi    
1

1 lim 4 3 1
x

f f x m m


       . 

Câu 14. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm tại điểm 0x . Tìm mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau? 

A.      
0

0
0

0

lim
x x

f x f x
f x

x x


 


. B.      

0

0
0

0

lim
x x

f x f x
f x

x x


 


. 

C.      
0

0
0

0

lim
x x

f x f x
f x

x x


 


. D.      

0

0
0

0

lim
x x

f x f x
f x

x x


 


. 

Lời giải 
Chọn A 
Theo định nghĩa đạo hàm. 

Câu 15. Cho hàm số   3 23 1y f x x x    . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số đã cho tại 

điểm có hoành độ 0x  thỏa mãn  0'' 0f x    
A. 3 2 0x y   . B. 3 2 0x y   . C. 3 2 0x y   . D. 3 2 0x y    . 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có   23 6f x x x    và   6 6f x x    suy ra   0 1f x x    . 

Khi đó  1 3f     và điểm  1; 1M  . 

Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số tại điểm M  là:      1 1 1y f x f     

   3 1 1y x       3 2 0x y     

Câu 16. Cho hàm số 1
2 1

xy
x

 



 có đồ thị là  C , đường thẳng :d y x m  . Với mọi m  ta luôn  

có d  cắt  C  tại 2 điểm phân biệt ,A B . Gọi 1 2,k k  lần lượt là hệ số góc của các tiếp tuyến với  

 C  tại ,A B . Tìm m  để tổng 1 2k k  đạt giá trị lớn nhất. 
A. 1m   . B. 2m   . C. 3m  . D. 5m   . 

Lời giải 
Chọn A 
Phương trình hoành độ giao điểm của d  và  C  là  

1
2 1

x x m
x

 
 


  

  2

1
2

2 2 1 0 (*)

x

g x x mx m

 

     

. 

Theo định lí Viet ta có 1 2 1 2
1;

2
mx x m x x  

    . Giả sử    1 1 2 2; , ;A x y B x y . 

Ta có 
 2

1
2 1

y
x
 


, nên tiếp tuyến của  C  tại A  và B  có hệ số góc lần lượt là 
 1 2

1

1
2 1

k
x

 


 

và 
 2 2

2

1
2 1

k
x

 


.  

Vậy 
 

2 2
1 2 1 2

1 2 22 2
1 2 1 2 1 2

4( ) 4( ) 21 1
(2 1) (2 1) 4 2( ) 1

x x x xk k
x x x x x x

   
     

    
 

   224 8 6 4 1 2 2m m m           
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Dấu "=" xảy ra  1m   . 
Vậy 1 2k k  đạt giá trị lớn nhất bằng 2  khi 1m   . 

Câu 17. Tính đạo hàm của hàm số 
2 2 1

2
x xy

x
 




  

A. 
2 4 5

2
x xy

x
  


. B. 
 

2

2
4 5

2
x xy

x
  


. C. 
2 4 5

2
x xy

x
  


. D. 
 

2

2
4 5

2
x xy

x
  


. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có:    
 

2

2

2 2 2 2 1
2

x x x x
y

x
    

 


   
 

2

2
4 5

2
x x

x
 


. 

Câu 18. Đạo hàm của hàm số 5 3y x x   tại 1x   có giá trị bằng 

A. 13
2

. B. 4 . C. 6 . D. 15
2

. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có:  4 3 3 13' 5 ' 1 5
2 22

y x y
x

      . 

Câu 19. Đạo hàm của hàm số    2sin 3 2f x x x    là 

A.    2 23 2 cos 3 2x x x x    . B.    23 2 cos 3 2x x x   . 

C.    22 3 cos 3 2x x x   . D.  2cos 3 2x x  . 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có:          2 2 2' 3 2 '.cos 3 2 2 3 cos 3 2f x x x x x x x x         . 

Câu 20. Hàm số siny x có đạo hàm là: 

A. ' cos .y x  B. ' cos .y x   C. ' sin .y x   D. 1' .
cos

y
x

  

Lời giải 
Chọn A 
Theo công thức đạo hàm lượng giác sgk Đại số 11:  sin ' cos .x x  

Câu 21. Cho hàm số   3 2sin 5 .cos
3
xy f x x  . Giá trị đúng của 

2
f   
 

 bằng 

A. 3
6

   B. 3
4

   C. 3
3

   D. 3
2

   

Lời giải 
Chọn A 

  2 2 3 2' 3.5.cos5 .sin 5 .cos sin 5 sin cos
3 3 3 3
x x xf x x x x      

3 30 1.
2 2.3 6

f         
 

Câu 22. Tính đạo hàm cấp hai của hàm số ( )f x  3 21 3 2020
3

x x  . 

A.   2 6f x x   .  B.   2 6f x x x   . 
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C.   2 3 5f x x x    .  D.   2 3f x x   . 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có  f x 3 21 3 2020
3

x x
    

 
2 6x x  . Vậy  f x 2 6x  . 

Câu 23. Biết 
4 2

3 22019 .
4 2
x xx x ax bx c

 
       

   Tính 5S a b c   . 

A. 30 . B. 4 . C. 40 . D. 4 . 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có 
4 2

3 3 22019 3 1.
4 2
x xx x x x x

 
        

 
 

Suy ra 
4 2

3 22019 3 6 1.
4 2
x xx x x x

 
       

 
 

Nên 3; 6; 1 3 6 5( 1) 4a b c S          . 

Câu 24. Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số   1
1

xf x
x





 tại điểm  2;3M . 

A. 2 4 0x y   . B. 2 1 0x y   . C. 2 7 0x y   . D. 2 8 0x y   . 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có:  
 2

2'
1

f x
x





 suy ra  ' 2 2f  . 

Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số   1
1

xf x
x





 tại điểm  2;3M  là: 

 2 2 3 2 7 0y x x y        . 

Câu 25. Cho hàm số  y f x  xác định, có đạo hàm và liên tục trên  thỏa mãn 

     2 21 1 2 4 1 3 7 2f x f x f x x        và   0f x x   . Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
tại điểm có hoành độ 1x  song song với đường thẳng nào sau đây 

A. 1 2
3 3

y x  . B. 1 2
3 3

y x   . C. 1 2
3 3

y x   . D. 1 2
3 3

y x  . 

Lời giải 
Chọn D 
Theo đề bài ta có        2 21 1 2 4 1 3 7 2 *f x f x f x x        

Thay 0x   vào biểu thức  *  ta có      
 

 
2 2

1 1
1 1 4 1 2 21

3

f
f f f

f


      


. 

Vì   0f x x    nên  1 1f  . 

Lấy đạo hàm 2 vế theo biến x của biểu thức  *  ta được: 

           ' ' '1 4 1 2 1 2 24 1 3 1 3 7 **f x f x f x f x f x         . 
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Thay 0x  và  1 1f   vào biểu thức  **  ta được        ' ' ' ' 11 4 1 24 1 7 1
3

f f f f      . 

Vậy phương trình tiếp tuyến là 1 2
3 3

y x  . 

Câu 26. Tìm điều kiện của số thực a  biết 
 22 1 2

lim 2
x a

x a x a
x a

  



. 

A.  0;2a  . B.  2;4a  . C.  4;6a  . D.  6;8a  . 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: 

    

 

22 1 2 2 1
lim 2 lim 2

                                          lim 2 1 2

1                                          2 1 2 .
2

x a x a

x a

x a x a x a x
x a x a

x

a a

 



    
  

 
  

    

 

Câu 27. Cho hàm số  f x  liên tục trên đoạn  2;3  sao cho  2 5f    ;  3 1f   . Hỏi  
phương trình   3f x    có bao nhiêu nghiệm trên đoạn  2;3 ? 
A. Vô nghiệm.  B. Có ít nhất một nghiệm. 
C. Có ít nhất hai nghiệm. D. Có ít nhất ba nghiệm. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có   3f x      3 0f x   . Đặt     3g x f x  . 

Khi đó 
   
   

     
2 2 3 2

2 . 3 2 .2 4 0
3 3 3 2

g f
g g

g f

            
  

  

Vì ( )f x liên tục trên đoạn  2;3  nên ( )g x liên tục trên  2;3 . 

Do đó phương trình   0g x   có ít nhất một nghiệm thuộc khoảng  2;3 .  

Vậy phương trình   3f x    có ít nhất một nghiệm thuộc khoảng  2;3 . 

Câu 28. Một chất điểm chuyển động trong 20 giây đầu tiên có phương trình   4 3 21 6 10
12

s t t t t t    , 

trong đó 0t   với t  tính bằng giây  s  và  s t  tính bằng mét  m . Hỏi tại thời điểm gia tốc 
của vật đạt giá trị nhỏ nhất thì vận tốc của vật bằng bao nhiêu? 
A.  17 m/s . B.  18 m/s . C.  28 m/s . D.  13 m/s . 

Lời giải 
Chọn C  

Vận tốc của chuyển động là     3 21 3 12 10
3

v t s t t t t     . 

Gia tốc của chuyển động là     2 6 12a t v t t t     23 3t   . 

Vậy gia tốc đạt giá trị nhỏ nhất khi 3t  . Khi đó vận tốc của vật bằng    3 28 m/sv  . 

Câu 29. Đạo hàm của hàm số  cos 3 2y x   là 

A.  sin 3 2y x   . B.  3sin 3 2y x    . C.  3sin 3 2y x   . D.  sin 3 2y x    . 
Lời giải 
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Chọn B 
Ta có    cos 3 2 3sin 3 2y x y x      . 

Câu 30. Cho hàm số   2 1f x x  . Giá trị  4f   là 

A. 1
6

. B. 2
3

. C. 3 . D. 1
3

. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có   1
2 1

f x
x

 


   14
3

f   .  

Câu 31.  Cho tứ diện ABCD , gọi G  là trọng tâm của tam giác BCD . Biết luôn tồn tại số thực k  thỏa 
mãn đẳng thức vecto .AB AC AD k AG  

   
. Hỏi số thực đó bằng bao nhiêu ?  

A. 1 . B. 3 . C. 2 . D. 4 . 
Lời giải 

Chọn B 

 
Vì G  là trọng tâm BCD  nên 0GB GC GD  

   
. 

Ta có 3 3AB AC AD AG GB GC GD AG      
       

. 
Vậy 3k  . 

Câu 32. Cho a


 và b


 tạo với nhau một góc 2
3
 . Biết 3,  5a b 

 
 thì  a b

 
 bằng: 

A. 4 . B. 5 . C. 6 . D. 7 .
Lời giải 

Chọn D 

 Vì:  2 2 2
2a b a b ab   

      2 2
2 cos ,a b a b a b  

      29 25 2.3.5.cos
3


  
 

134 30.( ) 34 15 49
2

      7.a b  
 

 

Câu 33. Trong các mệnh đề dưới đây, mệnh đề đúng là 
A. Trong không gian, cho hai đường thẳng song song. Đường thẳng nào vuông góc với đường 
thẳng thứ nhất thì cũng vuông góc với đường thẳng thứ hai. 
B. Trong không gian, hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với đường thẳng thứ ba thì song 
song với nhau. 
C. Trong không gian, hai đường thẳng phân biệt vuông góc với nhau thì chúng cắt nhau. 
D. Trong không gian, hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với đường thẳng thứ ba thì 
vuông góc với nhau. 

Lời giải 
Chọn A 



  ST&BS: Th.S Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                         Ôn tập HKII Toán 11 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 15    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Câu 34. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh 2a , SA a . SA  vuông góc với 
mặt đáy. Gọi ,M N  lần lượt là trung điểm của các cạnh ,AB BC . Tính côsin của góc giữa hai 
đường thẳng ,SM DN . 

A. 10
8

. B. 10
4

. C. 5
5

. D. .5
4

a  

Lời giải 

 
Chọn A 
Gọi E  là trung điểm AD , F  là trung điểm AE . 
Ta có  //  // MF BE ND    góc giữa SM  và ND  bằng góc giữa SM  và MF .  
Ta có 2 2 2 2 2 22SM SA AM a a a     2SM a  . 

2SF SM a  . 
2 2 55

2 2
BE aBE AB AE a MF      . 

Áp dụng định lí côsin trong SMF :  
2 2 2 2 . cosSF SM MF SM MF SMF    

  
2 2 2

cos
2. .

SM MF SFSMF
SM MF
 



2
2 252 2 104

852. 2.
2

aa a

aa

 
  . 

Vậy cosin của góc giữa SM  và ND   bằng 10
8

.  

Câu 35. Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông tại B ,  SA ABC , 2 2BC SA a  , 

2 2AB a . Gọi E  là trung điểm AC . Khi đó, góc giữa hai đường thẳng SE  và BC  là: 
A. 30 . B. 60 . C. 90 . D. Kết quả khác. 

Lời giải 
Chọn B 
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Gọi F  là trung điểm AB . Vậy EF  là đường trung bình trong ABC  nên EF  // BC  và 

1
2

EF BC a  . 

Khi đó:     , ,SE BC SE EF SEF   

Ta có   SA ABC ,  EF SAB  nên SA EF   1 . 

Mà EF  // BC , BC AB  nên AB EF  hay có nghĩa là AF EF   2 . 

 1 ,  2    SF EF . 

Trong SAF  vuông tại A  (do    ,SA ABC AB ABC SA AB    ), ta có: 
22

2 2 2 2 2 2 3
2 2

AB aSF SA AF SA a a
               

. 

Trong SFE  vuông tại F :  3tan 3SF aSEF
EF a

   . 

Vậy   60 , 60SEF SE BC    . 

Câu 36. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật,  SA ABCD , AH SB  tại H . 
Khi đó AH vuông góc được với đường thẳng nào sau đây? 
A. BD . B. CD . C. SD . D. SC . 

Lời giải 
Chọn D  

 

Ta có: 
 
 

SA ABCD
SA BC

BC ABCD

  
 

. 

2a

a

F
EA

B

C

S

D

B C

A

S

H
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Vậy 
   

 
:

SA BC
AB BC BC SAB
Trong SAB SA AB A


  
  

, mà  AH SAB  nên BC AH . 

Ta cũng có SB AH . 
Do đó: SC AH . 

Câu 37. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật, cạnh bên SA  vuông góc với mặt 
phẳng đáy. Gọi ,AE AF  lần lượt là đường cao của tam giác SAB và tam giác SAD . Khẳng định 
nào sau đây là đúng?  
A.  .SC AFB  B.  .SC AEF  C.  .SC AED  D.  .SC AEC  

Lời giải 
Chọn B 

 
Vì SA  vuông góc với mặt phẳng  ABCD  .SA BC  
Mà AB BC  nên suy ra    .BC SAB BC AE SAB     
Tam giác SAB  có đường cao AE AE SB   mà   .AE BC AE SBC AE SC      
Tương tự, ta chứng minh được AF SC . Do đó  .SC AEF   

Câu 38. Cho hình chóp .S ABCD , đáy ABCD  là hình chữ nhật có cạnh AB a , 2BC a . Cạnh bên SA  
vuông góc với mặt phẳng đáy  ABCD và 15SA a . Tính góc tạo bởi đường thẳng SC  và mặt 
phẳng  ABCD . 
A. 030 . B. 060 . C. 045 . D. 090 . 

Lời giải 
Chọn B 

 
Do  SA ABCD  nên      , ,SC ABCD SC AC SCA  . 

Xét tam giác vuông SAC , ta có 
2 2

tan 3
SA SA

SCA
AC AB BC

  


. 

Suy ra  060SCA  .  
Câu 39. Cho hình chóp .S ABC  có  SA ABC , góc giữa SB  và mặt phẳng  ABC  là. 
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A. SBA . B. SAB . C. SBC . D. SCB . 

Lời giải 
Chọn A 
Vì  SA ABC  nên hình chiếu của SB lên  ABC là AB    ;SB ABC SBA  . 

Câu 40. Cho lăng trụ .ABC A B C    có đáy là tam giác đều cạnh a . Hình chiếu vuông góc của B  lên 
mặt phẳng  ABC  trùng với trọng tâm G  của tam giác ABC . Cạnh bên hợp với mặt đáy một 

góc 60 . Gọi   là góc giữa đường thẳng AB  và mặt phẳng  BCC B  . Tính sin . 

A. 3sin
13

  . B. 3sin
2 13

  . C. 1sin
13

  . D. 2sin
13

  . 

Lời giải 
Chọn A 

 
Ta có  B G ABC   nên BG  là hình chiếu vuông góc của BB  lên mặt phẳng  ABC . 

    , ,BB ABC BB BG    60B BG   . 
Gọi M  là trung điểm BC  và H  là hình chiếu của A  lên B M , ta có 

BC AM
BC B G


 

 BC AB M  BC AH  . 

Mà AH B M  nên  AH BCC B  . 

Do đó HB  là hình chiếu của AB  lên mặt phẳng  BCC B  , nên  

  ,AB BCC B   ,AB HB ABH . 

G

M

B

B'

C

C'

A

A'

H
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Xét tam giác ABH  vuông tại H  có sin AHABH
AB

 . 

B G . tan 60BG 
3 2. . 3

2 3
a a . 

2 2B M B G GM  

2

2 3 1.
2 3

aa
 

   
 

39
6

a
 . 

Ta có AHM B GM 
.AM B GAH

B M


 


 

3. 32
39 13

6

aa a
a

  . 

Vậy 
3
13sin

a

ABH
a


3
13

 . 

Câu 41. Cho hình chóp .S ABCD  có  SA ABCD . Khẳng định nào sau đây sai. 

 
A.    SBC ABCD .  B.    SAB ABCD . 

C.    SAD ABCD .  D.    SAC ABCD . 
Lời giải 

Chọn A 
Vì  SA ABCD  nên            ; ;SAB ABCD SAD ABCD SAC ABCD   . 

Câu 42. Cho hình chóp .S ABCD  có ( )SA ABCD . Xét hai mệnh đề sau: 
(1) Nếu ABCD  là hình thoi thì ( ) ( )SAC SBD . 
(2) Nếu ABCD  là hình chữ nhật thì ( ) ( )SAB SBC . 
Khẳng định nào sau đây đúng ?  
A. Mệnh đề (1) đúng, mệnh đề (2) sai. B. Cả hai mệnh đề (1), (2) đều đúng. 
C. Mệnh đề (1) sai, mệnh đề (2) đúng. D. Cả hai mệnh đề (1), (2) đều sai. 

Lời giải 
Chọn B 
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A B

D C

S

 
* Nếu ABCD  là hình thoi thì SA BD  và AC BD . Do đó ( )BD SAC  hay ( ) ( )SAC SBD
. 
* Nếu ABCD  là hình chữ nhật thì SA BC  và AB BC . Do đó ( )BC SAB  hay 
( ) ( )SAB SBC . 

Câu 43. Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật, ( )SA ABCD . Góc giữa hai mặt 
phẳng ( )SAB  và ( )SCD  bằng góc nào sau đây ? 

A. ASD . B. BSC . C. ASC . D. BSD . 
Lời giải 

Chọn A 
Δ

A B

D C

S

 
Gọi ( ) ( )SAB SCD   . Vì //AB CD  nên // //AB CD . 
Vì SA AB  nên SA  .  
Vì ( )CD SAD  nên CD SD  hay SD   . 

Do đó, góc giữa hai mặt phẳng ( )SAB  và ( )SCD  bằng ASD . 
Câu 44. Cho hình chóp SABC  có đáy là tam giác đều cạnh a . Biết SA  vuông góc với mặt phẳng đáy 

và 3SB a . Khoảng cách từ điểm S tới mặt phẳng  ABC  là 

A. 3.a  B. 2.a  C. .a  D. 2 .a   
Lời giải 

Chọn B 
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Ta có:  SA ABC , suy ra khoảng cách từ S  tới  ABC  là   , .d S ABC SA   

 SA ABC SA AB SAB      vuông tại#A. 
2 2 2 23 2SA SB AB a a a       (Áp dụng định lí Pytago). 

Câu 45. Cho hình chóp SABC  có đáy là tam giác vuông tại .B  Biết SA  vuông góc với mặt phẳng đáy, 
3SA AB a  . Khoảng cách từ điểm A tới mặt phẳng  SBC  là 

A. 6 .
3

a  B. 3.a  C. 6 .
2

a  D. 6.a   

Lời giải 
Chọn C  

 
Ta có:   .SA ABC SA BC    Mà ABC  vuông tại .B BC AB   Do đó:  .BC SAB   

Trong  SAB , kẻ .AH SB  Mặt khác,   .BC SAB BC AH    

Như vậy:     , .
AH SB

AH SBC d A SBC AH
AH BC


    

  

Xét SAB  vuông tại A, có đường cao .AH  Ta có: 2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 1 2 .
3 3 3AH SA AB a a a

      

6 .
2

aAH    

Câu 46. Cho hình lăng trụ .ABC A B C    có tất cả các cạnh đều bằng a . Góc tạo bởi cạnh bên và mặt 
phẳng đáy bằng 30 . Hình chiếu H  của A  trên mặt phẳng  A B C    thuộc đường thẳng B C  . 
Khoảng cách giữa hai mặt phẳng đáy là: 

A. .
3
a  B. 3 .

2
a  C. .

2
a  D. 2 .

2
a  

Lời giải 
Chọn C 
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Do hình lăng trụ .ABC A B C    có tất cả các cạnh đều bằng a  suy ra AB AC  . Do đó H  là trung 
điểm của B C  . 

Ta có 3
2

aA H  ,  o30AA H  .  

Do đó  o3.tan . tan 30
2 2

a aAH A H AA H    . 

Câu 47. Cho hình lăng trụ đứng . ' ' 'ABC A B C  có 5, 6, 2AC AB AA    và 90oBAC  . Hãy xác 
định khoảng cách giữa 2 đường thẳng chéo nhau 'A B  và 'AC . 

A. 60
37

 B. 60
37

 C. 37
60

. D. 4
3

. 

Lời giải 
Chọn A 
Trên các đường thẳng A B  và AC  lấy các điểm ,M Q . Khi đó, có các số ,m q  sao cho 

 1AM mAA m AB 
  

 

'AQ qAA qAC 
 

 
Suy ra 

   ' 1QM m q AA m AB q AC    
   

. 
Ta có 

   2 2 2'2 2 2 21QM QM m q AA m AB q AC     


 

   2 24 6 1 5 ^ 2m q m q      
2 210 9 12 8 6m q m mq      

Gọi ݀ là khoảng cách giữa 2 đường thẳng chéo nhau A B  và AC . Ta luôn khẳng định được 

,
min

M A B Q AC
d QM

  
  

Do  
2

22 2 2 37 12 60 601 0 9 12 8 6 5m 2q 3
5 5 37 37 37

m q m mq q            
 

 

Suy ra 2 60
37

MQ   

Dấu “=” của BĐT xảy ra khi 5 2 3 0m q    và 12
37

q   hay 27 12,
37 37

m q   
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Vậy 
,

60min
37M A B Q AC

d QM


   

Câu 48. Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có đáy ABC  là tam giác vuông tại B , 3AB a , 
AA a  . Tính khoảng cách từ điểm A  đến mặt phẳng  A BC . 

A. 3
2

a . B. 2
3
a . C. 2 3

3
a . D. 2a . 

Lời giải 
Chọn A 

 
Trong mặt phẳng  'ABA  dựng 'AH A B .  
Theo giả thiết ta có 'BC AA  và BC AB  suy ra BC AH  
Khi đó:  'AH A BC  hay   , 'AH d A A BC . 

Xét tam giác 'ABA  vuông tại A  ta có: 2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 1 4
' 3 3AH AB AA a a a

     . 

Suy ra 
2

2 3 3
4 2
a aAH AH   . 

Câu 49. Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có cạnh đáy bằng 2a  và chiều cao bằng 3a , số đo góc 
giữa mặt bên và mặt đáy bằng  
A. 045 . B. 060 . C. 030 . D. 075 . 

Lời giải 
Chọn B 

C B

C' B'

A'

A

H
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Hình chóp tứ giác đều có các mặt bên hợp với đáy các góc bằng nhau, do đó ta tính góc tạo bởi 
mặt bên  SAB  và mặt đáy. 

Gọi O  là tâm của đáy, suy ra  SO ABCD  và 3SO a .  

Gọi I  là trung điểm của AB , ta có SI AB  và OI AB , do đó góc giữa mặt bên  SAB  và 
mặt đáy bằng góc giữa hai đường thẳng SI  và OI . 
Xét tam giác SOI  vuông tại O  có 3SO a  và OI a  khi đó:  

  03tan 3 60SO aSIO SIO
OI a

      

Vậy góc giữa mặt bên và mặt đáy bằng 060 . 
Câu 50. Cho hình chóp .S ABCD , có đáy ABCD  là hình chữ nhật với 3,  AB a BC a   và 

2SA SB SC SD a    . Gọi K  là hình chiếu vuông góc của B  trên AC  và H  là hình chiếu 
vuông góc của K  trên SA. Tính cosin của góc giữa hai mặt phẳng  BHK  và  SBD . 

A. 
1
4

. B. 
2

4
. C. 

3
4

. D. 
2

3
. 

Lời giải 
Chọn C 

 
+ Gọi O AC BD  , ta có  0 030 , 60CAB ACB 

0 03 3.cos30 , .cos60
2 2
a aAK AB BK BC     . 

D

S

IO
B

A

C
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+ Gọi I SO HK  , kẻ ,KE OB KF BI   thì      ;BHK SBD KFE   . 

+ SAC  đều  030OKI  , 
2
aKO   nên 0

3
3cos30

KO aKI   . 

+ BKI  vuông nên 
2 2

. 39
13

KB KI aKF
KB KI

 


; 0 3.sin 30
4

aKE KB  . 

+ Trong KFE  vuông có 13 3sin cos
4 4

KE
KF

     . 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
 

KIỂM TRA HỌC KỲ II NĂM HỌC 2020 - 2021 
Môn: TOÁN - Lớp 11 - Chương trình chuẩn 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
 

 
PHẦN I: TRẮC NGHIỆM 
Câu 1:  [ NB] Cho hàm số   1f x x  . Hàm số  f x  có đạo hàm  f x  bằng 

A.   2 1f x x   . B.   1
2 1

f x
x

 


. C.   1
1

f x
x

 


. D.   1
2

f x
x

  . 

Câu 2:  [ TH] Cho hàm số   4f x x . Nghiệm của phương trình   4f x   là 
A. 0x  . B. 1x  . C. 4x  . D. 2x  . 

Câu 3:  [ NB] Giá trị 
2

1

1lim
1x

x
x




 bằng 

A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 0 . 
Câu 4:  [NB] Cho hình chóp .S ABCD . Khi đó véctơ SB SD

 
 bằng 

A. DB


. B. 2DB


. C. 1
2

BD


. D. BD


. 

Câu 5:  [NB] Cho hình hộp chữ nhật .ABCD A B C D    . Góc giữa đường thẳng AB  và đường thẳng ' 'A D  
bằng 
A. 45 . B. 30 . C. 90 . D. 60 . 

Câu 6:  [TH] Giá trị 3 1lim
3 2

n

n nn




 bằng 

A. 3 . B. 0 . C.  . D. 1. 

Câu 7:  [ NB] Giá trị 1lim
2020

x

x

 
 
 

 bằng 

A. 0 . B.  . C. 1. D. 2020 . 
Câu 8:  [ NB] Biết  

0

lim 1
x x

f x


  và  
0

lim 2
x x

g x


 . Giá trị của    
0

lim
x x

f x g x


    bằng 

A. 2 . B. 3 . C. 4 . D. 1. 
Câu 9:  [ NB] Cho hình chóp .S ABC  có SA  vuông góc với mặt phẳng  ABC . Khẳng định nào sai 

trong các khẳng định sau? 
A. SA BC . B. SA AC . C. SA AB . D. SA SB . 

Câu 10:  [ TH] Cho hàm số 3( )f x x . Hệ số góc của tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  tại điểm có 
hoành độ 0 1x   bằng 
A. 1. B. 3 . C. 2 . D. 4 . 

Câu 11:  [ NB] Giá trị 2019lim
2020

n
n



 bằng 

A.  . B. 0. C. 2. D. 1. 

Câu 12:  [TH] Tìm tất cả các giá trị của a  để hàm số  
2 4 3 3

3
3

x x khi xf x x
a khi x

  
 

 

 liên tục tại 

điểm 3x  . 
A. 1a  . B. 4a  . C. 2a   . D. 2a  . 
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Câu 13:  [NB] Giá trị 2020lim
n n

 bằng 

A.  . B. 2020. C. 0. D. 1. 
Câu 14:  [NB] Cho hàm số   2 1.f x x x    Hàm số  f x  có đạo hàm  'f x  bằng 

A.  ' 2 1f x x  . B.  ' 2 1f x x  . C.  ' 1f x x  . D.  ' 2f x x . 

Câu 15:  [NB] Cho hình chóp .S ABCD  có SA  vuông góc với mặt phẳng  ABCD . Đường thẳng SA  
vuông góc với đường thẳng nào trong các đường thẳng sau? 
A. CD . B. SC . C. SD . D. SB . 

Câu 16:  [TH] Giá trị  2lim 1
x

x x


   bằng 

A. 0. B.  . C.  . D. 2 . 

Câu 17. [ TH] Tìm m  để 
2

2
lim 4

2x

x m
x





 

A. 3m  . B. 4m  . C. 2m  . D. 5m  . 
Câu 18: [ NB] Cho hình chóp .S ABCD  có SA  vuông góc với mặt phẳng ( )ABCD . Góc giữa đường thẳng 

SB  và mặt phẳng ( )ABCD là góc nào trong các góc sau? 

A. SDA . B. SCA . C. SBA . D. SCD . 

Câu 19: [ TH] Giá trị 
0

1 1lim
x

x
x

   bằng 

A. 1
2

 . B. 0.  C. 2  D.  . 

Câu 20: [ NB] Cho hình hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D . Vectơ nào sau đây là vectơ chỉ phương của đường thẳng 
BC ? 
A. AC


. B. ' 'C D


. C. BD


. D. ' 'B C


. 
Câu 21:  [ VD] Người đi xe máy và người đi bộ xuất phát cùng một thời điểm và chuyển động về cùng 

một hướng (tham khảo hình vẽ bên dưới). 
                                 Người đi xe máy                                       Người đi bộ           Điểm gặp nhau 

 
Biết rằng khoảng cách giữa người đi xe máy và người đi bộ là 1km, và vận tốc của xe máy gấp 
10 lần vận tôc người đi bộ. Hỏi người đi xe máy cần vượt quãng đường dài bao nhiêu km để 
đuổi kịp người đi bộ. 

A. 12
11

km . B. 11
9

km . C. 11
10

km . D. 10
9

km . 

Câu 22. [VDC] Cho hàm số 4 3 2( ) ( 0).     f x mx nx px qx r m  Biết rằng khi chia  f x  cho 2x  

ta được phần dư bằng 2019 , khi chia  'f x  cho 2x  ta được phần dư bằng 2018 . Gọi  g x  
là phần dư khi chia  f x  cho 2( 2)x . Giá trị của  1g  bằng 

                A. 4035 .              B. 4033 .                 C. 4037 .             D. 4039 . 

Câu 23.  [VD] Cho 
2

2

2 2lim 2 3 6
3 3x

x x a b c d
x x

 
   

 
, với , , ,a b c d Q  và , , ,a b c d  được biểu 

diễn dưới dạng phân số tối giản. Giá trị ab cd  bằng:  
A. 3 . B. 2 . C. 0 . D.

 
1. 

Câu 24. [VD] Cho tứ diện ABCD  có AB CD a  . Gọi M , N  lần lượt là trung điểm của BC  và AD

. Biết 3
2

aMN  , số đo góc giữa hai đường thẳng AB  và CD  bằng 
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                A. 60 .              B. 45 .                 C. 30 .             D. 90 . 
Câu 25. [NB] Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD  là hình vuông cạnh a và SA  vuông góc với mặt 

phẳng  ABCD , SA a . Giá trị .SA BC
 

 bằng 

A. 21
2

a .     B. 2a .  C. 0 . D. 2a . 

 
PHẦN II: TỰ LUẬN 
Câu 1: [ NB] Tính các giới hạn sau: 
 a)  

3
lim 2 ;
x

x


     

 b)  2lim 1 .
x

x x


   

Câu 2:  [NB] Tìm đạo hàm của hàm số 2 1
1

xy
x





. 

Câu 3:  [TH] Cho hàm số   3 3f x x   có đồ thị  C . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C  tại 
điểm có hoành độ 0 1x   

Câu 4:   TH] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình chữ nhật ABCD  và có cạnh SA  vuông góc với mặt 
phẳng  ABCD . Chứng minh rằng: 
a) Tam giác SAB  vuông tại A . 
b) Đường thẳng AD  vuông góc với mặt phẳng  SAB . 

Câu 5:  [VDC] Tìm 1 1 1lim ...
1 1 2 1 2 ...

L
n

         
. 

 
 

 
BẢNG ĐÁP ÁN 

1.B 2.B 3.B 4.A 5.C 6.B. 7.A 8.B 9.D 10.B 
11.D 12.D 13.C 14.B 15.A. 16.C 17.C 18.C 19.A 20.D 
21.D 22.A 23.C 24.A 25.C      

ĐÁP ÁN CHI TIẾT 
PHẦN I: TRẮC NGHIỆM 

Câu 1:  [NB] Cho hàm số   1f x x  . Hàm số  f x  có đạo hàm  f x  bằng 

A.  ' 2 1f x x  . B.   1'
2 1

f x
x




. C.   1'
1

f x
x




. D.   1'
2

f x
x

 . 

Lời giải 

 Ta có      1 11 , 1
2 1 2 1

x
f x x x

x x

       
 

. 

Câu 2:  [TH] Cho hàm số   4f x x . Nghiệm của phương trình   4f x   là 
A. 0x  . B. 1x  . C. 4x  . D. 2x  . 

Lời giải 
+) Tập xác định: D   . 
+)   3' 4f x x . 

+)   3' 4 4 4 1f x x x      (nhận). 

Vậy phương trình   4f x   có nghiệm 1x  . 
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Câu 3:  [NB] Giá trị 
2

1

1lim
1x

x
x




 bằng 

A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 0 . 
Lời giải 

Ta có: 
     

2

1 1 1

1 11lim lim lim 1 2.
1 1x x x

x xx x
x x  

 
   

 
 

Câu 4:  [NB] Cho hình chóp .S ABCD . Khi đó véctơ SB SD
 

 bằng 

A. DB


. B. 2DB


. C. 1
2

BD


. D. BD


. 

Lời giải 
Ta có: SB SD DB 

  
. 

Câu 5:  [NB] Cho hình hộp chữ nhật .ABCD A B C D    . Góc giữa đường thẳng AB  và đường thẳng ' 'A D  
bằng 
A. 45 . B. 30 . C. 90 . D. 60 . 

Lời giải 

 
Ta có:     ' ' // , ' ' , 90A D AD AB A D AB AD DAB     . 
Vậy góc giữa đường thẳng AB  và ' 'A D  bằng 90 . 

Câu 6:  [TH] Giá trị 3 1lim
3 2

n

n nn




 bằng 

A. 3 . B. 0 . C.  . D. 1. 
Lời giải 

Ta có: 

11
3 1 13lim lim 1

3 2 121
3

n

n

nn nn n 

       
    

 

. 

Vì 1lim 0
3

n

n

   
 

 và 2lim 0
3

n

n

   
 

. 

Câu 7: [ NB] Giá trị 1lim
2020

x

x

 
 
 

 bằng 

A. 0 . B.  . C. 1. D. 2020 . 
Lời giải 

 Ta có 1lim 0
2020

x

x

   
 

. 

Câu 8: [NB] Biết  
0

lim 1
x x

f x


  và  
0

lim 2
x x

g x


 . Giá trị của    
0

lim
x x

f x g x


    bằng 

A. 2 . B. 3 . C. 4 . D. 1. 

C'

B'A'

C

A B

D

D'
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Lời giải 
Ta có        

0 0 0

lim lim lim 1 2 3
x x x x x x

f x g x f x g x
  

        . 

Câu 9:  [NB] Cho hình chóp .S ABC  có SA  vuông góc với mặt phẳng  ABC . Khẳng định nào sai trong 
các khẳng định sau? 
A. SA BC . B. SA AC . C. SA AB . D. SA SB . 

Lời giải 
Vì  SA ABC  nên , ,SA AB SA AC SA BC   . Vậy khẳng định SA SB  là khẳng định 
sai. 

 
 

Câu 10:  [TH] Cho hàm số 3( )f x x . Hệ số góc của tiếp tuyến của đồ thị hàm số ( )y f x  tại điểm có 
hoành độ 0 1x   bằng 
A. 1. B. 3 . C. 2 . D. 4 . 

Lời giải 
 Tập xác định:  
 Ta có:   23f x x    

 Hệ số góc của tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  tại điểm có hoành độ 0 1x   bằng: 

   21 3.1 3f    . 

Câu 11:  [ NB] Giá trị 2019lim
2020

n
n



 bằng 

A.  . B. 0. C. 2. D. 1 
Lời giải 

Ta có: 

201912019 1 0lim lim 120202020 1 01

n n
n

n

 
  

 
. 

Câu 12:  [TH] Tìm tất cả các giá trị của a  để hàm số  
2 4 3 3

3
3

x x khi xf x x
a khi x

  
 

 

 liên tục tại 

điểm 3x  . 
A. 1a  . B. 4a  . C. 2a   . D. 2a  . 

Lời giải 
TXĐ: D   . 
 3f a . 

A C

B

S
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      
2

3 3 3 3

1 34 3lim lim lim lim 1 3 1 2
3 3x x x x

x xx xf x x
x x   

  
      

 
 

Hàm số  f x liên tục tại điểm 3x     
3

lim 3 2
x

f x f a


    . 
Vậy 2a  . 

Câu 13:  [NB] Giá trị 2020lim
n n

 bằng 

A.  . B. 2020. C. 0. D. 1. 
Lời giải 

 Ta có 2020 1lim lim 2020. lim 2020.0 0
n n nn n  

    

Câu 14:  [ NB] Cho hàm số   2 1.f x x x    Hàm số  f x  có đạo hàm  f x  bằng 

A.   2 1f x x   . B.   2 1f x x   . C.   1f x x   . D.   2f x x  . 
Lời giải 

Ta có    2 1 2 1f x x x x      . 

Câu 15:  [ NB] Cho hình chóp .S ABCD  có SA  vuông góc với mặt phẳng  ABCD . Đường thẳng SA  
vuông góc với đường thẳng nào trong các đường thẳng sau? 
A. CD . B. SC . C. SD . D. SB . 

Lời giải 
 

 Ta có: 
 
 

SA ABCD
SA CD

CD ABCD

  


. 

Câu 16:  [TH] Giá trị  2lim 1
x

x x


   bằng 

A. 0. B.  . C.  . D. 2 . 
Lời giải 

Ta có: 

 2 2
2 2

1 1lim 1 lim 1 lim 1 1 .
x x x

x x x x x
x x  

                      
 

Vì  2

2

lim

 lim 1 .1lim 1 1 2 0

x

x
x

x

x x

x







 
      

        

 

Câu 17. [ TH] Tìm m  để 
2

2
lim 4

2x

x m
x





 

A. 3m  . B. 4m  . C. 2m  . D. 5m  . 
Lời giải 

Để 
2

2
lim 4

2x

x m
x





 thì phương trình 2 0x m   phải có một nghiệm 2x   

Suy ra: 2 0 42 m m     

Thử lại:     
2

2 2 2

2 24l 4im lim m
2

2li
2x x x

x
x

xx
x x  

 
 







  (thỏa mãn đề bài) 

Vậy 4m  . 
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Câu 18: [ NB] Cho hình chóp .S ABCD  có SA  vuông góc với mặt phẳng ( )ABCD . Góc giữa đường thẳng 
SB  và mặt phẳng ( )ABCD là góc nào trong các góc sau? 

A. SDA . B. SCA . C. SBA . D. SCD . 
Lời giải 

 

Ta có: 
 ( )

( )
SB ABCD B
SA ABCD

 



 

Suy ra, AB  là hình chiếu của SB  lên ( )ABCD  
 Vậy      ; ;SB ABCD SB AB SBA   

Câu 19: [ TH] Giá trị 
0

1 1lim
x

x
x

   bằng 

A. 1
2

 . B. 0.  C. 2  D.  . 

Lời giải 
Ta có 

  
   0 0 0

1 1 1 11 1lim lim lim
. 1 1 . 1 1x x x

x xx x
x x x x x  

    
 

   
 

0

1 1 1lim .
21 1 0 1 1x x

  
   

 

   Vậy 
0

1 1 1lim
2x

x
x

 
 . 

Câu 20: [ NB] Cho hình hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D . Vectơ nào sau đây là vectơ chỉ phương của đường thẳng 
BC ? 
A. AC


.  B. ' 'C D


.  C. BD


.  D. ' 'B C


.  
Lời giải 
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Với hình hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D  ta có các vectơ ' 'B C


, ' 'A D


, AD


 và BC


 đều có giá song 
song hoặc trùng với đường thẳng BC  nên các vectơ đó đều là vectơ chỉ phương của đường 
thẳng BC .  
Vậy vectơ ' 'B C


 là một vectơ chỉ của đường thẳng BC .  

Câu 21: [ VD] Người đi xe máy và người đi bộ xuất phát cùng một thời điểm và chuyển động về cùng 
một hướng (tham khảo hình vẽ bên dưới). 

                                 Người đi xe máy                                       Người đi bộ           Điểm gặp nhau 

 
Biết rằng khoảng cách giữa người đi xe máy và người đi bộ là 1km, và vận tốc của xe máy gấp 
10 lần vận tôc người đi bộ. Hỏi người đi xe máy cần vượt quãng đường dài bao nhiêu km để 
đuổi kịp người đi bộ. 

A. 12
11

km . B. 11
9

km . C. 11
10

km . D. 10
9

km . 

Lời giải 
Gọi t là thời gian người đi xe máy đuổi kịp người đi bộ. 
Quãng đường người đi bộ đi được là: .B BS v t  
Quãng đường người xe máy đi được là: . 10 .M M BS v t v t   ( do 10M Bv v ) (*) 
Theo giả thiết ta có: 

1 10 1
                  9 1

1                  
9

M B B B

B

B

S S v t v t
v t

v t

    
 

 

 

Thay vào (*) ta có quãng đường người xe máy đi được là: 1 1010 . 10.
9 9M BS v t km    

Câu 22. [VDC] Cho hàm số 4 3 2( ) ( 0).     f x mx nx px qx r m  Biết rằng khi chia  f x  cho 2x   

ta được phần dư bằng 2019 , khi chia  f x  cho 2x  ta được phần dư bằng 2018 . Gọi  g x  
là phần dư khi chia  f x  cho 2( 2)x . Giá trị của  1g  bằng 

                A. 4035 .              B. 4033 .                 C. 4037 .             D. 4039 . 
Lời giải 

Gọi  h x  là thương và  g x  là phần dư khi chia  f x  cho 2( 2)x . Tức là 

  2( )( 2) ( ).  f x h x x g x  Do  f x  là hàm bậc 4 nên  h x  là hàm bậc 2 và  g x  có bậc 

nhỏ hơn 2. Suy ra hàm số  g x  có dạng ( )g x ax b   

Ta có        22 2 2 .f x h x x h x x a       

Theo giả thiết khi chia  f x   cho 2x  ta được phần dư bằng 2019 , khi chia  f x   cho 2x  

ta được phần dư bằng 2018  nên ta có 
 
 
2 2019

2 2018

f

f




 

2 2019
2018
 

  

a b
a

2018
2017


   

a
b  

Suy ra ( ) 2018 2017 g x x . 
Vậy  ( 1) 2018( 1) 2017 4035     g . 

Câu 23. [VD] Cho 
2

2

2 2lim 2 3 6
3 3x

x x a b c d
x x

 
   

 
, với , , ,a b c d Q  và , , ,a b c d  được biểu 

diễn dưới dạng phân số tối giản. Giá trị ab cd  bằng:  
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A. 3 . B. 2 . C. 0 . D.
 
1. 

 
Lời giải 

 

Ta có: 

2
22 2

2
2

22

2 21 2 1 22 2lim lim lim
333 3 1 31 3

x x x

x x x xxx x x
x x x xx x

xx

  

         
       

 

 

22 2

2 22

22 21 21 2 1 2
lim lim lim

3 331 3 1 31 3
x x x

xx x xx x

x x x
x xx

  

 
       

   
 

       
 

  
  
1 2 1 31 2 1 2 3 6 1 1 1 1. 2 . 3 . 6

2 2 2 2 21 3 1 3 1 3

    
       

  
 

Theo bài ra ta có: 1 1 1 1, , , , 0
2 2 2 2

a b c d ab cd          

Câu 24. [VD] Cho tứ diện ABCD  có AB CD a  . Gọi M , N  lần lượt là trung điểm của BC  và AD

. Biết 3
2

aMN  , số đo góc giữa hai đường thẳng AB  và CD  bằng 

                A. 60 .             B. 45 .                C. 30 .            D. 90 . 
Lời giải 

 
Gọi I  là trung điểm của AC . 
Suy ra IM  là đường trung bình của tam giác / /ABC IM AB . 
Và IN  là đường trung bình của tam giác / /ACD IN CD . 

Khi đó     


; ;

180

MIN
AB CD IM IN

MIN


  

 
. 

Áp dụng định lí Cosin cho tam giác MIN , ta có 
2 2 2 1cos

2 . 2
IM IN MNMIN

IM IN
 

   . 

Suy ra    120 ; 180 60MIN AB CD MIN      . 
Câu 25. [NB] Cho hình chóp .S ABCD có đáy ABCD  là hình vuông cạnh a  và SA  vuông góc với mặt 

phẳng  ABCD , SA a . Giá trị .SA BC
 

 bằng 

I

N

M

B
D

C

A
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A. 21
2

a .     B. 2a .  C. 0 . D. 2a . 

                                                                     Lời giải 

 
Ta có:   . 0SA ABCD SA BC SA BC    

 
. 

PHẦN II: TỰ LUẬN 
Câu 1: [ NB] Tính các giới hạn sau: 
 a)  

3
lim 2 ;
x

x


      b)  2lim 1 .
x

x x


   

Lời giải 
         

a) Ta có  
3

lim 2 3 2 5.
x

x


     

Vậy  
3

lim 2 5.
x

x


   

b) Ta có  2 2
2

1 1lim 1 lim 1
x x

x x x
x x 

            
 

Vì 2
2

1 1lim ; lim 1 1 0.
x x

x
x x 

       
 

Vậy  2lim 1 .
x

x x


     

Câu 2:  [NB] Tìm đạo hàm của hàm số 2 1
1

xy
x





. 

Lời giải 

Ta có:  
   2 2

2.1 1. 12 1 3
1 1 1

xy y
x x x

     
  

. 

Câu 3: [TH] Cho hàm số   3 3f x x   có đồ thị  C . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C  tại 
điểm có hoành độ 0 1x   

Lời giải 
Ta có: 23y x  . Hệ số góc của tiếp tuyến:  1 3k y   
Với 0 01 4x y    
Phương trình tiếp tuyến tại điểm  1;4  là:  3. 1 4 3 1y x y x      . 

Vậy phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C  tại điểm có hoành độ 0 1x   là: 3 1y x  . 
Câu 4:  [ TH] Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình chữ nhật ABCD  và có cạnh SA  vuông góc với 

mặt phẳng  ABCD . Chứng minh rằng: 
a) Tam giác SAB  vuông tại A . 
b) Đường thẳng AD  vuông góc với mặt phẳng  SAB . 

C

A B

D

S
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Lời giải 

 
a) Ta có  SA ABCD SA AB   SAB   vuông góc tại A . 

b) Do  SA ABCD SA AD    
Lại có ABCD  là hình chữ nhật nên AD AB  
Và  SA AD A   

Vậy nên có  AD SAB . 

Câu 5:  [ VDC] Tìm 1 1 1lim ...
1 1 2 1 2 ...

L
n

         
 

Lời giải 
*k  , ta có:  1

1 2 ...
2

k k
k


   

 
1 2 2 2

1 2 ... 1 1k k k k k
   

    
. 

1 1 1 2 2 2 2 2 2 2lim ... lim ... lim 2 2
1 1 2 1 2 ... 1 2 2 3 1 1

L
n n n n

                                 
. 

Vậy, 2.L   
 

 


