BIEN POI CAC BIEU THUC HUU Ti - GIA TRI CUA PHAN THU'C
I. TOM TAT LY THUYET
1. Bién doi cac biéu thirc hiru ti

- Biéu thirc hitu ti 1la mot phan thic hodc biéu thi mét day cac phép toan: cdng, trir, nhan
chia trén nhitng phan thitc.

- Biéi 61 mot hiéu thirc hitu ti thanh mot phan thitc nho cac quy tac ctia phép toan cdng, trit,
nhan, chia cac phan thttc da hoc.

2. Gia tri cta phan thic
- Gid tri ctia m@t phan thirc chi dugc xac dinh véi diéu kién gia tri cua mau thitc khéc 0.

- Chu y: Biéu thitc hitu ti ¢6 hai bién x va y thi gia tri caa biéu thirc d6 chi dugc xac dinh
voi cac cdp s8 (x;y) 1am cho gia tri cia mau thike khéc 0.

II. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

A.CAC DANG BAI MINH HOA

Dang 1: Tim diéu kién x4c dinh cta phén thikc.

Phwong phdp gidi: Ta xdic dinh cdc gid tri ctia bién dé'mau thirc khdc 0.

Bai 1: Tim x dé€ gia tri cia moi phan thitc sau xac dinh:

5x -2 2x -1 x-=2
a ’ NCVE T 5.0 3
2x+6 x =4 4x°+2x x +27
Bai 2: Tim x d€ gia tri cia mdi phan thikc sau xac dinh:
4 -~ 2y°
SR ) &) —2—.
3a-8 b -2b x“+5 y =3y+2
Bai 3: Tim x d€ gia tri mdi phan thitc sau duoc xac dinh:
x’ -1 2x+1 3x—4 x+1
a) —5——; b) 57— ) - D57
9x”—-16 x°—6x+9 2x" +3x X —4x" +3x

Dang 2: Bién d6i biéu thitc hiru ty thanh phén thiec.
Phwong phap gidi: Thuc hi¢n theo hai buéc:

Bude 1. Ste dung két hop cdc quy tic cong, trie, nhin, chia phan thirc dai s6'dd hoc dé bién doi;

Bu6c 2. Bién doi cho t6i khi diegc mot phin thirc ¢6 dang % v6i A va B la cic da thiec, B khdc da
thiec 0.

Bai 4: Bién doi cac biéu thirc sau thanh phan thiee:
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1 4

2t 1 1+
a) A= X voi x20 va x#—; b)B:L voi y # 12,
1 2 2y
2—— I+
X y +2y+4
Bai 5: Dua cac biéu thitc sau thanh phan thic:
1
£—2+£ 3y—9 P
a)A=%v<’ﬁx¢0;3;4. b) ———=— v6iy#0
—+——— I+ —+—;
2 x 2 3y 9y
Bai 6: Bién doi cac biéu thirc sau thanh phan thiee:
2
4= L2 1 x
a) M =— M 42 0,n+0,n#2m. b) N=—+ , X # 3.
1.2 3%
m n x+3

Dang 3: Thyc hién phép tinh v6i cac bi€u thirc hiru ty.

Phuong phdp gidi: Str dung két hop cdc quy tic cdng, trir, nhdn, chia phan thiec dai s6'dd hoc dé
bién doi.

Bai 7: Thuec hién cac phép tinh sau:

a)A=(4x2—1)( 1 —ljvéix;til.
2x—-1 2x+1 2

b)B:( 3 -— 9 j( 23 + ! jvéixio,xii&
x+3 x"+6x+9 x*-9 3-x

Bai 8: Rut gon cac biéu thic sau:

_ 2_ 2
a)Az( dath | da-b j.“ 160" 063 a0, % +4b;

a’—4ab a*+4ab) a*+b*

2
b) B=(%+lj:(l—43y ZJ VOl y =+l y£2.

y+ -y

x*+2x x—-6 108—6x
+ +
2x+12 X 2x(x+6)

Bai 9: Cho biéu thitc P =
a) Tim diéu kién xac dinh;
b) Rat gon phan thitc;
N L4 . k] A? .7 . k] o« A2 ’ :l 3
c) Tim gid tri ctia x dé gia tri ctia biéu thirc P bang 5
N e . 2 A2 .7 . 2 o A? 7 M 9
d) Tim gia tri ctia x dé gia tri ctia biéu thitc bang -5

e) Tim gia tri cia x dé gia tri ctia bidu thitc bang 1.
Dang 4: Tim x d€ gia tri cila mot phén thirc da cho théa man diéu kién cho trude.

Phurong phdp gidi: Ta si dung cdc kién thirc sau:
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4 o o

2 >0 khi va chi khi A va B trdi diu.

e Hing ding thitc ding nhé va chii yj a® > 0 véi moi gid tri clia a.

e Voia,be Z va b#0 ta co: %eZ@belI(a).

Bai 10: Cho phan thirc 4 = “f véi x#1;
x f—
a) Tim x d€ 4> 1, b) Tim x€Z d€ AeZ.
2
Bai 11: Cho phan thitc B = L};—i—Z voi x #3;
x —
a) Tim x dé B <0; b) Tim xe Z dé B e Z.
Bai 12:
a) Tim x d€ phan thitc 4 =—; dat gia tri 16n nhat;
x"—4x+12
b) Tim x d€ phan thitc B = —————— dat gia tri lén nhat.
x"+2x+11

HUONG DAN
Dang 1: Tim diéu kién xac dinh cta phén thikc.

Bai 1: Tim x dé€ gia tri cia moi phan thire sau xac dinh:

2) Sx b) -2 0 2x-1 x=2
2x+6 x* -4’ 4x7 +2x’ x*+27
Huéng dan
a) x#-3 b) x = 12 C)x;tO;x;t%l d)x#3
Bai 2: Tim x d€ gia tri cia mdi phan thikc sau xac dinh:
- 2412
SR ) &) —2—.
3a-8 b*-2b x°+5 vy =3y+2
Huwéng dan
8
a)a;tg b) b#0;b#2 c)xeR
Bai 3: Tim x d€ gia tri mdi phan thitc sau duoc xac dinh:
x’ -1 2x+1 3x—4 x+1
a) - ) 2 o’ ST L. d 3 4.2 2
9x”—-16 x°—6x+9 2x" +3x X —4x” +3x
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Huéng dan
4 -3
a) x;tig b) x#3 c)x #0;x ;t? d)x #0;x #1;x #3.

Dang 2: Bién ddi biéu thitc hiru ty thanh phén thic.

Bai 4: Bién ddi cac biéu thirc sau thanh phan thiec:

2+l 1 1+42
a) A=—=% v6i x#0 va x#—; by B=— 2% \6i y 2.
1 2 2y
2—— I+
X y +2y+4
Huéng dan

a)A:(2+lj:(2—l):2x+l
X x) 2x-1
2 2 2
b)B=|1+ 4 14— 2y :y+2:y2+4y+4:y+2.y +2yt4:y +2y+4
y=2 V' +2y+4) y-2 y +2y+4 y-2 (y+2) y+2

Bai 5: Pua cac biéu thirc sau thanh phan thiec:
15 1

%—2+4 3y=4.

_ X 7. .M. 7.
a)A——x 5 7 voi x # 0;3;4. b) I ] voiy#0
—+——— I+ —+—;

2 x 2 3y 9y
Huéng dan

X 1 x 6 7)) x*-8x+15 x*-7x+12 x—35
AA=|=-24+— || =+——=|= . _
4 4x

2 x 2 4x T 2x  2(x-4)
b) B:(3y—%j:(1+i+ 12j=27y32_1:9y2+32y+1=3y—1
9y 3y 9y 9y 9y
Bai 6: Bién doi cac biéu thirc sau thanh phan thiec:

4_4l LZZ 1 X
a)M:%,m;tO,n;tO,n;th. b) N==+ . ,x # 3.
m n Cx+3

Huwéng dan
2) Tac(,)M:(2m—2n)2. m.n :(n—2m)n.

m n—2m m

x(x+3) X +3x+1
3 3

b) Ta co N:§+

Dang 3: Thyc hién phép tinh v6i cac bi€u thirc hiru ty.
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Bai 7: Thuec hién cac phép tinh sau:

a)A=(4x2—1)( 1 —lj V(')ix;til.

2x-1 2x+1 2

b)B:( 3 - 9 j( 23 + ! jvéix;to,xii?a.
x+3 x"+6x+9 x-9 3-x

Huwéng dan

2x+1)—(2x—1)—(4x* -1)
2x+D(2x-1)
3 (x+3)(x-3) 9-3x
(x+3) —x C x+3

=3—4x>

a) A=(4x"-1)

b) B=

Bai 8: Rut gon cac biéu thic sau:

vOi a #0,a # +4b;

da+b 4a-b \ a*—16b*
a) A= 2 +— ‘T 2 2
a —4ab a +4ab) a +b

2
b) B:(Lz+lj:(l—43y ZJ Vol y# 1 y+2.
y+ -y

Huéng dan

8(a’+b*) a’-16b> 8 2y+2 4-y°

_2-y

a) A= =— b) B=

a(a2—16b2)' a+b>  a y+2 4-4y* 2-2y

x*+2x x—-6 108—6x
+ +
2x+12 X 2x(x+6)

Bai 9: Cho biéu thirc P =

a) Tim diéu kién xac dinh;

b) Rat gon phan thitc;
N L4 . 2 A? .7 . 2 o« A2 ’ :l 3
c) Tim gid tri ctia x dé gid tri ctia biéu thic P bang —;
2
N L4 . 2 A? .7 . ? o« A2 ’ :l 9
d) Tim gia tri ctia x dé gia tri ctia bieu thittc bang -5
e) Tim gia tri ctia x d€ gia tri ctia bidu thitc bang 1.
Huéng dan

a) Tim duwoc x #—6;x#0
b) Goiy: x° +4x” —6x+36=(x+6)(x’ —2x+6)
X’ =2x+6

Ta tim duvoc P =
2x

=3
) Ta co Pzg(:)xz—5x+6=0<:>(x—3)(x—2)=0©{x 2(TM)
X =

d) Tuong tw cau c) tim dwoc x = —6(K7M') hodc x=—-1(TM)
e)P=1=>x"-4x+6=0< (x—2)*+2=0 (vd nghiém)
Vi (x—2)*+2>2>0 véi moi x. Do vay x €
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Dang 4: Tim x d€ gia tri cila mot phén thirc da cho théa man diéu kién cho trude.

x+2

Bai 10: Cho phan thic 4 = voi x # 1,

x—1

a)Timx dé€ 4>1; b) Tim xeZ dé€ AeZ.
Huéng dan

a) Ta co A >1 dan dén S 0o x>l (TMDK)

x—1
b) Ta c6: A=l+—— nén deZ o (x—1) nhén gid tri 1a U(3). Tlr d6 tim duwoc x € {-2;0;2;4}
x_
2
Bai 11: Cho phéan thitc B :L);-I-Z voi x #3;
x_
a) Tim x dé€ B <0; b) Tim x € Z dé B e Z.

Huwéng dan

2
a) Ta co xz—x+2:(x—%j +%Z%>O nén B<0<=>x<3

b)Taco B=x+2+ nén B eZ <> (x—3) nhan gia tri 1a U(8). Ttr d6 tim dwoc

x —
xe{-5-1;1,2;4;,57;11}.
Bai 12:
a) Tim x d€ phan thitc 4 =—; dat gia tri 16n nhat;
x"—4x+12
b) Tim x dé€ phan thitc B = —————— dat gia tri lén nhat.
x"+2x+11

Huéng dan

a)Tacod x* —4x+12=(x-2)’+8>8 hay — !

1 <l 4inden M<1. T dotim duoc gia
x"—4x+12 8

tri 16n nhat cia M =1 khi x = 2.

b) Twong tw ta cd x* +2x+11=(x+1)> +10>10 hay Z;Si=>NZ—l
x“+x+11 10 2

Gia tri nho nhat cia N = —% khi x =-1
Cha y : O bai 12. Ta dua vao lap luan

-Néu M >a>0<=>

IN
»—AQ|»—A

1
M
~ 1
-Néu 0sM<a<=>—2=>—
M a

B.PHIEU BAI TU LUYEN
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Dang 1: Tim diéu kién xac dinh cta phan thikc.

Bai 1: Tim diéu kién xac dinh ctia phan thuc:

) x> -4 b 2x—1
9x? —-16 x> —4x+4
J) x’ -4 d) 5x-3
x2 =1 2xr—x

Bai 2: Tim diéu kién xac dinh ctia phan thtc:

1 2y+2
a) 53— b) §y+ .
x4y x°=2x+1
Sx+y d x+y
€) 3 2 2
x“+6x+10 (x+3)"+(y-2)
Bai 3: Tim diéu kién xac dinh ctia phan thuc:
2
x°—=5x+6 2
a) ———— b) ————
x -1 (x+D)(x—-3)
2x+1 4
2 = d) 2, .2
x°—=5x+6 X“+y —-2x+2

Dang 2: Bién d6i biéu thitc hiru ty thanh phén thiec.

Bai 4:Rut gon cac phan thitc sau:

5x 4x 21x%y?
a) = b) = (y#0) ¢) =2 (£ 0)
10 2y
2x+2 5x-5 —15x(x—
d) u &) X (xxy) p D) oy
4 3x-3y 3(y—x)
Bai 5: Rut gon cac phan thitc sau:
2 2
x“—16 x“+4x+3
a x#0,x#4 b) —— (x#-3
) ) ) o (e 3)
15x(x+ y)* x% = xy
o) 22X (x4 ) 20) d) =2 (xy,y#0)
Sy(x+y) 3xy—-3y

Bai 6: Rut gon, roi tinh gia tri cac phan thic sau:
2 2 3.2 2
A:(2x3+2x)(x 2) Vc'rile b)B:x )§y+3xy
(x” —4x)(x+1) 2 X +y

voi x=-5,y=10

Dang 3: Thuc hién phép tinh v6i cic bi€u thirc hiru ty.

Bai 7: Thuec hién phép tinh:
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x-=5 1-x b) x—y+ﬂ

a) +—
5 5 8 8
2 22 2, .2
J) X —x+1—4x d) Sxy” —x y+4xy +x7y
Xy Xy 3xy 3xy

Bai 8: Thitc hién phép tinh:

2x+4 2-x 3x 2x-1 2-x
a) + b) —+ +
10 15 10 15 20
x+1  x*+3 1-2x  2x 1
+ d) + + 5
2x=2 2_2x2 2x  2x—-1 2x-4x

Bai 9: Thuec hién phép tinh:

2 2
a) . 6 N 1 b) 2x 10xy+5y x+x+2y
X —4x 6-3x x+2 2xy y X
_ 2, .2
) 2 + ! + 3x d)x+y+x Y
X+y x-y x?-y? xX+y

Dang 4: Tim x d€ gia tri cila mot phén thirc da cho théa man diéu kién cho trude.

Bai 10: Tim cac gia tri nguyén ctia bién s6 x d€ biéu thirc da cho ciing c6 gia tri nguyén:
X —x 42 X —2x*+4 253 + 4% +2x+2
a XX *2 py X=X+ c
x-1 x—=2 2x+1

Bai 11:Tim gi4 tri ctia bién x dé:

a) P= > dat gia tri 16n nhat
xX“+2x+6
K rx+l c, , ~,
b) Q:2— dat gia tri nho nhat
x“+2x+1

HUONG DAN
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Dang 1: Tim diéu kién xac dinh ctia phén thitc

Bai 1: Tim diéu kién xac dinh ctia phan thuc:

2
a) X 7% dieukien xdcdinh x=+2 b) 2L diou kién xac dinh x#2
9x” —16 3 x°—4x+4
2
0 X% dieukien xdcdinh x££l d) 227> dieu kién xéc dinh x # {o,l}
x -1 2x° —x 2

Bai 2: Tim diéu kién xac dinh ctia phan thtc:

. x#0 2 .
a) diéu kién xac dinh { b) );y—+2x diéu kién xac dinh x #1
xT+y y#0 x?—2x+1
> Sx+y diéu kién xac dinh VxeR
x“+6x+10
xX+y x#-3

d)

> > diéu kién xac dinh {
(x+3)"+(y-2) y#2

Bai 3: Tim diéu kién xac dinh ctia phan thuc:
2 —
a) X2 F0 giai kin xdc dinh x#+1 b) — 2 didu kién xéc dinh {
2 -1 (x+1D(x-3)

x#=-—1
x#3

x#2

c 2x+1
x#3

diéu kién xéc dinh x2—5x+6¢0<:>(x—3)(x—2)¢0©[
2
x“—=5x+6

A - A Ve . 2 A 7
d) 4 diéu kién xac dinh x2+y2—2x+2¢0<:>(x—1) +y2+1¢0(luondung
2, .2
XT+y —-2x+2

voéimoi x,yeR)
Dang 2: Bién d6i biéu thitc hiru ty thanh phén thiec.

Bai 4:Rut gon cdc phan thitc sau:

Sx  x 4xy 21)62)13 T
— == b) — (y#0)=2 #0) =—
D70 "3 ) N (y#0)=2x C) (xy #0) =—xy
2x+2 X+ 5x-5 5 —15x(x —
) L Xy O X (xap=2 o Dy
4 2 3x -3y 3 3(y—x)

=5

Bai 5: Rut gon cac phan thitc sau:
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x> 16
2

a)

(x#0,x#4) b)

4x—x
2
x“+4x+3 (x % -3)
2x+6
_(x—4)(x+4)_—(x+4) _(x+1)(x+3)_x+1
- x(4-x) X - 2(x+3) 2
3 2_
o DX () (x4 ) 0) d) 2 (e yy20)
Sy(x+y) 3xy—3y
_3x(x+y) B x(x—y) _ X
y 3y(x-y) 3y
Bai 6: Rut gon, roi tinh gia tri cac phan thic sau:
2 2
a)A:(2x +2x)(x=2) V(')ile

(x> —4x)(x+1)

TaCéA:(2x2+2x)(x—2)2: 2x(x+2)(x-2) _2(x-2)
(x> —4x)(x+1) x(x—2)(x+2)(x+1) x+1

1 ? 7 4
Thay x = 5 vao biéu thirc A ta co:

2(;—2) 2.;3
A= -—2-

2 2

3 2 2
- + s .
b) B=2 "2 YT y4i x=-5y=10

X4y
3 2 2 ol = xv+ 2
: XXyt Xy+y x
Taco B= 3 3 - 2 2\
X4y (x+y)(x" —xp+y") x+y
Thay x =5,y =10 vao biéu thttc B ta c6: B = ——— = —
-5+10

Dang 3: Thyc hién phép tinh véi cac bi€u thirc hiru ty.
Bai 7: Thuec hién phép tinh:
a)

R —
5 5 5 8 8 8

x=5 1-x -4 b)x—y+ﬁ_x+y

x2—x l1-4x x*-5x+1
C) + =

xy xy xy
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2 _y? Zix?y xw(5y-x) xy(4y+x —
d)Sxy xy+4xy +xy:y(y )+ y(4y ):5y x+4y+x:

3y
3xy 3xy 3xy 3xy 3 3
Bai 8: Thitc hién phép tinh:
2x+4 2-x x+2 2-x 3(x+2) 2-x 2x+8
a) + = + = + =
10 15 5 15 15 15 15
b) 3x, 2x-1 2-x :18x+4(2x—1)+3(2—X):23x+2
10 15 20 60 60 60 60
x+1  x*43 x4l X’ +3
C + = +
2x-2 2-2x* 2(x-1) 2(1-x)(1+x)
() @43 2x+4 x#2
_2(x—1)(x+1) 2(x—1)(x+1)_2(x—1)(x+1)_(x—1)(x+1)
1-2x  2x 1 1-2x  2x 1 —(2x-1)’ 4x° 1
d) + + = + + = + +
2x  2x-1 2x-4x*  2x 2x-1 2x(1-2x) 2x(2x-1) 2x(2x-1) 2x(2x-1)
B 4x 2
C2x(2x-1)  2x-1
Bai 9: Thuec hién phép tinh:
2) x? N 6 N 1 b) 2x2—10xy+5y—x+x+2y
©—4x 6-3x x+2 2xy y X
x> 6 1 x=5y Sy-x x+2y x+2y
= + + = + + =
x(x2—4) 3(2—x) x+2 y y X X
X 2 1
==+ +
x=4 2-x x+2
B X 3 2(x+2) N x—2
_(x—Z)(erZ) (x+2)(x—2) (x+2)(x—2)
_ -6
(x+2)(x-2)
2 1 —3x 2,42
C) + + Xty
X4y x—y Py d) x+y+ ry
_ Z(X—y) + (x_J’) 4 -3 :(x+y)2+x2+y2
(x=»)(x+y) (x+»)(x-y) (x+y)(x-Y) ity | x+y
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3x-3y-3 :2x2+2y2+2xy
(x=2)(x+) x+y

Dang 4: Tim x d€ gia tri cia mot phén thiec da cho théa man diéu kién cho trude.

Bai 10: Tim cac gia tri nguyén ctia bién s6 x d€ biéu thitc da cho ciing c6 gia tri nguyén:
3 2 2
X =x"+2  x"(x-1)+2 2 R A e A
- ( 1) =x’+ 0 Do x € Z dé biéu thtrc nhan gia tri nguyeén thi
X — X — X —

{£1,#2} . Ta c6 bang gi4 tri:

=
|
[
m
G
—~~
\®)
SN
Il

x-1 -2 -1 1 2

X -1 0 2 3

Vay xe{-1,0,2,3} Thi biéu thttc c6 gi tri nguyén.

X -2x> +4 _xz(x—2)+4_x2+ 4
x—2 x—2 x-2

b)

Do x € Z dé bi€u thitc nhan gid tri nguyén thi x—2eU(4)={*1,£2,44} . Ta cé bang gia tri:

x-2 -4 -2 -1 1 2 4

X -2 -1 0 2 3 6

Vay xe{-2,-1,0,2,3,6} thi biéu thitc cé gia tri nguyén.

2x° + X% +2x+2 X7 (2x+1)+(Q2x+1)+1 s gy ]
= =X
2x+1 2x+1 2x+1

<)

Do x € Zd€ biéu thirc nhan gid tri nguyén thi 2x+1eU(1)={£l}.

x—2 -1 1

X 1 3

Vay x €{1,3} thi biéu thttc c6 gid tri nguyén.

Bai 11:Tim gid tri ctia bién x deé:
Ry B
X*+2x+6  (x+1) +5

Dé P, thi (x+1)’+5min ma (x+1)’+5>5 Do d¢6 MaxP:% khi x=-1

max

2
b) 0= x2 +x+1

x“+2x+1
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DS: minQ:%khix:I.
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