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PHAN DAI SO

Chuong Ill. HE HAl PHUONG TRINH BAC NHAT
HAI AN '

$7. f’l%mm;y lienty bic nhil hai @n

A. KIEN THUC CAN NHO

o Phuong trinh bdc nhdt hai dn x, y la hé thiuc dang ax + by = ¢
(a #0 hodc b =0).

e Cdp 56 (x9; yo) la mét nghiém ciia phuong trinh ax + by = ¢
< axg+ by =c

e Tép nghiém ciia phuong trinh ax + by = ¢ dugc biéu dién bdi mét
duong thdng :

+ a=#0vab=0: y=—g:’c—£
b a
&
+ a=0;b=0: y= -
b
+ a#0:b=0: x=£~.
. a

B. MOT SO BE KIEM TRA 15 PHUT
" PE SO 1
1. Viét céng thic nghiém téng quat va vé dudng thiang biéu dién tap
nghiém cua phuong trinh : 3x — y = 6.
2. Cho hai phuong trinh : 2x-3y=1vax-y= 1.

Vé hai dudng thing biéu dién tap nghiém cia mdi phuong trinh
trén cung mot hé truc toa d6. X4c dinh toa do giao diém cta hai
dudng thang dé.

Giai
1. Tac6: y=3x-6.
xeR

Viy cong thiic nghiém téng quét la 1 S
y =3x-




3 b Sk ya
Bang gia tri :

DN
=7 el

X 0 2 5
£) X
y -6 0
Putng thing y = 8x — 6 qua hai diém :
A(0; -6) va B(2; 0). ' ey =9
. » Vé dudng thang 2x - 3y = 1
o Yol
3 3
Bang gia tri :
X I 0 2
1
y = 1

Pudng thdng (d) qua hai diém :

lo; 1) a1,
3)

-1
Vé dudng thdngx —y=1"¢ y=x-1 /
Bang gia tri :
X | 0 1
y I -1 0
DPudng thang (d') qua hai diém : (0; —1) va (1; 0).
Phuong trinh hoanh d3 giao diém ena (d) va (d') :
gx—}-:x--l < 2x-1=3x-3 - SRR A =T
3 3
Thé x = 2 vao phuong trinh :y=x-1 = y=1

Toa do giao diém : (2; 1).

PE S0 2
. Viét cong thic nghiém tong quét va vé dudng thing biéu dién tép
nghiém cua phuong trinh x + 2y = —4.
. Cho phuong trinh x — y = 2.
a) Xac dinh m dé cap s6 (1; m + 2) 1a mt nghiém ctia phuong trinh.
b) Cép 6 (V2 +1;+/2 -1) ¢6 phai 12 m6t nghiém caa phuong trinh
hay khéng ? ‘
Giai
1

l. » Tacé: x+2y=-4 < y=~-2-x—2




Vay cong thde nghiém téng quat Ia : 1
y

y - 1 ¥a
¢ Veé dudng thangy = —ax ~2

Bang gia tri : . 4“
x | 0 -4 X+ 2y=-4
y I -2 0 - \

Pudng thing qua hai diém (0; —2) va (—4; 0). :
. a) The x = 1; y = m + 2 vao phuong trinh x — y = 2, ta duge :

wy

l1-(m+2)=2 =h 0 ==3
b) ThE x = 2 +1; B J5 -1 vao phuong trinh x — y = 2, ta dugc :
VZ41-(Z-1)=2 o 2=2(ding
Vay cap s6 (¥2 +1;4/2 — 1) 1a mot nghiém caa phuong trinh.

BE S0 3

. Cho phuong trinh : (m - 1)x + (m + 1)y = 1.

a) Tim m dé cap s6 (1; 1) la m6t nghiém ctia phuong trinh.

b) Cap s6 [—-;;; —;—} c6 phai 1a mét nghiém cua phuong trinh hay khong ?

. Cho phuong trinh 3x — 2y = 2.

a) Viét cong thie nghiém téng quat va vé dudng thidng biéu dién
tdp nghiém cua phuong trinh.

b) Tim cac nghiém nguyén cua phuong trinh.

Giai
. a) Thé x = 1; y = 1 vao phuong trinh, ta dugce :
m-l+m+1=1 R %
> 1 1 <
b) Thé x = —E; y= . vao phuong trinh, ta duge :

-i{mﬁl)-rl(mnbl):l
2 2
i) 1 1 > ; 5 ;

& ——m+ —+—m+— =1 (lubn ding véi moi m)

2 % 2 :

Vay cép so (—%; %) 1a moét nghiém cua phuong trinh.




Nhén xét : Piém (~é; %) Ja di€m c¢6 dinh ma ho dudng thing
(m—1)x + (m + 1)y = 1 luén di qua khi m thay d6i.
2. a) Taco:3x=-2y=2 = y=-§-x-i

xeR ¥4
Cong thic nghiém tong quat : A
y=—x-1 2
2
; ; 3 !
Vé duong thang y = Ex -1:
Bang gia tri : 5
X l 0 2
-1
y I =] 2 /

Puong thing qua hai diém : (0; —1) va (2; 2).

b) Taco:3x — 2y = 2 = y=§x—1 = y=x-1+-§-

Tatimersaocho-—;—I-EZ(khidéyeZ};

%EZ &h =Pk el

Khi dé nghiém nguyén la cap s6 (2k; 3k — 1); k € Z.

| PE SO 4
1. Viét cong thic nghiém tong quat va vé dudng théng biéu dién tap
nghiém cta phuong trinh : 2x + 0.y = 4.
2. Xdc dinh mét phuong trinh bac nhéat hai 4n s6, biét hai nghiém la
(3; 5) va (0; —-2).
Giai

1. Taco : x= 2. 1

=
"
I
S

vyeR

Coéng thite nghiém tong quat : {

P

x =3 %) 1 5
Pudng thing x = 2 song song véi Oy cit Ox
tai diém c¢6 hoanh d6 biang 2 (xem hinh vé).

2. Phuong trinh ¢6 dang : ax + by = c.

e Neua=0,b=0,taco:by=c.

(3; 5) va (0; —2) 1a hai nghiém = % =5 va -f; = -2 (v6 nghiém).




L ]

Néua=0:b=0,tacoé:ax=c.

Tuong tu : 2L RuoNlR BNl nghiém).
a a

Néua= 0 va b # 0, ta dua vé bai toan viét phuong trinh dudng
théng (d) : y = mx + n qua hai diém (3; 5) va (0; =2). °
Diém (0; -2)e(d) = n=+2 Khidé:y=mx-2

7 :

Piem (8;5)eld) =  m= -

Véy:y:%x—Z & Tx-3y-6=0.

PE SO 5

. Cho hai phuong trinh : x + y = 2 va x — 2y = —~1. Tim mét cap s6

(x; y) l1a nghiém chung cua hai phuong trinh.

Xac dinh hé s& géc va tung d6 goc cta dudng thing bidu dién tap
nghiém cua phuong trinh 3x — 2y = 6.

Tim m dé cap s6 (1; 2) 1a m6t nghiém eta phuong trinh :

2x + my = m + 1. Viét cong thic nghiém téng quat cia phuong
trinh véi m via tim duge. !

Giai

. Nghiém chung (x; y) cia hai phuong trinh chinh 14 toa do giao

diém (n€u c¢6) cta hai dudng thangx +y =2 vax— 2y = -1
Viétlai: x=2=% o8 . =2y =1.
Phuong trinh tung d6 giao diém cua hai dudng thang :
2oy -1, o y=1;
Tir d6 tim duge x = 1.
Vay nghiém chung la cap sé (1; 1).
Viétlai: y= gx -3
7 ~ A 2 3 A
Ta ¢6 hé s6 géca = 5 tung do goc b = -3.

Céap s6 (1; 2) 12 nghiém cia phuong trinh, nén ta c6 :
21+2m=m+1 "= " "m=+1.

Vay,tacé: 2x-y=0 =idy = 2%

xeR

Cong thic nghiém tong qudt : {
y=2%




C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO

1. Viét cong thiic nghiém tong quat va vé du’cmg thang biéu dién tap
nghiém cua méi phuong trinh :

a)2x+ 3y=6 b) Ox — 2y = 4 ¢) 3x + Oy = -3.
2. a) Tim m sao cho cap s6 (2; —3) la nghiém cua phuong trinh :
mx — 2y = 3.

b) Tuong tu cau a) vdi cap s6 (5; —3) va phuong trinh 3x — my = 6.
3. Cho hai phuong trinh : 2x —y =5 va 3x + 4y = 2.
Vé dudng thang biéu dién tdp nghiém ctia mbi phuong trinh va tim
toa do giao diém ctia hai dudng thang dé.
4. a) Ching to cap s6 (0; 1) la nghiém cua phuong trinh mx + 2y = 2.
b) Tim diém cé dinh caa ho dudng thdng mx + y=m - 1.
5. Tim cac nghiém nguyén cua phuong trinh :

a) 4x - 3y = 11 b) 5% + 3y = 2.
Huéng dan
i =) | 9 ks xe R ‘ o yeR
3
3
2. a)mz-—é b) m = -3.

8. Toa do giao diém : (2; —1).
4. b) Piém ¢6 dinh : (1; -1).

4x - 11 X-2
- & y=-x=3+ ;

b. a) Tach: v=

$2. N hai fluiong bink bic nhil hai dn

A. KIEN THUC CAN NHG

: s ekl @

o H¢é hai phuong rrinh bdc nhdt hai dn : | y' :

la’'x+b'y=1¢

o Hai hé phuong trinh goi la tuong duong véi nhau néu chung co cung
tip nghiém.

B. MOT SO BE KIEM TRA 15 PHUT
PE SO 1
3x -2y =6

1. Tim m dé hé phuong trinh sau c6 nghiém duy nhAit : {
mx +y = 3.

10




3x +y =5

ox -y =11.

a) Minh hoa hinh hoc tap nghiém cia méi phuong trinh trén cung
mot hé truc toa do.

b) Xde dinh nghiém cua hé.

Giai

2. Cho hé phuong trinh : {

£ Wik Lihe BT E o

y=-mx+3

Hé c¢6 nghiém duy nhdt <> Hai dudng théng y=%x-3 va

y =-mx +3 cdt nhau & —m:—g- < m:—a.
2. a) Vé dudng thdng (d;) :y = -3x+5 .
Bang gia tri : 5\A
X | 0 2
y | & -1
Pudng thang (d;) qua hai diém :
Al0; 5) va B(2: -1). S0
Vé duong thing (dy) : y = 5x — 11 0-
Bang gia tr1 : :
% ot 2
y | -6 4
DPuong thiang (d;) qua hai diém : el
C(1; —6) va B(2; —1).

b) Phuong trinh hoanh dé giao diém cua (d,) va (d,) :
—3x+5H5=56x-11 = 8x = 16 & Xx=2
Voix=2 = yv=-1. '
Véay nghiém cua hé la (2; -1).

PE SO 2

i : ¥ 4x -y =3
1. Tim m dé hé phuong trinh sau v6 nghiém : { =

mx + 3y = 5.
mx-y=5

c¢6 mot nghiém la

2. Tim m va n dé hé phuong trinh : {
nx+my=4

(2; -1).
11
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. Viét lai hé : {

. Thé x = 2 va y = -1 vao hé da cho, ta duge : {

. Tim m dé hé phuong trinh sau ¢6 vo s6 nghiém : {

. Hai hé phuong trinh sau c6 tuong duong khéng ?

s el il
hy =t VA B
2% — 2y =2 4% — 2y = 2,

: Giai
y=4x-3 (d,)

m 5
= ——X+—= (d,)
}f 3)(43 2

Hé v6 nghiém khi va c¢hi khi hai duong thang (d,) va (d,) song song
[ m - .

= m==12

<>
Z2Zn-m=4

2m+1=5 m= 2
n=38.

. Xét hé (A). Hé c6 vo sd nghiém.

Coéng thic nghiém téng quat : {x £ :
y=x+}k

Xét hé (B). Hé c6 vo s6 nghiém.

Jx e R

¥y =2x-1.

Dé thay hai dudng thdng y = x — 1 va y = 2x — 1 khéng trung nhau.
Vay tap nghiém cua hai hé khac nhau nén hai hé khong tuong duong
(c6 thé chi ra mot nghiém (2; 1) thoa (A) ma khéng théa (B)).

Chii y : Hal hé cung v6 nghiém thi tuong dugng véi nhau.

Cong thiic nghiém téng quat :

PE s0 3

. Cho phuong trinh 3x — y = 5. Hay cho thém mét phuong trinh dé

duge mot hé ¢6 nghiém duy nhat.

. Hai hé phuong trinh sau ¢6 tuong duong khéng ?

=92 gy =
AT S Rl
2x+ 2y =1 Xy =2

Giai

. Taed: 3x—-y=5 o y=3x=5

Chang han y = x. Khi dé hai dudng thang y = 3x — 5 va y = x ¢6 hé
$6 g6c khac nhau nén ching ¢4t nhau.




. Hé (A) v6 nghiém vi hai dudng thdng y = x+2vay =X + —

. Viét lai hé : {

3x-y=5

c6 nghiém duy nhat.
x-y=0

Vay hé : {

song song véi nhau.

Tuong tu hé (B) vé6 nghiém.

Vay hai hé tuong duong.

y=4x-3 (d,)

y=-mx-3 (d,)

Hé phuong trinh c6 vé s6 nghiém khi va chi khi hai duong théng
(dy) va (dy) trung nhau < 4 =-m & . m=-4.

PE SO 4

1. Tim m, n dé cap s6 (2; —1) l1a nghiém cua hé : me s
lmx +ny = 5.
., 3y =5
2. Tim m dé hé sau v6 nghiém : i
4x -y = 3.
3. Minh hoa hinh hoc tap nghiém cia hé phuong trinh sau va tim
i D
nghiém cua hé : {x ¥
x+y=1
Giai
! . : 2m -4 =2 =3
1. Thé x = 2; y = —1 vao hé, ta duge : i — a3
- 2m-n =95 =1
m Bic.
p =-—x+— (d
s Viglaihe oo iy
y=4x-3 (dy)
|_2 A
Hai duong thang (d,) va (dy) song song < 5 3 < m=-12.
e
3
3 YA
SEE 13 =X~
3. Viét lai he : {y N

hai diém : A(0; —=3) va B(3; 0).
Putng thing (ds) : y = —x + 1 qua
hai diém : C(0; 1) va D(1; 0).
Phuong trinh hoanh dé giao diém
cua (d;) va (dy) :

y=-x+1 D :
Puong thing (d)) : y = x — 3 qua \1 2 3/

13




x=3s==x+l < x=2  Tatimdugeys=-1.
Vay (2; —1) la nghiém cua hé.

PE SO 5

2 == e
1. Tima, b dé hé : {ax i co n_ghu;zm (1; -1).

bx + ay = -

2. Podn nhan s6 nghiém cua hé phuong trinh sau, giai thich vi sao ?

12}( -2y =4
{. 2

ax -2y =4

¢6 hai nghiém
bx+y=c

3. Tim a, b, ¢ biét rdng hé phuong trinh : {

(4; 0) va (-2; -3).

g fa=1=1 232
1. Thé x = 1; y = -1 vao hé, ta dugc : izga:-% ] {2;"3.
[x -y =2 y=x-2 td,;)
2. Viét lai hé : e 1 :
1—}{-1—}’.':.—-2— ty:x——é (dz)

Hai dudng thang (d;) va (dy) song song. Vay hé v6 nghiém.
8. Thé x = 4; y = 0 vao phuong trinh thi nhat,tacé:4da=4 = a=1.

Thé x = 4; y = 0 vao phuong trinh thd hai, tacé : 4b=¢ (1)
Thé x = -2; y = -8 vao phuong trinh tht hai tacé : -2b-3=¢ (2)
T ()va (@) = 4b=-2-8 (=0} ' b=—é-

T d6, tim duge: ¢ = -2.

Bdapsor a=1; b:—é; e =42

Cdeh gidi khae : Hé ¢6 hai nghiém phan biét nén hé sé c¢6 vo s6
nghiém vi qua hai diém phan biét chi c6 mot dubng thang hay néi
cach khac hai duong thing biéu dién boi mdi phuong trinh la trung
nhau. Tu dé, tim duge b; ¢ sau khi d&a c¢6 a = 1.

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO

1. Minh hoa tap nghiém cua mdi phuong trinh ctia hé sau : {x e i :13
X - y ==y
Tim nghiém cta hé.

14




2. Podn nhan sé nghiém cua hé sau bang hinh hoc :

6x -2y =4 2x -y =6

a) b)
83X +y==2 3x + 2y = 4.
: : : =1
3. a) Tim m dé hé sau ¢6 nghiém duy nhat : {x i, 4 :
- mx-y=m+2.

x-y=1

b) Tim m dé hé sau vé6 nghiém : {
mx+y=m-2.

4. Tim m dé ba dudng thang sau day déng quy :
(d)ix+y=2; (dz) : 2x + 8y = 0; (ng:mx+y,='2‘
5. Hai hé sau c¢6 tuong duong khéng :
X+y=1 x-y=1
{2x +y2y = {-2;; 2y = 2.
_ Huéng dén
1. Nghiém : (2; -1).
2. a) Hai dudng thang triing nhau nén hé ¢6 vé sé nghiém.
b) Hai dudng thdng cdt nhau nén hé c6 nghiém duy nhat.
3. a) m=-1 b) m = -1. :
4. (dy) va (dy) cét nhau tai diém M(6; —4). Thé toa d6 M vao phuong
trinh cua (dz). Pdp s6 : m = 1.
5. Hai hé cung v6 s0 nghiém nhung khong tuong duong vi hai tap
nghiém cua moi hé khac nhau. ;

3. Gidi he fhting loints bing pitng filuity the

. KIEN THUC CAN NHG
e Dung quy tdc thé bién déi hé da cho dé dugc mét hé, trong do co
mét phuong trinh mét an.

o Gidi phutong trinh mét an vica cé réi suy ra nghiém ciia hé da cho.
. MOT SO PE KIEM TRA 15 PHUT

PE S0 1
[x +y=10
]31{ -2y =0.

2. Xdc dinh a, b dé do thi ham s6 y = ax + b di qua hai diém A(1; 0)
va B(2; 1) :

1. Gidi hé phuong trinh :

15
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. Giai hé phuong trinh : {

. Tim cédc gid tri m dé hé sau ¢6 v6 86 nghiém : {

Giai

. [2¥ysi0 [y =10-x
. Taco: <>
3x -2y =0 13x-200-x =0
y=10-x - x=4
x =d y=6

Hé c6 nghiém duy nhat (4; 6).

. Thé toa do A va B vao phuong trinh y = ax + b, ta c6 hé :

a+b=0 b=-a b=-a a=1
— o, i, o
28 + b =1 2a-a=1 e b= ~1.

PE SO 2
X 1
. Giai hé phuong trinh : <y 3
S+ v =12
. Tim céc hé s0 a, b biét ridng hé phuong trinh :
=g
{ax b ¢6 nghiém la (1; -2).
bx —ay = -5

Giai

. Diéu kién : y # 0. Hé dugc dua vé dang :

3x-y=0 ¥y = 3x 4y=3x {x=3
= = =
x+y=12 X +3x =12 X=3 y=9

LS L%

Hé c6 nghiém duy nhat (3; 9).

. Vi (1; -2) la nghiém ctia hé, nén thé x = 1; y = -2 vao hé, ta dugc :

a-2b=-b a=2b-5 a=2b-5 a=-3
| @{ | @{

lbi2a=-5 = |b+22b-5=-5 _ |bel by

PE SO 3

Pxry=1

X -y =n2

3x-2y=6 (1)
mx+y=-3 (2

Giai
N§x+y=1 ify=x~\/§
iﬁxhy-—-l




X

I}

Jy — %2 [
&=
[ﬁx e T R
Hé c6 nghiém duy nhat : (1;1 - /2).
2. Tw(2) > y=-mx-3. Thé y vao phuong trinh (1), ta dugc :
3x-2(-mx-3)=6 << x(B8+2m)=0 (¥)
Hé c¢6 vo s06 nghiém khi va chi khi phuong trinh (¥) ¢6 v6 s6 nghiém

=

1
1-+2

]

o E2m=0 & m:—%.
Chu y : C6 thé xét diéu kién dé hai dudng thang trang nhau.
PE S0 4
1. Giai hé phuong trinh sau : V2x - fsy -1
X + 3y = 2.
2. Tim m dé hé phuong trinh sau vé nghiém :
X+my=1 (1)
mx -3my =2m+3 (2)
Giai
1. Ta eb : @x-ﬁy=1 > Nﬁx—ﬁyzl
x+ /By =2 |x = By +42
V2(-/8y +V2) - Y3y =1 = 2 s e
x = 3y + 2 y- 2o

Hé c6 nghiém duy nhat : [1; V6 :; ‘E}
2. Tir(l) > x=1- my. Thé x vao phuong trinh (2), ta dugc :
m(l — my)— 3my = 2m + 3 ¢ —(m?+3m)y=m+3 )
Hé v6 nghiém khi va chi khi phuong trinh (¥) v6 nghiém
{m2+3m=0 o {m(m+3)=0
m+3%0 m+3=#0

& m = 0.

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO
1. Giai hé phuong trinh :
& {2x+y=3 b) {(ﬁ—l}x—y=\/§

X~ ¥ =5 ix+(«/§+1)y:1
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-3 2
-+ =
X-y 2x+y
4710
X-y 2X+y

-2

c)
2.

2. (iai va bién luadn hé phuong trinh :

2mx+y =5 mx+y=m
a) b) -
mx +3y =1 x+my=1

{ax+y=b
c)
x-y=2

. o= 3
3. a) Tim m dé hé phuong trinh sau v6 nghiém : i
mx — 4y = -5.
b) Tim m dé hé phuong trinh sau ¢6 nghidm duy nhat :
m-2x+y=3
x+y=1.
4. Tim m dé ba dudng théng sau day dong quy :
(dy): 2x+3y=T; (dg) : x — y = 6; (ds) : 3x + my = 13.
3X-y=2-m

.UI‘

Tim cdc gid tri cia m dé hé phuong trinh : 1[
(X+2y=m+1

¢6 nghiém (xg; yo) va sao cho x; +y; dat gia tri nho nht.

6. Giai hé phuong trinh :

X + =1 1 —_ o
a){ y g fmlxl -y =m
x~‘y|=—l “xi-&-my:l.
Huéng déan
1. a) (3;-3) byl 1
; 2 2
¢) Dat ‘u= . s y= <. bE ,{@1_1}
X-y 2x + y g 4

2. a) Tacé : 2mx+y=h = ‘yvy=2mx+5
Thé vao phuong trinh mx + 3y = 1, ta dugc :
mx+82mx bl =1 o “Tmx==3411")
o Néum=0: (*) vdnghiém, khi d6 hé v6 nghiém.

o Neum#0: (*) & x= —E. Hé cé nghiém : (—E; 1]
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Dap s6 :m = 0 : hé v0 nghiém.
m # 0 : hé ¢6 nghiém duy nhat : [—3; 1}
m

b) Tacé: mx+y=m = y=-mx+m

Thé y vao phuong trinh x + my = 1, ta dugc :

x+mmx+m)=1 < (1'—m2)x=1—m2

e NUl-m?’=0 & m’=1 & Im|l =1 & m=z#1
; . xe R
Hé ¢6 v 80 nghiém : m=1 : b -
Iy =1 -
e Néul-m?20 & m=¢#l

Hé c¢6 nghiém duy nhét (1; 0).

c) o ax-1. Hé cé nghiém : [b+2~; bwza]-
a+1 a+1
= -1 » . R
° [a Heé c¢6 v6 s6 nghiém : 55
lb=-2 y=x-2.
=-1
ol Hé v6 nghiém.
b= -2
3. a) m=-2 by m# 3.
4. m = 2.
5 oml
17

6. a) Xét hai trudng hgp : y >0 va y < 0. Pdp s6 : (0; 1).
b) Pat u=|x| 20. Pdp s6 :(1;0) va (-1: 0).

$4. Gidi he flutong bints bing frluiing flife cing dui 56

A. KIEN THUC CAN NHG

a) Nhéan hai vé cia méi phuong trinh véi mét sé thich hop (néu cdn)
sao cho cde hé sé cia cung mot dn nao dé trong hai phuong trinh
cua h¢ la bang nhau hodc déi nhau.

b) Ap.dung quy tde cong dai s6 dé duoc mét hé phuong trinh mdi,
trong dé mét phuong trinh c6 hé s6 cia mét trong hai dn bing 0
(titc la phuong trinh mét dn).

c) Gidi phuong trinh mét dn vita ¢é roi suy ra nghiém cia hé da cho.
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B. MOT SO DE KIEM TRA 15 PHUT

PE S0 1
2x -3y =2
: 11 hé inh : !
1. Giai hé phuong trin 1—5x+2y:3..
: " 3x -6y =1
2. Tim m dé hé phuong trinh sau ¢6 nghiém duy nhat : e
5% — my = 2.
Giai
: 2x -3y =2 10x - 15y =10 2x -3y = 2
1. Tach: < 5
-6x+2y =3 -10x +4y =6 -11ly =16
fpeai2 o *‘i—?
o 11 <
12z ~ 3y = 2 g e
! : 11 .
3x - By = 15x% - = = = -1 (*
5 e 0 x -6y =1 i 156x - 30y =5 : (3m - 30)y = -1 (*)
bx -—my =2 15x - 3my = 6 3x-6y=1

20

. Giai hé phuong trinh : {

Hé c6 nghiém duy nhat khi va chi khi phuong trmh (*) ¢6 nghiém
duynhdt & 3m-30#0 < m=10.

PE SO 2
x - 242y =5
ﬁx+y=1—~,ﬁa.

Tim a, b dé hé phuong trinh : v LR T S
2ax - 3by = 6
Gidi
e [x - 242y = 5 J2x - 4y = 10
1\/_x+y:1- J_x+y 1- J_
1-2J_
5y =1- 2410
x-ZJ_y+J—
e (2~/_ 3J'1 2J_
Hé c6 nghiém : = :




. Thé x = 3; y = -2 vao hé da cho, ta dugc :

83a-2b=3 6a—-4b =6 10b=0 b=0
: & 2 - &
6a +6b =6 6a + 6b = 6 3a-2b=3 g =1
PE S0 3
J§x+2\/§y'=5'
. Giai hé phuong trinh :
g 3J§x—\/§y=g.
e 5 : ok mx+3y =1
. Tim m dé hé phuong trinh sau v6 nghiém :
-2mx +y = 5.
Giai
ok V2x + 28y = 5 . Ex+2By=5
i 9
3J§x—J§y=§ 6J§x—2J§y:9
= 7V2x = 14 S x =2
iﬁx+2~/§y=5 y:l/é:i
Hé c6 nghiém : (JE; :/ZE]
1 = o} = — *
il mx +3y =1 . mx+3y =1 & mx = =2 (")
2mx+y=5 -6mx + 3y =15 2mx+y=5

Hé vo nghiém khi va chi khi phuong trinh (¥) v6 nghiém

{m:O
P ot m = 0.
-4+ 0

PE SO 4
Q+¥2)x+1-2)y=5

. Giai hé phuong trinh :
{(1 +N2)x + (1+2)y = 3.

. Tim gi4 tri cia m dé dudong thing y = mx + 2 di qua éiao diém cua
hai dudng thing (dy) : 2x + 3y = 7 va (dy) : 3x + 2y = 13.

Giai
A+V2)x+0-+2)y=5 22y = -2
(1+~/§)x+(1+\/§}y =3 v {(1+J§)x+(1w/§}y =B

+ Taee: {
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1
b= g i JE
742 -6
X% = )
2
2. Toa do giao diém cia (d,) va (dy) théa man ha :
(2x +8y = 17 [4x + By = 14 fGx =25 [x=5
4 — e A <= \
18x + 2y = 13 |9% + 6y = 39 2%+ 8y =7 ly = -1
Thé x = 5; y = =1 vao phuong trinh y = mx + 2, ta duge :
' -1 =56m+ 2 = mz—g.
PE SO 5
3 2 B,
1. Gidi hé phuong trinh : {~ 7 “**¥
i 10
- = 2.
Xy - @x+y
" e = - =¥ =i gx—y :—3
2. Tim m dé hé phuong trinh sau c6 nghiém duy nhat :
¢ |mx+ 3y = 4.
Giai
: . !‘_ =% __2
1. Batu= 1 LR . Ta c6 hé : <3u+v
X-y 2% + ¥ [4u —5v = 2
b
4—-151.1 +#6v=-10 o f-llu=-8 5 5
{4u - 5v = 2 -3u + v=-2 V*jl_
11
J 1.8 X~y =0 . G
~ g 0 =
Hoat T Sy > i
2ian 2 18x - By =11 S
2x+y 11 12x +y =11 SR
y=2x+3
2. Viét lai hé m 4
Y= ——X+ =

Hé c¢6 nghiém duy nhéat khi va chi khi hai dudng thing cdt nhau

Sl m # —6.
3




C. BAl TOAN TUONG TU VA NANG CAO
1. Giai hé phuong trinh :

2x-Ty =1 b) 2x +3y =3
21x - 6y = -3 “|7x+ by =16
12+ 11:l _ '42* 12 o
e - <+ —
e ia gl Yor e
e : 3 =1
x-2 y-1 : X+2y x-2y
2. Tim m dé hé phuong trinh sau ¢6 nghiém : '
[2mx+y=5 . [4x ~my =2
1mx+3y:1 ‘ |lmx =y =1.
: (9% — L-A@
3. a) Tim m dé hé phuong trinh - e
1mx +3y =4
¢6 nghiém (x; y) vax < 0;y > 0.
3 3x -6y=1
b) Tim m dé hé phuong trinh { i
5x —my =2
c6 nghiém (x; y) vax < 0; y < 0.
Huéng dan
\
1. a) [-l; SaRE ) {E; 6| d) [3; ﬁ}.
5 5) 4 2

2. a)m=0.

b) m = -2 (Xét trudng hop hé c6 nghiém duy nhat va c6 vo s6 nghiém).
3. a) —g‘:'m«:?-. b) 10 < m < 12.
3 4

5. Gidd bai lodn bang cdch lify hé filiiong linds

A. KIEN THUC CAN NHG

Gidi bai todn bang cdach ldp hé phuong trinh.

¢« Budc 1.Ldp hé phuong trinh :
— Chon hai dn va dat diéu kién thich hop cho ching.
— Biéu dién cdac dai litong chua biét theo cdec dn va cde dai liong

da biét.

— Ldp hai phuong trinh biéu thi méi quan hé giita cde dai luong.

e Budc 2. Gidi hé hai phuong trinh noi trén.
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e Buwébe 3. Trd loi : Kiém tra xem trong cdc nghiém ciia hé phuong

trinh, nghiém nao thich hop vdi bai todn va két ludn.

B. MOT SO PE KIEM TRA 15 PHUT

24

PE SO 1
Hai voi nuée cung chay vao mot bé khong c6 nude 4 gig 48 phut sé
day bé. Néu mé voi thd nhat trong 3 gio va voi thd hai trong 4 gid

thi duogc —E bé nude. Hoi moi voi chay mét minh thi trong bao lau
méi day bé ?
Giai
Goi x 1a thoi gian dé vdi thit nhat chay mot minh thi day b€ (x > 0)
y la thoi gian dé voi thd hai chay mot minh thi day bé (y > 0).

2 o X 1 A 2 5
Mot gig, moi voi chay duge 2 va — (phan nudc trong bé).
x y

Vi ca hai voi chay cing mdt lde thi mat 4 gig 48 phut hay 353 gid

nén 1 gio ca hai cung chay dugce 2—54 bé.

+

R

Ta ¢6 phuong trinh : &
y 24

Voi thi nhat chay 3 gio, voi thd hai chay 4 gio sé duge —i— bé, nén

’cacc‘)ru::é:3.1+-‘11.i:E
X y 4
s S 5
_+_=§
= L = %
Vay ta ¢6 hé phuong trinh :
ay ta c6 hé phuong tri g i
—_—— — = —
Vg g
s 1 1 !
Patu= —;v= = (u,v>0),tacohé:
X ¥
u+v=i 3u+3v=§- u'=.-1.-
FEE N e o
Ju+4v = — 3u+4v::— v = —
4 4 8

Ta tim duge x = 12; y = 8 (théa diéu kién x > 0; y > 0)
Trd i : Voi thd nhat chdy mét minh day bé trong 12 gid¢, voi tha
hai chay m6t minh day bé trong 8 giv.




PE S0 2
Tim mdt $6 ¢6 hai chir s6, biét ring téng cta hai chir s dy bang 12
va khi thay déi thit tu hai chir s6 thi dugc mét s6 16n hon s6 ca la 18.
Gidi - 53 _
Goi x, y 1a cdc chit s6 hang chuc va hang don vi cta s6 da cho; 0 < x;
y <9; x,y € N. Khi d6 hai 86 c6 dang E:l_{)x+y vi yx =10y + x.

Ta ¢6 hé phuong trinh :
Ix+y=12 x+y=12 )X
|ty e 18l By 0T o ot yud 50T bl
Trd loi : S6 can tim 1a 57.
PE SO 3
Hai xe cung khdi hanh mét ldc ¢ hai tinh A va tinh B cdach nhau
60km. Néu di ngugc chiéu thi gip nhau sau 1 gig; néu di cing chiéu
thi xe di nhanh s& dudi kip xe kia sau 3 gio. Tim van toc mdi xe.
: Giai
Goi x la van téc cia xe di nhanh, y 14 van téc chia xe di chdm
(x, y > 0; x >y va x, y tinh bang km/h).
Sau 1 gio hai xe gap nhau, nén ta cé phuong trinh : X +y =60
Sau 3 gid méi xe di duge 3x; 3y (km) va gap nhau, nén ta c6 phuong
trinh : 3x — 3y = 60.
Véy, ta ¢6 hé phuong trinh :
X +y =60 {3x+3y=180 o {x=40
3x - 3y = 60 3x — 3y =60 y =20
(x = 40; y = 20 théa man cédc diéu kién da néu)
Trd loi : Xe di nhanh ¢6 van téc 40 (km/h), xe di chdm c6 van téc
20 (km/h).
PE S0 4
Mot manh vudn hinh chit nhét ¢6 chu vi 34m, néu tang chiéu dai
thém 3m va téng chiéu rong thém 2m thi dién tich ting thém
45m”. Tinh chiéu dai va chiéu rong cia manh vuon.
Giai
Goi x, y 1an lugt 14 chiéu dai va chiéu rong cua manh vudn (x, y > 0).
Chu vi cua vuon la 2(x + y) (m), nén ta ¢6 phuong trinh :
20x +y) = 34 eyl xay=17
Dién tich ctia vudn lic ddu 1a xy (m?®); dién tich cia vudn lic sau 1a
(x + 3)y + 2) (m?).
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Theo bai ra, ta ¢6 phuong trinh : (x + 3)(y + 2) = xy + 45

i e e
Vay, ta c6 hé phl_t't:mgtrmh:1(1h{+8‘_)(31+2)-:x}/r+45
X+y=17 s 2x + 2y = 34 o y=5 el =12
2x + 3y =89 2x + 3y = 39 x+y=17 Y =5

Trd 15i - Chiéu dai, chidu réng cia manh vudn 1a 12 (m) va 5 (m).

PE 80 5
Hai loai quang chita 75% va 50% sdt. Tinh khéi lugng cta méi loai
quang dem tron dé dugc 25 tan quang cé chia 66% sat.
Giai
Goi x, y la khéi luong cia mbi loai quang chia 75% va 50% sit
(x> 0;y > 0; x, y tinh bang tan).
Ta ¢6 hé phuong trinh :

{ e ;
{X+y:25 {“} £ c:’{x+y=25

<43 1 33
75%x + 50%y = 25.66% —x+-—2-y g 3x + 2y = 66
2x + 2y = 50 x =16 X =10
= e
3x + 2y = 66 X+y=25 y=93

Trd loi :  Loai quiang 75% sét can 16 (tan),
Loai quing 50% st can 9 (tan).

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO
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1. Mbét vat cé khoi lugng 124g va thé tich 15cm?® 1a hop kim cia dong

va kém. Tinh xem trong dé c¢6 bao nhiéu gam déng va kém, biét
riing 89g déng cé thé tich 10em” va 7g kém c6 thé tich lem®,

. Hai nguoi cung lam chung mot cong viéc trong 4 ngay thi xong.

Néu ngudi thi nhat 1am mot minh trong 9 ngay, roi ngudi thd hai
dén cung lam trong 1 ngay nita mdi xong. Hoi moéi nguoi lam mot
minh thi trong bao lau sé xong cong viéc ?

. Mot 6 t6 du dinh di ti A dén B trong mot thoi gian nhat dinh. Néu

xe chay mdi gi& nhanh hon du dinh 10km thi dén noi sém hon du
dinh 3 gid; néu xe chay cham lai méi gio 10km thi dén noi cham
5 gio. Tinh van toc cua xe lic dau, thoi gian dy dinh va quang
dudng AB.

Hudéng dan

. Goi s6 gam dong va kém la x va y.




Xty =124
Ta ¢6 hé phuong trinh : {10 1
: —X+—=y=15
89 7
Bdp s6 : Dong : 89g; kém : 35g. : :
2. Ddp sé : Ngudi tha nhat lam 12 ngay, ngudi tha hai lam 6 ngay.
3. Goi x 14 s6 chuyén clia xe thit hai; y 1a sé chuyén cta xe thy ba.

3

T 66 hig §X+x+y—50

3x +2,6x + 3y =118
Ddp sé : Moi xe chd tha tu 1a : 24; 16; 10 chuyén.

4. Pdp s6 : Van téc xe : 40 (km/h); thoi gian du dinh : 15 (h); quang
duong : 600 (km).

ON TAP CHUONG lii
MOT SO PE KIEM TRA 1 TIET

PE S0 1
; o g : 2% Lotkx e yEl
1. Tim k dé hé phuong trinh sau ¢6 nghiém duy nhat : ﬁ .
; |-x+y =1
2. Giai hé phuogng trinh :
= = e
2 2x + by = -13 b) X + 2y
-5x + 6y = -23 y~3x =17.

3. Tim m dé hai dudng thing (d;) : 8x + my = 3 va (dy) : mx + 3y = 3
song song vdi nhau.

4. Hail nguoi cing lam viée trong 15 gig thi duge é cong viée. Néu
ngudi thi nhat lam mot minh trong 12 gid; ngudi thd hai 1am trong
20 gio thi ca hai lam dugc % cong viéc. Hoi méi ngudi lam riéng

thi trong bao lau sé lam xong.

Giai
: kx +y=1 kx +y =1 (1)
1. Tach: =
“x+y=1 y=x+1 (2)

Thé y tir (2) vao (1), taduge : kx +x=0 < (k+1x=0
Hé c¢6 nghiém duy nhdt < phuong trinh (*) ¢6 nghiém duy nhat
& k+lz0biecs kgl
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[2x + By = ~183 o 10x + 25y = —65 i 37y = -111
|-5x + 6y = -28 ~10x + 12y = -46 ox + 5y = -13
y:—-3 Xx=1
= =
2x + by = -13 y =-3.
_ 19
2y =4 =-2v+ 4 = —
b]TMé:"‘[“ay—? =1 L e
[y ~3x = ly -3(-2y +4) = by id
| 10
X =
| 7
—
=
-
3x+my=3 (1)
Ta xét hé :
. {mx+3y=3 (2)
Tl = x= 3—my' Thé x vao (2), ta dugc :
2= el s 9imiy=0-8m ()

Hé vo nghiém <  Phuong trinh (*) v6 nghiém -
J9 —m® =0

& om=-3.

[9-3m #0

Vay hai dusng thdng song song < m = -3,

. Goi x, vy 1a thdi gian d& nguoi thi nhat va thd hai lam mét minh

xong cong viéc (x, y > 0).

Mbi gi ngudi thd nhat lam duge 3 cong viéc; nguoi tha hai lam

X
15.}— + 15.-1— = l
Bk i : X ¥ B
duge = cong viéc. Ta c6 hé phuong trinh : : goi)
X 19 20—
X y b
1 B! & ;
Patu= —;v=— (u>0,v>0) Tacé hé phuong trinh :
X 2,
15u+15v=—1- 2 40v=l v:-—l——
6 60u + 60v = — e e 120
“ 1 8 Wik 1
12u + 20v = — 60u + 100v = 1 12u + 20v = — (8 = —
5 i 5 | 360

Vay :x = 360; y =120.




Trd loi - Nguoi tht nhat lam xong cong viée trong 360 gid; nguoi
thit hai 1am xong e¢bng viéc trong 120 gid.

PE SO 2
. Giai hé phuong trinh : ;
42x+3y:4 = sz_yz_.z;
x+2y =5 16x+,.y':7.

Tim a dé hé sau ¢6 nghiém duy nhat : {ax =
: x +ay=1.

Hai hé phuong trinh sau ¢6 tuong duong véi nhau khong ?

j2x+y=1 ‘ [x-y=3

va 4

|12x+y=2 x-y =1
Mbt manh vuon hinh chit nhat ¢6 chu vi 140m. Ba lan chiéu rong
16n hon chiéu dai 12 10m. Tinh chiéu dai va chiéu rong cua manh
vuon.

Giai . .
2x +3y =4 205-2y)+3y=4  ly=6 x =7
&> & =
X+2y =58 x=508-2y x=5-2y y=6
Hé c¢6 nghiém duy nhat : (=7; 6).
e 3
~y=-4 Bx =3 B
b) ey S i = 8
6x+y=1T 2x -y =-4 19
’ W=
4
3
Hé ¢6 nghiém duy nhat : (E i J
- (8’ 4
Tacd: x+ay=1 = x=1-ay
Thé x vao phuong trinh thi nhat, ta duge :
al—ay)+y=a o (1-ady=0 i
Phuong trinh () ¢6 nghiém duy nhat < 1-a’#0
& (1l-all+a)20 < axtl
Vay hé c6 nghiém duy nhat < a # 1.
Ta thdy méi hé da cho déu vo nghiém vi trong moi hé biéu thi cho
hai dudng thidng song song, vy hai hé tuong duong véi nhau.
Goi x, y 1an luot 1a chiéu dai va chiéu rong cia manh vuon (x > 0;

y > 0; X, y tinh biang m). Chu vi la 140m, nén ta cé phudng trinh :
Ax+y)=140 & x+y=10
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Ba lan chiéu réng 16n hon chiéu dai 10m, nén ta ¢6 phuong trinh :

3y —x=10
VAy, ta c6 hé :
x+y=70 . 4y = 80 5 yI=20 o x =50
3y -—x =10 x+y =170 x=T0-y y =20

Trd loi : Chidu dai va chiu rong ctia ménh vudn lan lugt 1a 50m
va 20m.

PE s0 3
1. Giai hé phuong trinh :
x+y=ﬁ\/§ 3x -2y = -13
a) b) +
x -8y =1 2x + By = 4.

2. Tim a, b dé dudng théng (d) : y = ax + b di qua hai diém A(2; -3)
va B(-1; 4).
i 3 | 1
3. Tim m dé hé sau v6 nghiém : Jx b i)
lmx+y=2m (2
4. Tong hai s6 bing 30. Hai ldn s6 nay nho hon bén lan s6 kia la 12.
Tim hai s6 d6.

Giai
- X+y=-3 (1+3)y = (1 ++/3)
1. a) o
x -8y =1 X+y=-V3
=] = i
= Y F x=1-8
, x+y=-V3 y=-1

Hé c6 nghiém duy nhat (1-+3; -1)..
{3;: — 2y =-13 ' {Sx — 4y = -26 {my =38
< : &>

2x +by =4 6x + 15y = 12 3x -2y =-13
y=2 x = -3
=3 B e : _
3x =2y = -13 e

Hé c6 nghiém duy nhat (-3; 2).
2. Thé toa d¢ ctia A, B vao phuong trinh y = ax + b, ta c6 :

2a +b = -3 . Sa- 7 | 3
= £ e
—a+b=4 ~-a+b=4
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. Taco: (1)< x=1-my. Thé x vao (2), ta duge :
ml-my+y=2m < (A-mdy=m (¥
Hé v6 nghiém khi va chi khi phuong trinh (*) vé nghiém

foi
&> e 0 = m=#+1,
m = 0 .

. Goi hai s6 14n lugt la x, y. Ta ¢6 hé phuong trinh :

x+y =30 2 x+vy =30 {12 x+y=30
2x +12 = 4y 2x -4y = -12 x—-2y =-6
3y = 36 e
x+y=230 ' y=12
Trd loi : Hai 86 can tim 1a 12 va 18.
PE SO 4
. Giai hé phuong trinh :
< V2x By = -1 b) e ”53“” g
X
(1++3)x -2y =42 E*’%:?-
2x-8=10
. Tim a dé hé phuong trinh 3 ¢6 nghiém duy nhét,

ax+(a—-1y =—
=y
. Hai nguti cung lam mot cong viéc trong 7 gidy 12 phit thi xong.
Néu ngudi thi nhédt lam trong 6 giy; ngudi thd hai lam trong 3 gio
thi ca hai ngudi lam duoc % cong viée. Hoi néu moi ngudi lam maot
minh thi trong bao lau sé xong.
Giai
Vex -3y = -1 = 2x — By = —/2
1 +B)x -2y =2 (3+3)x -6y =6
1++3)x =6 +2 & x =2
V2x — By = <1 y =43
Hé c6 nghiém duy nhat : (+2;3).

: 2) Taco: {

4x - 3y = -10 (4% ~ 8y = -10
b) Ta ¢6 : it &> s

2x+65y =8 4% + 10y = 16

13y = 26 5 Jx:—l

4x - 8y = -10 =2

Hé c¢6 nghiém duy nhat : (-1; 2).
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9% —3=10 x:é
2

Ta ¢o : 1 3 < 3
2
3
X=—
9 : 3 3
(a=-ly=——--a (=
y 5 o )

Hé c6 nghiém duy nhat khi va chi khi phuong trinh ( "‘} cé nghiém
duy nhdt < a-120 < a=l

7 givy 12 phat = ? git
Goi x, y la thoi gian dé ngudi thi nhat va ngusi thd hai lam mot
minh xong céng viéc (x > 0, y > 0; x, y tinh theo gig). :

4 o g Jes Lt | e e ekl Ji ks
Mot gio ngudi tha nhat lam duge — c6éng viéc, mot gid ngudi thd

X
hai lam dugc = cong viéc.
g
} s | b
_+—:£
2! : 2 SIS ;
Ta c6 hé phuong trinh :
2 P g 6 3 2
v e i —
> A, S
3 1 1
Patu= —:v=— (u>0,v>0). Tacé hé phuong trinh :
X 1
u+v=—5- 3u+3v=— 3u:~1— u=i
36 & : = 4 ; = 112
16u+3v_ B6u + 3v = — u+4vs— vV =—
l 36 18

Vay x=12;:v =18
Trd loi : Ngudi thd nhat 1am mot minh trong 12 git; nguoi thi hai
lam mét minh trong 18 gid.

PE SO 5
. Gidi hé phuong trinh :
\/_X—(1+J_)Y_‘_\/_ B) {3x—5y=—7
(1+J_)x 1+42)y =2 -8 2x +3y = 8.




. Tim m, n dé€ hai hé phuong trinh sau tuong duong :
{x—3y='—1 {2mx+5y=l
va

2x + 3y =17 -2x + ny = 4.
o Al e e mx-y=1
. Tim m dé hé sau ¢6 v0 s6 nghiém : { »
~X+y=-m.

. Mot 6 to di trén quang dudng AB véi van téc 50km/h roi tiép tuc di
tit B dén C véi van t6c 45km/h. Biét riang quang dudng ti A dén C
1a 165km va thoi gian di ti A dén B it hon th¥i gian di ti B dén C

la -% gig. Tinh thoi gian 6 t6 di trén hai quang duong AB va BC.

Giai

o PBx-(1+2)y=-3 - x =2
L+V3x-A+2)y =2 -3

Hé ¢6 nghiém duy nhat : (2 3).
3x -8y =-7 6x — 10y = -14
b) &

2x +3y =8 6x + 9y = 24
19y = 38 y=2
.
3x -8y = -7 x=1

Hé c6 nghiém duy nhét : (1; 2).
x -3y =-1 x=3y-1
=
2x +3y =17 2By -1)+3y =17

x=38y-1 x=2
=
9y =9 y=1

Thé x = 2 va y = 1 vao hé tha hai, ta duge :
4dm+5.1=1 m=-1
{ o §
(212 e l=4d n==8

. Gi4ihé : {

Thit lai :m =-1van =8, tacé hé : J~2x+5y_= )
; |-2x +8y =4
Hé c6 nghiém (2; 1)
Vay v6i m = —1 va n = 8 thi hai hé phuong trinh tuong duong.
. Tu phuong trinh : -x+y=-m=>y = x - m.
Thé y vao phuong trinh thd nhat, ta duge :
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mx-(x-m=1 < m-x=1-m (%)
Hé c6 vo s6 nghiém khi va chi khi phuong trinh (*) ¢6 v6 s6 nghiém
{m <1 =0
= < T me=l
1-m=0
4. Goi x 1a thoi gian 6 t6 di tit A dén B (x > 0; x tinh béng gid)
y 1a thoi gian 6 to di tir B dén C (y > 0; y tinh bang gid).
Quang dudng AB bing 50x (km); quiang dudng BC bang 45y (km).
Ta ¢6 hé phuong trinh:

50x + 45y = 165 . {50x+45y=165

y—x=% -50x + 50y = 25
95y =190 y=2
& 1 = 3
A X =—
. 2 2

Trd loi : Thoi gian 6 t6 di trén quang duong AB la g gid; thoi gian
6 t6 di trén quang dudng BC la 2 gid.
B. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO

1. Giai hé phuong trinh :
{2X+3y=3 ) {J}{+3»24y+1=2

Tx + 5y =16 2vx +3 + Jy+1 =4
o
Jx Jy 36

. ——6—+£:1.
x oy

2. Gidi va bién luan hé phuong trinh :

B {ax-i-y:az B) {3x—6y=1
x+ay=1 5% —ay = 2.

e
3. a) Tim m dé hé sau c6 nghiém duy nhat : 1% "% =2
X+ay:2_

X+ 2ay =1

b) Tim a dé hé sau cé vé sb nghiém :
(a-1)x+4y = 2a - 3.

[2x + (92% - 2)y = 3a

¢) Tim a dé hé sau v6 nghiém : 1 .
X+y=1.
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2x +3y =5 x+2y =3

d){""y=2 e) ix—y=2 f {x+y=1
et x+4dy=a : ax —4y = -6.
Huéng dén
1. a) (3;-1) Sz
b) Patu=Vvx+3;v= y+1. BDdpsé:(1;-1)
¢) Patu= -j—;; v = % : Dap s6 : (1296; 144).

T
5 ) ax+y=a (1)
x+ay =1 (2)

Tu(2) > x=1- ay.

Thé vao(l): a—a’y+y=a’ & (1-a’)y=2a’-a
2 _
o Néuaztl tach:y=——2 .Khidéx:—al——i—?-i—{
a+1 ‘ a+1l
; o R a
Hé ¢6 nghiém duy nhat : : ;
a+1 a+1
o Néuas=1: “(*) < 0y=0
; ; R
Vay hé cé6 v6 sé nghiém : {KE
y=1-x

e Néua=-1: (*) < Oy=2(v6 nghiém)
Vay a = -1 : hé v6 nghiém.
b) a = 10 : hé v6 nghiém.
a=a" 1
3(10-a)" 3(10-a))

a # 10 : hé ¢6 nghiém duy nhat : [

3. a)asOvaasl b)a=2. c)a=ﬂ§.

(*)
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Chuong IY. HAM SO y = ax® (a # 0)
PHUGONG TRINH BAC HAI MOT AN

$1. Ham s6" y = ax’ (a # 0)
YDé thi cia him o0"y = ax (a % 0)

A. KIEN THUC CAN NHG _
e Ham s6 y = ax® (a #0) xde dinh véi moi gid tri cia x thude R.
e Néu a > 0 thi ham sé nghich bién khi x < 0 va déng bién khi x > 0.
Néu a < 0 thi ham sé dong bién khi x < 0 va nghich bién khi x > 0.

e D6 thi ciia ham s6 y = ax” (a #0) la mot parabol di qua goc toa do,
nhan truc Oy lam truc doi xitng, O la dinh cia parabol.

Néu a > 0 thi parabol ndm phia trén truc Ox; néu a < 0 thi parabol
ndm phia dusi truc Ox.

B. MOT SO BE KIEM TRA 15 PHUT
PE SO 1
1. Cho ham s6 y = ax”.
a) Xdc dinh a, biét rang dé thi (#) cia ham s6 di qua diém A(2; —4).
b) Vé dé thi cha ham sd v6i a vua tim duge ¢ cau trén.

2. Chohamso :y = f(x) = —gxz.' So sanh {2 +4JE_;] va f[z i \/E)

4

3. Tim gid tri nhé nhat cia ham s6 : y = (m® + 1)x*
Giai ya
1. ) Ae (P =>-4=a(2’>a=-1 Z ~ 7
Tac: y=-x.
b) Ve dé thiy = -x
Bang gia tri :
g i 2 e
y 1 —4 =F 0 =14
D6 thi () cua ham sé la mét parabol ¢6
dinh 1a O va truc Oy 1a truc déi xing (Xem hinh vé).
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S ““2‘ <0 thi hiim 86 ngtich bisn khi'x > 0.

<2+J§{2+J§ iyt f[2+v@]>f(2+\f§}

4 4 4 4

Vay : 0

. Tacét: m*+1>0, vii moi m thuéc [R. Vay gid tri nhé nhat cia
ham s6 la 0, khi x = 0. '
PE SO 2
. Cho ham s6 y = fix) = x°.
a) Vé do thi cia ham s6.
b) Tim gia tri 16n nhat, nhé nhat cia ham s6 khi x théa man 0 < x < 2.
. Tim gia tri cia m, biét rang ham s6 y = (1 — m)x® dong bién khi x > 0.
. Cho ham s6 v = (m — 1)x>. Tim gi4 tri cha m biét do thi (¥ cia
ham sé di qua diém A(2; -4).
Giai
. a) Bang gia tri :
x| -2 -1 0 1 2
s aGEe e e B
Dé thi cia ham s6 la mot parabol c6
dinh 14 O va nhéan truc Oy lam truc T
doi xing (hinh ve). TR
b) Tacé a =1 > 0 nén ham s6 dong bién khi x > 0.
Vi “Dexed 'S RO ERS T S Bt <4,
Vay gid tri nho nhit cua ham s6 bang 0, khi x = 0; gia tri 16n
nhét ctia ham s6 bang 4, khi x = 2.
. Ham s6 dong bién khix>0 = 1-m>0 - R
.TacbAe(®P > -4=z=m-1)2"* =5 m-1=-1 = m=0.

PE s6 3

. Cho dé thi hai ham s6 y = x° (#) va y = 2x (d).

Tim toa do giao diém cia (P va (d).

Ol hem sy = —ix? Bist thne difm M(m; ~1) thubc 48 thi cia
ham s6. Tim m.

. a) Vé dé thi cia ham s6 y = 2x°.

b) Vé6i gid tri nao cia m thi dudng thang y = m khong cat do thi
cua ham s6 y = 2x°.
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Giai
1. Phuong trinh hoanh dé giao diém cua (#) va (d) :
; : =0
x> = 2% & ¥-2%=0 & x(x-2=0 [x o
o=

Ta c6 cdc giao diém : O(0; 0) va M(2; 4).

2. a) M(m; —1) thudc do thi nén e ~—j:m2 o mi=4 © m=+2

3. a) Bang gid tri:

1 : 1

X -1 “"2" 0 “2- 1
1 1

y 2 5 0 3 2

P6 thi cia ham s6 la parabol cé

dinh 1a O va nhéan truc Oy lam truc il A
d61 xing. ; LFEOr IR %

b) D6 thi (#) ctia ham s8 y = 2x° n¥im phia trén cda truc Ox.
Pudng thang (d) : y = m 1a dudng thdng song song vdi truc Ox.
Vay m < 0 thi (d) va (#) khéng cdt nhau.

PE SO 4
1. Chohai ham s6 :y=x"vay = 2x — 1.
a) Vé dé thi () va (d) ctia hai ham s6 trén cung mot hé truc toa do.
b) Tim toa do giao diém ctia (%) va (d) (néu co).
2. Cho ham s6 y = f(x) = (m® — 2m + 3)x*. Ching t6 ring ham s6 déng
bién khi x > 0, tif d6 hay so sénh £(v2) va f(JE)
Giai
1. a) Bang gia tri (y = x%)
¢ blg bl i &
vl oy - 0
Pé thi cua ham s6 1a mot parabol (9.
e Bang gid tri (y = 2x - 1)
X ‘ 0 1
v | —1 1

Db thi cia ham s6 12 dugng thing (d)
qua hai diém (0; -1), (1; 1).
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b)

b) Phuong trinh hoanh dé giac diém cua (#) va (d) :
*=2%x-1 & x*-2x+1=0 & '(x—l)2=0 o o x=1
Vay toa do giao diém caa (4 va (d) 1a M(1; 1),
Tact :m>-2m+3=m’-2m+1+2.
=(m-1°+2>0, v6i moi m (vi (m - 1)>>0)
Vay hé s6 a > 0, véi moi m nén ham s& da cho déng bi&n khi x > 0.

Taco: 0<v2 <5 = f(ﬁ)<f(\/5)

Pk s0 5
Cho ham s6 y = %xz.

a) Vé do thi (#) cia ham sé. .
b) Tim trén (%) nhing di€m cdch déu hai truc toa do (khong trung
vdi O).

¢) Tim trén (%) nhitng diém c6é tung d6 bang %

Giai

Bang gia tri :
¥ [a2 o8 1
1 1

sk o g

D6 thi cia ham s6 1a parabol ().

Nhitng diém cach déu hai truc
toa dé nim trén hai dudng phén gidc : y = x hodicy = —x.

2

2

T R gy

S =4
x=9

Xét phuong trinh : %x2=x @x2—2x=0<:>x(x-2)=0¢:>[

Ta c6 hai diém : O(0; 0), M(2; 2). Tugng tu, ta cé : N(-2; 2).
Vay c¢6 2 diém trén (), khong trang véi O 1la M(2; 2) va N(-2; 2).
Goi A(x{,;g)e @ = -g—:%xﬁ > x2=9 > |xl =3

. TR, T~

Ta ¢ hink didms A, [3; -g;} vi Az(—?,; %J
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C. BAI TAP TUONG TUY VA NANG CAO
1. Tim toa d6 giao di€ém cta d6 thi hai ham s6 :

a)y=-2x"vay=-2 b)y:%xzvayz—x.

2. Chohaihimséy=(m+ 1)x°vay = gx 1.
Tim m biét rang db thi cia hai ham s6 cit nhau tai diém c6 hoanh
d6 bing 2.
8. Cho ham s6 y = ( m+1 42)x2. Tim cdc gid tri m dé ham sé dong
bién khi x > 0. ' '
4. V& do thi ciia ham s6 :
a) y = x|x| b)y:xz—xlx|.
Huéng déan
1. a) Xét phuong trinh : —2x% = -2. Pdp s6 : (+1; -2).

b) Xét phuong trinh : —‘lixz =-x. Bdp s6 : (0; 0), (—4; 4).

2. Khix=2>y=23.
Thé x = 2 va y = 3 vao phuong trinh y = (m + 1)x°. Tacé : m = mi.

8. Xét ym+1-2>0 £5 o m> 8.
4, a) Ta cé : y = x|x|

{xg néu x>0

-x? néu x <0.

Y

D6 thi (Xem hinh bén).
b) Tuong tu cédu a).

2. Phatomg link bic hai ml in.

A. KIEN THUC CAN NHO
Phuong trinh bde hai mét dn c6 dang : ax® + bx + ¢ = 0 (a #0).

B. MOT SO PE KIEM TRA 15 PHUT

PE SO 1
1. Tim a, b, ¢ trong mdi phuong trinh sau :
a) x> —2x=0 b) 2x2+x-\(§:1/’§x+1.
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. Giai phuong trinh :
a) x> +¥2x =0 " b) - 6x 5= 0.
. Tim m dé hai phuong trinh sau cé it nhat mot nghiém chung :
xX*-mx=0 (1) va x*-4=0 (2)
Giai '
Jeg) @kl ih = =25 o= 0,
b) Taco: 2x2 +x-v2=+2x+1 & 2x%+(1-+2)x-¥2-1=0
Vay: a=2 b=1-2: je= 2-1

x =0
;-a) x2+J§x=O &> x(x+~./§)=0 &
= =2
b)x -6x+5=0 & x*-2x3+9-9+5=0
e x=8Y=4 & |x—3|=2
(x -3=2 x=5
= =
Lx—S:—Z x =1
- ' x =10
JTaes: (1) e TRE=m)=0 & {
X=m

2 o Ixl=2 o x=312 :
Hai phuong trinh c¢é it nhdt mot nghiém chung <> m = 2.

PE SO 2
. Tim a, b, ¢ trong méi phuong trinh sau :
a) (x-2)x+3)=0 b) (2x -3)x+1)=0.

. Cho phuong trinh : x* + mx — 35 = 0.
a) Tim m, biét ring phuong trinh c6 mot nghiém x = 7.
b) Giai phuong trinh véi m vira tim duge.
. Tim m dé phuong trinh x* + m = 0 c6 nghiém.
Giai
.a)Tac6: (x-2)(x+3)=0 & x*+3x-2x-6=0
& X+x-6=0
Vay:-"a=s1; b=l “c==8 :
b) Taco: 2x-3)x+1)=0 & 2x°+2x-3x-3=10
o Ix-8=0
Vdy: a=2; b=-=1; c¢==3.
. a) Vi x =7 la mot nghiém cta phuong trinh, nén ta c6 :
7?+Tm-85=0 < m=-2
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b) V6i m = -2, phuong trinh c6 dang : x* - 2x — 35 = 0
& x*-2x+1-86=0 & (x-1)Y=36

-

-5

> |X—1|=6 o |VX—“1=6 <:I;‘>: :
|x=-1=-6 X

Vay phuong trinh cé hai ngh.ié'm.: X1 =7; X =-5.
2

. Taco: xX2+m=0 & X =—m.. szzo,nénphucngtrinh

c6 nghiém khi va chi khi-m20 & m < 0.

PE SO 3

. Cho phuong trinh x* + px + g = 0.

Tim p va q, biét ring phuong trinh c¢6 hai nghiém x = 3 va x = 4.

. Giai phuong trinh : (x - 1}x+2)+ 2 =0.
. Tim toa d6 giao diém cua cdc d6 thi hai ham s6 sau :

y=x> vad y=4x-3.

Giai

. Thé x = 3; y = 4 vao phuong trinh da cho, ta c6 hé :

[9+8p+q=0 p=-17 Ll
& _ o
116+4p+q=0 9+3p+q=0 q=12.
x-1)x+2)+2=0 & x+x=0
=0
& ix(x+1)=0 & [x
x =-1.

. Phuong trinh hoanh d6 giao diém cia hai d6 thi (néu cé) :

¥¥X=4x-83 © x-4x+3=0 o x2—4x+4—1=b

o x-27°=1 bt ix—2[=1
Xo=-2=1 X=3
&
x=27-1 x=1
PE SO 4

. Tim m dé phuong trinh sau vé nghiém : x+2x-m = 0.
. Giai phuong trinh : x* — 5x — 6-= 0.
. Tim p, g dé hai phuong trinh sau tuong duong :

x*>-4=0va x+px+q=0.
Giai

. Tacé: x>+2x-m=0 g afr a1 amel

& +1)P=m+1




Phuong trinh vo nghiém <& m+1<0 &5l om o~
"Nhdn xét :Néum+ 120 < m > -1, phuong trinh ¢6 nghiém.
5 25 25

B 2Bk -6=0 e X hxsaa Tt =0
: 2 4 4
( 5)2 49 7
Lt X——=| =— e X——=|=—
e 4 sl 2
xﬂﬁ:i 'x =6
Lo 2 2 > 2
i 7 x = =1,
af T :

8. Tac6 :x°-4=0 o x=12
e Néu x = +2 la nghiém ctia phuong trinh x* + px + q = 0 (*), ta c6 hé
4 B ==
+2p+q=0 = p=0
4-2p+q=0 q=-4
Vay phuong trinh (*) tré thanh x> - 4 = 0 ('dé chinh 14 phuong trinh
thit nhat va hién nhién ¢6 hai nghiém x = +2).
Ta c6 thé xét bai todn sau :
Tim p, q d& hai phuong trinh 4x* + 4x - 3 =0vax*+px +q=0
tuong duong.
3

Ddpsé : p=1; 4= =
PE SO 5
1. Cho phuong trinh x* + (1 + V3)x ++/3=0.
Sé nao sau ddy la nghiém cia phuong trinh : x = 1; x = -1; x = J3:
x = —/3.
2. Giai phuong trinh : x> - 5x + 7= 0.
8. Tim toa dé giao diém clta cdc dé thi hai ham s6 sau :
y:«tlx2 va y=4x+3.
Giai
1. Thay cacgidtrix =1:x=-1;x= V3;x= -3 vao phuong trinh da
cho, tanhdn thdy x =-1vax = B 1a nghiém cua phuong trinh.
(Ching han : v6i x = -\f§, tacé : (—3)2 +(1+ Jg)(mﬁ} + Jé =0
& 3-43-3+4/3=0 (lusn ding). Vay x = -3 1a mot nghiém)
5 256 25

2. > -Bx+7=0 x2~2.§x+2———i—+7=0
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3'

: 2
&> (x--s—] +§=0
2

2
s : 5 R ; 4
Phuong trinh vo6 nghiém wi (x——z-J >0, v6i moi x € R nén

2
[x-é) +§>O, v6i mol X € R.
2 4

Phuong trinh hoanh do giao diém cua hai d6 thi :

4%® = 4x + 3 o 4x°-4x=3 6 TUxf o dx sl =841
e Oy PR Yl lox 1] =9
S
9x—1=2 T
=
2x~-1=-2 1
X = ——

Viy toa d6 giao diém la : (%, 9} va [—%; l}

C. BAI TAP TUGNG TU VA NANG CAO
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1'

Cho phuong trinh : x% —(1+2)x +2 = 0.

S& nao sau day la nghiém cta phuong trinh : x = 1; x = -1;x = J2:

X = —/2.

Hai phuong trinh sau day c6 tuong duong khong :
a)x°—4=0vax’ —4x+4=0.

b) 4> +4x -3 =0va x2+%=0.

Tim m va n dé hai phuong trinh sau tuong duong :
a)x’-1=0vax’+mx+n=0.

b) 4x> +dx -3 =0vax*+mx +n=0.

Tim toa d6 giao diém cta cdc d6 thi ham s6 :
a)y=x"vay=2x-1 b)y=2x*+xvay=5bx
Tim m dé hai phuong trinh sau c¢6 it nhat mot nghiém chung :
a) x>-4=0vax’-mx=0.
b)x*+2x-3=0vax’+mx+6=0.

) X2 +2x-3=0va2x’ +mx-6=0.

a) Tim m dé phuong trinh x* + m — 4 = 0 v6 nghiém.

b) Tim m dé phuong trinh x* + 2mx + 1 = 0 ¢6 nghiém.




Huéng dén
1. x=1va x = +2 1a hai nghiém cta phuong trinh.
2. a) Hai phuong tnnh khong tuong duong vix=-2la nghiém cua
phuang trinh x* — 4 = 0, ma khéng la nghiém cua phuong trinh
x> —4x + 4 = 0.
b) Hai phuong trinh khéng tuong duong.

8 B m=0; n=-1. b}m—.:l;. n=—%.
4. a) (1; 1) b) (0; 0); (2; 10).

B. a) m=+2 b) m=-7Thodcm=5 ¢c) m=4.
6. a) m >4 b) lm| 21

S %‘ny Unic nghiém cia fluing lhiint bgc hai

. KIEN THUC CAN NHG
Phuong trinh : caxl +bx+c=0 (a=0)
Biét thie : A= b’ — 4ac

o Néu A> 0 thi phuong trinh c6 hat nghiém :

“b+a b4
Xy = . s Xa = .
2a 2a
e Néu A= 0 thi phuong trinh co nghiém kép : x; = x> = —g—)u.
a

e Néu A< 0 thi phuong trinh vé nghiém.
.MOT SO BE KIEM TRA 15 PHUT
PE SO 1
1. Giai phuong trinh : ' :
a) 2x° - 5x+2=0 By 02 e2=0
2. 'i‘im m dé phuong trinh x>+ (2m + L)x + m? = 0 c6 nghiém kép va
tinh nghiém kép vdi m vira tim duge.
3. Tim m dé phuong trinh x* + 2x + m — 2 = 0 ¢6 hai nghlem phéan biét.
Giai
1. a)a=2; b=-5.¢=2 = A=b’—4ac=25-16=9
5+9 5-9
- va X3 =

4

Phuong trinh c6 hai nghiém : x; =
1
hay X1 =2 VRa%e = E
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b)a=1; b=-0+42); c=42
A= [-(1+J§)]2-4.J§=1-2J§+2:(-1—J§}2

Phuong trinh ¢é hai nghiém :

Tidoa-ya) o TAvdl =@ i qn
= va X9 =
hay X = la%se J2 .

X1

. Phuong trinh ¢6 nghitmkép < A=0 o (2m+1)°-4m?=0

s odmg =0 &S fn=—&.
Nghiém képx:—3 = x=m
2a 2

Khim=—-1-:> X=—-£.

4 4
Phuong trinh c6 hai nghiém phan biét < A>0
e A 4im—2)s00 ves  12sdm s D & m<3

PE SO 2

. Giai phuong trinh :

a) 2x°~Tx+2=0 b) 2x*+9x+7=0.

. Tim m dé phuong trinh x° + x - m = 0 ¢6 hai nghiém phéan biét.

Tim m dé€ phuong trinh x* — 3x + m = 0 v0 nghiém.

. Gidi va bién luan phuong trinh : x* + 2mx + m®* - 1 = 0.

Giai

Jalas=9 ‘BT 522 S ASCT 42240 16-133

7+Jﬁv % .-J33

Phuong trinh c6 hai nghiém : x; = 3 A X = ;
b)a=2 b=9 ¢=7 = A=9"-427=81-56=25
Phuong trinh ¢6 hai nghiém : x; = ﬂ va Xp = %@

hay x;=-1vax;= u%.

Phuong trinh ¢6 hai nghiém phén biét < A>0 < 1+4m >0

1
S my> —-—,

Phuong trinh v6 nghiém < A<0 < 9-4m<0 < m>%.




. Taco: a=1: b=2m: e=m>-1
= A=0@2m)’-=41(m*-1)=4>0
Phuong trinh ¢6 hai nghiém phdn biét : x;, = —m +1vax, =-m — 1.

PE SO 3
. Ching minh ring phuong trinh x> — ax — 2 = 0 luén ludn c6 hai
nghiém phan biét véi moi a. - ;
. Tim m d€ 46 thi hai ham s6 y = x* vd y = 2mx + 4 ¢4t nhau tai hai
diém phén biét.
. Tim gid tri 16n nhat cia biéu thic y = —x® + 4x + 3.
Giai
. Taco* A=a’+850,viimoiaeR(via®z0, véi moi a). Vay
phuong trinh ludén ¢6 hai nghiém phén biét.
. Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém cua hai dd thi (néu c6) :
x* = 2mx + 4 & Xt 9mx =4 =0 ()
Hai d6 thi cdt nhau tai hai diém phan biét khi va chi khi phuong
trinh (*) ¢6 hai nghiém phan biét & A>0 < 4m? + 16 > 0 (ludén
ding véi moi m e R).
. Tach: y=-x +d4x+3 = _4d34y-3=0
Ta xem day la phuong trinh béc hai cia x va y 14 tham s6.
Phuong trinh ¢c6 nghiém <<= A>0 < 16-4(y-3)20
= 128-4y20 < | y=T.
Vay gia tri 16n nhét cha y béing 7. Dau "=" x4y ra khi va chi khi :
XX —4x+7-8=0 & X -4x+4=0 & x=2

PE S0 4
. Tim m dé phuong trinh mx® + (2m -~ Dx + m + 2 = 0 ¢6 nghiém.

2. Tim toa dd giao diém cta parabol y = 2x* (£

| va dudng thing y = 5x + 3 (d).
. Tim m dé parabol y = —x* (#) va dudng thdng y = x + m (d) tiép xuc
nhau.

Giai

. Néum # 0 :

Phuong trinh ¢6 nghiém < A20 < (2m-1°-4m(m+ 2)>0
& =12m+120 . ms —,
12
Néum = 0 : Ta ¢6 phuong trinh : -x + 2 = 0 (c6 nghiém x = 2).
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. Xét phuong trinh hoanh do giao diém (néu c6) cua (#) va (d) :

. 1
PR T VR e, B D e
| x=3
® x=—_1--:_:>y=l
2 2

.‘x:g ~*>y=18
1l

Toa do giao diém : [_5; E] (3; 18).
Xét phuong trinh hoanh dé giao diém cia (#) va (d) :
x’=x+m &  xwxkam=0 ™

(%) va (d) tiép xic nhau khi va chi khi phuong trinh (*) ¢6 nghiém

kép & A= & T1=4m=0" T m::lf'

DE S0 5
Tim m dé phuong trinh x? — (m? + m)x — 2 = 0 ¢6 nghiém.
Viét phuong trinh dudng thing qua di€m (0; —2) va tiép xic véi
parabol y = 2x° (9.

Tim gid tri 16n nhat cua biéu thicy = — 2
b X5

Giai

Ta ¢6 chc hé 86 :a =1:c'=-2. Vivayac=-2<0=b* - 4ac > 0,
hay (m” + m)” + 8 > 0, véi moi m.
Véay phuang trinh luén c6 nghiém v6i moi m € R.
Phuong trinh dutng thing qua diém (0; —2) ¢6 tung do goc bang —2
1a:y=kx-2(d
Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém (néu c6) cia (#) va (d) :

Ixl=kx-2 ‘& 9P kx+2=0 (¥ _
(P va (d) ti€p xie vdi nhau khi va chi khi phuong trinh (%) c6
nghitmkép <  A=0 & k?®=16=0 1&g k=4
Phuong trinh dudng thdng di qua diém (0; -2) va tiép xac véi (P la :

y = +dx — 2. ;

Mau s6 : x* + 1 # 0, véi moi x.

Ny Y= v yx2+y=x = yxz—x+y=0 (*)

2
x“ +1
Ta xem phuong trinh (¥) 1a phuong trinh bac hai cua x, cdon y la
tham 6. : :

e

T —

e T ————




e Néu y = 0, phuong trinh (*) ¢6 nghiém x = 0.
e Néuy # 0, phuong trinh (*) ¢6 nghiém < A=20

5 ; 1 . 1 1 1
< 1-4y" 20 <« 2¢ 2 o lyl <= & —— Ly < —
Y ¥ 4 4 2 2 ’ P
5 : Pl el SR el 5 :
Vay gid tri 16n nhat cha y 1a 2 dau "=" xay ra khi va c¢hi khi :
Lt R R T
2 2
PE SO 6
1. Tim m dé phuong trinh (m — Dx® +(m + 4)x + m + 7 = 0 ¢6 nghiém

duy nhat.

2. Tim m dé parabol y = —ixz (/) va dudng thang y = mx + 1 (d) tiép

xic véi nhau.
8. Tim gid tri 16n nhat cta biéu thicy = Vx +1 - x.
| Gidi
E 1. s Neum-+-1=0 & m=1

Phuong trinh c6 dang : 5x + 8=0 & x= —% (nghiém duy nhat)

¢ '‘Nevm=1+0Cc " m=zl
Phuong trinh c¢6 nghiémkép & A=0 < 3m’+ 16m-44=0
[m=2

; <> 29
i ms=-—
' 3
Pipsd :m=1; m=2 M= —22.

2. Phuong trinh hoanh do giao diém (néu c6) cua (¥) va (d) :

_éxzzm)url = x> +4dmx +4 =0 (%)

(#) va (d) tiép xtc nhau khi va chi khi phuong trinh (*) ¢6 nghiém
kép & A=0 < 16m°-16=0 < m=zl

8. Patu= Jx+1;x2-1= uz0.

Tacé: u"=x+1 = x=u’= 1.

Vay :y=u=@ <1 < y=-*+u+l & v'-u-1+y=0

Phuong trinh 4n u ¢6 nghiém < A20 < 5-4y20 < ygg
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Vay gia tri 1én nhit cia y bang g

7 3 3
Diu'"="xdyra < u=s % hay x = £y

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO

1.
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a) Tim m dé phuong trinh mx® + (2m — 1)x + m + 2 = 0 ¢6 nghiém.
b) Tim m dé€ phuong trinh x* — 2mx + 4m = 0 c6 nghiém kép.
¢) Tim m dé€ phuong trinh x* + 4x + m = 0 vé nghiém.

a) Chitng minh ring dudng thing (d) : y = x - -é

2
va parabol (#) : y = —’-‘é— lu6n lubdn tiép xdc nhau.

b) Tim m d€ dudng thing (d) : y = mx — 1 va parabol (#) : y = x°
~ tiép xic nhau.

. a) Tim toa d6 giao diém cua parabol (¥) : y = —x* va dudng théng

(d):y=x-2.
2

b) Tim m dé dudng thdng (d) : y = mx + 1 va parabol (#) : y = _XT
cAt nhau tai hai diém phén biét. :

Chung minh ring néu phuong trinh x* + px + q = 0 ¢6 hai nghiém

phan biét thi phuong trinh x* + (p + 2m)x + q + mp = O ciing ¢6 hai

nghiém phén biét.

a) Tim gid tri 16n nhét cia biéu thifc y = v2x +1 — x..

b) Cho a + b = 1. Chiing minh ring : a® + b® > -;-
¢) Cho a + b = 1. Ching minh ring: a’ + b® 2 %
d) Cho 2a + 3b = 5. Chiing minh ring : 2a* + 3b> = 5.
e) Tim gid tri 16n nhat, nhé nhat cia biéu thic y = — -
x° +
Huéng dan
. a)Xétm=0vam=0.
_ Ai0 m # 0
Khi m # 0, phuong trinh ¢6 nghiém < <{ < 1
- _ m#0 m < 1—2

. 1
.. Bdp sb :m < —.
it 12




b) Pdp s6 : m = 0; m = 4.
¢) Pdp s6 : m > 4.
. a) Phuong trinh hoanh do6 giao diém :
2
%zx—% & 9% 1 = 0 c6 nghiém kép x = 1.

Véay hai dé thi ludn tiép xic nhau.
b) Pdp $6 : m = +2.
. a) Pdp s6 : (1; -1) va (-2; —4).
b) Pdp s6 : lm| > 1.
4, Tacé: A =p2—4q>0; A2=p2—4q+4m2=m+4m2>0.

5. a) Xem dé s6 6 (bai 3). Pdp s6 : gid tri 16n nhat bang 1, khi x = 0.

byasb=1 = b=1~<a

1

Vay a2+b22 = a2+(1—a)2.‘a§

B | =t

&  28% 93413 e 43’ -4a+120

1
2 _
&  (2a-1°20 (luén ding).
Ccichk]zcic:Batm=a2+b2. Tac6:a+b=1 = b=1-a4a

Vay m=a’+(1-3 o 23a°-2a+1-m=0

Phuong trinh béac hai (4n s6 1a a) ¢6 nghiém < A 20

< 8m-420 < m2— (dpem).

bo | =

(a + b)a® — ab + b?) = a’ — ab + b®
a’-a(l-—a)+(1 -a’=8a%-8a+1

Pat m=3a°-3a+1 & 38a’-3a+1-m=0
Phuong trinh bdc hai (4n s6 12 a) ¢6 nghiém <& A >0

¢) a° +b°

1l

= dm— 20 e o>

=

d) Tuong tu bai b).
2x

2 :
& yx—-2x+y=0
x* +1 ;

e¢) Taed: y=

e y = 0, phuong trinh c6 nghiém x = 0.
e y=#0, phuong trinh c6 nghiékm << A>20 o 4-4y*>0
& 1=yx0rs o lwlslide i Fley sl
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7. Cong thic nghiém e an
i 4 4

A. KIEN THUC CAN NHG
Phuong trinh ax® + bx + ¢ =0 (a =0) va b = 2b"; A' = b”? _ ac.
o Néu A' > 0 thi phuong trinh cé hai nghiém phén biét :

~b'+ A =b'= A’
e e R L e
a a
at ' - -\ - - - b'
e Néu A' = 0 thi phuong trinh ¢6 nghiém kép : x; = xo = ——.
o

o Néu A" < 0 thi phuong trinh vé nghiém.

B. MOT SO PE KIEM TRA 15 PHUT

PE S0 1
1. Giai phuong trinh bang cong thic nghiém thu gon :
a) 5x> +2x - 16 = 0 b) x? -2/3x -6 =0.

2. Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém phén biét : x> + 2mx + 4 = 0.
3. Tim toa df giao diém ctia parabol (#) : y = x* va dudng thdng (d) :
y=2x+3. ' '
Giai
1. Ay i s pagllpe inls goiid) ey hdaneLgilisy S o
Phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét : x, = -2: x» = g
b)a=1; b=-2/8 =b'=-y3; c=-6. VayA' =950,
Phuong trinh c6 hai nghiém phén biét :
Xj = 3+J§; Xo = —3+J§.
2. Phuong trinh cé hai nghiém phan biét & A'>0

2
& mP-4>0 o |m|>2 &5 [m>
m < -2

3. Phuong trinh hoanh d¢ giao diém (néu ¢6) cia (%) va (d) :
¥ =25+83 . X=-9%x-3<0
A =4 > 0. Phuong trinh c¢é hai nghiém : x; = 3; x,=-1.
Xj=3=n=9 xX=-1=y;=1.
Vay toa d6 hai giao diém 1a : (3: 9), (~1: 1).
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PE SO 2
Tim m dé phuong trinh x? - 2(m - 1)x + m + 5 = 0 ¢6 nghiém kép.
Tim toa d6 giao diém cua parabol (#) : y = ~x° va dudng thang (d) :
y =2x - 3.
Cho 4x + y = 1. Tim gi4 tri nho nhat cua biéu thic m = 4x + y°.

Giai -

Phuong trinh c6 nghiem kép < A =0
|m =4

s e 1P e By =0, & omt=3m—4=10 mt
m=-1.

Phuong trinh hoanh dé giao di€m (néu c6) cta (#) va (d) :
x*=2x-3 & XX +2x-3=0

A' = 4 > 0. Phuong trinh c6 hai nghiém : x; =1; x3=-3.

x1=1=y1=-1; x=-3 2y;=-9

Vay toa do hai giao diém 1a : (1; -1), (-3; -9).

Taco: 4x+y=1 = e T8 EE L -

Khidé m=4x’+(1-4x® & 20x°-8x+1-m=0

Phuong trinh ¢6 nghiém <« A'20 < 20m-420 < m2

o W

Vay gi4 tri nho nhat cia m bang % Dau "=" xay ra khi va chi khi
X = : vays= -
Tl

PE SO 3
Tim m dé phuong trinh x* - 2(m — 1)x + m — 3 = 0 ¢6 hai nghiém
phéan biét.
Tim m d€ phuong trinh mx® + 2(m + 1)x + m + 3 = 0 ¢6 nghiém.,
Cho x* + y2 = 1. Tim gid tri 16n nhat cia biéu thilc m = x + y.

Giai

Phuong trinh ¢é hai nghiém phan biét < A >0
& (m=17-m-3)>0 < m-3m+4>0

<2

Byt = 4 S '
& m-—| +—>0, VGlm()lnl(Vl‘m*—
2,’ 4 \ 2.{'

Vay phuong trinh c¢6 hai nghiém phéan biét v61 moi m € K.
3

e m=0,tacéphuong trinh2x+3=0 < x= =

2

> 0, v41 moi m)

"Vay m = 0, phuong trinh c6 nghiém.
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0 0
¢ m # 0, phuong trinh ¢6 nghiém & {m - {m T

=
A'20 -m+120

ms
<>
_{msl '

Ddp s6 :Phuong trinh ¢6 nghiém < m < 1.

. facim=x+y = y=m-—X

Vay x2+y2=1 & x2+_{m—x)2=1
= TRl Pmyximti1=0
Phuong trinh c¢6 nghiém < A'20 < -m?>+22>0

o Imleyd2 & ~Bemo2

Vay gid tri 16n nhat cia m la V2 . Dau "=" xdyra © X=y=

.
=

PE SO 4

. Chitng minh ring phuong trinh x* — 2mx — 1 = 0 luén ludn cé hai

nghiém phéan biét.

. Ching t6 ring parabol (#) :y = :}xz va dudng thang (d) :y =x -1

luén ludn tiép xitc nhau. Tim tiép diém.

. Tim m dé parabol (#) : y = mx” (m # 0) va dudng thing (d):y=2x-1

tiép xue v6i nhau.

Giai

. Tacé: A'=m”+1>0,v6i moi m vi m?> 0 véi moi m.

Vay phuong trinh da cho luén luén ¢6 hai nghiém phéan biét.

. Xét phuong trinh hoanh d¢ diém chung (néu ¢é) cia (P va (d) :

%x2=x—1 o PPod4x+4=0

Phuong trinh ¢6 nghiém kép x = 2.
Vay () va (d) tiép xic nhau tai diém (2; 1).

. Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém (néu ¢6) ctia (&) va (d) :

mx’=2x-1(m=#0) << mx-2x+1=0 (m=0) (¥
(/) va (d) tiép xic nhau khi va chi khi phuong trinh (*) ¢6 nghiém
fm =0 m#0
=
lar=0 1-m=0

kép <« o S ¢y O

- ey

———————




PE S0 5
1. Giai phuong trinh : (1 +V3)x®> +2J3x+/3-1=0
2. Tim m dé phuong trinh mx® — 2(m — 1) + m + 1 = 0 ¢6 hai nghiém
phan biét. _
8. Tim m dé parabol (#) :y = ~§x2 va duong thdng y = mx — 2m - 1
tiép xuc v4i nhau.
Giai

e (3 = e3NB =1)=150

Phuong trinh ¢6 hai nghiém phén biét : x; = _'_";g +11 Xy = —1.
+
m#0
2. PerUng trinh ¢6 hai nghiém phéan biét < {
(m=0 Jm =0 1
<> ) <m< —,
1{m~—1) -m(m+1)>0 ]3m+1>0

3. Xét phuong trinh hoanh d6 diém chung (néu ¢6) cua (¥ va (d) :
~ix2=mx~2m—1 & x*+4mx-8m-4=0 (%)

(%) va (d) ti€p xic v6i nhau khi va chi khi phuong trinh (*) c6 nghiém
kép & A'=0 & 4m*’+8m+4=0 & m=-1.

C.BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO
1. Giai phuong trinh :
a) x2-22x+2J2 -1=0 b) ¥2x% - 2(J2 -Dx + V2 -

I 2. Tim m dé méi phuong trinh sau ¢6 hai nghiém phan biét :

a)x-2Am+ )x+m>+m-1=0

b) x* - 2(m + 3)x + m* + 3 = 0.
3. Tim m dé méi phuong trinh sau ¢6 nghiém kép :

a) (m-1)x*-2m-1)x+m=0

b)(m-2)x*-2m+3)x+m-5=0.
4. a) Tim m dé parabol () : y = x* va dudng thing (d) : y = 2mx — 2m — 3
] tiép xidc v6i nhau.

l b) Cho parabol (%) : y = %xﬂ va dudng thing (@) : y = —x.

Vi€t phuong trinh caa duong thing (d') song song vdi dudng thing
(d) va tiép xdac véi parabol ().




Huéng dan

l.a)x=1; x=2/2-1 b)x;=1; x=1-42.
. am>-2 b) m > —-1.
. a) Khong c¢6 gié tri cua m. b) m = 1%

. a) Phuong trinh x° = 2mx — 2m — 3 ¢6 nghiém kép m = —1; m = 3.

b) Phuong trinh duéng thing : y = —x - %

5. He lte Vi-él va téng dung

A. KIEN THUC CAN NHO

Dinh li Vi-ét
Néu x;, x5 la hai nghiém ctia phuong trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a =0)

XjkXy = 7
thi
¢
x;.x;; o —
a
Ung dung

1. » Néu phuong trinh ax* + bx +c=0(a =#0)c6a+b+c=0

thi phuong trinh c6 hai nghiém :x; = I; xe= <.
a

° Né'uphuangtrinizax2+bx+c=0(a:O)céa—b+c=0
c

thi phiiong trinh ¢6 hai nghiém :x; = —1; x0 = ——.
a

2. Néu hai s6 c6 tong bang S va tich bing P thi hai s6 doé la nghiém
ciia phuong trinh x° — Sx + P = 0 (diéu kién : S° — 4P >0).

B. MOT S6 PE KIEM TRA 15 PHUT
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PE SO 1

. Tim m dé phuong trinh ¢6 nghiém va tinh té’ng va tich cédc nghiém

theom: X -2m-1x+m-8=0.

. Cho phuong trinh x* — x — 10 = 0. Ching t6 phuong trinh ¢6 hai

nghiém phan biét x;, x; va tinh x7 + xj

. Tim m dé phuong trinh x* + 4x + m = 0 ¢6 hai nghiém khac dau.




T A e T

Giai

Phuong trinh c6 nghiém khi va chi khi A’ >0 < m>-3m+420

aW 7
& (m - —W + Z > 0 (lubn dung véi moi m).
\ S

Phuong trinh cé hai nghiém x,, x,. Theo dinh 1i Vi-ét, ta c¢6 :
X;+X=2m-2; x;1.Xp=m -3,
Tacocachés6:a=1;b=-1;¢c=-10 nén ac < 0= b®—4ac>0
Vay phuong trinh luén cé hai nghiém x;, X va
X1+ X =1; X.%=-10.
Ta ¢6 : x> + %5 = (X4 % - 2% = 21,
Phuong trinh ¢6 hai nghiém khac dau khi va chi khi
Pi=-ac¢i< 0 e a2,
(Khi ac < 0 => A = b” — 4ac > 0 nén khong can diéu kién A > 0).

PE SO 2
Khong giai phuong trinh, ching té phuong trinh 2x* —3x—6=0cb
hai nghiém phan biét x;, xo. Tinh x] + x5.
Tim m dé phuong trinh x* — 2x + m = 0 ¢6 hai nghiém phéan biét va
cung duong.
Tim m dé phuong trinh x* + 2x + m = 0 c6 hai nghiém x,, x; thoa
man 3x; + 2xs = 1.

Giai

Tac6écachésd:a=2;b=-3;¢c=-6.
Viac=2(6)<0 = A =Db” - 4ac > 0 nén phuong trinh ¢6 hai
nghiém phén biét x;, x,. Theo dinh li Vi-ét, ta ¢6 :

€

X S R =g s X1Xo = -3
2

¢ 135

Vay x} +x5 =(x +%,)° - 3x,%,(x, +%;5) =

Phuong trinh ¢é hai nghiém phéan biét va cung duong
A'>0 1-m>0
& 4P >0 = m >0 =i magil,
18>0 1250
Phuong trinh ¢6 nghiém khi va chikhiA'20 < 1-m20<o m<1

Theo dinh li Vi-ét, ta c6 :x; + Xg = -2 va X;Xg = m.
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X, + X, =2 X, =
Xéthé:{l v, {‘

3X1 + QX2 "_**.l
Vay x1x0=m & b5(-7)=m
< m =-35 (thda man diéu kién m < 1),

PE sO 3

. Tim m dé phuong trinh x* — 2(m — 1)x + 2m — 5 = 0 c6 hai nghiém

cung duong.

. Cho phuong trinh x* - 4x + m = 0. Tim m dé phuong trinh ¢6 hai

nghiém x;, Xo va x; — %9 = 4.

. Timhaisdavabbiéta+b=-1vaab=-6.

Giai
JA'E{] m?-4m+6:0

. Diéu kién bai todn < P>0 o 2m -5>0

S>0 2m-1)>0

(m - 2)* + 2> 0 (lubn ding)
5 5
S imi>— Sk M=
2 2

m>1

. Phuong trinh c6 nghiém < A'20 © 4-m20 < m<4

Theo dinh 1i Vi-ét, tacé: x;+%=4 vad xXo=m
X, - X, =4 i {xl =4

Vdy m = 0.

Xét hé : {

. Néua+b =-1va ab = -6 thi a, b 12 nghiém ctia phuong trinh : ;

x=-3

X +x-6=0 o {
X =2

Vay hai s6 can tim la -3 va 2.

PE SO 4

. Lap phuong trinh bac hai ¢6 hai nghiém 1a -1 va 2.
2. Cho phuong trinh x* — 2(m -~ 1)x + m — 3 = 0. Tim m dé phuong

trinh ¢6 hai nghiém khdc ddu va bang nhau vé gis tri tuyét doi.
Giai

. Taco: (<1)+2=1=8; (-1)2=-2=P

Vay —1 va 2 12 nghiém phuong trinh bac hai : x> —=x - 2 = 0.




2. Phuong trinh ¢6 hai nghiém khdcddu ©®P=m-3<0 & m<3
Goi x;, X2 12 hai nghiém cua phuong trinh. Ta ¢6 :

5] = x| & x2=% o &x-x)x;+x)=0
Xl--x.2=0
& & X +x=0
x1+x2:0

(Vi X; — X3 = 0 & X, = X khong xay ra vi x;, x; khac ddu)
Vay :x; + x3 =0 & 2m-1)=20
< m=1(théa man diéu kién m < 3.)

PE $6 5
1. Cho phuong trinh x* + x — 8 = 0 ¢6 hai nghiém la x;, X;. Lap phuong
trinh bac hai ¢é hai nghiém la 55 va i
X, Xo

2. Cho phuong trinh xgl— 2mx + 2m — 3 = 0.
a) Ching minh ring phuong trinh luén ¢6 nghiém vdi moi m.
b) Tim gia tri nhé nhéat cua biéu thic A = xf + xg, g dé x1, X9 12 hai
nghiém cua phuong trinh.
Giai
1. Phuangtrinhx?’+x—3 =0c6a=1c=-3 = ac=-3<0 nén
lubn c6 hai nghiém (khdc ddu) x;, X; = X1+ X =-1; XXp = -3
1 ooy Tk A L) 1 1

Tacf: —+—=—-"=— :
X; X XX, 3 X, X5 XX 3

1 15 e : it 5 :
Viay — ; — la hai nghiém cta phuong trinh sau :
X! Xg

iy g e N .0
3 3
2. a) Tacé: Al=m?>-2m+3=(m-17%+2>0, vé6i moim

vi (m — 1)* > 0 v6i moi m.

b) Vi A’ > 0, v6i moi m nén phuong trinh cé hai nghiém x;, x,.
Theo dinh li Vi-ét, tacé : x; + X2 = 2m; Xi1Xe = 2m — 3
Vay A = x7 + xi = (X1 + %) = 2%;Xp = dm® - 4m + 6

=(2m -1’ +525

Gia tri nho nhat cia A bang 5. Dau "=" xdyra & m = —
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| PE SO 6
Cho phuong trinh x> — 2mx + m”* - m + 1 = 0.
a) Tim m dé phuong trinh ¢6 hai nghiém phéan biét.
b) Véi diéu kién m tim duge ¢ cau a), tim gid tri nhé. nh&t cha biéu
thic A = x1x2 — X3 — Xg.

Cho phuong trinh x* - 2mx - 1 = 0. Tim m dé x* +x2 - x,x, =7, &
do x;, x2 1a hai nghiém cua phuang trinh.

Giai
a) Phuong trinh c¢é hai nghiém phan biét < A" >0<m i 1>0

x ; & m> 1.
b) Véi m > 1, phuong trinh ¢6 hai nghiém x,, x,.

; LS X; + X5 = 2m
Theo dinh li Vi-ét, ta c6 : g
X;Xo =m” -m+1

Khidé A = X% — X1 —Xp=%XXo—(x; + %) =m® - 3m + 1 l

o

! = |

VAy gia tri nhé nhat cia A biang —%. ; '_:

|

! i

D4u "=" xay ra < m—§-:0 e T E |

2 2 ;

Via=1,¢c=-1 = ac < 0, nén phuong trinh luén luén ¢é hai l

nghiém. Theo dinh li Vi-ét, tacé : x; + x» = 2m; Xi1Xo = —1 i.
Vay : x% 4 x% - XXy =1 & (X1 + X5)° — 3x;%Xp = 7

& dmfarid silict i e dmbisd. b meal ;

- - !

PE s0 7 :

Cho phuong trinh x* — 2x + m + 2 = 0. Tim m dé phuong trinh c6
hai nghiém x;, x, vad x} + x> = 10.
Tim m dé phuong trinh x* = 2x + m = 0 ¢6 hai nghiém khéc d4u.
Tim m dé hai phuong trinh sau tuong duong :
¥*+mx—-2=0va x*-2x+m=0.
Giai
Gia st phuong trinh ¢é hai nghiém x,;, x,. Theo dinh li Vi-ét, ta ¢6 :
Xy + Xy =2
{x,xg =m+ 2




Khi d6 : x} +x3 =10 o (% + X9 - 2x:%5 = 10

&AL 2m+2)=10 o m=-5
Thit lai : v6i m = —5, ta ¢6 phuong trinh : x* - 2x - 3 = 0.
a=1¢c=-3 = ac<0. Vay phuong trinh c6 nghiém (khdc dau).
(Néu tim diéu kién A' > 0 trudce va xét xf + xg = iO sau thi khéong
can thi lai). iba
Phuong trinh cé hai nghiém khéc ddu < P <0 & m< 0

Truong hop 1 : Hai phu’cng trinh cting vo nghiém (diéu nay khong
xay ra vi phuong trinh x> + mx - 2=0c6a=1,c=-2=ac<0
nén luén cé nghiém).

Truong hop 2 : Hai phuong trinh c6 nghiém

%3120 {m2+820
; & wam sl
&220 1 9= 0
: 5 =5 -m =2
Khi dé6, hai phuong trinh tuong duong <> ;. 2 SR
P]:P2 —22111
& m=-2

Ddp 56 : m = 2.

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO

1.

Tim m dé phuong trinh x* + (2m - 1)x — 2m = 0 c6 hai nghiém x,,
X, va XI + X5 = 9.

Tim m dé “phucng trinh x° + (m — 1)Xx + 2m — 6 = 0 ¢6 hai nghiém
X1, X2 va xf + xg - XX, =7,

Tim m dé phuong trinh x* — (2m — 8)x + m’® — 2m + 2 = 0 ¢6 hai
nghiém x;, X, va x; + x5 dat gia tri nhé nhat.

Tim m dé phuong trinh 2%> — 4x + m — 3 = 0 ¢6 hai nghiém khéc dau.

Tim m dé phuong trinh x> = 3x +m — 1 = 0 c6 hai nghiém x;, x» va
thoa man : x; < 1 < Xp.
Tim m dé hai phuong trinh sau tuong duong :
a)x>+mx+1=0vax’+x+m=0.
b)) x>+ 2x+m=0vax’+mx+2=0.
Huéng dan
m= +J/2 (xem dé sd 7).
m = 6; m=2 (xem dé s 7).
m=2 (xem dé sé 5).
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4, m<3 (xem désd 1).
5. Patt=x- 1= x=t+ 1. Thé& vao phuong trinh, ta dugc :
Galr-ggrllism— 1200 = -tim-3=07¢")
Piéu kién cua bai toan dugc thoa man khi va chi khi phuong trinh
(*) c6 hai nghiém khdcddu ©@ P<0 © m-3<0 < mc<3.

6. %< m< 2 (xem dé s6 7).

A. KIEN THUC CAN NHG
1. Phuong trinh tring phuong :ax' + bx’ +c=0 (a 20)
Pat x* =t,t 20. Ta c6 phuong trinh : at® + bt + ¢ = 0.
2. Phuong trinh chita dn 6 mdu :
o Tim diéu kién xdc dinh ciia phuong trinh.
» Quy déong mdu thic chung hai vé va khit méu thie.
e Gidi phuong trinh vua tim duge.
D61 chiéu diéu kién vdi ede gid tri cia dn vita tim duoe.
3. Phuong trinh chia can thitc bdc hai :

(x)20
\ff(x =iglx) < e {g

fex) =[g(x)]f.

B. MOT SO BE KIEM TRA 15 PHUT
PE SO 1
1. Giai phuong trinh : 9x* + 2x* — 32 = 0.

2. Khong giai phuong trinh, chimng té phuong trinh x* + 2x* - 5 =0
luén c¢6 hai nghiém khéc dau.

% Gifiphusptanh: - w20
' x+1 X
Gidi

1. Patt=x%t > 0. Ta ¢6 phuong trinh :

16
Ot ¢ 2%~ 89 < g N uuptT g
t=-0

WtzOnéntaehout:-lsTﬁ. Vay x2=—1£—? s g

]
H
oo |
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2.

Patt = x% t > 0. Ta c6 phuong trinh : t*+2t-5=10

a=1,¢c=-5 = ac<0. Vay phuong trinh ¢6 hai nghiém khéc dau
t; < 0 < t3. Khi d6 phuong trinh trung phuong da cho ¢6é hai nghiém
Xy = -\/1;_2_; Xo = \/Q Ta c6 x; va x; khéc dau.

[x 0
Ta ¢6 : - +x+3:6 o’ x # =1
x+1 X Pead
[4x" + (x +3)(x+1) = 6x(x + 1)
%0 :
Xx=1
= {x = —1 =
2 {X = 0.
L;‘ +2x-3=0
PE SO 2
Khéng gidi phuong trinh, hdy cho biét sd nghiém ciia phuong trinh

x*-5x>+4=0.

Giai phuong trinh :

) +x-2=|x| b) Vx-1=x-3.
Giai
Pat t = x> t 2 0. Ta ¢6 phuong trinh :t> -5t +4 =0 (*¥)
A=9>0 ¥
Tact: P=4>0
5=5>0

Vay phuong trinh (*) ¢6 hai nghiém phéan biét duong, nén phuong

trinh da cho ¢6 bon nghiém phéan biét.

a) x> +x—2= |x| (*

e Néux20,tacé:(*) o X +Xx—-2=x & x= i\/—i
Vix>0,taldyx= 2.

e Néux<0,tacé:(*) & x+x-2=-x & x°+2%-2=0

~ X = —li\/g

Vix<0,taldyx=-1-+3
Ddp s6 :x=2; x=-1-+3.

b)) Jx-1=%-3 & {x*320 . o> {ng
x-1=(x=3) x> -Tx+10=0
x 23
& hx =2 < x=5
[xzﬁ
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1.

2.

PE S0 3
Tim m dé phuong trinh x* ~ 2% + m — 1 = 0 ¢6 bon nghiém phan
biét. :
Giai phuong trinh :
a)m=x+4 b) [x*-3x+2| =x.

Giai : :

Patt=x%t2>0. Tacé phuong trinh :t> -2t +m—-1=0 (%)
Phuong trinh da cho ¢6 bén nghiém phéan biét khi va chi khx phuong
trinh (*) ¢6 hai nghiém phan biét duong

A'>0 2-m>0
= <P >0 = m-—1>0 gl e e
S=0 2 =0
; - x+4>0
a) w}4~6x—x2=x+4
4-6x—-x>=x>+8x+16
xz2-4
= x =-1.
{2x2+14x+12=0 {
b)Tac6:|x2—3x+2|=x
x20 x=>0
o x?-3x+2=x ' dx® -dx+2=0 (1)
x2 -8x+2=-x X’ -2%x+2=0 (2)

Tacé: (1) < x=2+42 (théa didu kién x> 0)

(2) vé nghiém vi A' = -1 < 0.

.DE S0 4

. Tim m dé phuong trinh x* - 3x* + m - 1 = 0 ¢6 ding ba nghiém.

Giai phuong trinh :
a) v3x2 -9x+1=2-x b) (x+ 1%+ Ix+1| -2=0.
Gidi : |
Bétt=xz;tEO.TacéphUUngtri'nh:t2—3t+m— J=1:
Néu t = 0 la méot nghiém ciaa phuong trinh trén, ta cé :
-30+m-1=0 = m=1
Thit lai : V61 m = 1, phuong trinh trén c6 dang :




t=0

£-3t=0 =
e

Khi d6, ta c6 ba nghiém cta phuong trinh tri‘mg phuong :

X=O; X = iJg'
Vaym = 1. :
DT Sy 2
2. a) 3x? - 9x+1=2-x PN 3X 9x+1=4-4x+x
: 2-%x20
}; *
2 X = ——
: 2% ~Bhx-3=0 2 1
g < < X= ——,
% <2 x=3 9

%= 2

b) Patt = |x + 1|;t20. Ta c6é phuong trinh :

st S0 i £=1 e
i 't = -2 (loai)
et T
Vay : lx +1] =1 = Brl=t > =
' x4l =] X =-2.
PE SO 5
S ¢ 1 2
1. Giai phuong trinh : + =1,

x+1 x-2

9. Giai phuong trinh : x* —4x + 3|x - 2] +6 = 0.

3. Giai phuong trinh : ox® — 6x + Vx° - 3x+6+2=0.
Giai

x#-1
1 2

x+1 x-2

=i &> X #*2
x-2+2x+1) =(x+1Dx-2)

x=-1
& £+2 = x=2i'J£_5.
X’ -4%x-2=0

2-.Dat:t=|xr~2|;t20m t?=x>-4x+4 = XX—4x =t* -4

@ '; (vo nghiém vi t > 0).

3. batt= Y [P g ) t?=x>-38x+6

t
Tacéphuangtrinh:t2+3t+2=0- @l:




= =2 -6xw 12 = 2% - 6x=2t"-12
t =2 (nhéan)

Ta c6 phuong trinh : 2t +t - 10 =0 & 5 3
= ——*é' (1081)

x':l

Vay: x* - 3x+6=4 & x-3x+2=0 & [

C. BAI TAP TUGNG TU VA NANG CAO
1. Giai phuong trinh :

a) 9x" + 5>~ 4 =0 : b) x' + 17x° + 52 = 0.
2. Giai phuong trinh : ;

a) |[x¥*-5x+4| =x+4 b) x*-5|x| +6=0.
8. Gidi phuong trinh :

2
a)x2+[xJ=8 b) 22X 2 27x A
x~-1 3x° -x+2 3x°+56x+2
Huéng déan

1. a)x= i% b) vd nghiém.

2. a) Pidukién :x+4>0 Tacd: x> -Bx+4 = +(x + 4)
Pdps6 :x=0; x=86.
b) Pat [x| =t;t>0. Pdp sé :x=+2; x = +3.

2 2
i J =8 o X% + 2% 2 +[ = ] =Dy » =8
x -1 1

3. a) x2+[

— [X+

9 2 g
x-1 x-1

z

Paty = | Pdp s6 1x=2; x=-1++3.
x —_ '
b) Chia tif, miu ctia hai phan thic ¢ vé& trai cho x, ta duoc :
2 7 )
~ =1 (x =0 khéng thoa phuong trinh)

2
3x+—~-1 3x+—+5

x >
Dat'y=3x+g. Dap s6 :x = '_H_Eﬂ

X
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$7. Gide bai lodn éfﬁ’ﬂy clch éi/f ﬁ/fﬂ?ﬁiw tienth

A. KIEN THUC CAN NHG
Cde budc gidi bai todn bdang cdach ldp phuong trinh :
e Ldp phuong trinh : Chon dn sé va tim diéu kién thich hop cia dn
s6. Biéu thi cac dai lugng khdc qua dn sé. Ldp phuong trinh.
o Gidi phzwng trinh.

e Déi chiéu két qud.
B. MOT SO PE KIEM TRA 15 PHUT

PE S0 1
Mot doi xe can chd 36 tdn hang. Trude khi lam viée doi duge bé
sung thém 3 xe nita nén méi xe chd it hon 1 tdn so véi du dinh.
Héi déi xe lie dau c6 bao nhiéu chiée ? Biét ring s6 hang chd trén
tat ca cdc xe c6 trong lugng nhu nhau.
Giai
Goi x (xe) 1a s6 xe ban dau (x nguyén, x > 3).

Khi d6 mbi xe phai chd : i (tdn).
X

Vi ¢6 thém 3 xe, nén s9 xe hién ¢6 1a x + 3, nén mdi xe lic nay

SRt okt LED
: X+3
36 36

X X!3

(tdn). Ta ¢6 phuong trinh :

=1 & 36{x+3)--36x =x(x+3)

s T

E’-x = 9 (nhan)

& X +3x-108=0 < ,, _
| x = -12 (loai)

Tra loi :S6 xe lic dau 1a 9 (xe).

PE SO 2
Hai vdi nude cung chay vao mét bé thi 6 giod day bé. Néu mbi voi
chay mét minh cho day bé thi voi thi hai cAn nhiéu hon .vdi tha
nhat 1a 5 gio. Tinh thoi gian dé mdi voi chay mét minh day bé.

- Giai
Goi thoi gian dé voi thd nhat chay day bé 1a x (gio) (x > 0) thi thoi
gian dé voi thit hai chay day bé 1a x + 5 (gi¥).

A e S

T T e e

Khi d6, méi gio vdi thd nhat chay duge > bé; voi tha hai chay
X
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duge bé va ca hai voi chay dugc % beé.

x+5

Vay, ta c6 phuong trinh:l+ e
¥ X+bH 6
- OBlx+B)ebx-xx+5) & x—-Tx-30=0
x = 10 (nhan)

x = -3 (loai)

Tra loi :Voi thi nhat chay ddy bé trong 10 gio.
Voi thit hai chiay day bé trong 15 gig.

==

PE S0 3
Quing dudng AB dai 90km, ¢6 hai 6 t6 khdi hanh cung mét lic. O
t6 thit nhat di tirt A dén B, 6 to thi hai di ti B dén A. Sau 1 gio hai
xe gap nhau va tiép tuc di. Xe 9 t6 tha hai téi A truée xe thi nhat
téi B la 27 phat. Tinh van toc méi xe.
Giai
Ta ¢6 : 27 phiit = = (g10)
20

Sau 1 gity hai xe gap nhau nén téng van téc cua hai xe béng 90 (km/h).
Goi x la van téc cta xe thi nhat (x > 0; x tinh bang km/h)
thi van toc cua xe tha hai la 90 — x (km/h) (x < 90).

Thoi gian cia xe thi nhat di tit A dén B la & (gig).
: X

Thai gian cha xe thi hai 1a

(gid).
— X

Ta ¢6 phuong trinh : 89 o
x 190 =x: 20

x = 40 (nhan)

x = 450 (loai)

Trd loi : VAn toc cua xe thit nhat 1a 40 (km/h); van téc cua xe thd
hai 1a 50 (km/h).

e x> —490x + 18000=0 <

DE S0 4 .
Mot t6 hoc sinh chuyén 105 bé sach vé thu vién. Dén buoi lao dong
¢6 hai hoc sinh bi 6m khéng tham gia duge, vi vAy méi ngudi phai
chuyén thém 6 bé nita mdi hét sé sach trén. Hoi s6 hoc sinh trong
t6 12 bao nhiéu ?
Giai

Goi s6 hoce sinh trong t6 1a x (ngudi) (x e N¥).




i

M6i ngudi can chuyén i (b6 sach).
X

Vi véng hai ngudi nén con x — 2 ngudi (x> 2) vA mbi ngudi edn
fo. e sk
(b6 séach).

chuyén
105 105 _
X~2 X 3
& X2 12x—-210=0 & xX*-2x-35=0

x =7 (nhéan)

= :

x = -5 (loal)

Theo bai ra, ta ¢c6 phuong trinh : 6

Trd loi - S6 hoc sinh trong to luc dau la 7 (nguoi). -

PE SO 5
Ngudi ta hoa tan 4 gam chat 16ng thd nhat véi 3 gam chat 16ng tha
hai dé dugc hén hop dung dich ¢6 khéi lugng riéng la 70g/c-m3.
Biét ring khoi lugng riéng cia chat long thd nhat 16n hon khéi
luong riéng cua chat long thid hai la 20g/cm®. Tinh khoi lugng riéng
ctia chat long thu hai.

Giai

Goi khéi lugng riéng ciia chat 16ng thi hai 1a x (g/em?) (x > 0).
Khi d6 khéi lugng riéng cta chét 16ng thd nhat 1a x + 20 (g/em®).

Thé tich ctiia 4g chét 1éng thd nhat 1a (em®).

X 2

Thé tich cta 3g chat long thi hai la 2 (cm®).

X
e, 3 = S 7 1 3
Thé tich cua hén hgp la — = — (em”).
70 10
Ta c¢6 phuong trinh : et Ll
x+20 x 10

x = 60 (nhén)

& x-50x-600=0 < .
x = -10 (loai)

Trd 161 : Khoi lugng riéng cia chat 1ong thi hai 1a 60 (g/em®).

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO
1. Mot 6 t6 du dinh di tir A dén B véi van toc khong doi. Sau khi di
duge nifa quang dudng, xe tang van toc thém 10km mdi gioy va vé
dén noi sém hon 30 phit so véi dur dinh. Tinh van téc du dinh cua
xe, biét quang dudng AB dai 120km.
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. Hai nguoi cung lam chung mot cong viéc trong 12 ngay mdi xong.

. Mot tam gidc vudbng cé canh huyén la 10cm, hiéu cua hai canh géc

. Mot phong hop ¢6 80 ngudi duge xép ngdi trén cdc day ghé. Néu

. S6 dan ctia mot thanh phé sau 2 nim ting tir 2000000 ngudi 1én

. Van téc du dinh : 30 (km/h).
2. Ngudi thit nhat lam 20 ngay, ngudi thi hai lam 30 ngay.
. Phuong trinh : % + (x + 2)* = 10>,

. Day ghé lic dau cé 10 (day).
. 1.2%.

. Cho phuong trinh : x> — 5x — 7 = 0.

Néu nguoi thi nhat 1am mot minh duge mét nita cong viée va dé |
ngudi thit hai 1am phan con lai cho xong thi mat tdt cd 25 ngay.
H6i néu médi ngudi lam mdt minh thi bao lau sé xong ? :

vubng 1a 2cm. Tinh d6 dai hai canh gdc vudng.

b6t di hai day thi mdi day ghé con lai phai xép thém hai nguoi.
Hoi lie dau ¢6 mdy day ghé ?

2048288 ngudi. Tinh xem hang nam trung binh s6 din tang bao

nhiéu phan tram ?
Huéng dan

Hai canh géc vudng 1a 6 (cm) va 8 (cm).

ON TAP CHUONG IV

PE SO 1

a) Ching t6 phuong trinh ¢6 hai nghiém khéc ddu x;, x..

) 1
b) Tinh x? + x3; e
Ry Ko

. Giai phuong trinh :

a)x'-3x*-10=0 b) V2x-1=x-2.

. Chohamséy = —é—xz ¢6 d6 thi (9 va dudng thing y = 2x + m (d).

Tim m dé (d) cdt (&) tai hai diém phan biét.

. Mot xe 6 t6 di ti A dé€n B cdach nhau 150km va tré vé ca thay hét

5 gid, biét ring van toc lue vé hon vén toe lic di 1a 25km/h. Tinh
van toe luc di cha 6 to.




Giai

.a)Taco: a=1; ¢=-7 = ac=-7<0 = b’>-4dac>0
= Phuong trinh ¢6 hai nghiém khdc dau x,, x,.

b) Tacé: x4+ x3=(x; +x,)° - 2x,x,
Theo dinh 1f Vi-6t,tacé: X1 +%X=5; Xxo=-T7 "
Viay: x+x=85-2(71=39

1 1
w : o an) . 8.

. a) Pat t = x*; t > 0. Ta c6 phuong trinh :

R
Xj +x5 39

Tuong tur :

TR e
t=-2 (loai)
Vay : =5 < x:i\[t'_).
x-220 =2
by A2x-1T'=x=2 5 N }:2
2x-1=x“-4x+14 X -6x+5=0
X222
&ty =1 & X ah
X =5

. Phuong trinh hoanh d¢ giao diém (néu c6) cia (¥ va (d) :

_£x2=2x+m & X +4x+2m=0 (%)

(d) cit (P tai hai diém phéan biét khi va chi khi phuong trinh (*) c6
hai nghiém phdn biét & A'>0 & 4-2m>0 < m<2.
. Goi x 1a van tdc clia 6 td lde di (x > 0; x tinh bing km/h); thi van téc
lic vé sé 1a x + 25 (km/h).

Thei gian lac di 1a 2s (gid), thoi gian luc vé la i
X X+

(gid).
5 g

Ta ¢6 phuong trinh :
@ & 150
X x+ 25

Tra loi : Van toc caa 6 t6 lae di 1a 50 (km/h).

=5 &5 X2—35X—-750=0 Fore] x=50(nha§)
x = -15 (loai)

PE SO 2

. Cho phuong trinh : x* - 2(m - I)x + m®* = 1 = 0.

a) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét xi, xs.
b) Tinh (2x; + 1)X2x5 + 1) theo m.

11
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. Giai phuong trinh :

a) 2x* + 5% +3=0 b) 7% -2x+15=0.

. Tim toa d6 giao diém cua parabol (#) : y . —%xz va dudng thing

(d):y= %x—2.

. Hai voi nuéc cuing chdy vao mot bé khéng ¢6 nude va sau 5 gig 50

phuat thi ddy bé. Né&u chdy riéng mot voi thi voi thit nhat chay day
bé nhanh hon voi thd hai 4 gig. Héi méi voi chdy riéng thi bao lau
mdi day bé. '

Giai

. a) Phuong trinh c6 hai nghiém phén biét <> A'>0 < 2-2m >0

& m«< 1.
b) Theo dinh i Vi-ét, tacé: X3+ Xo=2m—-2; XiXp= mz_— 1
= (2% +1)2x3 + 1) = 4x1%X + 2(x; + X3) + 1
= 4(m® - 1) + 2(2m - 2) + 1
=4m’ + 4m - 7.

. a) Patt = x% t > 0. Ta ¢6 phuong trinh :

t = -1 (loai)
2t +5t+3=0 &

3 ;
= 5 (loai)
Véay phuong trinh da cho v6 nghiém.
b) Pat t = vx; t =0 = t’ = x. Ta ¢6 phuong trinh :
Tt-22+15=0 © 2°-T7t-15=0

t =5 (nhén)
<
f= A (loai)
2
Vay x = 25.
. Phuong trinh hoanh dé giao diém (néu ¢6) cua () va (d) :
'-}—xz:-}-x~—2 o X+2%-8=0 & =
<4 2 =14

o Voix=2 =2y=-1
o Vo ix=-4>y=-4
Vay toa d6 hai giao di€m la (2; -1) va (—4; —4).

. Goi x 1a thoi gian voi thit nh4t chdy diy bé (x > 0, x tinh bing gi¥)

thi thoi gian voi tha hai chay ddy bé 1a x + 4.




Mot gio voi thd nhdt chay dugc i (bé), vo1 thd hai chay duoc
X

1

Xx+4

(bé).

Ta eé : 5 gio 50 phut = .%5 (g10).

Khi dé ca hai vdi chay 1 gig duge % (bé).

5
Ta ¢6 phuong trinh : 2 + ko0
x x+4:-35 :
x = 10 (nhén)
o B ~23x-0=0 & 7 |
x = —— (loail)

Trd loi : Voi thi nhat chdy day bé trong 10 gis, voi thi hai chay
day bé trong 14 gid.

PE SO 3
Giai phuong trinh :
a) x*-1D2x-1=0 b) 25x* + 21x° -4 =0
¢) 4x* - 9=0.
Cho parabol (#) : y = -%xz va duding théng (d) : y = 2x + m. Tim m

deé (d) va (%) tiép xuc vé1 nhau.

Cho phuong trinh : 2x* — 4x + m — 3 = 0.

Tim m dé phuong trinh ¢6 hai nghiém phéan biét x;, x; va théa man
X3 + Xs + XX, = 8.

Mot ca né chay tit A dén B va trd vé hét tat ca 3 gid. Tinh van toc
ctia ca nb khi di tir A dén B, biét van toc lic di hon lic vé la
15km/h va doan séng dai 30km.

Giai

a) Taco: x*2-DV2x-1=0
e
9% —-120 © 3 e i
& 22 L =10 o dAx=1 = 1
X = —.
2%x-1=0 1 2
& X = —
2

b) Pat t = x% t > 0. Ta c6 phuong trinh :
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t = -1 (loai)

25t> + 21t -4 =0 = 4
t =Eg‘ (nhén)

Vay x°= = G 13
25 5

) 4x*-9=0 & x4n-?~<:>x2='§-<:> x:iﬁ <> x=i[§.
4 2 . 2 2

. Phuong trinh hoanh d6 diém chung (néu ¢é) cta (P va (d) :

~—=x* = 9% 4+ m & X +d4x+2m=0 (%

() va (d) tiép xic nhau khi va chi khi phuong trinh (*) ¢6 nghiém
kép o “A'=20 © 4-2m=0 < m=2

. Phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét x;, X, < A'>0

<>  10-2m>0 < m<bh,
Theo dinh If Vi-ét, tacé: X+ X =2, XXp = _2“.2—_3
Khidé:xf+x§+xlx2:8_c> (%) + X9)° — X1%p = 8

o 4—22_—3=8 < m = -5 (nhén).

. Goi x la van téc lic di cda ca né (x > 0, x tinh bing km/h), van tdc

lde vé sé 1a x — 15 (km/h) (x > 15).

Ta ¢6 phuong trinh : Sl ¥ o

=3
¥ x-=15b

x = 30 (nhan)

& x*-35x+150=0 & ;
x =5 (loai)

Tra loi : Van toce lae di cha ca né 1a 30 (km/h).

PE sO 4

. Giai phuong trinh :

a) x2-2=5yx*-2-6 b) v1+4x —x*=x-1.

. Tim m dé phuong trinh x* — 2x + m — 8 = 0 ¢6 hai nghiém x,, xy va

théa man 3x, — Xo= 0l

. Tim m dé phuong trinh x* - 2mx + m — 1 = 0 ¢6 hai nghiém x;, xo

va x; + x> dat gi4 tri nhé nh4t.

. Cho parabol () :y = -%xz. Viét phuong trinh dutng thing (d) qua

diém M(-1; 1) va (d) ti€p xic véi (P




i A 1 r 5t Renaes
5. Mot khu vuon hinh chi nhéat ¢6 chiéu rong bang a chiéu dai va cé

dién tich bing 507m? Tinh chu vi cia khu vuon.

Giai
i X2 ;
1. a}Détu:Vx2—2,diéukién{ J_; a0 = wW=x"-2
X < —+/2
Ta ¢6 phuong trinh : w=5u-6 o uv'-5Bu+6=0
u =2 (nhéan)
u =3 (nhan) ,

¢ ¥ -2=14 @x=i\/€
PTaE o <:>x=is,/ﬁ.

-120
b) Vi+dx-x* =x-1 o {X

1 hdn25% ix? 0y 1]

%= 1
x=1
& 2 o x=0 & ixE 3,
2x° -6x =0
X =0

2. Phuong trinh ¢6 nghiém x;, X0 ©A'20 © 9-m20 © m<9.
Theo dinh li Vi-ét,tacd: X +x%x=2; xxo=m-8

Il

1
3%, -~ X, = 0 J"l =2
Xét hé : e <> 2
Xy +.X5 =2 3
2
Khi d6 :x1x3 = 1—2 = & < m-8= = & U'mes 8-3~ (nhéan).
22 4 4 4
3. Phuong trinh ¢6 nghiém & A'20 < m’-m+1>0 (luén

%
1 si8a) 8
dﬁngvdimgimvimz—m+l=( ——] +Zzz>0)
Ta c6 :

2
xf+x§t(xl+x2)2—2x1x2=4m2-2m+2=(2m—%] +%2%

Vay gi4 tri nhd nhat cia x? + x2 bing -3
o 1w 3 P 1 1
Dau "=" xay ra <« .Zm—E:O = m=Z.

4, Phuong trinh dudng théng (d) c6 dang : y = ax + b(a # 0)
Me(d >1=-a+b=>b=1+a Viy:y=ax+a+1
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. a) 9-x*)V2-x=0 o [th=0 - [;;:2 @[Xiz
3

Phuong trinh hoanh dé giao diém (néu c6) cia (P va (d) :

—%x"":ax+a+1 & xX2+2x+2a+2=0 (%

() va (d) tiép xuic nhau khi va ¢hi khi phuong trinh (*) ¢6 nghiém
kép © A =0 o @°-2a-2=0 o a=1+43
Phuong trinh dudng thing (d) : y = (1+/3)x+2+ /3.

. Goi x la chiéu dai cia khu vudn (x > 0; x tinh bing m), thi chiéu

rong la —;—x. Ta c¢6 phuong trinh :

%x.x O R B e o AR

Vi x > 0, nén ta ldy x = 39. Khi d6 chu vi 1a : 2[39 - %39) =104 (m)

Tra loi : Chu vi la 104 (m).

PE SO 5

. Giai phuong trinh :

a) 9-x)VJ2-x=0 b) vx-14x+4 =86.

. Tim m dé parabol (¥ :y = —%xz va dudng thang (d) : y = mx — 2m — 1

tiép xidc véi nhau.
Tim toa do tiép diém.

. Tim m dé phuong trinh x* + mx + 1 = 0 ¢6 hai nghiém x;, X, va

X 3, &
.—-.-II--{--_Z_.:?'
X0 Xy

thoa man

. Mot xe 6 té di tir A dén B cach nhau 80km. Vi khéi hanh cham 16

phit so v6i du dinh nén phdi tang van t6éc thém 10km/h so véi du
dinh, vi vy 6 t6 dén dung gio. Tinh van téc du dinh cia 6 t6.
Giai
2-x20 xX<2

g-x*=0

x>0 x=21
b) vx-1Jx+4=6 < <4,
(x-1(x+4) =6 X“+3x-4=36
x=1
x>1
B e N =l ey Xamidy
x?+8x~-40=0
X=5 4




2. Phuong trinh hoanh 4§ diém chung (néu ¢6) cta (¥) va (d) :
—%xQ —mx-2m-1 & xX+4mx-8m-4=0 (%)
(%) va (d) tiép xuc nhau khi va chi khi phuong trinh (*) ¢6 nghiém
kép & A=0 < dm’ +8m+4=0 < m=-1
Khim=-1: (%) e x*-4x+4=0 e g
Vay toa do tiép diém la (2; —1).
3. Phuong trinh ¢6 nghiém x;,x, < A>20 < m?-430
o |ml| =22
Theo dinh li Vi-ét, tacéd : X3 +Xp=-m; XXp=1

2 9 2
% X X X7 + X (x, + %,)° - 2%, %,
Vay—1+-—§~=7 1 2:7 1 2 1292

Xs By X)Xy FHa

=

& mi-2=17 & m'=9 < m = +3 (nhan).

4. Goi x 1a van téc du dinh ctia xe (x > 0; x tinh béng km/h).

Thoi gian du dinh 1a - (gio). Khi tang thém 10km/h thi thoi gian
X

di hét quang dudng la FE{}_IE (gir). Ta ¢6 phuong trinh :
X +

80 80 4 4

=T — (16 phut = — gig

X x+10+15 7o 15 i

x = 50 (nhan)

& X +10x-3000=0 <« { ¥
x = —60 (loal)

Tra loi : Van toe du dinh 1a 50 (km/h).
BAI TAP TUGNG TU VA NANG CAO
1. Gidi phuong trinh :

a) 2x*+5x>°-T7=0 b) x* - 5x> +4x =0
3x -2
¢) V1+3x=x+1 d) =(2x -1
V2x -1
e) % +-£-—-4
2-Jx 2 2Jx - x

2. Cho phuong trinh : x>-2x+m-2=0.
a) Tim m dé phuong trinh ¢6 nghiém.

b) Tim m sao cho phuong trinh c¢6 hai nghiém x;, X2 va x; + x5 = 10.
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3.

Cho phuong trinh : x* — (m + 1)x + m — 2 = 0.

a) Tim m dé phuong trinh ¢6 hai nghiém X1, Xg.

b) Tim m dé biéu thuc A = x} + xj - 6x,x, dat gid tri nhd nhat.
Cho phuong trinh : x* - (2m + 8)x +m - 3 = 0.

a) Ching té phuong trinh luén 1uén ¢6 nghiém.

b) Goi x1, x; 1a cac nghiém cua phuong trinh. Tim m dé lxl %3]

dat gia tri nho nhat. Tim gid tri nhé nhat dy.

Tim m dé duong thang (d) : y = g;x + 2m
cét parabol (#) : y = —gx"" tai hai diem phan biét.

Cho phuong trinh : x* - 8(m + 1)x + 2m® - 18 = 0,
a) Tim m dé phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét déu am.
b) Goi x,. x; la hai nghiém cua phuong trinh.

Tim m sao cho [x; — x,! <5.

. Cho phuong trinh : x° - (2m + Dx+m°+m-6=0.

Tim m dé phuong trinh c¢6 hai nghiém déu am. _
Tim m dé hai phuong trinh : x* +x+m=0va x>+ mx + 1 = 0 ¢6 it
nhat mét nghiém chung.

Mot tam gide vuong c6 canh huyén bang 25cm va tong hai canh géc
vuéng bang 35¢cm. Tinh d6 dai hai canh géc vudng.

Mot mxeng dat hinh chir nhat ¢é chu vi 80m va ¢6 dién tich bang
375m®. Tinh chiéu dai va chiéu rong cua miéng dat.

Huéng dan

i )zl

b) x* — 5x% + 4x = x(x? - Bx + 4)
x=0 0 w=1¢ xuut

Gl xXx=ll-=1
d) Dieu kién : x > —. Quy dong mau 6, tacé : 4x° — Tx + 3 = 0
=1l %= §
4
e) x =16
2. a) m<3 b) m=-1.
3. a) vd1 moim € R. b) m ='3.




b) (x1— xo)* = X2 = 2% + %2 = (% +%,) = 4x,%, = 4m”* + 8m + 21
4m+ 17+ 17 2 17
S |3 - x| 2417

Dau "="xdyra < m=-1;

gia tri nho nhat cia |x;, — x»| bang V17 .
R e
8

a) A =(m+ 9)° >0, véi moi m € R.

Ta cé hai nghiém : x,=2m +6; X3 =m -3

X, <0 2m +6 < 0 : 5
. il .n i m < —
bieu kién : ix, <0 & {m-8<0 < «{ ;
_ m = -9.
% AR, [2m +6#m-3

b) —-14 <m < -4,

7. m < -3 (xem bai 6).

8. Gia su x3 la mot nghiém chung cua hai phuong trinh.

10.

[
| X

Ta e 3

2
-
=

|xp +mx+1=0

+ Xy +m =0

i

Trir vé cho vé hai phuong trinh, ta duge :
=4
| m- = 1

[x
X+ m—mxg—1=0 o <
=1. .= m=-2
Ta ¢6 hai phuong trinh : x> +x-2=0vax’ - 2x+1=0
Dé thay hai phuong trinh ¢6 nghiém chung la x = L
m = 1. Ta ¢6 hai phuong trinh thanh : x* + x + 1 = 0 (v6 nghiém)

Ddp s6 : m = -2.

Goi x 1a mot canh géc vuong (x > 0 va x < 25), thi canh géc vudéng

kia 1a 35 — x. Theo dinh li Pi-ta-go. ta cé phugng trinh :
x* + (35 — x)° = 625

Ddp s6 : 20; 15.

2a:. 15




PHAN HINH HOC

-

Chuong IIL GOC VGI BUGNG TRON

§i. Goe & lam — Y& do cting

A. KIEN THUC CAN NHG

Goc o tam la goc co dinh la tam duong tron.

56 do ciia cung nhé AB (ki hiéu sdAB) bang sé do dé ciua géc ¢
tdm chdn cung do.

86 do dé ciia cung lon AB bang hiéu gitta 360° va s6 do cung nhé.
Sé do d¢ ciia nita duong tron bang 180°.

Trong mét duong tron hay hai duong tron bing nhau

Hai cung dugc got la bang nhau néu chiing cé cing sé do dé.
Trong hai cung, cung ndao c6 s6 do lon hon thi goi la cung lon hon.
Dinh li : Néu C la mét diém nam trén cung AB va chia cung AB
thanh hai cung AC va CB thi : sd AB = sd AC + sdCB.

B. MOT SO PE KIEM TRA 15 PHUT

a)

80

PE SO 1
Cho duding tron (O) day cung AB. Tiép tuyén cta (O) tai A va B cit
nhau tai M. Biét AMB = 50°.
a) Tinh s6 do cung AB.
b) Trén nia mat phing bo OB (khéng chua diém A), ké duong
thang d qua O va song song v6i BM, d ¢t (O) tai D. Tinh s5 do
cung AD.

. Gidai
MA, MB la hai tiép tuyén cua (O) nén
MA | OA va MB L OB, A
Xét tu giac AOBM c6 :
AOB = 360° — (MAO + MBO + AMB)
= 360° - (90° + 90° + 50") = 130°,
sdAB = sdAOB = 130", o0




b) Tacé: sdADB = 360° — sdAB = 360° — 130° = 230°

a)

Mit khac OD / BM ma BM L OB = OD L OB
hay sdBOD = 90° = sdAD = sdADB - sdBD =230° - 90° = 140°.

PE SO 2
Cho dudng tron (O; R). Mot diém A ¢ ngoai duvng tron sao cho
OA = 2R. Ve céc tiép tuyén AB va AC dén (0) (A, B 12 hai ti€p diém).
a) Tinh s6 do cdc géc AOB va BOC.
b) Tinh s6 do cung nho va cung lén BC.

| Gidi
AB 14 tiép tuyén cta (O; R) nén AB L OB.
AABO vubng tai B ¢6 : A
OA = 2R, OB =R (gt)

nén la nda tam gidc déu = AOB = 60°.

Do dé BOC =2AO0B (tinh chat hai tiép tuyén cit nhau)
hay BOC =120°.
Tacé: BOC =120° (emt) =  sdBC =120°
—  sdBmC = 360° - 120° = 240°,

_ PE S0 3
Cho hai dudng tron (0) va (O') cat nhau tai hai diém phan biét A va B.
Biét riing hai cung nho AB ctua hai dudng tron nay c6 s§ do (d6) bang
nhau. Ching minh réing hai dugng tron (O) va (O') bing nhau.

' Giai
Ta ¢6 : Hai cung nho AB cua hai
dudng tron nay c6 so do (do) bang
nhau = sdAOB = sdAO'B
Mat khédc cdc tam gidec AOB va
AOB c6 hai géc ¢ dinh bing
nhau nén bén géc & dday cang
bing nhau : A, =R =B =B
Do d6 AAOB = AAOB (g.c.g) = OA=0A
Chiing to hai dudng tron (O) va (O') bang nhau.
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PE S0 4
Cho AABC déu. Trén nua mat phang bd BC khéng chia di€m A, vé
nita dudng tron dudng kinh BC. Lay D thuoc nita dudng tron sao cho
sdCD = 60°. Goi I 1a giao diém ctia AD va BC. Ching minh ring
Bl = 2C]. Faaa T

Gidi

Goi O la tam cia nita dudng tron dudng kinh BC.

Ta ¢6 sdCD = 60° (gt) nén AOCD déu
= OCD = ABC = 60°

A

: BI AB
Do d6 AAIB «» ADIC (g.g) = e
ma AB=BC(gt)y, CD=0C(=R) B C
BI_BC 4
Cl, 200
Vay Bl =2Cl: /
PE S0 5

Cho hai dutmg tron (O; R) va (O'; R') cdt nhau tai hai diém A va B.
Ké cdc duong kinh AOC va AO'D. Hay so sdnh s6 do (d6) cia hai
cung nhé BC va BD cua hai dudng tron, biét rang R > R..

Giai
Ta cé : R > R’ (gt) hay AO > AO'.
Do d6, xét AAOQO), ta c6 :
AOO' < AO'O
= 2A00 < 2A00
hay AOB < AO'B
= BOC > BO'D (cung bi)
Vay s6 do (dd) cf&a cung nhé BC 16n hon s6 do (d6) ctia cung nhé BD.

C. BAI TAP TUGNG TU VA NANG CAO
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1. Cho dudng tron (O; R) va diém M nam ngoai sao cho OM = 2R. Vé

tiép tuyén MA (A la tiép diém). Goi P, Q 1a giao di€m clia (O) véi
MO (P n&m gitta M va 0O).

a) Tinh s6 do (d6) cua géc AOQ.




b) Tinh sé do (dd) ctia cung nho AQ va cung lén AQ.

Huong dan :

a) AMAO la nira tam gidc déu (vi tam gidc vuong MAO c6 OM = 2R;
OA =R)

= sdMOA = 60° = sdAOQ = 180° - 60° = 120°.
b) sdAQ =120°; sdAPQ = 360° - 120° = 240°.
2. Cho AABC c6 A:B:C=3:4:5 Vs dudong tron (A; AC) va dudng
tron (B; BC) chung ¢t nhau ¢ D. Tinh géc 6 tam CAD va CBD.
n : Theo tinh chat cta day ti s6 bang nhau, ta cé :
¢
5

jucH

Huong d
A -
=

-~

A+B+C 180°

3+4+5H 12
- A=45° "B-60°, =175
— CAD=2A =245°=90°; CBD =2B=260° =120°, _

3. Cho hai dudng tron (O; R) va (O'; R) cat nhau tai A va B sao cho
khoang cach gitra hai tdm 16n hon R. N6i OA cit (O') tai C. Tia OO'
cit (0') tai D (O' nim gitta O va D). Ching minh : COD = 3A0D.
Huéng dén : Ta c6 CO'D = OCO' + COO' (gbéc ngoai cua AOCQO")

AAOQ'C cdn = O'AC = O'CA
ma O'AC = AOO'+ AO'O (gée ngoai ciia AAOO').

4. Cho hai duong tron (0), (O') cdt nhau tai A va B. Phan gidc cia géc
OBO' cit cac dudng tron (0) va (O') tai ede diém tuong dng C, D.
Hay so sanh cde géc BOC va BOD.

Huéng dan : Si dung cde tam gidc can OBC va O'BD.

5. Cho duong tron (O; R) day cung AB = Ry3, C la diém di dong trén
cung 16n AB. Xdc dinh s6 do (d6) cung BC lic dé dai AC 16n nhat.
Huéng dén : AC 16n nhdt < sdBC = 60°.

8-Sl o o}

=15

L ( .A) Ay ’, i 4 ¥ A;
2. Yien hé gea cang va diay

A. KIEN THUC CAN NHO

a) Déi voi hai cung nhé trong mét dudng tron hay hai duong tron
bang nhau : Hai cung bdng nhau cdng hai ddy bing nhau.

Ddo lai : Hai ddy bang nhau truong hai cung béng nhau.
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b) Déi voi hai cung nhd trong mét duong tron hay hai duong tron bing

nhau :
o Cung lon hon cdng ddy lon hon.

e Day lon hon tricong cung lon hon.

B. MOT SO PE KIEM TRA 15 PHUT
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PE SO 1
Cho AABC déu. Trén nita mat phang bé BC khong chia diém A. Ve
nua du’crng tron dLIUng kinh BC. Lay D, E trén nua dugng tron sao

cho BD = DE = EC. Goi I, J lan lugt 1a giao diém cia AD, AE véi
BC. Ching minh rang : Bl = IJ = JC.

Gidi
Tacé: BD=DE=EC (gt)
=  sdBD = sdDE = sdEC = 60"
=  sdBOD = 60"
Do d6 ABOD déu (can c¢6 mot goc 60°)
— OBD =60’
Xét ABID va ACIA ¢6 :
BID = CIA (d6i dinh) |
OBD = ICA = 60° ' D @

Vay ABID « ACIA (g.g)

BL BD OB 1
— = —=——=~—  (vi BD = OB v =
TR vi | va CA = BC)

55 PR %Bc. Tuong tu, ta ching minh duge CJ = %BC.
Dodé: BE=1J =10

PE S0 2

Cho tam gidec ABC. Trén tia d6i cua tia AC ldy di€m D sao cho
AD = AC. Vé duong tron tam O ngoai tié€p ABDC. Tir O lan lugt ke
cac duong vuéng géc OH, OK véi BC va BD (H € BC, K € BD).

a) Ching minh OH > OK.
b) So sanh hai cung nhé BD va BC.




a)

b)

Giai

Trong AABC, theo bat dang thife tam giac :
BC < AB + AC = AB + AD

=BD (vi AC = AD)

— OH > OK (dinh li lién hé giua
day cung va khoang cdch dén tam).

Vi BC < BD (emt) = BC < BD. H\H :

PE SO 3
Trén day cung AB ctia mét duong tron (O), ¢6 hai diém C va D chia
day nay ba doan bang nhau : AC = CD = DB. Cac bdn kinh qua C
va D cit cung nho AB lan lugt tai E va F. Ching minh lr:‘:ing cac
diém E va F chia cung nho AB thanh ba cung AE, EF, FB thoa
man didu kién : AE = FB < EF.
Giai

AAOB can (OA = OB) = OAB = OBA

AO = BO (gt)

AC = DB (gt)
Vay AAOC = ABOD (c.g.c)

-~ AOC = BOD va OC = OD

Vi D nam trong dudng tron = OA > OD.
Tit C vé CC' // OD. Khi dé6 CC' la duong trung binh cua AAOD

=00 e %]3 va CO= AQ

C'CO = COD (so le trong)
Tacé: CC' <CO = AOC <CCO hay AOC <COD

PE SO 4
Cho hai dudng tron (O) va (O') bang nhau va cat nhau tai hai diém
phan biét A va B. Keé cdc duong kinh AOC va AO'D. Hay so sdanh
cdac cung BC va BD cua (0) va (O).




Giai

AC, AD lan lugt l1a dudng kinh

cua duong tron (O) va (O') nén

AC = AD. Xét cdc tam gidc vudng

- ABC va ABD, ta ¢6 : AB chung,

AC = AD. Do d6 AABC = AABD
(canh huyén — canh géc vuéng)

= BC =BD = BC =BD va CAB = DAB.

PE S0 5

Cho hai dudng tron dong tam (O; R) va (O; R). Lay diém P trén
(O; R) ke hai tia Px va Py khong di qua O va cat hai duong tron
lan luot tai A, B, C (A, B € (O;: R))va D, E, F(E, D ¢ (O; R)). Biét

rang AB < DE. Ching minh ring : PC < PF.
" Giai

Ké OH L AB tai H va OK 1L DE tai K.

Ta cé : AB < DE (gt)

= OH > OK (dinh li lién hé
gitta day va khodng cdch dén tam)

Trong duong tron (O; R) 6 OH > OK
= PC <PF. Dodé PC <PF.

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO

1. Cho dudng tron (O; R) va cung AB bang 120°. Trén cung AB lay céc
diém C, D, E sao cho AC = CD - DE = EB, c4c tia OC, OD, OE lan
lugt cat AB theo thi tu tai F, H, G: Tinh do dai AF, FH, HG, GB.
Huong ddn : Ta ¢6 AB =120° = AC = CD = DE = EB = 30"

= AOC = COD = DOE = EOB = 30°
AAOB can ¢ AOB =120° = OAB = OBA = 30° = AAFO cén tai F.
40 R
8.5 2

Redie e Els TN T0 -
AAIF la nita tam gidce déu.

2
bat AF=x = FI= g—.'l‘heo dinh li Py-ta-go : x* - [f] = (%}
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R3 R/3

Giai phuong trinh 4n x, ta duge : x = . hay AF = BG = s it

AOFG déu c6 OF = AF_—E-{—{ FH = GH..£

. Cho duong tron (O; R) day AB khong qua O. C 1a diém chinh gita
cia cung nho AB. Vé dudng kinh vudng géc véi AB, ciat AB tai I. Tir
diem M bat ki trén cung nho AB, vé ddy MN qua I. So sdnh céc
cung -ACB va MCN.
Huéng dén : Ve OH L MN ¢6 OH < OI = MN > AB

— MCN > ACB.

. Cho dudng tron (O) va ddy cung AB khoéng qua O. Lay M bat ki
trén AB sao cho MA < MB. Duo’ng vudng gée véi AB tai M cét cung

AB tai C. Ching minh : AC < CB.

Hudng ddn : MA < MB = AC < CB {dué)‘ﬁg xién, hinh chiéu)
= AC < CB.

. Chiing minh rang hai cung bi chéin gitta hai day song song thi bang

nhau.

Huong dan :

Trudng hgp 1 : TAm O ndm ngoai hai day song song AB, CD.

Ve dudng kinh EF // AB'va CD, ta c6 :

OAB = AOE va OBA = BOF = AOAB cin = OAB = OBA

= AOE = BOF
= AE = BF. Tuong tu : CE = DF
Do d6 : AE - CE = BF - DF hay AC = BD.

Truong hop 2 : TAm O nam gitda hai dudng thang song song (cdc
ban tu chirng minh).

. Cho nia dutng tron dudng kinh AB = 2R va day CD khéng qua O
sao cho C ¢ gitta A va D va AC = CD = DB. Ching mmh ACDB la
hinh thang va tinh dién tich hinh thang dé.

Huong dén : AC=CD=DB = AC=CD =DB
= AOC = COD = DOB = 60°
Do d6 cédc tam gide AOC, COD, DOB déu = AOC = DCO = 60°
= CD // AB.
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A. KIEN THUC CAN NHO

B. MOT SO DE KIEM TRA 15 PHUT

¥

a)

b)

c)

d)

a)

Ching to ACDB la hinh thang can (hinh thang noi tiép dudng tron).

Vé dudng cao CH, ta c6 AAOC déu canh R= CH = R—;@

(AB + CD).CH _ 332"?

Vay :  Sacps = 3

. Gee nic lich

Dinh nghia : Goc néi tiép la gée e6 dinh nam A
trén duong tron va hai cenh chia hai ddy
cung cia duong tron do. Cung nam bén trong
goi la cung bi chdn.

Dinh li : Trong mét duong tron s6 do cia géc
néi tiép bang nita sé do ciia cung bi chdn.

B
Hé' qua : Trong mét duong tron : '

Cdc goc néi tiép bang nhau chdn cdc cung bing nhau.

Cdc goc noi tiép cung chdn mét cung hodc chdn cdc cung bing
nhau thi bang nhau.

Goc néi tiép (nhd hon hodce bing 90°) ¢6 sé do bdng nita sé6 do ciia
goc 0 tam cung chdn mét cung.

Géc néi tiép chdn nia duong tron la gée vudng.

PE S0 1
Cho AABC (AB < AC) néi ti€p trong dudng tron (O). LAy D trén
canh BC, AD cét cung BC ¢ E. Ching minh riing :

a) AEC > AEB b) AB.CD = AD.CE.
Giai o

Ta c6 AEC = ABC (géc noi tiép cung chén AC)

va  AEB = ACB (gbc néi tiép cung chin AB)

ma ABC > ACB (vi AB < AC)

Feaadia B N—
Do d6 ABC > AEB. @/
E




b)

Xét AABD va ACED ¢6 : ABD = DEC (emt)
BAE = BCE (géc noi tiép cing chdn BE)

AB AD
Vay AABD o ACED (g. e AB.CD = AD.CE.
o B8 T €5 6D .

DE SO 2

Cho AABC noi tiép trong dudng tron (O). Tia phan gidc cua géc A
cit BC ¢ D va cat duong tron ¢ E. Chiimg minh réng :

a) AB.AC = AD.AE b) BE® = AE.DE.
Gidi
Ta ¢6 AE la phan giac cua géc A nén
BAE = CAE = BE = CE
Lai c6 ABC = AEC

A

(g6c nbdi tiép cung chdn AC)

Do d6 AABD & AAEC (g.g) BWC
g BB BB L SR AD AR .
AE AC E
Xét AABE va ABDE c¢6 : AEB chung, BAE = EBC (géc ndi tiép

cting chdn hai cung bing nhau BE = CE)

Do 45 AABE o4 ABDE (gt sac i ts ot BE® = AE.DE.
DE BE
PE SO 3

Tt mot diém P nadm ngoai dudng tron (O; R), ké hai tiép tuyén PA,
PB dén (O) (A, B la hai tiép diém). Trén day AB lay M bat ki. Qua
M ké dudng thdng vuéng géc véi OM cdt PA tai S va PB tai Q.
Chung minh riang : MS = MQ.
Giai

Ta c6 PA 1L OA

hay SA L OA (tinh chit tiép tuyén)
— SAO = 90° E
nén A thudc dudng tron duong kinh SO.

OM 1 SQ (gt) = SMO = 90"
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nén M thudc dudng tron dudng kinh SO.

Do d6 bon diém A, O, M, S cung nam trén mot dudng tron,

N6i SO ta c6 MSO = MAO (géc noi tiép cuing chdn MO)

Tuong tu ta cé bén diém O, M, B, Q cung thude dudng tron dudng
kinh OQ. _

Do d6 MBO = MQO (géc noi ti€p cung chdn MO)

AAOB cén tai O (OA= OB = R) = MAO = MBO - MSO - MQO

Ching t6 ASOQ can tai O nén dudng cao OM déng thai I3 dudng
trung tuyén hay SM = QM.

PE SO 4
Tir diém P nim ngoai dubng tron (0), ke cdt tuyén PAB. Goi D la

diém chinh gitra cta cung AB. Ké duong kinh DE. PE cat (O) tai I,
ID cat AB tai K. Ching minh riing : PA. KB = PB.KA.

Giai
Ta c6 : DA = DB (gt) = AID = BID hay IK la phan gidc cua AAIB
Retgi " E
KB IB
Mat khdc EID = 90° (ED la dugng kinh)
=S 5 B L

Do dé6 PI la phan gidc géc ngoai
cua AAIB.

Tads: il 180 2 RN Ak

PB IB D
TiL) wB(2) i s B0 PR PR KA
PB KB
PE SO 5

Cho ntra dutmg tron (O) am‘:rng kinh AB. Goi I 1a diém chinh giia
cua cung AB. Lay diém M thudc cung Al, tiép tuyén tai M cit
duong thang OI tai D. Ching minh : MDO = 2MBA.

Giai
MD 14 tiép tuyén cua (O) nén MD L OM hay AMOD vudng tai M.
= MDO + DOM =90° (1)




h)

a)

Lai ¢6 I 1a diém chinh gita cua cung AB,

nén OI L AB = AOI = 90°

Dodé AOM +MOD=90" (2)

Tir (1) va (2) = MDO = MOA

ma MOA = 2MBA (géc ngoai cua M

D
1
tam gidc can MOB).
\\\J

—  MDO = 2MBA. A 5) B

PE SO 6
Cho AABC néi tié’p dudng tron (0) duong kinh AD. Ké dudng cao AH.
a) .Chfmg minh ABAH va ACAD dong dang.
b) Goi I 1a diém chinh gitta cung BC (khéng chia diéem A). Ching

minh ring Al 14 tia phan gidc cia HAD.
A :
OQ
[l 1
I la diém chinh gitta cung BC =

Giai
Ta ¢6 AACD vudng tai C (AD la dudng kinh).
— BAI = CAI ma BAH = CAD (do ABAH » ADAC)

Xét ABAH va ADAC c6 :
ABC = ADC (géc néi tiép cing chdn AC)

va AHB = ACD = 90°
Do d6 ABAH «» ADAC (g.g).

— HAI = DAI hay Al la phan gide cia HAD.

PbE 80 7
Cho hai dugng tron (O) va (O') cat nhau tai A va B. Qua A vé hai

cat tuyén CAD va EAF (C va E thudc (O), D va F thuoc (O')). Ching
minh riang :

a) BC.BF = BD.BE b) ABCE va ABDF déng dang.
Giai
Ta c6 : BCA = BEA (géc ndi tiép cing chidn AB)

BDA = BFA (géc néi tiép cing chin AB)
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Do d6 ABCD « ABEF (g.g)
BC _BD
BE BF
— BC.BF = BD.BE (1)
b) Theo ching minh cau a) :
ABCD » ABEF = CBD = EBF
— CBE =FBD (2)
Tu (1) va (2) ta ¢6 : ABCE «» ABDF (g.g).

PE SO 8
Cho AABC no1i tiép dudng tron (0O), hai dudng cao AD, BK cat nhau
tai H. AD cdt dudng tron (O) tai E.
a) Ching minh BC la tia phan gidc cia HBE. A
b) Ching minh E d61 xing véi H qua BC.
Giai
a) Tac6 : CBK = CAD (cung phu véi C) H” .o
CAD - CBE (géc noi tiép cung chan CE)

L B 15 c
= CBK = CBE \\_/
Chung to BC la phan gide cia goc HBE. E

b) AHBE c¢6 dudng cao BD dong thoi 1a duong phan gidc (cmt). Do d6
BD cing la dudng trung truc cua doan HE hay E va H d6i xing
nhau qua BC.

| PE S0 9
Cho tam gide déu ABC ndi tiép duong tron (O). Mot diém D nam
trén cung nho BC. Trén doan DA ldy DK = DB.
a) Ching to ABDK déu.
b) Ching t6 : AD = BD + CD.
¢) Xdc dinh vi tri ctia D dé AD + BD + CD nhé nhat.
Giai
a) ABDK can (DB = DK)cé6 D; = C; = 60" (hai goc nodi tiép cung chan

AB). Vay ABDK déu.
b) -ABDK déu (emt) = Bz +B;s =60° ma By + Bs =60° (gt) > B: = Bs




Lai ¢6 : BK = BD = DK (emt) A
Xét AAKB va ACDB ¢6 :
B: = B3 (cmt)
AB = CB (gt)

va A; = Cs» (hai géc ndi tiép cing chin BD) '
Vay AAKB = ACDB (g.c.g) = AK=DC B3 2 C
ma AD=AK + KD = AD = BD + CD.
¢) Xét ba diem B, D, C ¢6 :
DB + DC > BC = 2(DB + DC) =z 2BC
ma DB+ DC=DA = DA + DB + DC = 2BC (khong doi)

D

Dau "=" xay ra < D trung B hoac C.
Vay khi D trung B hoac trung C thi DA + DB + DC nho nhat.

PE SO 10

Cho dudng tron (O) va mot diéem P ¢ bén ngoai. Vé dudng tron
(P: PO). Hai dudng trdon (O) va (P) cdt nhau tai hai diém phan biét
A va B. Pudng thing OP cat dudng tron (P) tai diém thi hai C.
a) Ching minh CA 1a tiép tuyén cua dudng tron (O).
b) Lay D thudc cung AB ctia dudng tron (P) (cung khong chia diém
0). Ching minh DO la tia phan giac cua ADB.
Giai D,
a) Ta co CAO =90° (CO la dudng kinh)
= CA L OA
Chiing t6 CA la ti€p tuyén cua (0). €

b) Goi bdn kinh cua duong tron (0)
1a R, tacé OA=0B(=R)

- OA = 0B.
Do d6 ADO = BDO hay OD la tia phan gidc cia ADB.

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO

1. AABC can tai A noi tiép dudng tron (O; R). Qua A ke dudng thidng
cit canh BC tai D va cat (O) tai E.

a) Ching minh EA la tia phan giac cua goc BEC.
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. Cho AABC ni tiép dudng tron (O; R) duong kinh AD, dudng cao AH.

. Cho dudng tron (O; R), hai day AB va CD cét nhau tai M. Chung

- Cho dudng tron (O). Mot di€ém P ¢4 dinh bén trong dudng tron

b) Ching minh AAEB va AABD déng dang suy ra tich AD.AE
khong doi (khong phu thude vao vi tri diém E).

Huéng ddn : a) Tacé AB = AC = AB = AC = BEA = CEA.
b) AAEB » AABD (g.c.g) = AE.AD = AB2.

a) Ching minh AABH va AADC dong dang.
b) Goi a, b, ¢ 1a do dai ba canh tuong tng v6i cdc dinh A, B, C.

: - a.be
Chu h : Sape = :
ng min ABC = —
Huong ddn : a) AABH «» AADC (g.c.g)
b) Tita) — AB AH i 2 AB.AC _ ABAC
AD = AC AD 2R
Vay Sasc= —AHBC =L ABACL. abc
2 2. 4R 4R

minh rdng : MAMB = MC.MD = R* - OM2

Huéng ddn : Dé thdy AAMC «» ADMB (g.c.g) = %[Ié s

= MA.MB = MC.MD

N&i OM, ké OH 1| AB.
Trong A vuéng OHM, ta c6 : HM? = OM? - OH? (1)
Trong A vubng AHO, tac6: AH®=A0’-OH?2=R2_-OH® (9
Mat khac: MAMB = (AH + HM)NAH - HM) = AH? - HM?  (3)
Thay (1) va (2) vao (3), ta c6 : MAMB = R* - OH? — (OM? - OH?) .

=R’ O OM2 1 O

= R* - OM? (dpem).

(P # O). Hai day AB va CD thay d6i qua P va AB | CD. Goi M, N
lan lugt la trung diém caa AD va BC. Chimg minh rédng MN luén di
qua mot di€m cd dinh.

Huong ddn : Ta ching minh cho ti gide PMON la hinh binh hanh
va I la giao di€ém hai dudng chéo OP va MN. Ta ¢6 I ¢6 dinh (vi O,
P ¢d dinh).




§4. Gée luo b lin &}% {fr/y(?h »aQ f[(i)y cteng
i e s '

A. KIEN THUC CAN NHO
1. Khai niém
xy la tiép tuyén ciia duong tron (0) tai A. |
Ax, Ay la hai tiép tuyén.
BAx, BAy la géc tao béi tia tiép tuyén
va ddy cung.
2. Dinh li

S6 do ciia goc tao boi tia tiép tuyén va ddy bing nia sé do ciia
cung bi chdn.

3. Hé qua

Trong mdt dudng tron, goc tgo béi tia tiép tuyén va ddy cung va
goc noi tiép cung chdn mét cung thi bing nhau.

B. MOT SO BE KIEM TRA 15 PHUT
BE S0 1
Cho AABC noi ti€p dudng tron (O). Mot dudng thang song song véi
tiép tuyén tai A caa dudng tron (O) cit cdc canh AB, AC ladn lugt o

D va E. Chung t6 AABC va AADE déng dang va AB.AD = AC.AE.

Giai L

Ta c6 : DE // xAy

= xAD = ADE (so le trong)
Lai ¢6 xAD = BCA (goc gilra tiép
tuyén va mét didy bang géc noi tiép
cing chin AB) = ADE = BCA.
Xét AABC va AADE ¢6 BAC chung.

Do 6 AABL o AAED (gpli = o2 o BB AR A n Al s
| AC _AD _ .
PE SO 2

Cho dutng tron (O; R). T diém P ¢ bén ngoai dudng tron vé tiép
tuyén PT va cat tuyén PAB véi (O).

Ching minh rang : PT® = PA.PB = PO’ - R?,
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Gidi
Ta c6 : ABT = ATP (géc ndi tiép bang géc
gitta ti€p tuyén va mot day cung chdn AT) .
Do dé APAT « APTB (g.g)

oot Bl i papn
PT PB
APTO vudng (PT la ti€p tuyén cia (0) § ST

Theo dinh li Py-ta-go : PT* = PO? — OT” = PO? — R%

PE S0 3

Cho hai dudng tron (O) va (O') tiép xdc ngoai nhau tai P. Day cung
AB cua mot dudng tron kéo dai tiép xtc véi dudng tron kia tai C.
AP cit dudong tron (O') tai P va D. Chimg minh : BPC = CPD.

Giai
Ké tiép tuyén chung tai P-cua
hai duong tron cdt AC tai Q.
Tacé: BPC =BPQ +QPC
Trong dé BﬁQ - PAB ( goéc giua
tiép tuyén va mot day bang goc
ndi tiép cang chdn BP)

A i
QPC = ACP - %sdé'ﬁ Wrrer el i
Mat khac : PAB + ACP = CPD (géc ngodi ciia tam gidc)
Vay : BPC = CPD.
DE SO 4
Hai dudng tron (O) va (O') cidt nhau tai A va B. Qua A vé tiép tuyén

AM véi (O') va tiép tuyén AN vgi (O) (M € (0), N € (0)). Ching

minh ring : AB* = MB.NB vda MBA = NBA.
Giai

Hai tam gidac ABM va NBA c¢6 :

AMB = BAN

va ANB = MAB (géc giita tiép

tuyén va mot day bang géc néi

tiép cung chén AB)

= AABM » ANBA (g g)

& %=% AB? = MB.NB va ¢6 MBA = NBA.




PE S0 5
Cho géc nhon AMB noi tiép trong dudng tron (O). Trén nia mat
phéng b AB khéng chita M, vé tia Ax sao cho xAB = AMB. Ching
to Ax la tiép tuyén cua (O).

Giai
Vé duong kinh AC cua (0O), ta phai ching minh Ax | AC.
That vay, ta ¢6 : ' c
ACB = AMB (1) M

(géc noi ti€p cung chan AB)
AMB = xAB (gt) (2)
ma  CBA =90° (AC la dudng kinh)
= ACB+CAB=90" (3)
Tir (1), (2) va (3) = CAB + xAB = 90°
Chiing t6 Ax la tiép tuyén ciia (O). A d

Xin cde ban luu y : Bai toan nay la phan ddo cua dinh li vé géc cua
tiép tuyén va mot day, dung dé ching minh.

DE S0 6
Cho hai dudng tron (0Q) va (O') tiép xic ngoai tai A. Lay diém B
thudce dudng tron (0). Qua B ké tiép tuyén vdi (O) cat (O) ¢ hai
diém C va D. Goi M la diém chinh gita cua cung CD. Ching minh
AABM vubng tai A.
' Giai
Ké tiép tuyén qua A cat BD tai I,
tacé: IAC=ADC (1)
(géc gitta tiép tuyén va mot & <5
day bang goéc noi tiép cung
chin AC)
Laicé: IAB=IBA (2)
(tinh chat hai tiép tuyén cédt nhau) _
Tit (1) va (2):  TAC + IAB = ADC + IBA = BAx (BAx la goc ngoai
cua ABAD) hay BAC = BAx, ching t6 AB la phan gidc cua [Ax.
Mat khde M la diém chinh gitta cung CD nén CAM = DAM hay
AM la phan giac ngoai.
Vay AB L AM hay AABM vuoéng tai A.

B
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a)

PE S0 7

T mét diém P & ngoai dudng tron (O), ké hai tiép tuyén PA, PB
dén dudng tron. Trén cung nho AB lay diém C bat ki, ké cdc dudng
vuong gée CD, CE, CF lan lugt xuong cac duﬁng thdng AB, BP, PA.
Chung minh ring : DCF = DCE va DFC = CDE.

Giai
Ta ¢6 E va D nam trén dudng tron
dudng kinh BC; F va D nim trén
duong tron dudng kinh AC.
Do d6 DCF + PAB = DCE + PBA = 2v
Trong d6 PAB = PBA (géc gita P
ti€p tuyén va mot day cung
chan cung nho AB). B
Vay DCF =DCE.
Trong dudng tron (0), ta ¢6 : CBE = CAB (géc giira tiép tuyén va
mot ddy va géc noi tiép cung chin CB).
Trong du’dng tron dudng kinh BC, ta ¢6 : CBE = CDE (géc noi tiép
cung chén CE).

Trong duong tron dudng kinh CA, ta ¢6 : CAB = DFC ( géc noi ti€p
ctng chdn CD).

Vay DFC = CDE.

PE SO 8

Tu diém P bén ngoai dudng tron (O), ké hai tiép tuyén PA va PB
dén (0). Pudng thing song song véi PA ké tir B cdt (O) tai C, PC
cdt duong tron (O) tai diém thi hai 14 E. Puong BE cit PA tai M.
a) Ching minh : PM* = BM.ME.
b) Ching minh rang M 1a trung diém ctua PA.

Giai
PA//BC = Ci = P; (sole trong)
Cy = MBP (goc ndi tiép bing
gée gita tiép tuyén va mot
day cung chdn BE)
Do dé APME «» ABMP (g.g)

PM ME

= —=— = PM?=BM.ME (1)
BM PM




b) Tuong tu ta cé hai tam gidc AME va BMA dong dang (g.g) vi ¢6 :
MAE = B, va AMB chung
AM ME
BM AM
T (1) va (2) = PM?* = AM®

= PM = AM hay M la trung diém ctia PA.

e — AM? = BM.ME (2)

PE S0 9
Cho hai dudng tron (O; R) va (O; R') véi R > R' cdt nhau ¢ A va'B
sao cho O va O’ ¢ vé hai phia cia AB. Vé tiép tuyén AD véi dudng
tron (O). Qua B vé dudng thing song song véi AD edt dudng tron
(O') tai E va cat (O) tai F. Ching minh ADEF 14 hinh binh hanh.

Giai
Ta c6 : BED = BAD (géc nbi tiép cung chin BD)
BAD = BFA (géc giita I

tiép tuyén va mdot day bang goc
noi tiép cung chidn AB)
Do d6 : BED = BFA
= AF // ED (dong vi)
Lai ¢6 : BF // AD (gt)
Vay ti gidc ADEF la hinh binh hanh.

PE SO 10
Cho hai dudng tron (0) va (O') ciat nhau tai hai diém A va B. Qua B
vé cat tuyén cit (O) tai C va (O') tai D sao cho B nim gitdta C va D.
a) Chung to géc CAD ¢6 s6 do khong doi khi cét tuyén quay quanh B.
b) Tiép tuyén tai C cha (O) va tai D cua (O') cdt nhau tai E. Ching
minh géc E cua tam gidc ECD ¢6 s6 do khéng d6i.
Giai

a) Tacé: sdACB - T_l—stif;\?k_%

= D

sdADB = Eschﬁj

A, B ¢6 dinh nén cdc géc ACB,
ADB khéng d6i .

= CAD = 180° - (ACB + ADB) khong déi. \/
E




b) Ta c6 CAD khéng déi (cmt), trong dé6 CAD = CAB + BAD

" ma CAB=ECB va BAD = EDC (géc noi ti€p biing géc gita tiép

tuyén va mot day)
Do d6 ECD + EDC khéng déi — E = 180° — (ECD + EDC) khong déi.

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO

1.
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Cho AABC noi tiép dudng tron (O; R). Qua dinh B ke duong song
song vai tiép tuyén tai A cua (0O), dudng thiang nay cat AC g M.

Chung té : AB® = AC.AM.

Huong ddn : Xét cac tam giac ABC va AMB dong dang (g.g).

Cho hai duong tron (O) va (O') tiép xuc nhau tai A, tiép tuyén chung
ngoai ti€p xue véi (O) tai B va (O) tai C. Ching minh BAC vudng.

Huéng ddn : Co ABC = %AﬁB,

tuong tu ACB :%A‘o“'c ma AOB + ADC = 180°.

Hai dudng tron (O; R) va (O'; R) tiép xdc trong tai A (R > R'), day
BC cta dudng tron (O) tiép xic vé1 dudng tron (O') tai M (ba diém
0, A, M khong thiang hang). Ching minh riang AM la phan gidc
cua goc BAC.
Huéng ddn : Ké tiép tuyén tai A. Goi E la giao diém cua tiép tuyén
tai A v6i CB.
Ta c6 EM = EA vda EAM = EMA (tinh chét hai ti€p tuyén cit nhau)
hay EAB+BAM = ECA + CAM (vi EMA 1a géc ngoai nén bing
tong hai goc trong khong ké) ma EAB = ECA = BAM = CAM.
Tur diém P ¢ ngoai duong tron (O), ké tiép tuyén PA. Tu trung diém
B cia AP ké cat tuyén BCD (C nam gita B va D). Cac duong thang
PC va PD cit (O) tai diém thit hai E va F.
Ching minh : PF.PD = PC.PE = 4AB”.
Hucng dan : Chimg minh cdc tam gidc sau dong dang :
APEF o APCD (g.g) = PF.PD = PC.PE
va APFA » APDA (g.g) = PA®=PF.PD
| ma PA = 2AB = PA’ = 4AB*




5. Gée cd dink & bén liong duwing lion

Cie ed dinh ¢ bén f)’%rmit' (ﬁ{}bgj’ lion

A. KIEN THUC CAN NHGO b A

Dinh li
e S6 do ciia goc co dinh ¢ bén trong
duong tron bang nua tong sé do
hai cung bi chdn.
sdBnC + sd AmD
2

BEC =

o Sé do cua goc co dinh o bén ngoai
duong tron bdng nita hiéu sé do
hai cung bi chan.

— sdBD - sd AC 5
BED = (¥%)

(3

Luu y : Trong truong hgp ma mét canh hode cd hai canh ciia goc
tré thanh tia tiép tuyén cia duong tron (%*) van diing.

B. MOT SO BE KIEM TRA 15 PHUT
PE SO 1
Tt mot diém P ndm ngoai dudng tron (O) ke ti€p tuyén PT va cat

tuyén PAB dén (O) (A nam giua P va B), phan gidc goc ATB cit AB
tai C va (O) ta1 D.

a) Ching minh : PT = PC b) Ching minh : BD? = DC.DT.
Giai
sdTAD ¥ sdTA +sdAD
B 2

a) Ta cé PTC =

(gbc giira ti€p tuyén va mot day)

P‘ET 5 daA ; SdBD

(goc ¢6 dinh bén trong dutng tron)

ma AD = BD (vi TD la phan giac) P T
— PTC = PCT hay APCT can = PT = PC.
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a)

b)

102

-~

B; = T: (gbc ndi tiép cing chdn AD) ma T, =T (gt) = B =T,

Do dé6 ADBC «» ADTB (g.g) = B — D% = BD* = DC.DT.
T BD
PE S0 2 ‘

L&y cdc diém A, B, C, D theo thit tu do trén dudng tron (O) sao cho |
s6 do cdc eung AB, CD lan luot 1a 60°, 120°. k

a) Chimng minh rang : AC L BD.
b) Goi I 1a giao diém ciia duong thing AD va BC. Tinh géc AIB.
Giai

Goi E la giao diém caa AC va BD. Ta ¢6 :

AR - sdAB + sdCD 0 60° + 120° _90°
2 2
(g6c ¢6 dinh bén trong dudng tron)
=-AC 1I"BD, I
ATp - S4CD - sdAB - 120° - 60° 40 -
2 2
(goc ¢6 dinh bén ngoai dudng tron).
PE S0 3

Cho AB va AC 1a hai day cung trong dudng tron (0). Goi M la diém
chinh gitta cia cung AB, N 1a diém chinh giita cua cung AC. Céc
duong thing MN va AB cit nhau tai E, MN va AC cit nhau tai F.
Chirng minh : AE = AF.

Giai
Trudng hgp MN cdt AB va AC tai cdc diém E, F ¢ bén trong dusng
tron. Ta ¢6 : AEN = Bl ; gl
AFM - sdAM + sdCN
2 N

Trong d6 AN = CN, BM = AM (gt)
= AEN = AFM hay AAEF can = AE = AF. C

Truong hop MN cdt AB, AC ¢ E va F nim ngoai dudng tron hodc
mot diém G bén trong, moét diém & bén ngoai (xin cdc ban tu giai).




a)

b)

PE S0 4
Cho dudng tron (O) dudng kinh AB. Mgt diém C trén cung AB. Lay
trén day AC mot diém D. Vé DE L AB tai E cat dudong tron (O) tai
P, Q (D nim gitta E va P). Tiép tuyén tai C cua dudng tron ciat ED
tai F. Ching minh ACDF cén. :

Giai

- « . i ol o ‘ T - //-"_"'--,_\
Goi giao diém cta DE véi dudng tron la P, Q.
——— ~ e : F*(—-i
o s - DEp i SAAFC _ BAAE + 6dF
2 00

(g6c gitra tiép tuyén va day cung)

— AQ PC
GDF - sdAQ + sdPC

(géc cé dinh
C

bén trong dudng tron)
ma AP =AQ (vi AB | PQ)
Suy ra CDF = DCF hay ACDF can.

F

PE S0 5
Tam gidec ABC can tai A néi tiép trong dudng tron (O). Lay M
thude cung nho AB. Goi P la giao diém cua AM vdi CB,
a) Ching minh : APC = ACM.
b) Chiing minh AAMB va AABP dong dang.

Giai

APC = s ;SdMB (géc c6 dinh
bén ngoai Eiiifmg tr(‘ii) 5 - & Bvc
i SUAM _ sdAB-sdMB (oo

2 2
ma AB=AC (gt) = APC = ACM.
AAMB va AABP ¢6 A; chung, MBA = P (cing bing ACM)
Vay AAMB » AABP (g.g). '

DE SO 6
Tam gidc ABC déu ndi ti€p trong dudng tron (0), D la mot diém
trén cung BC. C4c dudng thdng AB va CD cit nhau tai E, AC va
BD cit nhau tai F. Ching minh rang : AB® = BE.CF.
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a)

b)
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=5 AB? = BE.CF.

Giai
sdAC - sdBD g sdBC - sdBD

Tac6: BED = = (vi AC = BC)
2 2
it (goc ¢6 dinh nim ngoai dudng tron)
CEE = 200 e oo tiep)
= BED = CBF

Tuong tu ta ching minh duge CFD = BCE.
Vay ABCE » ACFB (g.g)
BC _BE
CF BC

= BC® = BE.CF ma BC = AB (gt)

PE S6 7 y
T diém A ndm ngoai dutng tron (O). Ké hai c4t tuyén ABC (B
nam giita A va C) va AEF (E nim gitta A va F). Goi I 1a giao diém
cua BF va CE.

a) Ching minh : A + BIE - 2CBF.

b) Chung minh : AE.AF = AB.AC.

5

Giai
Tacs: A= ) ;SdBE (géc c6 dinh bén ngoai duong tron)
Bl MCF ; Ll

bén trong duong tron)
Do d6 : A + BIE = sdCF
Lai c¢6 : CBF = -l-sdéf‘ :

: 2 A B ¢
(géc noi ti€p va cung bi chin) v
Vay: A +BIE = 2CBF.
Xét AACE va AAFB c¢6 A chung, ACE = AFB (géc noi ti€p cing
chdn BE)

Viy AACE » AAFB (gg) — 2F

= = AEAF = ABAC




PE SO 8

Cho dudng tron (O; R) duong kinh AB. Lay C thuléc dudng tron sao
cho COB = 60°. Goi I 1a diém chinh gitta cia cung CB va M la giao
diém cia OB va CL
a) Tinh CMO.
b) Ké duong cao AH cua ACOM. Tinh dé dai OM theo R.

Giai

a) Tacé: sdCOB =60° (gt)
= sdCB = 60°

Do ds sdAC =180° - 60° = 120°
I la diém chinh gitta cung CB nén

Al atie - D g

(4

sdAC - sdIB 120" - 30"

Vay : CMO =

= 45" (g6c c6 dinh bén ngoai

dudong tron).
b) AOCB can ¢6 COB = 60° nén la tam gidc déu. Do d6 dudong cao CH
déng thoi la dudng trung tuyén

hay HO=HB = % vda CH = OCsin60° =

RV3
.
Tam giac CHM vubng c6 CMO = 45° (cmt) nén la tam gidc vubng

R\/§-

cdn => HM=CH = —

2
Dodé OM =OH + HM = R . Rv/3 _Ra + \/5}‘
2 2 )
PE S0 9

Cho duding tron (O). Ti diéem P bén ngoai dudng tron ké cat tuyén
PAB va hai tiép tuyén PM, PN vdi (O) (M thudc cung nho AB). Lay
D l1a diém chinh giita ctia cung 16n AB, DM cdt AB tai I.

a) Chitng minh : PM = PIL b) Chitng minh : IA.NB = IB.NA.
Giai
a) Tac6 PMD = SdEM = i ;SdMA (gbc gitta tiép tuyén va mot day)
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b)
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PIM - sdDB ;deA

(gbe ¢6 dinh bén trong dudng tron)
ma DB = DA (gt) = PMD = PIM

Do d6 APMI can tai dinh P = PM = PL. P n + B
PM = PN (tinh chat hai ti€p tuyén \L_/
M

ciat nhau)
ma PM = PI (cmt) = PN = PI nén APNI can — PNI = PIN
ma PNI = PNA + ANI va PIN = INB + B (géc ngoai cia ANIB)

‘ma B =PNA (géc noi tiép bing goc gida tiép tuyén va mot day)

= ANI = INB hay NI la phéan gidc ctia AANB.
Theo tinh chat dudng phan gidc, ta cé :
!é = & [A.NB = IB.NA.
IB NB
DE S0 10 |
Cho dudong tron (O; R) duong kinh BC. Lay A 1a diém chinh gita
cua cung BC. D 1a diém di dong trén cung AC, AD cdt BC tai E.
Xdc dinh vi tri diém D dé 2AD + AE nho nhat.

Giai
Th o6 - ARC & sdAB - sdCD = sdAC;stD = SdzAD (vi AB - AC)
Lai ¢c6 ACD = - = AEC = ACD £
D

= AACD va AAEC dong dang (g.g)

AD AC 9

—= = = AC*= ADAE B
T AL TAR 0 R
AABC vudng can (chén nia dudng tron)
c6 BC = 2R,

bat AB = AC = x.
Theo dinh 1i Py-ta-go :x* + x° = (2R)®> = 2x* = 4R®
= x>=2R> = x=R2
Vay AB=AC=Rv2 = (RV2’=ADAE = AD.AE = 2R’

TR——————




Ap dung bat ddng thirc Cosi cho hai so duong, ta c6 :
2AD + AE > 2J/2ADAE
2AD + AE > 4R
Ddu "=" xdy ra < 2AD = AE = 2R '
Do d6 khi D thuée cung AC sao cho AD = R thi 2AD + AE nho nhat.

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO
1. Tit M & ngoai dudng tron (O), vé cat tuyén MAB va tiép tuyé’n MC.
Trén tia MAB lay ME = MC. Ching minh CE la tia phéan gidc cua
goc ACB.
Hudng dén :

06 SECR 2 294% ;SdAD (D 19 frino didin ela CE wéi (OF)

MEC = it ;SdBD (g6c c6 dinh bén trong dudng tron)

— sdAD =sdBD = ACE = BCE hay CE la phan gidc.

2. Cho duong tron (O), hai duong kinh AB va CD vuéng géc véi nhau.
Trén cung nhé AD ldy diém M sao cho AOM = 60°. Goi P 1a giao
diém cua CA va BM.

a) Tinh BPC.
b) Goi E 1a giao diém ctia AB va CM. Tinh AEM.

= hels BC - sdAM 0 ppo
Huong dan : Ta ¢6 BPC = i BSdAM = s 2 s = 15°

(gbc c6 dinh bén ngoai dudng tron)

BTN RO AN 0 0
ARM - sdBC ;S&AM 5 90 ;60 _ 750

(gbc ¢6 dinh bén trong dudng tron).

8. Cho dudng tron (O) va hai day cung bang nhau AB = AC. Trén cung
nhé AC 14y mot diém M. Goi S la gaao diém cua hai du@ng thidng
AM va BC. Chiing minh : ASC = MCA.

sdAB - sdMC

Hucdng dén : ASC =

AB = AC nén ASC = SdAC 25dMC = %sdm = ACM

— ASC = MCA.
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4. Cho AABC can (AB = AC) noi tiép dutng tron (0). Puong phan gidc
cua hai géc B va C cit nhau tai E va cdt dudng tron ¢ F va D.
Chimng minh rang ti gidc EDAF 14 hinh thoi. ;
Huéng dan : Tru6e hét ta chitng minh DAB = ABF - AD // BF.
’I‘chrng tu : AF // CD nén ADEF la hinh binh hanh va c6 AD = AF
(vi AD = AF). Vay ADEF la hinh thoi. Cu thé :

ADC = sdAF ; sdFC va EED - sdBD + sdFC

ma AD = BD, CF = AF. Vay ADC = BED.

5. Cho duong tron (O). Trén (O) lay cdc diém A, C,, B, A,, C, B, theo
thit tu d6. Ching minh rdng néu cac dudng thang AA,, BB,, CC, la
cac dutng phan gidc cua AABC thi ching la cdc duong cao cua
AAB:C;.

Huong ddn : Goi I 1a giao diém ctia AA; va B,C;, ta c6 :

ATS, - 2522t 505+ 5080, _ ARR, + A,AB + BOC,

= %(A’ﬁ‘c‘: + CAB + BCA) = 90° Chifng t6 AA, | B,C:.

Ching minh tuong tu ta ¢c6 BB; L A;C;, CC, L A;B,.
§6 (gumy chitn (76(3

A. KIEN THUC CAN NHO

* Quy tich nhing diém M nhin doan thding AB
dudi mét goe a khéng déi (0° < a < 180% la hai
cung tron déi xing nhau qua AB goi la cung
chita gée a dung trén doan thdng AB.

¢ Cdch dung cung chia goc a:
- Duyng duong trung true d ciia doan thdng AB.
— Dung tia Ax tao véi AB mét géce la a.
—~ Dung tia Ay 1 Ax.
— Ldy O la giao diém ciia duong trung truc d véi Ay.

e Cdch gidi bai todn quy tich : .
Dé chitng minh quy tich (tdp hop) cdc diém M c6 tinh chdt T la
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mét hinh 76 nao dd, ta phdt chitng minh hai phfin roi néu két lugn.
_ Phdn thudn : Moi diém cé tinh chdt ‘& deéu thude hinh 0.
_ Phdn ddo : Moi diém thuéce hinh 76 deu 6 tinh chdt '

_ K&t ludn : Quy tich (hay tdp hop) cac diém M cé tinh chdt ‘T la
hinh 70.

B. MOT SO BE KIEM TRA 15 PHUT

PE S0 1

Cho tam gidc ABC vudng tai A, canh BC ¢6 dinh va I 1a giao diém
cua ba dudng phan gidce trong. Chiing minh rang I thudc cung tron
¢6 dinh khi A thay d6i. Hay chi ra cdch vé cung tron dé.

| Gidi
Tact: A=00° = B+C=90"
= 45"

= —+

b | TP

¢
2

hay IBC + ICB = 45°. Do d6 BIC = 135".

Vay I nam trén cung chia géc 135"
dung trén doan BC (tru B va £

i

Cdch vé :
— Vé dudng trung tryc d cua doan BC. d
_ Vé tia Bx tao véi BC goc 135", "
— Vé tia By vuong géc véi Bx.
_ Lay O la giao diém ciia By véi d. ¢

_ V& cung BmC tam O, ban kinh OB sao
cho cung nay nim ¢ nifa mat phang bo
BC khong chua tia Bx,

BmC la cung chia géc 135" dung trén doan BC.
— Lay O' déi xiing v6i O qua BC, ta ¢ cung Bm'C.
PE SO 2

M la diém chuyén déng trén nua dudng tron duong kinh AB. Trén
tia AM ldy diém N sao cho AN = BM. Tim quy tich cac diém N.
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a)

. Xét AABM va ADAN c¢6 :

b)

c)

Giai
Phdn thudn : Trén nita mat phing by b
AB ¢6 chia nira dudng tron ta dung
tiép tuyén Ax. Trén Ax ldy diém D
sao cho AD = AB = 2R (khéng doi)
nén D c6 dinh.

AB = AD, N
w¢ (cing phu véi MAB),
BM = AN (gt).
Vay AABM = ADAN (c.g.c) = DNA = AMB = 90° (AB 1a dudng kinh),
Do A, D ¢6 dinh nén N thubc dudng tron dudng kinh AD.
Gioi han : Khi M trung A thi N trang D.
Khi M trung B thi N trung A.

Do d6 N chuyén dong trén nda dudng tron dutng kinh AD (loai
diém A).

Phan ddo : Ldy diém N' bat ki thude nua duong tron dudng kinh
AD. N6i N vdi A, dudng AN' cdt nua duong tron (O) tai M. Ta phai
ching minh AN' = BM'.

That vay : Xét AAM'B va ADN'A ¢6 : AMB = DN'A = 90°, AB = AD,
ABM' = DAN'.
Vay AAM'B = ADN'A (canh huyén - géc nhon) = BM' = AN'.

Két ludgn : Quy tich cde diém N la nua dudng tron dudng kinh AD
(loai diém A).

A : B

PE S0 3
Cho dudng tron (0) dudng kinh AB ¢6 dinh. M la mét diém di dong

trén dudng tron. N6i MA, MB, trén tia d6i cia tia MA lay diém 1
sao cho MI = 2MB. Tim tap hop cdc diém 1.

Giai

a) Phdn thudn : Ta c6 AMB = 90" — BMI = 90°
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Trong tam giac vuéng IMB : tanAlIB = %JMé s -;_

= AIB = o khong déi (a = 24° 34'), AB c§ dinh.




b) Phén ddo : Ldy mét diém I' bat ki trén

c)

Vay I ndm trén cung chia géc a, vé trén doan AB.
I —

Gidi han : 1 nadm trén hai cung I,B va ;B
do1 xing nhau qua AB vdi [pl; L AB tai A.

cung IyB (ho#c cung [;B) ndi I'A cidt dudng

tron (O) tai M'. Ta ¢6 AM'B = 90°. Do d6 I
ABM'T vuéng. Khi dé6 : '
tRRBTM - tann = 228 _ 1oy canen)

MT 2

Két ludn : Tap hop cdc diém 1 14 cung I,B
va I;B d6i xing qua AB la phan cua cung

1 !
chia géc o (tana = E) vé trén AB.

PE SO 4
Cho hinh vuéng ABCD. Trén cic canh BC, CD lan lugt ldy cac
diém E va F sao cho EAF =45". Goi P va Q theo thi tu la giao
diém cta cdc doan thang AE, AF véi dudng chéo BD. Ching minh
rang AAQE vudng cén.

Giai

Ta c6 EBQ = EAQ = 45° nén A, B cung
ndm trén cung chia géc 45° vé trén P
doan EQ hay bon diém A, B, E, Q cung P
nam trén mot dudng tron.

Lai ¢c6 ABE = 90° =5 AQE = 90" Q
hay AAQE vudng tai Q ¢o EKQ = 45" .

Vay AAQE vudng can.

PE S0 5
Cho AABC déu noi tiép trong dudng tron (O). Mot diém D di dong
trén cung nho BC. Trén doan DA ldy DK = DB. :
a) Chung to ABDK déu.
b) Khi D di chuyén trén cung BC thi K chuyén dong trén dudng nao ?

Giai

a) Ta ¢6 : DK = DB nén ABDK can c¢6 BDK = BCA = 60° (goc noi tiep

¥ii




b)

cang chdn AB) nén ABDK déu.

ABDK luén la tam gidc déu

= BKD = 60° (khéng dsi)

= BKA =180° - 60° = 120° (khong d6i)
Hai diém A va B ¢d dinh.

Do dé6 K thudc cung chia géc 120°
dung trén doan AB (cung AKB),

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO

1.

112

AABC ¢6 A =« khéng d6i, canh BC ¢6 dinh. Tim tap hop céc giao
diém cua ba tia phan gidc trong cua tam gidc.

Huong ddn : Goi I 1a giao diém cua cdc tia phan gidc trong cia géc

B va C, ta ¢6 BIC = 90" + % khéng déi. VAy 1 nam trén cung chia

gée 90° +-§ vé trén doan BC (tru B va C). Hai cung déi xing nhau

qua BC.

Phan ddo (ban tu 1am).

Cho nua dudng tron tdm (0) dudng kinh AB. Piém M di dong trén
nia duong tron. Trén tia d6i cha tia MA 1ay diém C sao cho MC = MB.
Ching minh diém C di dong trén mét cung tron 6 dinh.

Huéng ddn : AMB =90° = BMC = 90°,

MC = MB nén ABMC vuong can = ACB = 45° khéng déi, nén C
thudc cung chita géc 45° vé trén doan AB.

Gidi han : Khi M tring A thi dudng thing AC tré thanh ti€p tuyén
vdi nua dudng tron (0). Vay C thuée cung BCE, (E, 1a giao diém cla
tiép tuyén tai A va cung chita géc 45° vé trén doan AB).

Cho hai diém A, B ¢6 dinh trén duong tron (O) sao cho AOB = 120°,
biém C di dong trén cung 16n AB. Trén tia d6i cua tia CA 14y D sao
cho CD = CB. Tim quy tich cdc diém D.

Huong ddn : Ta c6 AOB =120" = ACB =60° = BCD = 120°
ACBD can tai C = CDB = CBD = 30"
Do d6 D thuéc cung chita géc 30° vé trén doan AB.




$7. I gidc nii lich

A. KIEN THUC CAN NHO
Ti gidc ¢6 bén dinh cung ndm trén mét duong tron duge goi la tu
gide noi tiép duong tron do. Duong tron duoc goi la duong tron
ngoai tiép.

Pinh li : Trong mét ti gidc néi tiép, téng sé6 do hai géc déi dién
bang nhau, bdng hai géc vuéng.

| DPinh li dao : Néu mét ti gide c6 téng sé do hai goc déi dién biang
v nhau, bing hai géc vudng thi tit gide dé néi tiép duoe mot duong
tron.

. B.MOT SO BE KIEM TRA 15 PHUT

\ PE SO 1
Cho dudng tron (0) dudng kinh AB. Tir A ké hai duong thang cét

dudng tron tai C va D, cit tiép tuyén cua duong tron vé qua B tai
EvaPF. _
a) Chiing minh cédc diém C, E, F, D cung thuéc mét dudng tron.
| b) Ching minh : FB* = FAFD.
Giai
a) Noi B véiD cé :
C1 = B: (géc ndi tiép ciing chin AD),
ﬁ1 =P (cing phu véi 5§F},

= él = ﬁl x
Do dé6 ti gide CEFD néi ti€p hay bén diém
C, E, F, D cung thudc mét dudng tron. ; : D~d

Cach giai khdc :
sdAB - sdBD i sdAD
2

Ci = Sd;:‘D (g6c noi ti€p) = F=Ci.

(géc cé dinh bén ngoai)

b) AABF vuéng (tinh chat tiép tuyén) cé BD la dudng cao nén
FB? = FA.FD (hé thic lugng trong tam gidc vuéng).
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a)

b)
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PE S0 2
Cho tam gide ABC néi tiép trong dudng tron (0), xy la ti€p tuyén
tai A cua dudng tron. Mot dudng thing song song véi xy cdt AB,
AC lan lugt tai D va E. Ching minh ti gidc BDEC noi tiép.

Giai
Ta cé‘ A: = C (gbe tao bsi tiép tufé’-n day
cung va gée noi tiép cung chan AB)
xy // DE= A; =D (sole trong)
Do d6 Di =C |
Vay tit gide BDEC ndi tiép.

PE SO 3

Tam gidc ABC c6 ba géc nhon néi tiép trong dudng tron (O). Puong
tron dutng kinh BC cdt AB, AC lan luot tai E va F. BF, CE cit
nhau tai H.

a) Ching minh H la truc tdm cha tam gide ABC.

b) Goi K la diém d6i xiing véi H qua BC. Chiing minh tu gide ABKC
ndi tiép. :

Giai
Ta c¢6 : BEC = 90° (BC 1a duong kinh)
hay CE L AB.
Tuong ty BFC = 90° = BF L AC
ma BF va CE cit nhau tai H.
= H la truc tdm AABC.
H' va H dé6i xing qua BC
= BH ='BK, CH =CK
T d6 hai tam gidc BHC va BKC bang nhau (c.c.c)
— BKC = BHC
ma BHC' = EHF (déi dinh)

}:,B*ﬁaxzﬁ

Mat khdc ta c6 tit giac AEHF noi tiep (AEH + AFH = 180°)
— A + EHF = 180°.
Do dé- A + BKC = 180°. Vay tit gide ABKC nbi tiép.




a)

b)

a)

PE S0 4
Cho tam gidc ABC. Goi I 1a giao diém ciia cdc dudng phan gidc
trong cua hai géc B va C va J 1a giao diém c4c phén gidc ngoai cha
hai gée d6.
a) Ching minh BICJ 1a td gidc noi tiép.
b) Ching minh ring ba diém A, I, J thang hang.

Giai

Ta c6 BI va BJ la phan gidc cua hai gbce
ké bu nén BI L BJ hay IBJ = 90° .

Tuong ty ICJ = 90°

= IBJ + ICJ = 180°
= Tu gidac BICJ ndi tiép.

Ha JH, JK, JP lan lugt vuong géc
vl BC, AB, AC ta c6 :
JH = JK (tinh chat phén gidc) o

K/

JH = JP (tinh ch&t phan gidc)

= JK = JP ching t6 J thudc phan gidc goc A. Do d6 ba diém A, 1, J
thang hang.

PE S0 5
T diem M ¢ ngoai dudng tron (O), ké cat tuyén MAB (A nim giiia
hai diem M va B) va cdc tiép tuyén MC, MD. Goi H la giao diém
cua OM va CD.
a) Ching minh : MC? = MA.MB.
b) Ching minh tif gidc AHOB nai tiép.

Z2Giai

Xét AMAC va AMCB ¢6 : y
M chung, MCA = MBC (gée 2T
gita tiép tuyén mét E%y va gée M
noi tiép cung chin AC)
Do d6 AMAC «» AMCB (g.g)
MA MC
MC MB

MA.MB = MC? (1)

=




b) Dé thay MO la dudng trung truc cua doan CD (vi OC = OD = R,
MC = MD) nén MO | CD tai H.

Trong tam gidc vuong MCO c6 CH la dudng cao.
Ta c6: MOMH = MC* (2) (hé thde lugng trong A vuéng)
Tir (1) va (2) = MA.MB = MO.MH '
Do d6 AMAH «» AMOB (g.g) = MHA = MBO ching to t giac AHOB
noi tiép.
PE SO 6 .
Cho hai duong tron (0) va (O') cdt nhau tai hai diém A va B. Goi M
14 diém tuy ¥ trén duting thing AB, ndm ngoai doan AB. V& qua M
hai cdt tuyén MCD va MC'D' vgi (O) va (O). Ching minh tu gide
CDD'C' ndi tiép.
Gidi
Ta c6 ti gide ABCD noi tiép trong duong tron (O) nén CDA = CBM
(cting bu v6i ABC).
Do d6 AMBC «» AMDA (g.g)
MA MD
=yl e
MC MB
— MA.MB = MC.MD
Chung minh tuong tu :
MA.MB = MC' . MD'
— MC.MD = MC'.MD'
Do d6 AMCC' » AMDD (g.g) =» MCC'= MDD
Vay tif giac CDD'C' ndi tiép.

PE SO 7
Cho géc xAy va dudng tron (O) ti€p xic véi Ax va Ay tai B va C.

Trén doan thing BC ldy diém M (khéc B va C). Dudng thing vudng
gée v6i OM tai M cdt Ax, Ay lan lugt tai D va E. Chidng minh céc
diem A, D, O, E cung nidm trén mdt dudng tron.

Gidi
Ax | OB (tinh chat tiép tuyén) = OBD = 90°
DMO = 90° (gt) nén ti gidc OMBD noi tiép.
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— ODM = OBM (géc noi tiép cung chan cung

OM cua dugng tron qua 0, M, B, D)

Ta lai c6 ti giac ABOC noi tiep nén
OBM = OAC

— ODM = OAC hay ODE = OAE.

Vi A, D 6 cung phia doi v6i EO nén A va

A

D ndm trén mot cung chia goc %)J\-y C

dung trén OE hay A, D, O, E cung niam
trén mot dudng tron.

PE SO 8

Trén cac canh BC va CD cua hinh vuéng ABCD lay cde diem E va

F sao cho EAF = 45° . Céc doan théng AE, AF ciat BD theo thi tu ¢
H va K. Chimng minh t giac EHKF noi tiép.

Giai A ; B

Ta c6 EAF = BDC = 45

Hai diém A va D & cung phia véi HF
nén AD thude cung chia goc 45" vé trén
doan HF. .

Hay bon diém A, D, F, H cung thudc

moét dudng tron nén tu glac ADFH no61
tiép D F &

K

_. ADF + ATF - 180° ma ADF = 90° = AHF = 90° = FHE = 90°.
Chiing minh tuong tu ta c6 FKE = 90°. Do d6 EHKF la tu gidc noi
tiép. '

PE SO 9
Cho duong tron (0). Tu diém A nim ngoai duong tron ké hai tiép
tuyén AB, AC. Goi M la mot diem thude cung nho BC. Tiép tuyén
tai M cdt AB, AC lan lugt ¢ D va E. Goi I va K lan luot la giao
diém cua OD, OE v6i BC. Chimg minh rang ti gidce OBDK néi tiép.

Giai
Dé thay t giac ABOC néi tiép (vi ABO = ACO = 90° tinh chat tiép
tuyén) = BAC + BOC = 180°. Do d6 BOC =180° - A
Theo tinh chat cuia hai tiép tuyén cét nhau, ta c6 OD, OE lan lugt
la phan gidc ctia hai géc ké BOM va MOC
117
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1Y A

nén DOE = —2—-——~ (1)

Mat khac : AABC can (AB = AC) X
——— ——— U - A

nén ABC = ACB = 5-8%_—A (2)

Tit (1) va (2) = DOE = ABC hay DOK = DBK
Do d6 bén diém O, B, K, D cing ndm trén mét duemg tron, hay tu
giac OBDK néi tiép.

PE S0 10

Cho tam gidc ABC néi tiép trong dudng tron (O). T mot diém bat
ki trén dudng tron ha cédc duong vuong géc xudng cdc canh. Ching
minh réng chan ba dung vudng géc nay thing hang (dudng thing
Sim-Son).

Gidi

Goi chan cdc duong vudng géc ha tir M 1an lugt xudng cdc canh AB,
BC,CAla H K, L -
Ta ¢6 ti giac AHMI noi tiép (vi c6 AHM + AIM = 180%)
= HAM = HIM (1) (gbc noi tiep chan cung MH)
Tuong tu td gide CKIM néi tiép

(vi CKM = CIM = 90")
— MIK + MCK =180° (2)
Mat khac ABCM néi tiép (O)
nén HAM = MCK

Suy ra HIM = MCK B\_/EC
Do d6 MIK + HIM = 180" = H, I, K thing hang.

Truong hop M thudc cdc cung con lai chiing minh tuong tu.

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO

1.’
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AABC vuong tai A (AC > AB). Ve duong cao AH, D 1a diém d6i xiing
cua B qua H. Pudng tron tam H, ban kinh HA cidt tia AD tai E.
Chung nunh ti giac AHEC noi tiép.

Huong dan : AC > AB = HC > HB — HC > HD

AADB can nén AH la phan gidc : BAH = DAH




AABC vudng nén BCA = BAH = HAD
AAHE can = HAD = HEA . Vay BCA = HEA.
E va C thude cung chia goc 90° - B vé trén doan AH hay AHEC
nodi tiép. -
Cho dudng tron (0) day AB va I la diém chinh gita cia cung nho
AB. V& day IC, ID lan lugt cAt AB tai E, G. Chung minh ti gide
CDGE nbi tiép.
Huong ddn : Ta c6 AAIC «» AEIA

sdIAE = -;:sdﬁa = %sdl:’i R et %’f = AP =IEIC

IE

Chdng minh tuong ty A’ = IGID = IEIC =IG.ID
Vay bon diém E, C, D, G thuge mot dudng tron.
Cho hai duong kinh AB, CD cia dudng tron (O; R) vudng gbc vai
nhau, MN 13 mot day cung sao cho AM va AN cit CD tai M va N'.
Chitng minh ti gide MM'NN' ndi tiép.
Huong dén : Ta c6 td gide BOM'M ndi tiép
(vi BOM' = BMM' = 90°) nén AMAM = AO.AB = 2R’,
Tuong ty AN.AN' = 2R?. Vay AM.AM' = ANAN'.
Tu d6 MM'NN' 1a ti gide noi tiép.
Chitng minh riing trong mot ti gidc ndi tiép, tong cac tich cua hai
canh d6i nhau bing tich cta hai dudng chéo (dinh Ii Ptoléme).
Hiténg dén = Ve tia AE hgp v6i AB mot géc BAE = CAD (E ¢ BD)

Xét AABE o AACD (gcg) = AB.CD = AC.BE (1)
Ching minh tuong ty AABC « AAED (g.c.g)= AD.BC = AC.DE (2)
Ti (1) va (2) = AB.CD + AD.BC = AC(BE + ED) = AC.BD(dpem).
Cho t gide ABCD ndi tiép dudng tron (O). Hai dudng thang AD, BC
cit nhau tai E va hai dudng thang AB, DC cét nhau tai F. Ching
minh : EAED + FAFB = EF".
Hudng dén : Vé dudng tron noi ti€p AAEB cdt EF tai M. -

Chung minh EA.ED = EF.EM; FAFB = EF.MF.

Hai duong tron (O) va (O') cit nhau tai A va B. Mot dudng thang
qua B cit (O) va (O) tai C va D.

a) Ching to CAD c6 so do khéng déi.
b) Tiép tuyén cua (O) tai C va (O') tai D cdt nhau tai E. Ching to

L5142




Huéng dén : a) Tacé ACB va ADB khéng déi (chdn AB ¢6 dinh)
= CAD = 180" - (ACB + ADB) khong déi.
b) Ta chitng minh ACB + DCE + ADB + CDE = 180°.

AABC vuong tai A va AC = 3AB. Trén canh AC lay hai diém D va
E sao cho AD = DE = EC. Goi M la diém d6i xiing cia B qua D.
Chitng minh ti gidc ABCM noi tiép. ;

Huéng dén : Chimg minh BMC = 90°.

$. @!ﬂ)’@g lion ngoac lech. @ub“my tion nie &é‘ﬁ

A. KIEN THUC CAN NHG

e Duong tron di qua tdt ca cde dinh cia mét da giac duoc goi la duong

tron ngoai tiép da gide va da gidc duogc goi la da gide néi tiép mot
duong tron.

o Duong tron tiép xiic voi tdt cd cde canh cia mot da gige duoce goi la

duong tron nét tiép da gide va da giac dugce goi la da gide ngoai
tiép duong tron.

e Bdt ki da gide déu nao cung ¢6 mot va chi mét duong tron ngoai

tiép, co mot va chi mét duong tron néi tiép.

B. MOT SO PE KIEM TRA 15 PHUT
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- 12 hinh thoi.

PE SO 1
Cho duong tron (O; R). Vé hinh vuéng ABCD néi tiép va tinh canh
cua hinh vuéng theo R. B
Giai

Vé hai dudng kinh AC va BD vuéng
gée v6i nhau. Néi A, B, C, D ta duge
hinh vubng.

That vay : cdc tam gidc vudng AOB,
BOC, COD va DOA bang nhau nén
AB = BC = CD = DA Do d6 ABCD

Mat khac ABC = 90° (AC la dudng kinh) nén hinh thoi ABCD la
hinh vuéng.

Xét tam gidc vuong AOB, ta c6 : AB = YAO? + BO? = y2R? = Ry/2
Vay canh cia hinh vuéng noi tiép dudmg tron (O; R) 1a RV2 .




a)

PE S0 2
Cho dudng tron (O; R). Vé tam gidc déu ndi ti€p va hay tinh canh
cua tam gidc theo R.
Giai C
(Xem hinh bén). Trén dudng tron (O; R)
lay lan luot cdc day cung B D
AB=BC=CD=DE =EF=FA (=R)
Noi A véi C, C véi E, E véi A, ta duge 0
AC = CE = EA. Do dé AACE déu. '
Ta da biét : Tam dudng tron ngoai A ”_' E
tiép tam giac déu trung véi trong tam \*/
i

tam giac. Ta ¢6 :

CH=CO+OH=R +-% (tinh chat trong tam)

_ 3R
2
AAHC vubng ta c6 :

O cotA = %Ii.cotﬁi}” i RV3

1
AH il
) gz o

— AE = R43.
Vay canh ciia tam gidc déu néi ti€p dudng tron (O; R) la R+3.

PE SO 3
Cho tam gide déu ngoai ti€p dudng tron (I; r = 2em).
a) Tinh canh ctia tam gidc déu.
b) Tinh bdn kinh etia dudng tron ngoai ti€p tam gide do.
Giai

(Xem hinh bén).
Ta ¢6 BM, BP la hai tiép tuyén véi dudng
tron (I; r) nén BI la phan gidc cua ABC
— IBP = 30°.
Xét tam gidc vudng IBP, ta c6 :

BP = IP.cot30" = r\/§
Do d6 : BC = 21\/5 = 4J§ em
Vay canh cua tam gide déu ngoai tiép duong tron (I; r = 2cm) 1a

4\;@ cim.
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b) AIBP viiong tai P c6 IBP = 30°nén BI = 2IP = 2r = 2.2 = 4 (cm)
Tuong tu ta tinh duge Al = CI = 4 (em)

= Al = Bl = CI = 4 (cm) nén I chinh 12 tdm ctia dudng tron ngoai
tiép AABC. \

Do d6 ban kinh cua dudng tron ngoai ti€p AABC la 4 (cm).
PE SO 4

Cho luc gidc déu ABCDEF noi tiép dudng tron (O; R). Hay xdc dinh
tam va ban kinh cua dudng tron néi tiép luc gidc theo R.

Giai
(Xem hinh bén) 7 T iy
Ta c6 canh cua luc gidc déu bang R.
AAOB déu canh R = OH = 52‘@ F . c
Ching minh tuong tu : O cdach déu cac
canh cua luc gidc.
D D

Véy O la tdm cua dudng tron noi tié’p

luc gidac déu va OH 13 ban kinh OH = r = »Ri

| PE S0 5
Tinh canh bat gidc déu néi tiep trong dudng tron (O: R).
Giai
Goi canh cua hinh b4t gidc déu la AB.
Ké BH L AO. Ta c6 ABHO vuéng can — BH = OH.

bat BH = OH = x. Theo dinh li Py-ta-go : _ A
: ; : - ; ; 2 B
P+ =R —o2l=R: =3 R?
i 450.!
Ry2
=X =
2
hay BH = OH - R‘/_

(2-2)
o |

Dodé AH=R-OH = R—szR

/
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Xét tam gidc vuong AHB c6 :

AB? = AH? + HB? =

{57 4]

9 %2(4-4J§+2)+2i{3 }12(4 4J§+2+2}

= R_2‘4(2—J§) = R?(2 - +2)
4
= AB=Ry2-42

Vay canh bét gide déu néi ti€p'(0; R) 12 Ry2 - 2.

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO
1. Tinh canh cua da gidc déu 12 canh, ndi ti€p trong dudng tron (O; R).
Huéng ddn : Goi AB la canh cta da gidce déu, ta ¢ AOB = 30°.
Ké BH L OA ta ¢6 ABHO la nira tam gidc déu

nén OH = RV3 vaBH=top-}
9 2 9
AR e AD OB ”2‘@’ :

Xét tam gidc vuong BHA, ta ¢6 :

9 i
AB? = BH? + AH? = {I;] [%;_l@] - R%2-43)

=

= AR S Ria =3

2. Cho géc nhon x'(ﬂj_y, mét diém A c6 dinh trén tia Ox, xét tat ca céc
J dudng tron tiép xdc vdi Ox tai A va cit canh kia tai hai diem M va
N. Chimg minh ring tdm cédc dudng tron ndi tiép cac tam gidc
AMN nim trén mot duong co dinh.

Huong dén : Goi I la tam dudng tron néi tiép AAMN, ta c6 : |
MAI = NAI ma AAMN noi tiép dudng tron (AMN)

nén OAM = ONA = MAI + OAM = NAI + ONA

ma NAI+ ONA = OPA = OPA = MAI + OAM hay OPA = OAP

AOPA can tai O. A, O ¢6 dinh = P ¢6 dinh. Vay I ndm trén dudng
thiang AP ¢6 dinh.
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$9. Yg dai diing lion, clng lion

A. KIEN THUC CAN NHO

o Céng thice tinh dé dai duong tron @

C=2xR (C:do dai duong tron; R : ban kinh dwo‘ng tron)
O = ad (d : duong kinh)

o Céng thue tinh dé dai cung tron :

7Rn
180"

= (R : bdn kinh; 1 : dé dai cung n®)

B. MOT SO PE KIEM TRA 15 PHUT

124

PE SO 1

Cho tam gidc can ABC c6 B = 120°, AC = 6cm. Tinh d6 dai duong
tron ngoai tiép tam gidc.

Giai
SRR 0! 1000
Packo BA S BO () = Ay Gy :_1-5-302—1?‘(’:300
: ; B
Vé dutng cao BH ta ¢c6 BH dong thoi 1a :
trung tuyén hay HA = HC = 3cm. m
Trong tam gidc vudng ABH ta c6 : o H ¢
AB = s o )
cos30" £ 0
2

Goi O 1a tAm dudng tron ngoai tiép ta cé :
BOC = 2BAC = 60°.
Vay tam gidc BOC déu = AB = BC = OB = 23 (cm).
Do dai duong tron ngoai tiép tam giac ABC la :
C = 2nR = 21243 = 473 (cm).

PE SO 2 ,
Cho dudng tron (O) va day cung AB = 6cm. Goi D 1a trung diém cua
day AB, dudng kinh CE qua D biét CD = 9cm. Tinh d6 dai duong
tron (O).

Giai
Ta ¢6 CBE = 90° (ch&n nita dudng tron)
D la trung diém cua AB




— OD L AB (dinh li dudng kinh day cung)
Tam gidc vuong CBE c6 dudng cao BD nén

BD? = CD.DE
— 3°=9.DE = DE =1 (cm):
Do d6 :

CE~CD4+DE=9=1=10(cm)
DPo dai dudng tron : .CE = 10m.

PE S0 3
Cho ba diém A, B, C lién ti€p trén mot dudng thing. Ching minh
riing do dai cia nira dudng tron dudng kinh AC bang tong cdc dd
dai eua hai nia dudng tron ¢6 dudng kinh AB va BC.
: Gidi

fi- Goi C, 1a d6 dai dudng tron dudng kinh
i AC, Cy, Cy lan lugt 12 do dai cac dudng
' tron dudng kinh AB va BC.
Tacé: C;=nAC;

C; = n.AB;

C; = n.BC
Vi B niim gitta A va C nén AC = AB + BC
Vay C;+ C3 = nAB + nBC = n(AB + BC) = nAC

G Citl

o 2
Nghia 1a d6 dai cia nira dudng tron dudng kinh AC bing tong céc
d6 dai cha hai nita dudng tron dudng kinh AB va BC.

A B C

1 =

PE SO 4
Cho dudng tron (O; R).

o} ik AOB-biee do'dii cung 4B i 22

b) L&y mot diém C trén cung 16n AB sao cho BAC = 45°. Tinh do
dai cac cung nho AC va BC.

Giai
a) Pat AOB=a = l. = nRo
AB 180
= @_:K_l?_g == 150°.
6 180

b) Ta c6 stTB - 90"
— sdAC = 360° - (150" + 90°) = 120°
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PE SO 5
Goi M la mot di€ém nam trén duong tron (0), Ve dudng tron (O
dudng kinh OM. Ban kinh OA cta (0) cit (O) tai B. Chiing minh

rang hai cung MA va MB biing nhau.
Giai

Pt MOA = a

= MOB = 2a (géc ngoai ciia AOO'B)

Goi {; 1a do dai cung MA cua duong

tron (0), iy = OMa
180

Do dai cung MB ctia dudng tron (O') ban kinh %I-‘-)I— :

OM

T—.200
2 mtOMa. <
6 ly= = . Vay l, =1, (d ‘
LT el TR et s

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO
1. Tinh d¢ dai cung eang day la canh mot nga gide déu noi tiép dudng

tron (O; R).
Hudng ddn : Cung cang day la cung nga gidc déu ¢6 s6 do :
360" : 5 = 72°, B¢ dai cung nay la nzzz E 21;R (dvdd).

2. Cho duong tron (0), day cung AB = 6cm. Goi D 12 trung diém cia
day AB, dutng kinh qua D sao cho O thugc doan thing CD. Biét
CD = 9em. Tinh d6 dai dudng tron (0).

Huong ddn : Ta ¢c6 BD” = CD.CE hay 3°=9.DE = DE = 1 (cm)
CE=CD+DE=9+1 =10 (cm)
b6 dai duong tron : n.CE = 107 (em).
3. Cho duting tron (O; R). :

a) Tinh goc AOB bigt do dai cung 14 E:i

b) Trén cung l6n AB, 1ay diém C sao cho AAOC la tam gidc déu va
AC cat doan OB. Tinh d6 dai cung lén AC va BC.
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Huéng ddn : a) Goi x 1a s6 do cung nho AB, ta ¢6 :

TR L R e e
4 180 ;
b) sdAC =60° = s6 do cung lén AC la 300°.

— SdBr_é Gy 600 3 450 s 150; Z—C i TthUO & 21{
: 56 180 3

Dode sABU=S800 s naas? o) D EEEdD . 28 g
BC 180 12

4. Cho nia dudng tron dudng kinh AB. Trén AB lay hai diém C va D
(C nadm gitta A va D). Vé cdc nda duong tron dudng kinh AC, CD,
DB. Ching minh téng dé dai ctia ba nita dudng tron nay bang dé
dai cua nua dudng tron dudong kinh AB.

Hudng dan : Tong dd dai ba nita duong tron dudong kinh AC, CD,
DB la : nAC + nCD + nBD = n(AC + CD + DB) = n.AB.

$10. Dicn lich hink lion, link ?m_z( liin

A. KIEN THUC CAN NHG
e Dién tich hinh tron : S = zR® (R la bdn kinh hinh tron)

& A hodce S = Z__;i

o Dién tich hinh quat tron n’: S =

B. MOT SO BE KIEM TRA 15 PHUT
PE S0 1
Tinh dién tich hinh tron néi ti€p mot tam gide déu c¢6 canh 12 a.
Giai
Goi AH la dudng cao.
Ta da biét : TAm cua dudng tron noi tiép
tam gidc deu trung vdi trong tdm tam gidc.

aJ§ o

Taco: AH = ;
Vi O la trong tam tam gidc nén 0
OH = —AHHEizﬁ
5 6 B H C
Vay Stinh tron = n.R* = ?T(a - 2 P
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a)

b)

128

PE S0 2
Tinh theo a dién tich hinh tron (O).
a) Biét do dai canh cua hinh vuéng noi tiép duong tron (0) la a.

b) Biét d6 dai canh cua tam gidc déu néi tiép cua duong tron (O) la a.

Giai
: B C
Tac6é : AB = Rv2 (canh hinh vudng
noéi tiép (O; R))
(6]
hay a= R\/g = R= 2
;i 2
A D
2 T£32
Do dé Sh‘mh trén = nR° = —2'— (dvdt)
AB = R+3 (canh ciia tam gidc déu néi tiép (O; R)) A

hay a=Ry3 = R-= w8
V3 0
a) ra :
Do @6 Spih e = R’ = T[[‘—} = (dvdt). B

PE S0 3
Hinh vién phén la phan hinh tron bao gém giita mot cung va day
truong cung dy. Hay tinh dién tich hinh vién phan AmB theo R.
Biét goc & tam AOB = 120° va ban kinh hinh tron la R.

Giai
Ké dutng cao OH.
Ta c6 AOB =120° = OAB = OBA = 30°
nén trong tam giac vuéng AHO, ta ¢6

OH = % va AH = _?{Q_Jﬁ = AB = RJ3. Aéa
2 s, L
Vay Saos = 1 ABOH - lRJ.?TE L V3 (dvdt) m
2 2 2 4 -
2 2 2
Sq= nR°n . nR*.120 g R (dvdt)

360 360

nR® R*V3 _R’(4n-3B3)

Ddé!S:S—S o=
4 S 4 12

(dvdt).

|

P ——

i




PE S0 4
Cho AABC déu canh a, trén nita mat phang by BC chia diém A, vé
nuia dudng tron dudng kinh BC. Hay tinh dién tich phan hinh tron
nam ¢ mién ngoai cua tam gide.

Giai ‘

Goi M, N lan lugt 1a giao diém cta nita dudng tron dudng kinh BC
vd1 hai canh AB va AC.
ABOM can ¢6 B =60 nén 14 tam giac déu

— BOM =60" — sdBM-=60" vaOB = 2

3

Do dé dién tich hinh quat tron BOM 14 -

(el
9 o 7% 60 L2
8- 0 2) =22 (dvds)
360 360 24
R
i w20t - (dvdt)
Heu 4 16 :
LIRS 200 _ [
Vi el G ma”  a \@ 8 (2m 3\@]
! TR 48

Dé thay S; = S,. Vay dién tich phan hinh tron nim ngoai cua tam
2:a% (21~ 343)  a%(2n - 343)
48 24 :

giacla: S=

| PE SO 5

Cho hinh tron (O; R) hai dugng kinh AB va CD vudng géc vdi nhau.
Dung cung tron tdm A ban kinh AC. Tinh dién tich hinh quat ACD
va hinh "trang khuyét" (t6 dam).

Giai
Ta ¢6 AAOC vudng can c6 canh R=> AC = AD = R2
va CAD = 90° (ch4n nita dutng tron)
Do dé dién tich hinh quat ACD la :
n(Rv2)°.90 nR?
0 2

Lal co S_.\(_*_]_) = %R\/ﬁR\/’E = Rz

=> Dién tich hinh vién phan CmD 1a :

: y a#R* o RA(n42)
bl‘[lu_t: i L(-3.-\(_‘]'_} = _"2_‘ <3 R._ ——2-——-
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7
Dién tich (O; R) 1a =R’ = dién tich nira dudng tron (O; R) 1a L
T d6 dién tich hinh "trang khuyét" CBDm la :

nR? 5 R2%(n - 2)_ _R?
2 7 '

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO _
1. Cho AABC vudng tai A, dudng cao AH, biét BC = 8cm va BH = 2¢em.
Vé dudng tron tdm O dudng kinh AB. Tinh :
a) Dién tich hinh tron (O). :
b) Dién tich hinh quat tron AOH (ing véi cung nho AH).

Huéng dédn :
a) Ta c6 AB* = BC.BH, ta dugc AB = 4 (cm), vAy R = 2 (cm)
S = nR? = 4n (em?).
b) Ta c6 AOBH déu canh 2ecm = BOH = 60° = AOH = 120"
5 nR°n ~ 4n Lan®),
360

2. Cho tam gidc deu ABC canh a. Vé cac dudng tron tam A, B, C bén
kinh bing a. Tinh dién tich phan chung cta ba hinh tron.

Huéng ddn : M8i hinh quat (chdng han tAm A, cung BC) c6 dién
2
tich bang ~61— dién tich hinh tron, tic la bing n—z—. Vay dién tich

phan chung cia ba hinh tron chinh 14 3 14n dién tich mét hinh
quat trir di 2 lan dién tich tam giac ABC.

2
Dap 6 : %{n ~B).

3. Trén duong tron (O) ldy cung AC c6 s6 do 120°, V& céc tiép tuyén
v6i dudng tron tai A va C cdt nhau tai D. Goi P 12 tAm dugng tron
ti€p xuc v6i (O) tai B va ti€p xdc v6i DA, AC. Ching minh ring do
dai ciua duong tron (P) bang dé dai cung ABC cua duéng tron (O).
Huéng ddn : AACD c6 DA = DB va ADC = 60° nén la tam gidc déu.
Vé tiép tuyén chung EG tai B, ta ¢6 tam gidc DEC déu nén P la
tam dudng trdon ndi ti€p dong thai 1a trong tdm ADEG.

Mat khdc :OD = —2- -2R = DB=R = PB= [DB="

sin30

D¢ dai dudng tron (P) : L

nR.120 2nR

b6 dai cung ABC : =
180 3
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4. Cho hinh tron (O) va diém A sao cho OA = 2R. Vé hai tiép tuyén
AB, AC dén (O) (B, C 1a hai ti€p diém). Tinh dién tich phan cia tu
gidc OBAC nadm ngoai hinh tron (O).

Hudng ddn : AABO vuéng c6 OA = 2R nén la nita tam gzac déu nén
BOA = 60° va AB = Ry3 = BOC =120° .

2 q¢ 2
OB.AB RS2 va S nR°.120 =R

TR T

Spoac = 2S0pa = 2.

2 2
Dodé: S = SOBAU Rz‘\/_ KR i 3v3 — n).

ON TAP CHUGNG Il

MOT SO PE KIEM TRA 1 TIET
PE SO 1
Cho duong tron (O) duong kinh AB, Ax la tiép tuyén cua dudng
tron (O) va AC la day cung (C khéc B). Tia phan gidc cua xAC cit
dudng tron (O) ta1 D, AD va BC cdt nhau tai E. Goi K va F lan lugt
la giao diém cua BD véi AC va Ax. :
a) Chitng minh AABE can.
b) Chitng minh tif gidc AKEF 1a hinh thoi va EK | AB.
¢) Cho xAC =60°.
¢ Ching minh DB.DK = R® va ba diém O, K, E thdng hang.
e Tinh dién tich ti gide ACEF phan nim ngoai dudng tron.
| Gidi
a) Ta c6 AD la phan gidc cia xAC (gt)= DA = DC
Do d6 ABD = CBD hay BD la phan X E
gidgc cia ABC.
Lai ¢6 BD L AD (AB la dudng kinh) [
AABE c6 phéan gidac BD dong thoi 1a
duong cao nén AABE ecén tai B.
b) Xét AAFK c¢6 AD la phan gidc dong :
thoi la dudng cao nén AAFK can tai Al E B

A = AD cing la dudng trung tuyén
hay DF = DK.

Lai ¢6 DA = DE (AABE céan).

o
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c)

132

Do d6 t gide EKAF la hinh binh hanh, ¢6 hai dudng chéo FK | AE
nén EKAF Ia hinh thoi.
— EK / FA ma FA L AB (gt) = EK L AB.’

e Tacé: xAC =60 (gt) = CAB = xAD = DAK = 30°
Do d6 AADK « ABDA (gg) — DA DK DA? = DB.DK
DB - DA -

AABD vuéng ¢6 DAB = 60" nén ABD=30° > DA=R

Vay DB.DK = R?.

Dé thdy K, E thugc trung truc cua AB nén O, K, E thiang hang.
e Ta cé AABC vuong (AB la dudng kinh) c6 BAC = 30° = CB = R.

Dodé AC =JABRSBCZ L JERPLR2243R? =RJ3
AK AO
Lai ¢6 AAOK o AACB (g. e
e . €E) ST HRG
20 gg o ABAO SRR 2R3
AC RV3 3

Mit khae AAFK déu (can ¢6 AFK = 60°): AF = AK = @

J3 2RV3.43
6

Ké FH 1| AC ¢6 FH:AF.?z =R

Dé thay tit giac ACEF la hinh thang (AC // EF) nén

(RY3 + ZR‘EJR ,
g . . (AC+ER)FH | Biio)is BRENE
ACEF | 2 . 9 : 6
Tacé BAC =30°= BOC =60° = COA =120°
2 2
Khi 86 hinh qogt OAC o6 dish Heb s “Rgé?o g "1; .

Ké duding cao OI cia tam gidc AOC, ta c6 :
Ol = —IFC_-A'= E (vi AROT 13 niifa tam gide déu)

2
Do d6 : Saoc = —AC Of = —RJ_ BHOR ‘F
: : nRz R"'f R’@n- 343)
Va}’ S\'i-éu phan = Sq = Sé\()(f - 3 4 12
Goi dién tich hinh can tinh 14 S, ta ¢6 :
5RZJ3 R%4n-3v3) R* (1343 -4n) J
e e 12 r 12 :




PE SO 2
1. Cho diém M nim ngoai dudng tron (O; R). Vé tiép tuyén MA (A la
tiép diém), cat tuyén MBC (B nam gita M va C) va O nam trong
g6c AMC. Lay I 1a trung diém cia BC. Tia Ol cat cung nho BC tai
N, AN cat BC tai D.
a) Ching minh AD 14 phan giac cua géc BAC.
b) Chiing minh : MD? = MB.MC.
¢) Goi H, K 1a hinh chiéu cua N lén AB va AC. Ching to ba diém
H, I, K thing hang (dudng thang Sim-Son).
2. Cho dudng tron (O; R) va (O; R) ti€p xuc ngoai nhau tai A. Qua A
ve duong thiang cit (0) tai B va cat (O) tai C.
a) Ching to OB // O'C.
b) Chimg té ti s6 dién tich hai hinh quat ndm trong goc ¢ tam
AOB va AO'C cua hai hinh tron khong déi khi cat tuyén BAC
quat quanh A.
Giai
1. a) I la trung diém BC = OI 1L BC = NB = NC
Do d6 BAN = CAN hay AD la phan gidc cia géc BAC,
b) Xét AMAB va AMCA ¢6 M chung, MAB = MCA (géc giita tiép
tuyén va mot day bang gée noi tiép cung chdn cung AB)
Do d6 AMAB «» AMCA (g.g)
__ MA _MB
" MC  MA
= MA? = MBMC (1)
sd Fﬁ% it sdE\FI_C

Lai co MDA =

(géc c6 dinh bén trong dudng tron)
sdAB + sdBN

MAN =

M

(g6c gitta tiép tuyén va mot day)

ma NC = NB = MDA = MAN hay AMAD can tai M
= MA = MD (2)

Thay (2) vao (1), ta ¢o : MD? = MB.MC.
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¢) Td gidc HBIN noi tiép (NHB + NIB = 180°),
HBN = HIN (1) (cdc géc noi tiép cung chdn cung HN)
ma HBN =ACN  (2) (cung bu véi ABN)
Mat khéc ta gide NIKC néi tiép (NIC = NKC = 90%) |
= ACN + NIK = 180° (3)
Tir (1), (2) va (3) = HIN + NIK = 180° chiing t6 ba diém H, I, K
thing hang.
2. a) Tacé Ay = Ay (d6i dinh)
ABOA can = A; =B, Tuong tu A2 =C = B=C
Do d6 OB // O'C (cap géc so le trong bang nhau).
nR’n

; T B,
b)Tacé. SA_E}_B_'W :
A mR”?n
AOC ~ 360
= R’ :
=2 AOB _ — (khong doi).
SA’(?C R
PE s 3

1. Cho tam gidc ABC ndi tiép dudng tron (O) dudng kinh BC. Tia

phan gidc cua géc BAC cidt dudng tron tai D.
a) Chuang to OD L BC.
b) Goi I ]a tdm dudng trdn ndi tiep AABC. Tinh géc BIC.

2. Tu mot diém A ¢ bén ngoai dudng tron (0), vé hai tiép tuyén AB,
AC dén dudng tron (B va C la cdc tiép diém). T C vé dudng thing
vudng géc véi AB cit AB tai D va cdt (O) tai E. Tit E vé EF vuéng
goc vai BC (F thuée BC) va EH vudng gée véi AC (H thuoe AC).

a) Ching minh : DEF = FEH.

b) Ching minh : EF? = ED.EH.

¢) Goi N la giao diém cua DF va EB, M la giao diém ctia FH va
EC. Ching t6 rang ti gidc MENF noi tiép. :

d) Cho BAC = 30°. Tinh d¢ dai cung nhé BC va dién tich hinh quat
tron gidi han bdi hai bdn kinh OB va OC.

Giai
1. 8) Tacs A; = A; (gt) = DB =DC

= OD L BC (duong kinh di qua diém chinh giia cua day cung).




b) Tacé A+ B+ C = 180°
= B+C=180° - A =180° - 90° (A =90° vi BC 13 duong kinh)

=90°

+9=450 hay E1+é1 2450

to | by

o

Trong ABIC ¢6 :
BIC = 180° - (B; + C1)

=180° - 45° = 135°,
2. a) Ta ¢6 tif gidc BDEF néi tiép (vi BDE + BFE = 180%)

- DBF + DEF = 180°
Tuong tu ti giaé CHEF ndi tiép = HCF + FEH = 180°

ma DBF = HCF (tinh chat hai tiép tuyén cdt nhau)
Do d6 DEF = FEH (1)

b) Ta ¢6 EDF = EBF (géc ndi ti€p cung chin cung EF)
EBF = ECH (géc noi tiép biing goc gitra tiép tuyén va mot

ddy cung chan cung EC)
ECH = EFH (gée nodi tiép cung chdn cung EH)
B

Do d6 EDF = EFH  (2)
Tu (1) va (2), ta eb :
AEFD o AEHF (g.g) D,
o JED i ona A N
EH EH F
3 M
C

¢) Ta ¢6 EFM = EBC (cmt),
NFE = BCE (cmt)
ma NEM + BCE + EBC = 180° (téng ba géc cla tam gidc)

= NEM + NFE + EFM = 180° hay NEM + NFM = 180"

Do dé tit gide MENF noi tiép. :

d) Dé thdy tu gide ABOC noi tiep (ABO + ACO = 180°)

= BAC + BOC =180° ma BAC = 30° = BOC = 150°
e nR?.150 = 5nR2_

360 12

Vay | _nR.lSO_SnR
NP AR @
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2.
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1.

PE SO 4
Cho hinh vuéng ABCD canh a. Lay M thudc canh AB, N thudc canh
AD sao cho MCN = 45°. Goi E, F lan lugt 1a giao diém cia CM va
CN véi BD. | |
a) Chung minh td gidc DCEN ndi tiép.
b) Goi H la giao diém cuia MF va NE. Ching minh CH vudéng géc

voi MN tai L.

¢) Ching minh MN 4 tiép tuyén cta dudng tron ngoai tiép ADIB.

. Cho dudng tron (O; R) va ba diém A, B, C sao cho sdAC ='30°, day

cung AB = Ry/3 va AB, AC § vé hai phia AO.
a) Tinh d¢ dai cung CAB theo R.
b) Chitng minh : OC // AB.
Giai ;
a) Ta c6 ECN = EDN = 45° = Bon diém D, C, E, N cung thuéc mot
duong tron hay ti gidc DCEN néi tiép.
b) Tu gidac DCEN nbi tiép (cmt) B 4 C

ma CDN = 90° (gt) :

— CEN =90° hay NE L CM. o

Tuong tu ta ching minh dugc tif gidc

BCFM néi ti€p (MBF = MCF = 45°) H

— MFC = MBC = 90° hay MF L CN I .

ma MF va NE giao nhau tai H nén

H la truc tam ACMN x N D

= CH la duong cao hay CH . MN.
¢) Ta co td gise MEFN noi tiép (MEN = MEN = 90°)
= CMI = CFB (cung bu véi NFE)
Lai ¢6 tir gide BCFM néi tiép (cmt)
= CMB = CFB (gé6c ndi ti€p cung chén cung BC) = CMI = CMB
Do d6 ACBM = ACIM (canh huyén - géc nhon) :

= CI = CB = a ma MN L CH tai I (cmt) nén MN Ia tiép tuyén
cua dudng tron ngoai ti€p ADIB ¢6 tdm C va bédn kinh bing a.

a) Tacé: AB= RJ3 = AOB =120°
sdAC = 30° = AOC =30°. Vay BOC = 150°




nR.150 5nR

Khi do' [.—. '=
Aal. e ey
b) AAOB cén tai O ¢6 AOB = 120"
bk =t )il 0 &
SRV ey e > =0 L : -
Sl oy : A B
Do d6 OAB = AOC = 30° \/
= OC // AB (cap géc so le trong bang nhau).
DE SO 5

1. Trén ti€p tuyén tai A ctia dudng tron (O; R), 1dy doan Al = R+/3.
a) Tinh do6 dai Ol theo R.

b) Putng cao AH cua AOAI cit duong tron (O) tai B. Ching to IB
la tiép tuyén cua (O).

2. Cho dudng tron (O; R) va mot diem A ¢ ngoai dudng tron sao cho
OA = 3R. Tir A vé hai tiép tuyén AB, AC dén dudng tron (B, C la
hai tiép diém). T B vé dudng thang song song v6i AC cat (O) tai D
(D khéc B). Pudng thang AD céit (O) tai E (khac D).

a) Ching minh : AB® = AE.AD

b) Chiing minh : BC.EC = AC.BE

¢) Tinh khodng cach gitra hai duong thang BD va AC theo R.
Giai

1. a) AOAI vuéng tai A (tinh chat tiép tuyén)

Tac6: OI = YOA? + AP = {R? + (RY3) = 2R.

b) C6 OH L AB (gt) nén H la trung
diém cua AB (dinh 1i duong kinh
day cung)

AAOB céan c6 duong caoc OH dong
thoi la dudng trung tuyén nén
61 = 62

Xét AOBI va AOAI ¢6 :

OI canh chung, 01 = 02 (ecmt),

OB = OA (= R).

Vay AOBI = AOAI (c.g.c) = OBI = OAI = 90°
Ching t6 OB 1a tiép tuyén cua (O).
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2. a) Ta c6 ABE = BDE (gbc gitta tiép tuyén va mot day bing gée nodi
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b) Néi CD.

ti€p cung chan cung EB) ; -
Do dé6 AABE «» AADB (g.g) o
AD AB

——

AB AE i
= AB? = AEAD. A

Khi d6 DCx = CED (géc gitta tiép tuyén i

va mot day bing géc noi tiép cung chin cung CD) i X
BD // AC = DCx = BDC (so le trong) '
Do 46 BDC = CED ma CED + CEA = 180°
va BDC + BEC = 180° (tong hai géc d6i cha td giac BECD nbi
tiép) = CEA = BEC.
Lai ¢6 EBC = ECA (géc ndi tiép bang goéc gilta ti€p tuyén va
mot ddy cung chén cung EC)

BC BE
Do dé ABEC «» ACEA (g.g) = T = BC.EC = AC.BE.
Goi BH la khodng cach gitta hai dudng théng song song BD va AC.

Xét tam gidac vuéng ACO, ta c¢b :
AC = yAO? - CO? = (3R - R? = R\B
Goi I 1a giao diém cia AO va BC ta c6 AO la dudng trung truc
ciia doan BC nén AO | BC tai I hay CI la dudng cao ctia tam
gidc vudng ACO ta c6 : CLAO = CA.CO (hé thdc lugng)
CACO RV8R RyB 2R8
AO 3R 3
Xét tam gidc vuong AIC ta c6 :

Al = JACZ_CP = J(RJ—)Z [ J’} =i

5

= CI = :>BC=

Hai tam gidc vuéng AIC va BHC ¢6 ACI chung nén :

AAIC & ABHG (ggy s 0 2 BC
Al  AC

8R 2RV8 16R%/8
AlBC 5 9 9 16R
= BH = = = by A )
AC RV8 Ry8 9
Luw y : Ta c6 thé tinh khoang cich CK (K 1a giao diém ciia CO
vdi BD).

.




PE S0 6

. Cho dutng tron (O; R) day AB = RV2 . Tt A va B vé hai tiép tuyén
cdt nhau tai C. Pudng thdng OC cit cung nho AB tai 1. Ching
minh rang I 1a tdm dudng tron néi tiép AABC.

. Cho hinh binh hanh ABCD (A > ?00_). Ejuﬁng tron tdm O ngoai tiép

tam gidc ABC cat DC tai M va ciat BD tai N,

a) Ching to : AM = AD.

b) Tinh d6 dai cung nho MB theo R néu géc ADC bang 60" va OA = R.

¢) Goi I la giao diém ctia AC va BD. Chung té : IA® = IN.IB.

d) Ching to IA 1a tiép tuyén cua dudng tron ngoai tiép AAND.
Gidi - &

. Tacé: AB = RY2 = AOB = 90°

Dé& thdy td gide ACBO 1a hinh chi

nhét (ba géc vuéng). B

Lai ¢6 OA = OB (= R) nén ACBO la
hinh vuéng = OC la tia phan gidc
cia ACB.

Mit khdc CAI = %sdz‘{l (gbe g.iffa tiép tuyén va mot day)

IAB - %sdﬁl (g6c nbi ticp)

ma Al = BI = CAI = IAB hay Al la tia phan gidc cia CAB. Do dé
I la tam dudng tron noi tiép AABC.

. a) Ta c6 tu gidc ABCM noi ti€p
— AMD = ABC (cing bu vé6i AMC)

ma ABC = ADC (géc d6i cia hinh binh hanh)
= AMD = ADC

Do d6 AADM céan tai A

= AM = AD.

" b) Khi ADC = 60°

— DAB =180° - 60° = 120"
Mat khdc AADM can c6
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ADC = 60° nén AADM déu =» DAM = 60"
Do d6 MAB =60" = MOB = 120" (géc noi tiép ¢6 s6 do bing
nia s6 do clia gée ¢ tadm cung chdn mot cung)
_ nR.120  2nR
11180 B

¢) Xét AAIN va ABIC ¢6 AIN = BIC (d6i dinh)

NAI = NBC (g6c néi tiép chén cung NC)
A _IN
1B 16
(ma IC = IA) = IA®? = IN.IB.

d) Goi IA' la tiép tuyén cha dudng tron ngoai tiép AAND, ta dé
dang ching minh duge IA” = IN.IB ma IA? = IN.IB (cmt)

— IA? = JA®? = IA' = IAhay A’ trang véi A.
Vay IA 1a tiép tuyén cua dudng tron ngoai tiép AAND.

Do d6 AAIN  ABIC (g.g) = — IAIC = IN.IB

C. BAI TAP TUGNG TU VA NANG CAO

1.
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Cho duong tron (O; R) va hai dudng kinh AB, CD vubng gbéc vai
nhau. Trén cung nhé BC 14y diém M bat ki. Trén tia d6i cua tia
MA lay E sao cho MB = ME.
a) Td giac ABCD la hinh gi ? Vi sao ?
b) Tinh s6 do géc CMB.
¢) Ching minh : CM 1| BE.
Huéng ddn : b) CMB = CMA + AMB = 45° + 90° = 135°
¢) AEMB vubng cin = MEB = 45°
Goi H 1a giao diém cia CM va BE, ta c6 HME = CMA = 45°(d&i dinh).
Trong AMHE c6 MEB + HME = 90° = MHE = 90°.
Cho dugng tron (O; R) dudng kinh AB. C la diém bat ki trén (O) (C

khdc A va B). Tiép tuyén tai A cua (O) cat BC tai D. Goi M la
trung diém cua AD.

a) Ching minh MC la tiép tuyén cua (O).

b) OM c#t AC tai I, chiing to khi C di chuyén, I thude vé dudng
tron c6 dinh tiép xdc trong véi (O).

 ¢) Biét BC = R. Tinh dién tich phan giéi han béi cung nho AC va

cae doan AD, CD.




Huong ddn :
a) AACD c¢é6 MC la duong trung tuyén nén MC = MA
Vay AMCO = AMAO (c.c.c) = MCO = MAO - 90°.
b) C6 OM la dudng trung truc cua AC = OM L AC.
Do dé AIO = 90°. Vay I thuoc dudng tron dudng kinh AO.
¢) Goi dién tich hinh'can tinh la S.
S, 1a dién tich hinh quat chan cung AC, ta c6 :

g gy i R RAB . RUO14E -4
S = S:‘slﬂ)_ 511 e E)m‘_m = 2}{2_\[5_ 73 & 4‘\[_ v ;/‘; big )

Cho dudng tron (O; R) va (O'; R') tiép xtc ngoai nhau tai A. Vé tiép
tuyén chung ngoai BC cua hai dutng tron (B e (0), C € (O). Tiép
tuyén tai A ctia hai dudng tron cat BC tai M.

a) Ching minh M la trung diém cua BC.

b) Ching minh : BAC = OMO'.

¢) Tia CA cit (Q) tai D. Ching minh : DADC = 4R”.

d) Tia BA cit (O') tai E. Ching minh : Sgpe = Sape.

Huong dan :

¢) DADC = DB”

d) Tuong tu ta c6 CE cing la dutng kinh cua (O') nén CE / BD

(cung vuéng goc véi BC do tinh chat tiép tuyén) = D; =Cz
AD ' AB

— - — = ADAE = AB.AC
AC AE

=0 éAD,AE - %AB.AC = SADE = S_;\];(;.

. Tam gidc ABC c6 ba gée nhon néi tiép trong duong tron tam O ban

kinh R. Ké dudng cao BD va CE cua tam gidc, hai dudng nay cat
nhau tai H. Puong thang DE cat dudng tron (O) tai M, N'va ciat BC
tai K.

a) Chung minh : AED = ACB.

b) Chung minh : AM = AN.

¢) Chimg minh : KE.KD = KB.KC.

d) Cho A = 60°. Tinh dién tich ti giac ADOE theo R.

141




142

Huong dén -
a) Ké tiép tuyén Ax ¢6 AED = ACB (= JB)
¢) Xét AKBE o»» AKCD (g.c.g).

d) Ta chitng minh ED | OA, tinh duoc ED = R\/—

R%\/3
e

B %OA.ED "

Theo cung chiéu trén dudng tron (O; R) lay c4c diém A, B, C theo
thi tu sao cho day cung AB = Rv2 . cung BC ¢6 s do 30°,
a) Tinh s6 do cua cung AB va do dai cung AC.

b) T A vé dudng thang vuéng géc véi BC tai D. Tinh dé dai AD,
BD va BC theo R.

¢) M la diém di dong trén cung lé6n AC. Ching to tam dudng tron
noi tiép tam giac MAC di déng trén duong tron c6 dinh c6 gidi
han.

Huong dén :

¢) Goil la tam cua dusng tron noi tiép AMAC thi I 1a giao diém ba
dudng phan gidc trong cua tam gidc.

Ta ¢6 AOC = 120" (ecmt) => AMC = éAb‘C = 60°
= MAC + MCA = 180° - AMC = 120"
Vay LMAC + LMCA - 60°
2 2
hay IAC +ICA =60° = AIC = 120°

Hai diém A, C ¢6 dinh, AIC=120° khéng d6i. Do d6 I thude
cung chua gée 120" dung trén doan AC,

Gidi han : Vi M chi di déng trén cung 16n AC nén I chi di dong
trén cung AOC (trir hai diém A, C).




Chuong IY.  HINH TRU. HINH NON. HINH CAU

$7. MHenh leee. Dicn lich xtng W(ﬂ/ﬂ//& wa thé lich tinh b

A. KIEN THUC CAN NHG

1. Hinh tru

Khi quay hinh ch@ nhat ABCD
mét vong quanh canh CD c6 dinh
ta duoe mét hinh tru.

o DA va CB quét nén hai day hinh
tru la hai hinh tron bang nhau cé
tagm D va C ndm trong hat mdt
phdng song song.

e Canh AB quét nén mgt xung
quanh ctia hinh try mébi vi tri AB
duogc goi la mot duong sinh.

o P6 dai duong sinh la chiéu cao ciia hinh tru.
» DC la truc.
2. Cdt hinh tru boi mot mat phang

=

o Khi cdt hinh tru béi mét mat phdng song song vdi ddy thi mdt cdt
la mot hinh tron bang hinh tron dady.

o Khi cdt hinh tru bdi mét mat phdng song song vdi truc DC thi mdt
cdt la mét hinh ch@ nhat.
3. Céng thite tinh dién tich va thé tich
e Dién tich xung quanh : Siq = 2rh
(r : ban kinh ddy, h : chiéu cao)
e Dién tich toan phdn : Sip = Sy + Sday = 2arh + 2w
o ThE tich : V=Sk=n’h

(S la dién tich ddy, h la chiéu cao)




B. MOT SO PE KIEM TRA 15 PHUT

a)

b)
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. PESG1

Cho hinh chir nhat ABCD ¢6 AB = 3em, AD = 4cm gquay mot vong

quanh BC. -

a) Xdc dinh tén goi, hinh duge sinh ra va cdc yéu t6.

b) Tinh dién tich toan phan va thé tich cua hinh &y.

Giai

Hinh dugc sinh ra 1a hinh tru.

o (B; 3) va (C; 3) 1a hai dutng tron day.

¢ BC la truc cua hinh tru.

e AD la dudng sinh cung la dudng cao AD = BC.
Seq = 2nRh = 2r.AB.BC = 2n.3.4 = 24n (cm?) m
Sq = nR? = 1.8% = 9n AR T

Dién tich toan phan : )
Stp = Syq + 284 = 247 + 2.97 = 421 (¢cm®)

Thé tich : V = 1R%h = 7.3%4 = 36x (cm®) Dt;

PE S0 2
Cho biét dién tich xung quanh cta hinh tru 1a 160n (cm®) va hinh
tru ¢6 dudng sinh 12 h = 10cm. Tinh dién tich toan phdn va thé
tich cia hinh tru. '

Giai
B 1
Tacd: Sy=2tRh>R= — = o0n e
2nh  2w.10
Dién tich day : S4 = nR* = 7.8 = 6471 (cm®)

Dién tich toan phan : S, = S,y + 2S4 = 160n + 2.641 = 2887 (cm?)
Thé tich : V = nR>h = 7.8%.10 = 640x (cm”).

DE SO 3 |
Mot hinh tru ¢6 bdn kinh ddy la R va mot mat phang qua truc OO'
bi gidi han bdi hinh tru la mét hinh vuéng. Tinh dién tich xung
quanh va thé tich cua hinh tru.

Giai

Mat phing qua OO' bi giéi han bdi hinh tru la hinh vuéng nén




a)

b)

dutrng sinh 1a dudng cao va bang 2R.
Vay : Sy = 27Rh = 2n.R.2R = 4R (dvdt)
V = nR%h = nR%.2R = 2nR’ (dvtt).

DE S0 4
Nguti ta muén lam mot chiéc thung hinh tru bing tén c6 dudng
kinh day la 28cm va chiéu cao la 50cm.
a) Tinh dién tich xung quanh va thé tich cta thung.

b) Tinh dién tich miéng ton cho di lam thung hinh tru dé (khong
k& chd no6i nhau giita hai mép ton va thung chi ¢cé mot day dudi).

Giai

Dién tich xung quanh :

Se = 2nRh = 21.14.50 = 1.1400 (cm®) » 4396 (cm”®)
Thé tich thung :

V = 2R%h = 7.142.50 = 9800% (ecm®) = 30772 (cm®)
Goi S la dién tich ton da dé lam thung. |

S = Sxq + S¢. Trong d6 : Sy = 7R? = 1.14% = 196n =~ 615 (cm®)
= S =~4396 + 615 = 5011 (cm?).

PE SO 5
Pé bom nude vao mot thung hinh tru cé chiéu cao 1,2m va dudng
kinh day 12 1m. Ngudi ta ding mot mdy bom c6 cong suat 1320 lit
trong 1 gid. Hdi sau khi bom dugc % gid ngudi ta tdt may bom thi
lie nay nuée da tran ra ngoai chua ?

Giai
Béan kinh déy‘ cia thungla 1:2 = 0,5 (m)
Thé tich cta thung hinh tru la :
V = nR%h = 1.(0,5)°.1,2 ~ 0,942 (m°) = 942 ()

Sau % gity s6 lit nude duge bom vao thung la : %1320 = 880 (/)

Vi 880/ < 942! nén nuéc chua bi tran ra ngoai.
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C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO

1.
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Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB = 4cm, dudng chéo BD = 5em quay
mot vong quanh canh AB.

a) Xac dinh tén goi hinh dugc sinh ra va céc yéu t6.
b) Tinh dién tich xung quanh va thé tich.

Huéng dén : Hinh duge sinh ra la hinh try, hai ddy la hai dugng
tron tdm A va B ¢6 bdn kinh 3 (cm). Truc 1a AB, duong sinh CD,
chiéu cao = CD.

Syq = 24n (em?);  V =367 (em?).

Dién tich xung quanh ctia mot hinh tru bing 24n cm?® Dién tich
toan phan bing 427 cm® Tinh bdn kinh cia dudng tron ddy va
chiéu cao cta hinh tru.
Huong ddn : Taco: 283 =8, - S,y

hay 2nr®=42n—24n=181 =1r’=9 =r=3 (cm)

qu _ 24n

Khidé h= =4 (ecm). Vay chiéu cao 12 4 (cm).

2nr  2n.8

Cho hinh tru cé thé tich 1a 240cm®, ngudi ta cdt hinh tru béi mot
mit phing song song v6i mat ddy, ta duoc hai hinh tru c6 chiéu
cao la h va h' sao cho h = 38h'. Tinh thé tich ctia mdi hinh.

Huéng dén : Goi V va V' theo tht ty 1a hai hinh try duge tao thanh
(sau khi c¢dt) va chiéu cao tuong ting 1a h va h'.

Tacé: V=nR*h va V =1R.h'

= V'=60(cm® va V=180 (cm?).

Chiéu cao cia mét hinh tru bang ban kinh clia dudng tron day va
dién tich xung quanh cta hinh tru la 50n cm® Tinh bén kinh dutng
tron ddy va thé tich hinh tru.

Huong dén : Vir = h nén S,, = 2nr°

S
=1z “‘*:5—03=25 = r = h =5 (cm)
21 2n :

= V = nr’h = 1257 (em®).




2. Hewh nin. Henke nin cul. Dien lich veung quanh
| ~ 'F 7

wi thé lich ciia hinh nin, hink nin col

! A. KIEN THUC CAN NHO
1. Hinh non _
a) Khi quay tam gide vuéng AOC mét vong quanh canh géc vuéng OA
e6 dinh thi duge mét hinh nén.
e Canh OC quét nén ddy cia hinh nén la mét hinh tron tém O.
o Canh AC quét nén mdt xung quanh A
cia hinh non :
AC : duong sinh
A :dinh Q)
AO : duong cao.
b) Dién tich va thé tich
o Dién tich xung quanh : C 0

S = arl "y 2 ban fzin.h.ddy; l : duong sinh)
o Dién tich toan phdn : Sy, = S,y + Sq= ml + m”
o Thé tich : v=2Lah
3

2. Hinh nén cut

a) Cdt hinh nén béi mét mat phdng song song véi ddy thi phdn mdt
phdng ndém trong hinh non la mét hinh tron.
Phdn hinh nén ném gidta mdt phdng néi trén va
mat phdng dday duoc goi la mét hinh nén cut.

b) Dién tich xung quanh va thé tich

e Di¢n tich xung quanh : S, = alr; + ro).l
(ry, r2 : cdc ban kink day; | : duong sinh)

e Thé tich: V= —é;rh[rf + 75 + r}r‘i,]

- B. MOT SO PE KIEM TRA 15 PHUT
PE SO 1
Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 canh huyén BC = 5 (dvdd), canh
goc vudng AB = 4 (dvdd) quay mot vong quanh AB.
a) Hinh duge sinh ra 1a hinh gi ? Hay chi rd cdc phan t& dac biét
cua hinh.
b) Tinh dién tich xung quanh va thé tich caa hinh.
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a)

b)

a)

b)

a)

b)
148

; Giai
Hinh duge sinh ra 1a hinh nén.
e DAy la hinh tron tAm A, ban kinh
AC = VBC? - AB?® = 5% — 4% = 3 (dvdd)
e Dinh B. it
e DBuong sinh BC.
¢ Dudng cao AB.
Dién tich xung quanh : 8,, = nR/ = 1. AC.BC = n.3.5 = 15n (dvdt)

Thé tich: V = %nth 5 %13}2 4 = 127 (dvtt).

, PE S0 2
Biét dién tich xung quanh cua hinh nén la 90n cmz,_ dé dai duong
sinh bing 15cm.
a) Tinh ban kinh d4y.
b) Tinh dién tich toan phan va thé tich.

Gigi

S 907 B
Paipho B waRl e i mH L g
ac q =T - < T5n (cm)

Sq = nR* = n.6" = 367 (cm?)
Stp = Sxq + S¢ = 901 + 36n = 1261 (cm®)
Goi dudng cao BH cda hinh nén 1a h.

h= yBC?2-CH? = 15 - 6% ~ 13,7 (cm)

Vay V- %nREh - %n.62.13,7 ~ 1657 (cm®). ¢

PE S0 3
Cho hinh nén ¢6 dinh S, dutng kinh ddy 2R va chiéu cao SH = R+/3.
a) Tinh thé tich cia hinh.
b) Goi AB = Ry/3 1a mot day cung cGia ddy. Tinh dién tich ASAB.

Giai S

Theo bai ra chiéu cao hinh nén SH = R+/3, E
dudng kinh day la 2R = ban kinh day la R.
Thé tich hinh nén :

3
ve Ly Llgrp/s o RS
3 3 3

Goi I 1a trung diém cia day AB, ta c6 :




a)

HI L AB (dinh li dudng kinh day cung) va IA = IB = 'P';E = Rf :

e
Do d6 AHIA vuong tai I = HI = VvHA® - AI° = R = | E-zﬁa'

bo |

Ly

Mit khac ASHI vuéng tai H

s 52 an?
— SI = YSH? + HI? = \/(R\EJE + ‘g = J;RQ + i = JIJR i R@

/ 4 4 2

/

HI | AB(emt) = SI L AB
Vay dién tich cua tam giac SAB la :

RJ13  R%*J39
B4

(dvdt).

?_AB.SJ S ink
2 2

PE SO 4
Cho hinh nén cut véi hai ban kinh ddy lan lugt bang 6em va 10cm,
dudng sinh bang 16em.
a) Tinh dién tich xung quanh.
b) Tinh duding cao va thé tich hinh nén cut.
Giai
Dién tich xung quanh cua hinh nén cut :
Syq = MRy + Ry)l = n(10 + 6).16 = 804 (em?)
C#t hinh nén cut bing mot mat phéang

tam hai day ta duge phan giéi han boi

hinh nén cut 1a mét hinh thang can ABCD

(hinh bén) véi AB = 12cm; CD = 20cm;

BC = 16em.

Vé BB L CD; AA' 1 CD, taco”:
20-12

BC =AD= > =4 (cm)
= BB = JBng ~B'C? = Jle 48 g 4\/ﬁtch

Vay thé tich hinh nén cut :

7 2 ]_ 9 ‘ -
V = %,-m.(R; PR SRR E E1.4\/15{1«3- + 6% +10.6) ~ 3178 (cm®).
b} s : i

PE SO 5
Mét x6 dung nude c¢6 dang hinh non cut. Pay x6 ¢é6 duong kinh la
28cm. Miéng x6 la ddy 16n cua hinh nén cut cé duong kinh la
36cm. Hoi x6 ¢6 thé chua duge bao nhiéu lit nude néu chiéu cao caa

x6 la 32c¢m ?
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Giai
Bdn kinh hai ddy lan luot 1a 14em va lscm chiéu cao h = 32cm.
Véay thé tich hinh nén cut :

v §xh(.Rf + R} + RR,|

I

%n.32(182 1P L8 1)

i %;.:.32.772 ~ 25856 (cm®) ~ 26 ()

Vay x6 chuia duge 26 lit nude.

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO

1.
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Cho tam gidc vudng can c6 canh huyén BA = a quay mot vong xung
quanh canh géc vuong AC. Tinh dién tich xung quanh va thé tich
cua hinh duge sinh ra.

2 3
Huéng dan : Ta c6 AB = AC = —‘2/_-—, Sy = na2J§; v “alf~

Biét dién tich xung quanh ciia hinh nén la 60x em® Po dai dudng
sinh 1a 10cm. Tinh dién tich toan phan va thé tich.
S 60n

Husngdén: r=—1-—_—-¢ Stp = 967 (cm®).
ngddn: r o gl (em); tp n(cm”)

Xét tam gidc vudong canh huyén 10 (cm) va canh géc vudng 6 (cm),
ta duge chiéu cao hinh nén h = 8 (cm).

Vay V = 96x (cm®).

. Cho tam gidc ABC vudng tai A ¢6 canh géc vudng AC = 3em va

C = 60° quay mot vong quanh AB.

a) Tinh thé tich hinh nén tao thanh.

b) Cdt hinh nén trén bdi mét mat phéng song song véi day va di
qua trung diém AB. Tinh thé tich hinh nén cut sinh ra.

Hudng dén :

@) Tinh AB = V62 - 32 =3J3(cm); V= 9431 (em®).

b) Goi I 1a trung diém cua AB va K la giao diém ciia mat phing (P)
(mat phing qua I va song song vdi ddy hinh chép) véi BC c6

IK // AC va IK = 529- = Elatn) v 0 =8 om0 e

6331

V= %nh.(Rf +RE + RiR,) = 0 om®)




$2. Henty edu. Dién lich mal ciw va the lich hink cir

A. KIEN THUC CAN NHO
1. Hinh cau

Khi quay nita hinh tron tém O 0

ban kinh R mét vong quanh “
duong kinh AB c6 dinh thi
duoc mot hinh cdu. =B

2. Cdt mét hinh cdu béi moét mat phing
Khi cdt hinh cdu bdi moét mdt
phdng thi phdn mdt phdng
ndm trong hinh dé (mdt cdt)
la mét hinh tron.

3. Dién tich mdt cdu

S =4R> hay S=md’
(R : bdan kinh; d : duong kinh)

4. Thé tich hinh cau
V= f—ﬁ'RS
3

B. MOT SO BE KIEM TRA 15 PHUT
PE s0 1
Cho mét nita hinh tron c¢6 dudng kinh AB quay mét vong quanh AB.
a) Goi tén hinh dugc sinh ra va cdc phan ti cia no.
b) Cho AB = 8cm. Tinh dién tich va thé tich.
Giai
a) Khi quay nua hinh tron tdm O dudng
kinh AB moét vong quanh AB ta duge

hinh cau. Tam O la trung diém cua

doan AB va ban kinh bang %—B—

b) R= % —4(ecm) = S =4nR® = 47(4)® = 647 (cm?)
V= j;—*r:R3 = %n(éi):” SR (em?).
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a)

b)
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PE SO 2
a) Mot hinh cau cé dién tich mat cAu la 100z cm® Tinh thé tich.
b) Mét hinh cdu c6 thé tich la 288 (dm®). Tinh dién tich mat cau.

Giai

S =4nR*=100n = R’= 12% =25 = R=5 (em)"
i :

Vay V = %TIR3 = %n(5)3 = hils (em®).

Ve %nRS - 9887 &5 R '238" 16 SR Ve
b L
3

Vay S =4nR? = 47.6° = 1447 (dm?).

PE S0 3
Cho duong tron (O; R) ndi ti€p trong mét tam gide déu ABC canh a,
dudng cao AH, quay mot vong quanh AH. Tinh dién tich toan phéan,
thé tich hinh c4u, hinh nén sinh ra.

Giai
Tam giac ABC déu canh a nén dudng cao AH dong thoi cing la
dudng trung tuyén. Goi O 1a trong tam, ta c6 :

OH=aH vaam= 83 _op. 188 a8
3 2 3 2 6
3 A
OH la ban kinh hinh cau tao thanh nén :
% 2
S. = 47R? = 4n.0H? = 41{[£] St a
6 3
3 - 0
V.= —nR% = %n[aﬁ} = Ak f (dvtt)
3 6 5 B H G
Hinh chép sinh ra ¢6 ban kinh day 1a HB = %.
Sip = Syq + Sq = nrl + nr’ = n.HB.AB + n. HB?
I a a) Bnaé
= T.—.a+ n.(—) = (dvdt)
2 2 4
2 5.
Vi etnRih - MR AR ln{i] a3 _ VB
3 3 o N o 24




PE SO 4
Cho tam gidc déu ndi tiép (O; R). Goi D 1a diém doi xing cua A qua
tam O, quay mot vong quanh AD.
a) Tinh dién tich toan phdn cia hinh cau va hinh nén sinh ra. So
sanh hai dién tich nay.
b) Tinh thé tich hinh cdu va hinh nén trén va so sanh hai thé tich.
Giai
a) Sl = 4nR”.
Dién tich toan phan cia hinh non :
S,, = 7RI + R’
Tam gide ABC déu noi tiép trong (O; R) nén
AB = AC = BC = RV3 %

RY3

: B il C
2

va duong cao Al =

= IB:I(‘:

= D
Vay hinh non ¢6 dudng cao Al = ‘i? ban kinh ddy IB = R“f v
dutng sinh AB = RS
Syq = nRl = n.IB.AB = TIR\/ER_J:- L 3nR”
E 2
\!‘3 -
Sa= ‘.*'[R.?J = n[Rﬁ l & 3nR
g
: = : 4 2
Vay Sn; = E:’Ml + 31 = 3R 22 3nR > 9nR
2 s St 4
) R2
AL e e L
Sx:; 9nR" 9
4
/ 2 :
i : 2 2 : 3
b} Vr = -1—TER“', Vn = lnl{“h i le.].B“ Al = '];TE '\/5 §E = 3R _
4 3
G e
Va}’ T - o e—
V., S @




Bﬁ s6 5 T (cm)
Mét khoi gb dang hinh tru dimg ban kinh-duong | :
tron day la r (em), chibu cao 2r (em), ngudi ta
khoét réng hai nia hinh ciu (hinh bén). Tinh : :
dién tich bé mat cta khéi g0 con lal dlen tich ca
ngoai lan trong). K ; '

Giai
Dién tich bé mat cia khéi g con lai 1a hai nita mat cau c6 ban kinh

ddy la r va dién tich xung quanh ctia mat tru c6 cing bén kinh r va
dutng cao 2r.

Ta cé : 8., = 4nR? (Ja dién tich hai nita mat cdu)
Sxq iy = 2nrh = 277 2r = 47r?
Vay dién tich bé mat cia khéi gb con lai la

S = Sc + Syquy = 4nr? + 4nr® = 8nr

C. BAI TAP TUONG TU VA NANG CAO

1. a) Cho hinh cau ¢6 dudng kinh 1a 2R. Tinh dién tich mat cdu va
thé tich hinh cau theo R.

b) Mot hinh tru cing c6 dudng kinh day la 2R, c¢6 cung thé tich véi
hinh cau trén. Hay tinh chiéu cao ctia hinh tru.

Huong ddn : Dién tich mat ciu : S, = 47R?

Thé tich hinh cdu : V, = %;:RS

Thé tich hinh tru : V, = nR%h

: 4
o7 o (viVe=V,) hay h-= gR.

2. Hai hinh cau c6 cdc ban kinh tuong ing 1a R va 3R. Tim ti 86 cac
thé tich cua ching.

Huong ddn : Goi Vi, V, la thé tich cia hai hinh cdu da cho, ta ¢6 :

Wi = il-ﬂRs; Vi = %n(3R}3 = 36nR*®
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ON TAP CHUGNG IV

MOT SO PE KIEM TRA 1 TIET

1

PE SO 1 ,
Cho hinh chit nhat ABCD c¢é AB = a, BC = 2a. Tinh dién tich toan
phdn va thé tich hinh tao ra khi quay tam gidc ABC mot vong
quanh AD.
Chi tiét may cé dang nhu hinh vé.

R 04 e S »
2 10,2
B T o 1-:41{] ------------------------
Tinh dién tich bé mat va thé tich cua chi tiét do.
Giai

AADC vudng tai D,c6 : AD=BC=2a va DC=AB=a

= AC = YyAD? + DC? = y(2a)® +a® = a5 e
Dién ti 02 An cua hi : a bd

ien l‘dlch ’toan pha\n (_U&\}“'III}:I duf;fc tao I"ll'ba.ljg | \dﬁﬂf’/
téng cha dién tich hinh tron ban kinh AB véi dién T
tich xung quanh hinh tru c¢6 duong sinh BC va dién
tich xung quanh hinh nén cé duong sinh AC.

S,y = TAB? + 27AB.BC + rDC.AC T -

.................

; : : D
ra® + 4na® + na.av5 = na’(5 + V5) v

Vi AABC = AACD nén hinh tao bdi AABC khi quay xung quanh AD
¢6 cung thé tich véi hinh tao bdi AADC khi quay xung quanh AD.
D6 la mét hinh nén va cé thé tich :

(5

ey Y= 2na’
V, = =nR%*h = —na®.2a = .
3 3 3
Chi tiét may gém hai hinh :
Im
B‘. ----------------------------------- »
l A .
A<—51 102
N e = e i Cinn s 5

Hinh tru c¢6 chiéu cao 1m va ban kinh ddy 1a 0,2m : 2 = 0,1m. Hai
hinh nén bing nhau c¢6 bén kinh ddy 1a 0,1m va cé chiéu cao la
0,2m, duong sinh AB = [.

Taco: I =AB = VAL + IB® = 40,2)° + (0,1)° = 0,05 (m)




Got dién tich xung quanh cua hinh nén : S, = =Rl = n.0,1.{/0,05
va dién tich xung quanh cua hinh tru : S, = 27Rh = 2r.0,1.1
Dién tich bé mat: S =S, + 28, = 21.0,1 + 27.0,1,/0,05

= 0,2n(1 + y0,05) (m?) ~ 0,768 (m?)
Goi thé tich hinh tru : V, = 7R*h ='n(0,1)%.1
va thé tich hinh nén: V, = %nR""h - %nm,i)z._o,z

= 2V, = %n(0,1}2.0,2
Vay thé tich clia chi tié€t may :
V =V, +2V. = n(0.1)? + -n(e 1202 = 0011{ —4J

~ 0,036 (m®).
PE SO 2
1. Cho tam giac ABC c¢6 B =60°, C =45° noi tiép dudng tron (O; R).
Tu A vé dudng théng vubng géc véi BC cdt BC ¢ H va cit dudng
tron ¢ diém tha hai D.
a) Tinh d¢ dai cdc canh cia tam gidc ABC theo R.
b) Chitng minh t& gidc ABDC 1a hinh thang cdn va tinh dién tich
cua tif gidac 4y theo R.
¢) Quay hinh thang can ABDC mét vong xung quanh truc déi xing
cia né, hinh duge sinh ra la hinh gi ? Tinh thé tich cta hinh
duoc sinh ra.
2. Chi tiét may c¢6 dang nhu hinh ve,

B T I L ety -

10
Tinh dién tich bé mat va thé tich cha chi tiét dé.
Giai

1. a) C=45" (gt) = AOB=90°. Do dé AB = RV2
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B-60° (gt) = AC = Ry3
AAHB vuéng c6 B =60° va AB = R2

— HB = AB.cos60" = 32{2_ ' K
Pat HC =x, ta ¢6 : 0
HC? + HA? = AC? B v 5] X C

hay x*+ x* = (Ry/3)?

RV3 R+6 5
X = e ———
J2 2
RV2Z RV6 _Ry2(+43)
2 Rl 2 j

2x? = 3R?

Do d6 BC =BH + HC =

b) Ta c¢6 AAHC vuéng tai H, c6 ACH = 45° (gt) = AAHC vuéng cén

c)

Mat khéc DBC = DAC = 45" (gbc noi tiép cung chin CD)
— ACB = CBD = 45"
Do d6 AC // BD (cap géc so le trong bang nhau)
Vay ABDC la hinh thang ¢6 bon dinh A, B, D, C thugc dudng
tron nén ABDC la hinh thang can.
Ta c6 AAHB vudng tai H, ¢6 B =60° = BAD = 30°.
Do d6 BOD =60° (géc néi tiép bang nita gée & tam cung chdn
mot cung) = ABOD deéu.
BD = R. Goi IK la truc d6i xiing cia hinh thang cdn ABDC, ta c6

OI = .&2\)/—5, OK = —];'— {v}_ L\AOC can co A_'(-)_C ot 1200 )
Dodé IK=I0+OK = RJ§+E:R(J§+1}
2 2
R(3 + 1)
" (AC + BD)IK (R‘E i) R2(2 + Jé)
Vay Saspc = 5 = - g : .

Pudng IK la truc déi xding cua hinh thang ABDC. Khi quay hinh
thang can ABDC mdt vong quanh IK ta dugc hinh sinh ra la
hinh nén cut ¢6 ban kinh day 1én la % = -R—;E ddy nho la

BD R(3 +1)
=

= % va duong cao IK =
Vay thé tich caa hinh la :
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2.

1 1
V = 5nh.(]ﬁf +RZ + RR;) = SeIK. : N

(ACT . [BDT ; AC-BD}

il

1
—T.
3 2 2

R(3 + 1)_HRJ§T : [E-]z R R
e

/

1
= =T
3

R(/3 + 1)[31{2 +RELR%B
2 4

2
L e BdndB) L RO(B + 1)(4 + ¥B).
6 4 24 :
Chi tiét mdy gom hai hinh tru :

¢ Hinh tru thi nhat c¢6 chiéu cao 1a 2 (dvdd), ban kinh day la

10 : 2 = 5 (dvdd).

e Hinh tru thid hai ¢6 chiéu cao la 5 (dvdd), ban kinh ddy la

a)
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4:2 =2 (dvdd).

Goi S;, S; lan lugt 1a dién tich bé mét cia hinh tru thi nhat va
hinh tru thd hai, ta c6 :

S; = 2nR;hy + 27R? = 21.5.2 + 2n.5% = 707 (dvdt)

S, = 2nRohy + 27R2 = 2n.2.5 + 2n.2% = 287 (dvdt)
Vay dién tich bé mat cla chi tiét mdy S; + Sy - nRZ = 94n (dvdt)
Tuong tu, goi Vi, Vs lan lugt 1a thé tich cba hinh tru tha nhat va
hinh tru thd hai, tacé : V, = nR?h; = n.5%2 = 50n (dvtt)

V, = nRZh, = 1.225 = 20n (dvtt)

Vay thé tich cta chi tiét may 1a V, + V, = 50n + 20% = 707 (dvtt).

PE S0 3
Cho nua dudng tron (O; R) duéng kinh AB. Ve day CD sao cho
CD // AB va CD = RV3.
a) Tinh dién tich hinh thang ABDC.
b) Tinh thé tich cGa hinh dugc sinh ra khi quay hinh thang ABDC

quanh AB.
Giai

Ta c6 : CD = Ry3 (gt)=> COD = 120°
ACOD cén tai O = C; = Dy = 30°
CD // AB (gt) = O; = Ci = 30°(s0 le trong)
Keé PH 3 P(L)B ta c6 ACHO vudng, o R\ :
c6 Oy =30 1 '

nén CH = C0.sin30° = -1;—{




b)

=R
: AB+CD)CH RARBZ g,
Vay Saspc = 5 = 5 = = -

Khi quay hinh thang ABDC quanh canh ddy AB ta dugc hinh sinh

ra géom mot hinh tru ¢6 bdn kinh ddy 1la CH = %—, chiéu cao

CD = R+3 va hai hinh nén biing nhau c¢6 bén kinh day 1a CH = % _

va chiéu cao AH.
Trong tam gidc vuéng CHO, ta cé :

R-’ _!rl_R_\f:z i R\/g

HO = yCO? - CH? =

L2 ) 2
L AH - AO-HO= . B8 _ R2-48)
2 2
Vay ta goi V, 1a thé tich hinh nén. :
2 i 3 3
Vr. = }'ﬁ'th = }'ﬂCHzAH = lﬂ[E] R(Z \/5) — RR (2 Jg)
3 3 o \2 2 24
3 g
Do d6 hai hinh nén biing nhau cé thé tich la : 2V, = L (32 ¥3)
Va goi V, 1a thé tich hinh tru :
; 2 3
V, = nR*h = n.CH2.CD = n@J RFS \E
\ 2 4
Vay thé tich cta hinh sinh ra la :
3 3i5
V o Visay, g8 a2 - 4B)
4 12
& 3nR3y3 + 27R® - R3J3 g onR34/3 + 2nR3 S mR3(3 +1)
3 12 e 12 % 6 ;

DE S0 4

Cho nua dudng tron (O; R) dudng kinh AB. Tir diém M trén nia
dudng tron ké tiép tuyén thd ba cit hai tiép tuyén Ax va By tai C
va D.
a) Ching minh rang tich AC.BD khéng d6i, khong phu thudc vao vi

tri cha diém M,
b) Cho AC = %
¢ Tinh ti s6 dién tich cta hai tam gidc COD va AMB.
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e Chung minh réng ti gidc ACDB la hinh thang vuéng. Khi cho
hinh thang ACDB quay quanh canh ddy AB. Hay tinh thé tich
hinh dugc sinh ra do dién tich giéi han bdi nda dudng tron
dudng kinh AB va hinh thang vuéng ACDB. .

Giai y
a) Ta ¢6 CO la phan gidec cha AOM  x ' D

(tinh chat hai tiép tuyén -cat nhau) : '

Tuong tu OD la phén gidc cia MOB T

ma AOM + MOB = 180°

— COD =90° nén ACOD vudng tai

O ¢6 duong cao OM ta cé -

MC.MD = MO? = R* A 0 B
ma MC = AC, MD = BD (tinh chat hai tiép tuyén cit nhau)

= ACBD = R* (1)khéng doi.

b) « D& thay tu gide ACMO néi tiép (vi CAO + CMO = 180°)
— MCO = MAO (g6c noi tiép ciing chdn MO)
Tuong tuf ta cé td gidc BDMO noi tiép = MDO = MBO

2/
Do d6 ACOD » AAMB (g.c.g) = Scop _ [.C_Ll) |
R R
Ta tinh CD theo R: T (1) BD= — =—=2R
a nn eo Ty AC :E
2

Dodé DM = BD = 2R.
Ta cé CD=CM+DM=—§'—+2R=%

. :
Vay i?& = [@J (2R)? = ?E
AMB 2 16
e Do Ax, By la hai tiép tuyén cua (O) nén Ax / By (L AB) nén
ACDB la hinh thang vuéng.

Khi cho hinh thang quay quanh canh ddy AB thi thé tich cua
hinh dugc sinh ra do gidi han bdi nua dudng tron duong kinh
AB va hinh thang ACDB 1a hiéu giita thé tich hinh nén cut cé

34y 160 BD = 2R, déy nhé AC = %, chiB e AD'L OR va the

tich hinh cau tdm O ban kinh R.
Goi V, 1a thé tich cia hinh nén cut.
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a)

Vo %mﬂz ‘A RETh = %::(BD?- + AC? + BD.AC).AB
2 I 2 3
'y L) 7
= ln[(?R]z + (E] i 2R.R] 2R = —"tR 4R? + R +R?%| = e
3" 5 2 | 3 o Tl e
Goi V. la thé tich ctia hinh cau: V.= %nRS
3 3
vA V1A thel ik A B 4 V2V, - Vs 7“; | % R® - 13’;R

PE SO 5
AB va CD la hai dudng kinh vuéng géc cua dudng tron (O; R). Ké
day CE qua trung diém I eGa bdn kinh OB, ké dudng cao AH cua
AACE.
a) Tinh CE, AH va dién tich AACE theo R.
b) Chiing minh dudng tron qua ba diém A, I, E ti€p xic vdi dudng
thang AC.
¢) Goi K la giao diém cua AE va BD.
Chdng minh : AK.AE + BK.BD = 4R”.
d) Tinh thé tich ctia hinh khéi sinh ra do ACID quay quanh CD.
Giai
ACOI vudng tai O (gt), ta o :

Cl = O+ OFF =

— ¢osOCI = oc = = A
Cl-"’ifs b
2
Lai ¢6 ACED vubéng (CD la dudng kinh) nén

QJ_ 4R+5 D
i
Xét hai tam giac vuong AHI va COI c¢6 HAI =
AH Al
= i 2
o1

CcO
RJ‘ BJER

CE = CD. cosOCI = 2R.

. OCI (cling phu véi 0IC)
Do dé6 AAHI «» ACOI (g.g)

AHzL

OP&I [{R dRJ :
CI by iy 2 5

= 2
S I 3\/51{_411\/3 _6R®
2 2" 5 5 5
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b) Tac6 AB L CD (gt)=> CA=CB = CAB=CBA
~ ma CBA =CEA (g6e nodi ti€p cung chin AC)
= CAB = CEA hay CAI = IEA '
Do dé AC la tiép tuyén cua duong tron di qua ba diém A, 1, E.
¢) Xét AAIE va AAKB c¢6 TAE chung va AEI = ABD (vi AD = AC)

nén AAIE @ AARB g — 20 -8B g am . AT AB ()
Al AE
Tuong tu ABKA o ABID (g.g) = %?_ - % — BK.BD = AB.BI (2)

Cong (1) va (2), ta c6 : AK.AE + BK.BD = AB(AI + BI) = AB? = 4R?
d) Khi tam gidc CID quay quanh CD ta c6 thé tich hinh sinh ra gém

hai hinh nén bing nhau va ¢6 chung ddy, ban kinh OI = *2% va
chiéu cao OC.
Goi V,, 1a thé tich cia hinh nén, ta c6 :
2 3 3
V.= Sul?h - in{ﬁ} P RN TR
3 3 w2 12 6
7R3

Vay thé tich ctia hinh khéi sinh ra do ACID quay quaﬂh CD la e

PE KIEM TRA HOC Ki Il

PE SO 1
1. Gidir phuong trinh :
a) 2x° +23%x-3=0 b) 9x* 4 8x% -1 =0

) x+vJx-1-8=0.
2

2. Tim toa do giao diém cua parabol (#) : y = —52— va dudng thang

(d:y=8x4+4 :

8. Tim m dé phuong trinh x* — (2m - 3)x + m® — 2m + 3 = 0 ¢6 nghiém.

4. Mot manh dat hinh chir nhat cé dién tich 360m®. Né&u ting chidu
rong 2m va giam chiéu dai 6m thi dién tich manh dat khong dai.
Tinh chu vi cia manh d4t lie ban déu.

5. Cho duong tron (O) dudng kinh AB. Trén (O) lay D khac A va B.
Trén dudng kinh AB ldy diém C, ké CH L AD (H € AD). Pudng
phan gide trong cta géc DAB cit dudng tron tai E va cdt CH tai F,
dudng thang DF cédt dudng tron tai N. Ching minh ring :
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a) ANF = ACF .
b) Tt gidc AFCN la tif gide noi tiép dudng tron..
¢) Ba diém C, N, E thang hang.
Giai
aj A= (f3° -2-31=3+6=9. A =3
Phuong trinh ¢6 hai nghiém phéan biét :
1y = ——M; X = ——_‘JE_-S»
2 i
b) Pat t = x* (t 2 0). Ta ¢6 phuong trinh : 9t* + 8t — 1 = 0.
Via—b+c=9-8-1=0, nén phuong trinh ¢6 hai nghiém :
t; = -1 (loai) va tz = % Vay x = ilA

¢e) Patt= vx-1;t20 < o x=t2+1
t =1 (nhéan)

Ta ¢6 phuong trinh : 2 et =2 =0 = ;
t = -2 (loai)

Vayx = 2.
Phuong trinh hoanh d6 giao diém (néu ¢6) cua (&) va (d) :
2 B — —-—2
._,..}_(._ = 3){ + 4 o= g Xz + 6}( + 8 = O P ]{X
2 |x =4

e X=-2 = y = s,
e x=-4 =>y=-8
Toa d6 giao diém : (-2; -2), (-4; —8).

. Phuong trinh cé nghiéem < A=20

& (2m - 3% - 4m*-2m +3) 20

> —4dm=3 =0 < mé—%.

Goi chidu rong ctia manh dat lic ban dau la x (x > 0, x tinh bing m).

s Ll i i)
Chiéu dai lie dau sé la — (m).
X

Néu tang chiéu rong thém 2m ta duge : x + 2 (m); chiéu dai giam di
J . 360
6m, tacé: — -6 (m)

X

P \‘1
Ta c6 phuong trinh : (x + 2) L 6| =360
X /

i

10 (nhéan)

e ixt L 9x” 19020 & :
-12 (loal)

Il
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.'I‘inimdé’hé{

Chiéu réong la 10 (m) va chiéu dai 36 (m).

Ta cé chu vi 1a 2(10 + 36) = 92 (m).

Trd loi : Chu vi manh d4t lic dau 1a 92 (m).

a) Ta c6 ADB = 90° (AB la dudng kinh) hay AD L BD.'

Lai c6 CH L AD (gt) = CH / BD. Do d6 ACF = ABD (déng vi)

Mat khdc ABD = ANF

(g6c ndi tiép cung chin cung AD)
— ANF = ACF.

b) Ta ¢6 N va C nim cling phia déi
v6i AF ma ANF = ACF (cmt) nén
bén diém A, F, C, N cung thudc
mot dudng tron hay ti gidc AFCN
noi tiép.

¢) Ta ¢6 FNC = FAC (géc néi tiép cing chin cung FC)
hay FNC = EAB
Lai ¢6 AE 12 phén gidc cua géc DAB (gt) = ED = EB

= EAB = EAD
Mat khdae EAD = DNE (géc ndi ti€p cung chdn cung DE)
Vay FNC = DNE. Do d6 hai tia NC va NE phai trang nhau hay
ba diém C, N, E thang hang.

N

PE SO 2
Gidi phuong trinh :
a) 2~ (2=y3)x-2J3 =0 Wk e
Jx
Giai hé phuong trinh : {X e
Xy = 36.

mx+y=4 2 i
o c6 nghiém duy nhat.
X—-y=-

Cho parabol () : y = %xz. Viét phuong trinh dudng thing (d) di

qua diém A trén truc tung ¢o tung do la —2 va tiép xuc véi (7).
Tim m dé tich hai nghiém clia phuong trinh :
42+ 268 - 2m)x +m’* - 3m + 2 =0 dat gid tri nho nhat.




. Tit diém S & ngoai duong tron (O; R) vé hai tiép tuyén SA, SB dén
(O) (A, B la céc tiép diém). Goi M la mot diem tuy y thude cung
nhé AB (M khac A va B). Tiép tuyén tai M ctia (O) cdt SA, SB lan
lugt tai C va D.
a) Chiing minh rang chu vi ASCD khéng dai.
b) AB cit OC, OD theo tha tu tai K va I (Jhu'ng minh rang OM, CI,
DK déng quy.
¢) Truéng hop SO = 2R. Ching t6 réng dién tich tam gidc COD
béng 4 1an dién tich tam gide OKL
Giai
La)A=(2-+/32 +8J3=(2++37 >0
Phuong trinh ¢6 hai nghiém :

2.3 + 24 J— podate” 8
X= Xg =
2 2
hay x = 2; Xg:—-\/g.

b) Patt = Jx:t>0=t®=x Ta c¢6 phuong trinh :

< t — --1 1
t—gzl & ot i el e (loai)
t t = 2 (nhén)
Vay x =4.
. Theo dinh li Vi-ét x, y 1a nghiém phuong trinh :

X=4

X2 -13X +36=0 o {
X-9

Vay hé ¢6 hai nghiém : (4; 9), (9; 4).
. Tt phuong trinh x -y =1 = y =x + 1. Thé vao phuong trinh thd
nhat, ta duoc :

mx+x+124 <7 (m+ lx=374%
Hé c6 nghiém duy nhat khivachikhim+ 120 <o m#-1.
. Tung do goc bang -2 nén phuong trinh dudng théing (d) c6 dang :
y =ax — 2.
- Xét phuong trinh hoanh d6 diém chung (néu cé) cha (¥) va (d) :
—;—x‘z:ax—'f& & x-2ax+4=0 (%

(#) va (d) tiép xue nhau khi va chi khi phuong trinh (*) ¢6 nghiém
KOp & TrN =) a’-4=0 & aeEd
Vay phuong trinh dudng thang (d) 1a : y = +2x — 2.
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5. Phuong trinh c¢6 nghiém < A 20
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o B-2mP-4m*-3m+2)20
< 120 (luén ding Ym e R).

; 3y 1
m2-3m+2 gk 5 & Z 1
Khi d6, ta cé : x;x, = = =
4 W 16
Vay gid tri nho nhat ctia x;x,; bang m-i-lg :

Dau "="xdyra o m = 5

a) Ta c6 : CM = CA, DM = DB (tinh chat hai tiép tuyen cdt nhau)
Goi p l1a chu vi ASCD, ta ¢6 :
p=5SC+CM+ MD + DS
hay =SC + CA + DB + DS
= SA + SB
= 2.SA (khong d6i) S

b) Ta ¢6 SAB f—é—AﬁB (gbe gitta

tiép tuyén mot day va gée &
tdm cung chdn cung AB)
OC, OD lan lugt 1a phan gidce cua hai géc ké bu AOM va MOB

nén CFD:—;—EB — SAB = COD hay CAD = COI.

Do d6 t gide ACIO ndi tiép = CIO = CAO = 90° hay CI L OD.
Ching minh tuong tu ta ¢6 DK L OC. Vay OM, CI va DK la ba
duong cao cua ACOD nén chung déng quy.
¢) SO = 2R, OA = R (gt) nén A vuéng SAO la nia tam giac déu
— ASO=30° = ASB=60°
Dé thay ti gidac SAOB noi tiép (SAO = SBO = 90%)
= AOB=120° = COD =60°
ADKO vudng (cmt) c6 DOK = 60° = s = }-
oD 2
Ta ¢6 td gide CKID néi tiép (CKD = CID = 90°)
= KIO = KCD (eting ba véi KID)

2
Do d6 AOKI » AODC (g.g) => DOKI _ (OK] _(E] R
Sooc _\OD) |2

— SODC - 4301{1.




1. Giai phuong trinh :
1
a) v12-x = x Bl -2 =~ aep
x+1 X
2. Giai hé phuong trinh :
[f = _?’_ (.2 B
a) iy b5 b) ij F”; n
[x+y:lb L

3. Tim m dé phuong trinh x> — 2mx + 2m - 1 = 0 ¢c6 hai nghiém khac
dau.
4. Tim m dé phuong trinh x* — 2(m — 2)x — 2m — 5 = 0 ¢6 hai nghiém

N 2 £
X1, X2 VA X; + x; = 18.

5. Cho tam gidc ABC c6 ba goc nhon néi ti€p trong dudng tron (O; R)
ba dudng cao AD, BE, CF cat nhau tai H. Goi K la diém d6i xing
véi H qua BC.

a) Ching minh tit gide ACKB noi tiép.
b) Ké duong kinh AA’ cia (O). Chiing minh ring AA' | EF.
¢) Goi I 1a trung di€ém cGa BC. Ching minh ba diém H, I, A’ thdng
hang.
d) Goi G la trong tdm AABC. Chiing minh ring : Sius = 2Sacc.
Giai
(x>0 (x 20
ba) 12 -n=xipes o1 A £
12— =% X" x—-12=0
& J{x -4 & x=3
b) Piéu kién : x # 0; x # —1. Pat t = I;t-;eO
X +
1 ;
Ta ¢6 phuong trinh : t+-t-+2:(} e Dt e T a0
R R
X [X S 1
Vay =] ey s PSR g B e i 4 (ST
X+ 1 3 2
(X = |
: X 3 X o
2, a)Tacdb: —== < Bx=3y (y=0)
A
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5% -3y =0 (1)

XxX+y=16 (2)

Tir(2) > y=16-x. Thévao(l): 5x-48 +3x=0 < x=6
Hé c6 nghiém : (6; 10).

Hé tré thanh : Jl

R W N :

b) Tac6: & Y “5 <> (?c+y) 20658

Xy =2 Xy=2 :

2 _ -
(x+y) =9 - X+y=13
x}r=2 Xy = 2
X+y=38 : s & . * 8

° s L Theo dinh 1i Vi-ét x, v 14 nghiém cta phuong trinh :

X B vial [le
XN=2

Hé c¢6 hai nghiém : (1; 2), (2; 1).

{x+y =-3

9 Tuong tu, ta ¢6 nghiém cua hé : (~1; -2), (-2; -1).
Xy =
Phuong trinh c¢6 2 nghiém khéc ddu khi :

5

ac<0 & -2m-5<0 < m>—§

. Phuong trinh ¢6 nghiém & A'>0 < m-2°-@2m-5)20

& mf-6m+9:20
& (m-3)% 20 (lubn ¢ing v6i moi m)
Khi d6 phuong trinh ¢6 hai nghiém x;, x,. Theo dinh 1i Vi-ét, ta c6

X) + Xg = 2(m - 2); X)jXo = ~2m — 5
Vay: x*+x) =18 S (X + x9) ~ 2x%; = 18
< [2(m - 2)) - 2(-2m - 5) = 18
& m-3m+2=0 o s
=2

a) Ta ¢6 K d6i xing vdi H qua BC nén KB = HB va KC = HC.

Do d6 ABKC = ABHC (c.c.c) = BKC = BHC (1)
ma BHC =FHE (d6i dinh)  (2)

Mat khéc ta c6 td gidc AEHF néi tiép (AFH = AEH = 90°)
: : _ = BAC + FHE = 180° (3)
Tit (1), (2), (3)= BAC + BKC = 180"
Do d6 tir gide ACKB néi tiép.

b) Ta c6 tit gisgc BFEC néi tiép (BFC = BEC = 90%)
— AFE = ACB (ciing bu véi BFE) - (4)




Ké tiép tuyén xy qua A (nhu hinh vé).
Ta ¢6 xy L OA.

Khi d6 xAB = ACB  (5)

(gbe gitta ti€p tuyén mot day va
goc noi tiép cuing chian cung AB)
Tis (4) va (5) = xAB = AFE

= xy // FE
Vay OA L FE hay AA' L FE. B _
¢) Tacé ABA'=90° (AA' la dudng kinh)§n
hay A'B L AB ‘ K

Laic6 CH 1 AB (gt) = A'B // CH.
Tuong tu ta cé6 A'C / BH.
Do d6 t giac BHCA' 1a hinh binh hanh ma I 1a trung diém cua
BC (gt) nén dudng chéo thi hai HA' phai qua 1. Hay ba diém H,
I, A' thdng hang va I 1a trung diém cia HA'.

d) Ta c6 OI la duong trung binh cua AAHA' nén OI // AH

va OI = %AH = OIG = HAG (so le trong).

Mat khéc G 14 trong tAm ciia AABC nén GI = ;:GA.
Do d6 AIGO » AAGH (c.g.c)= IGO = AGH

= H, G, O thang hang va OG = ;12—1--1(3 .

Hai tam gide AGO va AGH c6 chung dudng cao va canh day gap
déi HG = 206G
= Sane = 25406

1. Giai phuong trinh :
a) Y4 +2x -x° =x -2 b)i—;-t-—g—:().

S ; X
2. Giai hé phuong trinh : 4

g : . (mx+y=2
3. Tim m dé hé sau ¢6 nghiém duy nhat : < p
]x —y =3.
4. Cho phuong trinh : x* - 2(m - )x + m* - m = 0.

Tim gi4 tri nhé nhat cia x; + x5 (¥, X 12 hai nghiém cta phuong

trinh).
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Cho dudng tron (O; R), M la diém nidm ngoai dudng tron sao cho

OM = 2R. Tt M ké hai tiép tuyén MC, MD dén dudng tron (C, D l1a

cac tiép diém) va cat tuyén MAB. :

a) Ching minh : MC? = MA MB. '

b) Goi K la trung diém ctia AB, chiing minh nam diém M, C, K, O,
D cung thugc mot duong tron. -

¢) Cho AB = R+/3. Tinh MA theo R.

d) Goi H 1a giao diém cua OM va CD. Chdng minh ring ti giac
ABOH néi tiép. - i

Giai
x-220
a) yV4+2x-x> =x-2 o 5 §
4 +2%~%° =% -4x +4
0
% =8 y2 o
o . o 5 cx ix=0, = x=4
2x° —6x =0 2% —6x =0
¥ :
1 1 2 xel
b)—-—-—-—2+E:O AN =B
S 15(x — 2) — 15% + 2x(x -~ 2) = 0
x#0 x=0 5
& ax w2 e c::’[xﬁ 3
x> 9% -15=0 x=5 244l
X =—3

Ap dung dinh 1i Vi-ét x, y 1a nghiém phuong trinh bac hai :
X =-3

X*+X-6=0 & [X=2

Vay hé c¢6 nghiem : (-3; 2), (2; -3).
Taco;x—y=3=>y=x-3
Thé y vao phuong trinh thi nhat, ta duge :
mx+x-3=2 & MmM+1)x=5 (*
Hé ¢6 nghiém duy nhat khi va chi khi phuong trinh (*) ¢6 nghiém
duynhit © m+120 & mgz-1.
e Phuong trinh ¢6 nghiém < A'20 © -m+120 & m<1,

e Taco: x> +x5 =(x; +%,)° —2x,%, = [2(m - 1)) - 2m? - m)

2
=2m? - 6m + 4 = 2(m® - 3m) + 4 = 2(m—%] -




2 <9 a ]_
batt = m--E,tacé X] + Xy =2t° - —;
gl 5
; = : . -
So2-tol oo hay Baxiooz-lio
e | . 5

Vay gi4 tri nhé nhat cia x7 + x5 bing 0.
Déu "=" xay ra khi t? = ?l‘; e

. a) Tacé6 MCA = MBC (géc noi tiép va géc gitra tiép tuyén mot day
cung chian cung CA)

Do d6 AMAC » AMCB (g.g) a B
_MC _MA
~ MB MC A
= MC® = MA.MB. M & 0
b) K la trung diém cua AB nén
OK L AB (dinh li dudng kinh
day cung) nén MKO = 90° B

= K thudc dudng tron dudng kinh MO.

Dé thay bon diem M, C, O, D cing thuéc dudng tron duong kinh
MO (vi MCO = MDO = 90°).

Vay nam diém M, C, K, O, D cung thudc dugng tron duong kinh MO.

¢) K la trung diém ctia AB nén AK = I;B = -Rzﬁ
Xét tam gidc vudng AKO cé
; N2
r) { : '\t
OK = yJOA? - AK? HJR" f Ry
el T} T LD

Mat khéac, xét tam gidce vuéng MKO c6

7 2
MK = YMO? - OK? - J(2R12 l%] - -@

: 2
Dod6 MA = MK — AK = R\;ﬁ_Rf:R(JEQ—JE}_

d) Ta ¢6 MO la dudng trung truc cua doan CD (vi MC = MD va
OC = OD).

Xét tam gidc vubng MCO cé6 CH la dudng cao :
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. Cho hai dudng tron (O; R) va (O R)) tiép xtic ngoai tai C, CA la

MC? = MO.MH (hé thic lugng)
Lai ¢c6 MC?= MAMB (cmt) = MO.MH = MA.MB
Do d6 AMHA » AMBO (c.g.c) = MHA = MBO
ma MHA + AHO = 180° (ké bu).
— MBO + AHO = 180° chimng to ti gidc ABOH nf}]: tiép.

PE SO 5
Giai phuong trinh :
a) Vx+5+V5-x=4 'b) 2vx-1-5= 31
X""
GISTBE phute b
faEee e - |xy = 10.

Cho parabol (%) : y = 2x”. Viét phuong trinh dudng thing (d) qua
diém A(0; —2) va tiép xic véi (2.

Hai voi nuée cing chay vao mét cdi bé can trong 3 gity 45 phiit thi
day bé. Hoi néu mbi vdi chay riéng thi trong bao lau sé day bé,
biét ring voi thi nhat chay cham hon voi thi hai nén thdi gian dé
day bé cua voi thd nhdt hon voi tha hai 4 gig.

dudng kinh cua (0), CB la dudng kinh cua (O') sao cho CA > CB. Qua
trung diém M ctia AB, vé DE | AB. Pudng thing DC cit (O)) tai F.
a) Ching minh ti gidc AEBD 1a hinh thoi.
b) Ching minh B, F, E thing hang.
¢) Pudng thdng BD cdt (O) tai G. Xac dinh tdm dudng tron ndi
 tip AMGF.
d) Ching minh MF 13 ti€p tuyén cua (O').

Giai
a) Pat u = J}TS;V: th_x;diéukién—5$xs5;u20vfiv20

= u=x+5vV=bx = uw+vi=10

Ta c6 hé phuong trinh :
u+v=4 u+v=4 u+v=4
il = - : %
u' +v =10 (u+v) —2uv =10 uv = 3.

Ap dung dinh li Vi-ét ta ¢6 u, v 14 nghiém phuong trinh bac hai : i
N =1 4

XP—4X+3=0 & { x L

X =3 . :

Ta tim duge x = 4.




) Piéu kién : x > 1. Khi d6, cdc bié€n doi sau la tuong duong :

24x -1 -6 = 3 e Ux -1)-5yx -1 =1

x—1

x>

bo| o

= Bx-1=2x-5 &

125(x - 1) = (2x - 5)°

l\3|U1

(X 2
= g

l4x? —45x +50=0

bo | e

ol T x:l{).

|

=

2. Taco):x—y=3=y=x-3 Théyvao phuong trinh tha hai :

X =D

x(x-3)=10 o x*-3x-10=0 <« [
x=2

Ta duge nghiém cta hé l1a : (5; 2), (-2; -5).
3. Vi diém A(0; —2) thuoc Oy nén tung do goc ciia dudng thing (d)

y=ax+bcecob=-2 Tacé:y=ax-2
(/) va (d) tiép xic nhau khi va chi khi phuong trinh 2x° = ax — 2 ¢6
nghiém kép < 2x” - ax + 2 = 0 ¢6 nghiém kép

< AiziQ e a’-16=0 < a=+4.

: 15
4, Ta cd : -3 gio 45 phut = B gid.

Goi x 1a thoi gian dé voi thud nhat chay day bé (x > 0, x tinh bang
git), thoi gian dé voi thit hai chay day bé sé 1a x — 4 (x > 4).

Mot gio voi thi nhat chay duge = (bé), vdi thi hai chay duge
X

1

x—4

(bé).

Ta ¢6 phuong trinh :

1 98 senfuis s e ¥iilegg Lisg ot s e
X . X=4 .15 ix:-z—{loal)

L

Trd loi : Voi thd nhat chdy day bé trong 10 git, voi tha hai chay
day bé trong 6 gig.

[x =10 (nhan)
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5. a) DE | AB = M la trung diém cua DE (dinh li duong kinh day
cung) lai ¢c6 M 14 trung diém AB (gt) nén AEBD Ila hinh thoi.

D

:.O'I

£ F
b) Ta ¢c6 CFB = 90° (CB la dudng kinh)
= CF L BF hay DF L BF (1)
Lai c6 ADC = 90° (AC la dudng kinh) hay AD | DF
ma AD // EB (emt) = BE L DF (2)

Tu (1) va (2) = BF va BE phai trung nhau. Vay ba diém B, F, E
thang hang.

¢) Ta ¢6 ti gide DMCG noi tiép (vi DMC + DGC = 180°)
— MDC = MGC (g6c noi tiép cung chdn cung MC)
Ma MDC = MBE (cung phu véi DEB)
ma MBE = CGF (g6c ndi ti€p cung chdn cung CF)
= MGC = CGF chiing t6 GC la phan gi4c ctia AMGF.

Ching minh tuong tu ta ¢6 FC cang la phan gidc. Do d6 C la
giao diém cdc dudng phan gidc hay C la tam cia dudng tron néi

tiep AMGF.
d) Ta ¢c6 MDC + MCD = 90° (vi DMC = 90°) (1)
ma MCD = FCB (déi dinh)
FCB = CFO' (vi ACOF can) = MCD = CFO' (2)

Xét ADCE c6 dudng cao CM ddng thoi la trung tuyén nén ADCE

can tai C = MEC = MDC :

Mt khdc : T¢ gidc MCFE noi tigp (EMC = EFC = 90°) ’

nén MEC = MFC (géc néi tiép cling chan cung MC) '

=  MFC = MDC (3)

Tir (1), (2) va (3) = MFC + CFO' = 90° hay MF | OF

Chimg t6 MF 1 tiép tuyén cta (O)). _ i
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