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(Gém 01 trang)

2

DE

Cau 1: (5 diém)
a) Ching minh rang: n’ + 20n chia hét cho 48, v&i moi n chén.
b) Tinh § =1 —=2° +3* —4* +...+2015* = 2016’ + 2017
Cau 2: (5 diém)
a) Tim z,y,2z théaman: 2> + 4y’ +2° =22+ 12y + 4z - 14
b) Chimg minh: z° + ¢’ > z'y+ 2y véiz 2 g2 +y 20
Céu 3: (5 diém)

4 3
Cho bidu thire: A= & *& +e+1

-2 +22° -z +1

a) Rut gon biéu thire 4.

b) Chimg t6 ring 4 khong am véi moi gid tri cia x.-

¢) Tim gi4 tri nho nhét cua A.
Cau 4: (5 diém)

Cho tam giac ABC‘ co ba goc nhon; ba duong caoBD, CE va AF cat
nhau tai H . Ching minh rang:

a) HD.HB = HE HC

b) BH.BD + CH.CE = BC?

o) AE'BE'DF:1
CF DE BF
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(GO6m 04 trang) )
HUONG DAN CHAM
A a. S6
Cau NOi dung didm
1
(5 diém) _
Tacd: neZ,nchin > n=2kkeZ 0,254
Khi d6: n’ + 20n = 8k* + 40k 0,25d
= 8k (k* +5) 0,25d
- 8]{[(/@2 -1)+6] 0,5d
2) ~ 8k(l~c—1)(kz+l)+48k 0,25d
Ma: k(k-1)(k+1)i6,Vk e Z 0,25d
8k(k—1)(k+1):48 ke
; S
~ ) 48k:48 ! 0,5d
Vay: n’ +20n:48:¥Yn € Z va n chin 0,254
Taco: §=1"-2"+3"-4>+..-+2015" - 2016 + 2017
=P+ (3-2)+ (5 - 4) 4+ 207 - 2016°) 0,5d
— 1+(3+2)(3—2)+(5+4)(5—4)+---+(2017+2016)(2017—2016) 0,5d
b) =1+(3+2)+(5+4)+--+(2017 +2016) 0,5d
=14+2+3+4+5+.--+2017 0,25d
= (1+2017).2017 : 2 = 2035153 0,5d
S =2035153 0,25d
2»
5 diém)
Tacod: 2> +4y* +2° =22+ 12y + 42— 14
S -2r+1+4y —12y+9+2°—42+4 =0 1d
o (_a: - 1)2 +(2y —3)2 +(z - 2)2 =0 0,75d
a) =
2-1=0 v=1
S<2y-3=0 y:% 0,5d
z2-2=0 =2




x =1
n 3
Vay: jy = > 0,254
z2=2
Tacéd: 2° +y° = z'y + 2y’
o -ty+y -2y 20 0,25d
<:>at4(a:—y)—y4(a:—y)20 0,5d
4 4
b) & (z-y)(a'-v')2 0 0,5d
< (a: - y)2 (m + y)(mz + yz) > 0 (lubn ding) 0,75d
Vi:a:¢y:>(:n—y)2>0;(:c+y)20;(x2+y2)20 0,25d
Vay: 2° +1y° 22’y +ay’ véi 2,y 2 0z+y 20 0,254
3';
(5 diém)
Ta coO: a;“—x3+2x2—x+1=(:r2+1)(x2—a:+1) 0,754
2
|-z +l= x—l +§>O;‘v’x
Ma: 2 4 0,254
t+1>0;Vz
= (:z:2 + l)(a:2 -z + 1) > 0;Vz 0,25d
a). Vay: 4 ludn xac dinh véi moi gia tri cua x 0,254
Talaic():a:4+ac3+:1:+1=(:c+1)2(332—:c+1) 0,754
2 2
z+1) (2 -z +1 +1)
() (o) »
(a:2+l)(:1:2—:17+1> zt +1
l 2
Vay: A= (2+1) 0,25d
' 2’ +1
(¢ +1) 20V
rz+1) >0;Vz
Ta co: ’ d
{xz +1>0;,Vz 0.5
b) 2
+1
: = (—wz_)_ >0,V 0,25d
- +1
Vay: A>20;Vx 0,25d
) Taco: A>0;Vz 0,254
9 \vay: MinA=0oz+l=0oz=-1 0,754
4 Hinh vé& ding
(5 diém) 0,25d




F

Xét AHEB(J?EE - 900) va AHD(J(ED\C - 900) c6:

BHE = CHD (2 gbc dbi dinh)

= AHEB ©» AHDC (1 gbéc nhon)
HE HB

> —— =
HD HC

= HD.HB = HE.HC

1d
0,25d
0,25d

b)

Xét ABHF(EH\J - 900) va ABCD(EE)\C - 90") c6:

DBC chung

= ABHF «» ABCD (1 g6c nhon)

BH BF
e
BC BD

= BH.BD = BF.BC(I)

0,5d

Chiing minh tuong tu:

= ACHF « ACBE (1 goc nhon)

CH CF
> —=—
(B CE

= CH.CE = CF.CB(z)

0,25d

T (1) va (2) ta duoc:

BH.BD + CH.CE = BF.BC +CF.CB

= BC(BF +CF) = BC”

0,5d

Vay: BH.BD + CH.CE = BC?

10,254

Xét AADB(ZEB _ 900) va AAEC(/TJ?JE _ 900) co:

BAC chung

= AADB » AAEC (1 gbéc nhon)

AD AE
> —=—"
AB AC

0,25d

Xét AADE va AABC co:




BAC chung

AD _AB (ching minh trén)
AB _AC .

= AADE © AABC (c-g-c)

AE AC( )
DE BC

0,5d

Chirng minh tuong tu:

ABEF - ABCA (c-g-c)

- BE _LCy)
BF BA

0,25d

Va:ACDF «» ACBA (c-g-¢)

= D8 _Ba(s)
CF CA

0,25d

T (3), (4), (5) suy ra:

AE BE DF _AC BC BA _

DE BF CF BC BA CA
AE BE DF _
Hay:

CF DE BF _

0,25d

0,25d

- HET---
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