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L ) cAnsacna, cAnsicea

Bir 1. CAN BAC HAI

A-TOM TAT Li THUYET

a) Can bac hai

@ Can bac hai ctia s6 thyc a khong am 14 sé x sao cho 2% = a.
@ Chu .
— S6 duong a c6 dung hai can bac hai 1a hai s6 d6i nhau:
+ S6 duong ky hieu 1a /a;
+ S6 am ky hieu la —/a;
— S6 0 ¢6 ding mot can bac hai 13 0.
— S6 am khong c6 can bac hai.

. .9 3 3 .
Vi du 1: SO 4 ¢6 hai can bac hai la 2 va —2; so 1 ¢6 hai can bac hai la 3 va —5 S6 —25
khong c¢6 can bac hai.
b) Can bac hai s6 hoc

¢ Dinh nghia 1.1. V6i s6 duong a, s6 v/a duge goi 1a cin bac hai s6 hoc cta a.
S6 0 dudc goi 1a can bac hai s6 hoc cia 0.

. . 4 2
Vi du 2.Can bac hai s6 hoc cua 9 la 3; can bac hai so hoc ctia 9 la 3"
x>0,
Ta c6 x = /a & { 5
7 =a.

¢) So sanh cac cin bac hai sé hoc
I o Dinh i 1.1. Vdia,b>0:a < b a< Vb

Vi du 3.S0 sanh 3 va /5.
Ta ¢6 9 > 5 nén v9 > /5. Vay 3 > /5.

Vi du 4.Tim s6 z khong am, biét \/z > 3.
Ta c6 /r >3 < x> 9 (TMDK). Vay véi moi > 9 thi \/z > 3.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Tim cdn bdc hai, cén béc hai sé hoc clia mét sd

Stt dung kién thic

@ S6 duong a c6 hai can bac v/a va —y/a; c6 can bac hai s6 hoc 1a y/a.
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Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y CHUGNG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA
y J J J

® S6 0 c6 can bac hai va can bac hai s6 hoc cling bang 0.

®@ S6 am khong c6 can bac hai va cling khong ¢6 can bac hai s6 hoc.

$> Vidu 1. Tim can bac hai s6 hoc clia mdi s6 sau r6i suy ra can bac hai clia ching.

a) 0; b) 81; ¢) —196; d) 4,41;

169 36 6

25; £y —; —; h) 3—.

) 025 ) & 8) sor )33
® Loi giai

a) 1; b) 64; c) —144; d) 2,25;
25 256 15
16; f) —; —; h) 1—.

2 Dang 2. Tinh gid tri cGa biéu thirc chira cén bdc hai

Stt dung kién thic
@ V6is6 a >0, ta c6 Va? = a va (Va)’ = a.

/324 /—625

® Loi gidi.

$> Vidu 3. Tinh:

a) V/16;

=
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y 1. CAN BAC HAI Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

> Vidu 4. Tinh:

25 —64
a) v/25; b) 1/0,16; c) 51 d) 10

a) (\/%)2; b) (VO4)* c) (\/g)z; d) ( :—12)2-

® Loi gidi.
$® Vidu 6. Tinh:
2 10 2 97 2
2 (Vi9)’ b) (VOTTG)". ) ( 3) , @ (Y2
® Loi gidii.
$> Vidu 7. Thuec hién phép tinh:
1
a) 3v/25 + 10v/9 — 19v/4; b) 2-\/24—14—5-\/_0,64;
2 3 _ 1 —1
c) §¢8_—§JE+13, d) 3/ 50,/_4+1.
® Loi gidi.
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J CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

&> Vidu 8. Tinh gia tri clia cac bicu thitc sau:

11
a) 0,5v/64 — 21/25; b) 10-\/1,69+5'\/1%;

121 3 /196
~Vo - 235, d) 9/ =2 — 222 o7,
c) 3\/_ 5\/_5 )9 5 5V g 7

& Dang 3. Tim gid tri ~ thda man biéu thirc cho trudc

Stt dung kién thrc
® 22 =d’> < z =a hoic z = —a.
@ V6ia >0, taco 2? =a < z=+/ahoic r = —/a.

@ Véia>0,tacoz=a<x=ad.

> Vidu 9. Tim z, biét:

a) z% = 289; b) 2522 = 16;

c) 0,492 = 2,56; d) 922 + 10 = 0.

® Loi gidi.

B V6 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hong Loan — (@ 0986453782 ﬂ




y 1. CANBAC HAI

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

$> Vidu 10. Tim z, biét:

a) x? = 324;

c) 0,25z% = 1,96;

d) 42% +19 = 0.

® Loi gidi.

d) 272% — 6 = 0.

 Loi gidi.

b) 2% — 15 = 0;

d) 4922 — 26 = 0.

® Loi gidi.

$© Vidu 13. Tim « khong am, biét:
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J CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

& Dang 4. So sdnh céc cdn béc hai sé hoc

St dung Dinh 1y
©® Véia,b20za<b<:>\/5<\/l_).

$> Vidu 15. So sanh:
a) 6 va v/3T; b) 4 va /37 — 2; ¢) V10 + 3 va 6; d) 4 va v/26 — 1.
® Loi gidi.

¢ Vidu 16. So sanh:
a) 6 va V/41; b) 3v/2 va 5; c) VE+1vas; d) 4 va V17 — 2.
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y 1. CANBAC HAI

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

¢ Vidu 17. Tim z khong am, biét:

a) Vr <5;
c) Vo —1>3;

$© Vidu 18. Tim « khong am, biét:

a) Vo <2

c) Ve +1>3;

y / J J

® Loi gidi.

¢ Vidu 19. Chitng minh rang v6i z > 0 thi

a) Vo —3>-3;

b) 3 -z <3;
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J CHUGNG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

$> Vidu 20. Chitng minh ring véi > 0 thi

4 1 1
—-2> -2 b) 2 — < 2 <2 d) 1-— > —
a) \/_ — Y ) \/5 — ? C) \/E‘i_ 2 — ) ) \/E—i— 2 - 2
® Loi gidi.
C-BAI TAP VAN DUNG
Bdi 1. Tim cén bac hai s6 hoc clia mdi s6 sau 16i suy ra cin bac hai s6 hoc clia ching.
169 49 14
a) O, b) 64, C) —289, d) 2,56, e) 0,36, f) 32—4, g) m, h) 2%
® Loi giai
Bdi 2. Tinh:
64 —25
a) v361; b) +/0,01; c) % d) 5
@ Loi gidi.

Badi 3. Tinh:

W (VB)

b) (v12)% ) (@)2; d) ( __—245)2.

 Loi gidi.

=
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y 1. CAN BAC HAI Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

Bdi 4. Thuc hién phép tinh:

a) 3v4+8v9 — 15v/16; b) 5,/0,16 + 3/0,04;

2 3 81 —1
V9 -V 19: d) 114/ — =34/ — + 1.
c) 3\/_ 5 36 + 19; ) o1 3 _9+

® Loi gidi.
Bdi 5. Tim z, biét
a) z% = 400; b) 75x* = 48;
¢) 0,162 = 0,09; d) 2722 + 10 = 0.
® Loi giai
Bdi 6. Tim =z, biét:
a) 2 = 11; b) 22 —7=0;
c) 9z% = 17; d) 12z — 21 =0.
® Loi gidi.

Bai 7. Tim z khong am, biét:
a) Vo =5; b) Tz =3;
¢) (1-va)'=09; d) [1 - /z| =3
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

yV 4/ J J
® Loi gidi.
Bai 8. So sénh:
a) 7 va VAT, b) 2/5 va 4;
¢) V15 +4 va 8; d) 3 va V17 — 1.
® Loi gidi.
Bai 9. Tim z khong am, biét:
a) Va < 3; b) vz < 0,6;
3
c) V3r—2>5; d)2—\/521.
@ Loi gidi.
Bai 10. Chiing minh ring v6i > 0 thi
a) Vi+3> 3 D) 2y—1>-1; ¢ l-—2>_1 d)0<—— </
-_ ) — ) \/E + 1 — ? \/E _|_ 3 —_ 3'
® Loi gidi.
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y 1. CAN BAC HAI Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J
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J CHUGNG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

N ] yV J/ J J
Bir2. CAN THU'C BAC HAI VA HANG PANG THUC

VAI=|A

A-TOM TAT Li THUYET

a) Can thidc bac hai
Téng quat

@ V6i A la mot biéu thic dai sb, ta goi VA la can thitc bac hai ciia A, A la bidu thic iy
can.

® VA xac dinh khi A > 0.

Vidu 1. vz + 1 la ciin thite bac hai ctia z + 1, vz + 1 xac dinh khi 2+ 1 > 0, titc la z > —1.
b) Hing ding thitc VA2 = |A|

| $% Dinh Ii 2.1. V6i moi s6 a, ta cé: Va2 = |al.

Vi du 2.

a) V132 = [13| = 13. b) \/(—8)* =| — 8| = 8.

¢) \/(\/3—2)2=)\/§—2‘=2—\/§.

A

A khi A >0

#i A la mot biéu thic, ta c6 VA2 = |A| =
Vi A la mot biéu thic, ta cé |A| {—A i A < 0.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Tim gid tri ctia biéu thirc chita cdn béc hai

A khi A>0

Stt dung hing dang thitc VA2 = |A| = { A Khi A <0
— i .

$> Vidu 1. Tinh:

2) VI b) /(25 ) = - ().
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J 2. CAN THUC BAC HAI VA HANG DANG THUC VAZ = |A]. Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

yV J/ J J
$> Vidu 2. Tinh:
64 —36
2. _9)2. o N
) VIF, b) V(2% ) /o ) - (To5)
® Loi giai
$® Vidu 3. Rit gon cac biéu thic sau:
2) /(3-v2) b) /(VIT+3)"
¢) V4 —2V3; d) /7 +4v/3.
D Loi gidi.

> Vidu 4. Rit gon céc biéu thiic sau:

a) 4/ <2+\/§)2; b) (\/7+3)2;

¢) V6 —2v/5; d) V8 +2V/7.

$> Vidu 5. Thuye hién cic phép tinh:
a) V196 - v/25 — 5v/81; b) (32: VI6+V/289) - v/49;

2 2
¢) /(VI0—3) - VI0; d) \/(5+v7) —/(8-2v7).
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

yV J/ J J
® Loi giai
> Vidu 6. Thyc hién cac phép tinh:
a) V64 - v/25 4 10v/36; b) (81: 9+ VI69) - V225;
o)/ (VT-1) = VT, a0 /(V3+1) - Vi-2/3
® Loi gidi.

$> Vidu 7. Chitng minh:
a) (3-v7) =16 6VT; b) VI — v/20 — 611 = 3;
¢) V41 + 125 — /41 — 12V5 =25

 Loi gidi.
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J 2. CAN THUC BAC HAI VA HANG DANG THUC VAZ = |A]. Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

¢ Vidu 8. Chiing minh:

a) (1+\/§)2=3+2\/§; b) V6 —2v5 — 5 = —1; <) VT—4V3 — VT+4V3 =
—2/3.

& Dang 2. Tim diéu kién dé biéu thirc chira cdn bdc hai cé nghia

Chi ¥ ring v/A c6 nghia khi va chi khi A > 0.

$> Vidu 9. Véi gia tri nao ciia a thi mdi can thiic sau c6 nghia:

—13
a) V72a; b) \/3—a;

c) V19 + 4a; d) v27 — 6a.

 Loi gidi.

$> Vidu 10. Vi gia tri ndo clia a thi mdi can thiic sau c6 nghia:

—1
a) v86a; b) 4/ Toa;

c) v24 4+ 10q; d) V17 — ba.

® Loi gidi.
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

$O Vidu 11. V6i gia tri ndo clia z thi mdi can thiic sau c¢6 nghia:

[ 15 17
)\ D)V
) /10—301’. d) [ dx+2
32 4+1"7 2 4+4r+5

 Loi gidi.

¢ Vidu 12. Véi gia tri ndo clia 2 thi méi can thitc sau c6 nghia:

[ 1 [ —22
- . b ;
2) x+3 ) 5—x
22 — bx xr—2
\ ——; d) \/ 55—
°) 22 +1"7 ) 22422 +3

® Loi gidi.

& Dang 3. Rat gon biu thirc chira can béac hai

A khi A >0

Stt dung hang dang thitc VA2 = |A| = { A KhiA <0
— i .

$ Vidu 13. Rit gon cac biéu thitc sau:
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. CAN THUC BAC HAI VA HANG DANG THUC vA2 = |A|. Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

a) 3va? véi a > 0;
c) V25a* — 3a?;

$> Vidu 14. Rit gon céc bicu thic sau:

a) —2v/a? véi a > 0;
¢) Vat — 4a?;.

$> Vidu 15. Rit gon cac biéu thiic sau:

a) \/(a—4)% véi a > 4;

¢) va?+6a+9 véi a > —3;

$> Vidu 16. Rit gon cac biéu thiic sau:

a) \/(a—1)*véia>1;

c) va?+2a+1véia> -1,

y J J J
b) V8la? + 9a véi a < 0;

d) V9a® — 2a® véi a < 0.

b) V16a? + 4a véi a < 0;

d) v + a® véi a < 0.

 Loi gidi.

b) /(5 — a)* + 4a véi a < 5;
1
d) \/4a2—4a+1+2avéia<§.

b) /(2 —a)’ +a véi a < 2;

1
d) \/9a2—6a—|—1+3avéia<§.

=
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J CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

® Loi gidi.

& Dang 4. Phan tich da thirc thanh nhéan t&

Dimng két qua Véi a > 0 thi a = (y/a)’.

$> Vidu 17. Phan tich da thitc thanh nhan ti
a) % — T, b) 42? — 3; ¢) 22+ 2Tz + 7, d) 922 + 6v/2z + 2.

¢ Vidu 18. Phan tich da thitc thanh nhan ti

a) z* — 3; b) 9z% — 5; ) 2%+ 2v/22 + 2; d) 42? + 43z + 3.

® Loi gidi.

& Dang 5. Gidi phuong trinh

B1. Tim DKXD:
B2. Bién doi vé cac phuong trinh da biét cach giai;
B3. Kiém tra diéu kien (néu c6) roi két luan.

Cht ¥ mot sé6 phép bién doi sau:
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J 2. CAN THUC BAC HAI VA HANG DANG THUC VAZ = |A]. Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y £ 2 7

B>0 B>0
AA=B&e < s b) VA2=B & 7 L
) {A::EB’ ) {|A|:B
c) VA2=vVB? & |A|=|B| & A=4+B.
> Vidu 19. Giéi cac phuong trinh sau:
a) x? — 5 = 0; b) 4x? — 2 = 0;
¢) 2%+ 251 +5 = 0; d) 42 — 42 +2 =0.
® Loi giai
¢ Vidu 20. Giai cac phuong trinh sau:
a) 2 —2 = 0; b) 4z* — 3 = 0;
¢) 2%+ 2v3x +3 = 0; d) 2% — 2y/22 +2 = 0.

 Loi gidi.

$> Vidu 21. Giai cac phuong trinh sau:
a) Va? =8 b) V922 = 10;
c) Vdx? —19 = 0; d) V4922 = | — 14].
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

$> Vidu 22. Gidi cac phuong trinh sau:
a) Va2 = 3; b) V1622 = 1;
¢) V5% — 125 = 0; d) V3622 = | - 12].

 Loi gidi.

¢ Vidu 23. Giai cac phuong trinh sau:
a) \/(z—2)*=3; b) V25 — 102 + 22 = 1;

c) Vet —dz+4=1—-u; d) V922 — 62 + 1 = —u;
e) x—2y/xr+1=0; f) x—2yx—-3=0.

® Loi gidi.
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J 2. CAN THUC BAC HAI VA HANG DANG THUC VAZ = |A]. Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y J/ J J

$> Vidu 24. Giai cac phuong trinh sau:

a) \/(z+1)° =4 b) V9 — 6z + 22 =1;

c) Vaz—2x+1=2—u; d) Va2 +6x+9=x+1;

e) x —4yxr+4=0; f) x—4y/x—5=0.

® Loi gidi.

C-BAI TAP VE NHA

Bai 1. Tinh
- ; 21 e
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bdi 2. Rit gon céac biéu thiic sau:

a) \/<3+\/3)2; b) (\/7—3)2;
¢) V14 — 2v/13; d) V12 +2V/11.

® Loi gidi.
Bai 3. Thuc hién phép tinh:
a) V16 - V625 — 5v/81; b) (=35 :v/25 + V1) - V100,
o) /(v5-3) =5 ) 1/(5+V6) - VT—25.
® Loi gidi.

Badi 4. Chitng minh

a) (3-vII) =20-6vVIL  b) V7—VII-4/T=2; &) V6—2v5 — /6+2v5 =
9.

 Loi gidi.
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J 2. CAN THUC BAC HAI VA HANG DANG THUC VAZ = |A]. Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

a) v—2a; b) v5a;
c) V9 — 2a; d) V7 + 3a.

Bai 6. V6i gia tri nao clia x thi mdi can thiic sau c6 nghia:

/1 7

2) r+2 ) 7T—1x
/1+3x' [ x—=2

) x2 42’ d) 2 —2x+3

@ Loi gidi.
Badi 7. Rit gon cac biéu thic sau:
a) 2va? véi a > 0; b) V942 + 3a véi a < 0;

) Vat — a?; d) V16a8 — 4a® vé6i a < 0.

® Loi gidi.

24/251“ B V6 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hong Loan — (@ 0986453782 ﬂ




CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 8. Rit gon cac biéu thiic sau:

a) v/ (a—2)* véia>2 b) /(1 —a)*+avéia < 1;

1
c) vVa?+4a+4véia> —2; d) \/16(12—8a+1—|—4aV6ia<Z.

® Loi gidi.
Bai 9. Phan tich da thic thanh nhan ti:
a) % —13; b) 4z% — 2; ) 2%+ 2v/5z + 5; d) 2% — 222 + 2.
® Loi gidi.
Bai 10. Giai cac phuong trinh sau:
a) r? —2 = 0; b) 1622 — 7 = 0;
c¢) 2+ 213z + 13 = 0; d) 42% —4v/3x +3=0.
® Loi giai
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_/ 2. CAN THUC BAC HAI VA HANG DANG THUC VAZ = |A]. Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 11. Giai cac phuong trinh sau:

a) Va2 = 3; b) V922 = 5;
¢) Va2 —5=0; d) V16922 = | —4;

Bai 12. Giai cac phuong trinh sau:
a) \/(a:+2)2=2; b) V4 — 4z + 2% = 3;
c) Va2 —dr+4=3+u; d) V922 +62+1=2—1.

 Loi gidi.
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4

CHUONG 1. CAN BAC HA/I\, CAN BACABA - ) - - ,yw%épg
Bar3. LIEN HE GIUA PHEP NHAN VA PHEP KHAI
PHUONG

A-TOM TAT Li THUYET

1| $> Dinh 1i 3.1. Véia > 0,b>0, ta cé: Vab = v/a - Vb.
> Vidu 1. /100 -49 = /100 - v/49 = 10 - 7 = 70.

A Vioiay > 0,a2 20,...,a, >0, ta co: \Jay -az ... a, = /a1 -\/az---\/an.

2. Ap dung

2.1 Quy téc khai phuong mot tich
Muoén khai phuong mot tich cic s6 khong am, ta cé thé khai phuong tung thia s6 101 nhan
cic két qud vdi nhau.
$ Vidu 2.
@ 49-025=v4-v/9-/025=2-3-05=3.
@ V27-6-2=v27-3-2.2=+81-4=+81-V/4=9-2=18.
2.2 Quy tac nhan cac can bac hai
Muén nhan cic can bac hai ctia cic sé khong am, ta cé thé nhan cdc sé6 dudi ddu cin vdi
nhau 101 khai phuong két qud do
< Vidu 3.
@ V250 = v/2-50 = v/100 = 10.
® 81-V/10=/81-10 =81 =09.

A © VWwiA>0,B>0 tacs6VA-B=+vVA-VB.

@ Vi A>0, ta c6 (VA)? =+/A2 = A,
$> Vidu 4.
©) \/m—\/o—m/?:m lal.
@ V2a-v8a = V16a% = 4@)2—|2a|—2avdla>0

il el

—CL

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Thuc hién phép tinh

Ap dung quy tdc khai phuong mot tich va quy tdc nhan céc can bac hai dé tinh

> Vidu 5. Ap dung quy tdc khai phuong mot tich, hay tinh:

4

a) /36 - 0,81; b) /49 6675;

c) v8-11-22; d) /5% (—13)2.
® Loi gidi.
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J 3. LIEN HE GIUA PHEP NHAN VA PHEP KHAI PHUONG

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

> Vidu 6. Ap dung quy tfc khai phuong mot tich, hiy tinh:

144
a) /0,04 - 256; b) 4+ 2

c) V7-63; d) /3% (—4)2

¢ Vidu 7. Bién doi biéu thitc dudi dau can roi tinh:

a) V652 — 162; b) v/29% — 207;
) V202 — 162; d) /502 — 142.

> Vidu 8. Bién doi biéu thitc dudi dau can rdi tinh:

a) V102 — 62 ; b) V262 — 10

c) V172 — 82 d) V252 — 242

> Vidu9. Ap dung quy tdc nhan cac can thitc bac hai, hay tinh:

a) V5 V80 ; b) /0,920 - v/32
c) V36-81; d) v2,7-V15-/05.

® Loi gidi.

y / J J

=
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

> Vidu 10. Ap dung quy tdc nhan céc can thitc bac hai, hay tinh:
a) V17 /68; b) V1,6 v20 - V18;
¢) v/0,9-25 ; d) Vv2,7-v6-/138.

$> Vidu 11. Tinh gia tri bicu thic:
a) V25169 — /3 -V/T5 ; b) (V27 — 243 —/3) - /3.

> Vidu 12. Tinh gia tri bicéu thic:
2) VTG VID + /7 /3 b) (VB4 VIS — v3) - V3.

& Dang 2. Rat gon biéu thirc

Ap dung quy tdc khai phuong mot tich v quy t&c nhan cc can bac hai dé rat gon.

$> Vidu 13. Rit gon cac biéu thitc sau:

a) /0,81a? véi a > 0; b) 1/32-50(3 — a)? véi a < 3;
4 » 1 y
c) \/=a*(a—5)? véi a < 5; d) 4a*(a — 3)% v6i a > 3;

9 a—3
e) 1/2,25(9 — 6a + a?) véi a < 3.
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J 3. LIEN HE GIUA PHEP NHAN VA PHEP KHAI PHUONG Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

® Loi gidi.
$ Vidu 14. Rit gon cac biéu thitc sau:
9
a) v/1,44a? v6ia <0 ; b) %a‘*(a —1)2 v6ia < 1;
¢) /A8 272 — a) vii a < 2 d) —— VAl (a 17 via > —1;
a
e) va?+2a+1v6ia>—1.
@ Loi gidi.
$> Vidu 15. Rit gon cac biéu thitc sau:
a) v/3,6a-+v10a v6i a > 0 ; b) v/—63a - v/—28a véi a < 0;

9
c) vV14a - /56a —19a véia > 0 ; d) v7a- T v6i a > 0.
a
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

> Vidu 16. Rit gon cac biéu thiic sau:
a) 1/0,4a - /40a véi a > 0 ; b) vV/—27a - v/—3a véi a < 0;

1
c) V27a-+/75a — 10a véi a > 0 ; d) Vv13a - Soa vl a > 0.

$> Vidu 17. Rat gon roi tim gia tri clia cic can thiic sau:

1
a) A= /(422 + 4z + 1) taix:%;

4
b) B = \/§(x2—4m+4)2 tai 2 = —/3.

® Loi gidi.

¢ Vidu 18. Rit gon roi tim gia tri clia cac can thiic sau:

a) C = /(22 + 22 +1)? tai v = V2;

b) D=\/%($2—2x+1)2 tai 2 = —/3.

 Loi gidi.

& Dang 3. Gidi phuong trinh

@ Tim Diéu kién xac dinh;
@ Ap dung quy tac khai phuong mot tich;

@ Chi ¥ mot s6 bién doi sau:
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J 3. LIEN HE GIUA PHEP NHAN VA PHEP KHAI PHUONG

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y £ 2 7

B >0

1) ﬂzB@{A:BQ;

B>0 A>0
2) \/z:@@{A:B hoac{ .

A=B

$> Vidu 19. Tim z, biét:
a) v25x =10 ;

c) v/16(z —5) =28 ;

=
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CHUGNG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y J/ J J
C-BAI TAP VE NHA

Bai 1. Ap dung quy tic khai phuong mot tich, hay tinh:

16
a) /121 -0,64; b) /144 oo

¢) V13- 52; d) /7 (—12)2.

Bdi 2. Bién déi cac biéu thic dudi can roi tinh:
a) V1042 — 402; b) V402 — 242;
c) V532 — 282 d) /452 — 362.

® Loi gidi.

Bai 3. Ap dung quy tdc khai phuong mot tich, hay tinh:

a) V3 V75; b) /3,6 - V50 - V5;
¢) VA9 -/36; d) V48 V325
D Loi gidi.

Bdi 4. Tinh gia tri biéu thic:

a) VO VIO + V5 - /25, b) (VB + V36 — V1) - V.

 Loi gidi.

Bai 5. Rit gon céc biéu thic sau:

33/251\‘ B V6 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hng Loan — (@ 0986453782 ﬂ



. LIEN HE GIUA PHEP NHAN VA PHEP KHAI PHUCONG Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

a) 1/2,25a% v6ia < 0 ; b) v/a*(a —2)? v6i a < 2;
1
c) /8-32(2—a)?véia<2 d) 2 a*(a+2)% v6i a > —2;
a

e) 1/6,25(a? — da+4) véia < 2.

® Loi gidi.

Bdi 6. Rit gon cac biéu thiic sau:

a) v/4,9a - v/10a v6i a > 0 ; b) v—2a - +/—8a véi a < 0;

25
c) V12a-+/27a —18a véi a > 0 ; d) v6a - %Véia>0.

® Loi gidi.

Bai 7. Rt gon rdi tim gié tri cac can thitc sau:

a) \/(9x2+6x+ 1)? tai z =

4

b —
) 25

(22 — 624 9)® tai z = —/5.

Bdi 8. Tim z, biét:
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_/ CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

yV J/ J J
a) v8lx = 18; b) vV/—3x = 2T;
¢) /36(z —5) = 24; d) /641 —2)2 -8 =0.
® Loi giai
Bai 9
a) Va2 —4x+7=5—ux; b) Va2 +2r -3 =+2—-2x
® Loi giai
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J 4. LIEN HE GIUA PHEP CHIA VA PHEP KHAI PHUONG

Biar4. LIEN HE GIUA PHEP CHIA VA PHEP KHAI

PHUONG
A-TOM TAT Li THUYET

1§ © Dinh i 4.1. VGia>0,b> 0, ta co: \/Ez

b
00 100 10
Vidyl /o0 -V _ 0
¢ Vidy 19 V7

2. Ap dung

SIS

2.1 Quy tac khai phuong mot thuong
Mudn khai phuong mot thuong %, trong do s6 a khong am va sé b duong, ta c6 thé lan

lugt khai phuong s6 a va sb b, roi lay két qua thit nhat chia cho két qua thi hai.
$> Vidu 2.

®36\/_6

© Vxa ff%
144

® /00,0144 = 12 5

10000 /10000 100 25’
2.2 Quy tac chia cén bac 2

2
9 )

Muén chia cin bac hai ctia s6 a khong am cho s6 b duong, ta c6 thé chia s6 a cho s6 b roi
khai phuong két qua doé.

¢ Vidu 3.

0 i T[T 1
o it -3

@ VB1a: 100 = /(8,1a) : (10a) = \/_0,81 =0,9 véia>0

A A
A Voi A>0,B >0, ta c6 \/ = vA

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Thuc hién phép tinh

Ap dung quy tdc khai phuong mot thuong va quy téc chia can bac hai dé tinh.

> Vidu 4. Ap dung quy tic khai phuong mot thuong, hay tinh:

4
a) /0,81 : 0,36; b) 1/49: 2—5;
49

73
=, d) (/122
) Vg ) Vg

oo
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J CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

> Vidu 5. Ap dung quy tdc khai phuong mot thuong, hay tinh:

64
a) /0,04 : 2,56; b) \/4: Sk
16 15
—; d 1—.
) Vg5 ) V1
® Loi gidi.
$® Vidu 6. Bién doi cac biéu thic dusi dau can roi tinh:
262 — 172 7% — 32
2 . b
2) 638 V5
® Loi gidi.
> Vidu 7. Bién doi cac biéu thiic dudi dau can roi tinh:
NG ) [125 =61
Y\ 157 342

1012 — 852"

) vore b) 12,1
150 22,5
V170 V123

A /33 .92
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J 4. LIEN HE GIUA PHEP CHIA VA PHEP KHAI PHUONG Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

® Loi gidi.

) V5 b) /0,03
80’ 0,27
N VAT Q 10
47’ V23 .5
® Loi giai

)T 0 (- o)
@ Loi giai

$> Vidu 11. Tinh gia tri biéu thiic

) 1+ 022 b) (VE+ VIS - V32) : V.

& Dang 2. Rat gon biéu thirc

Ap dung quy tdc khai phuong mot thuong va quy tdc chia hai can thic bac hai dé rat gon.

$> Vidu 12. Rit gon cac biéu thitc sau:
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

$ Vidu 13. Rit gon cac biéu thitc sau:

2502
a) \/4—gvéia§0;

V2a
V50a

v6i a > 0;

c)

$ Vidu 14. Rit gon cac biéu thiic sau:

81
a) \/¥v61a>0;

16a?
TNy

)\/—16 Gia<3
, .
DN 6ataz T

v6i a > 1;

$> Vidu 15. Rit gon cac biéu thitc sau:

y / J J

2
b) (a 45) v6i a > 5;
a
_ 4
d) 32(3 véia < 3
50(a —
® Loi giai
2
b) (e +43) véi a4 < —3:
a
_ 2
a YZEZaP
V48(a — 1)
® Loi gidi.

16
b) 4| véi :
) (0 —3) vl a < 3;

52a?
d ———— vbia < 0;
)\ g —ays v e <0
4a® — 4a + 1 1
f — Vvlla > —.
) \ a2 +2a+1 VOla_Q
® Loi giai
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. LIEN HE GIUA PHEP CHIA VA PHEP KHAI PHUONG

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

49
a) \/; v6i a > 0;

25(a+1)?

y / J J
b) ﬁ véi a < —2;
2
d) % véi a < 0;
f) w v6i a > 1.
a® +2a+1
® Loi gidi.

& Dang 3. Gidi phuong trinh

Ap dung quy tdc khai phuong mot thuong.

¢ Vidu 16. Tim z, biét:
a) V3-x— V27T =0;

) V522 — V45 =0;

¢ Vidu 17. Tim z, biét:
a) V2.1 —8=0;

) V722 — /28 =0;

b) V3 — V3= V2T - V12;

332

d)\/ﬁ

—v99 = 0.

® Loi gidi.

b) /5 — /5 = v/80 — v/125;

d) 3—;—\/@:0.

® Loi gidi.

40/25 1\‘
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

¢ Vidu 18. Giai phuong trinh:

3r—1 Var—1
a) = 3; b) ——— =3;
T 43 Vi +3
¢) V1622 — 25 = \/4z — 5; d) V1622 — 25 = 4z + 5.
® Loi gidi.

$> Vidu 19. Giai phuong trinh:

a)\/22x_1:2; b) Va2 —9 =2z —3;
—

o) —V\/QJ___;:Z d) Va2 =9 = 27+ 3.

a /251“ B V6 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hong Loan — (@ 0986453782 ﬂ



J 4. LIEN HE GIUA PHEP CHIA VA PHEP KHAI PHUONG

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

C-BAI TAP VE NHA

Bdi 1. Ap dung quy tdc khai phuong mot thuong, hay tinh:

22
a) /0,09 : 1,44; b) 1/36 5(53;
/9 /6
® Loi giai
Bdi 2. Bién déi céc biéu thic dusi dau cin roi tinh:
27% — 92 1432 — 532
=7 b) ) =2 22
2) 50 )\ 1737 — 532
@ Loi gidi.
Béi 3. Ap dung quy tic chia cin bac hai, hay tinh:
V63 VAT
a) ; b) —=—=;
\/448 16,9
1 /145
o) Y0 a) |
179 2. 73
® Loi gidi.
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

Bai 4. Tinh gia tri biéu thiic:

)28, V529,
Y N5 T B9

b) (V125 + V5 — V/75) : /5.

y / J J

Bdi 5. Riit gon céc biéu thiic sau:

64a?
a) \/2—;v6ia<0;

Bdi 6. Rit gon cac biéu thiic sau:

144
a) \/?V(’jia>0;

) s
¢) \| ——== v6i a > 2;
(a —2)? ’
169 .
e) T ou T a2 véi a < 1;

® Loi giai
(a—2)*
b) 1t Véia > 2;
2(4 — a)?
d) 4-a) véi a < 4
18(a —
® Loi gidi.
121 -~
b) Sla— 17 vl a < 1;
27a?
q »
) B3 —a) voi a < 0;
a’® +4a+4 .
f) o, 1V(51a>1
® Loi giai

Bai 7. Tim z, biét:

a) V132 — /52 = 0;
¢) V622 =96 = 0;

b) x -7 — 28 =63

d)%—\/m:O;

=
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_/ 4. LIEN HE GIUA PHEP CHIA VA PHEP KHAI PHUONG Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 8. Giai phuong trinh

x—1
\/ — 1 b) VAzZ — 1 = 2z — 1.
M) \Vory1 b ) Vi vz —1;

Vo —1 —1. 2 —
® Loi giai

44/251‘ B V6 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hong Loan — (@ 0986453782 ﬂ



CHUGNG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

Bir5. BIEN POI PON GIAN BIEU THUC CHUA CAN

BAC HAI

A-TOM TAT L THUYET

B bdua thira sé ra ngodi déu can
, 7 AVB  khi A>0,B>0
Tong qudt: V6i hai bieu thic A va B, ta c¢6 VA?2B = |A|B = - -
—AVB khi A<0,B>0.
> Vidu 1.

V725 =175
V16-3 =V42.3 =4v/3;
V75 =+/25-3=1/52-3 =5V3;

VAar?y =/(2x)%y = [2z| - \/y véi x>0,y >0.

E®) bua thira sé vao trong déu cén

. A VA?B khi A>0,B>0
Tong qudt: V6i hai biéu thic A v B, ta c6 AVB =
—VA?2B khi A<0,B>0.
¢ Vidu 2.

W3 =V22.3=112;
—3V13 =—-v32.13=—V11T;
av3a =+Va?-3a=+V3a®2 véi a>0;

—2a%V/5 = —4/(2a)% -5 = —V20a%.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Pua thira sé ra ngodi hodic vao trong ddu cdn

Stt dung cac kién thitc sau

AVB  khi A>0,B>0

- Céch dua thira s6 ra ngoai dau can VA?B = |A|B =
—AVB khi A<0,B>0.

VA2B khi A>0, B>0

- Céch dua thira s6 vao trong dau can AVB =
{—\/A2B khi A<0,B>0.

Bai 1. Viét cac sb hoiic biéu thitc dudi dau can thanh dang tich roi dua thita sé ra ngoai dau can:

a) v/148; b) —0,2v/125;
¢) V80a? véi a > 0; d) v15-12a? v6i a < 0.
® Loi gidi.
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J 5. BIEN DOI DON GIAN BIEU THUC CHUA CAN BAC HAI Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 2. Viét cac s6 hodc biéu thic dusi dau can thanh dang tich roi dua thita s6 ra ngoai dau can:

a) V/175. b) —1,5V/125.
c) V80a? véi a > 0. d) 1/6,42a? v6i a < 0.

 Loi gidi.

1 /24
: b) —=4/2
11 1 a
2,/ e :
c) a avc}1a>0, d)2a _8V01a<0

® Loi gidi.
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_/ CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

& Dang 2. So sanh cac cdn bdac hai

Dua thita s6 ra ngoai hodc vao trong dau can dé danh gia.

Bai 5.
a) 3v/5 va 2v/13; b) 2¢/3 va 4;
6 T 1 R \/T
C) ?\/7 va 6\/6, d) 5\/6 va 6 5

® Loi gidi.

a) V31 va 2V/8; b) 3v5 va 7;

4 1 1
c) g\/Z va g\/g, d) —/5 vi 5\/;

& Dang 3. Rt gon biéu thirc chitra can thitc béc hai

Dua thita s6 ra ngoai hodc vao trong dau can roi rit gon.

47/251“ B V6 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hong Loan — (@ 0986453782 ﬂ




J 5. BIEN DOI DON GIAN BIEU THUC CHUA CAN BAC HAI Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 7. Rut gon cac biéu thic sau véi z > 0:

a)A:\/§+\/§—§+\/Z—g; b) B =2z — 3v/32z + /8.

Bai 8. Rit gon cac biéu thic sau véi z > 0:

25 x 4x
Y (T R i = 6vbx — 125z.
a) C =t 513 b) D = 6v/5x — /125 + /31252

Bai 9. Rut gon cac biéu thic sau:

[4z 2 |23 . ‘
a)E—Q\/Q -3 ﬁ—g EVGI$>O,

b) F=+va2?—4r+4+3c+2véiz>2

® Loi gidi.
Bai 10. Rt gon céc biéu thic sau:
dr 8 [z3 .
a)G—\/E—3 ?—E ZVOI.’L'>O,

b) H=vVa?+2zx+1—x+1véix>—-1

® Loi gidi.
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J CHUGNG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

yV J/ J J
C-BAI TAP VE NHA
Bai 11. Viét cac s6 hoiic biéu thitc dusi dau cin thanh dang tich r6i dua thita sé ra ngoai dau can:
a) V72 b) —2,5v/112.
c) V72a? véia > 0. d) V6 -30a? véi a < 0.

Bai 13. Rt gon cac biéu thic sau véi x > 0:

a) 2v/5 va /19; b) 4v/5 va 9;

1 1 2 2
¢) =51 va =/50; d) —3\/5 a3y
3 5 9 9
® Loi gidi.
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_/ 5. BIEN BOI DON GIAN BIEU THUC CHUA CAN BAC HAI Tai Liéu Hoc T4p Lp 9

y / J J

Bai 14. Rt gon céc biéu thic sau v6i x > 0:

a) A= \/r+Vir — 9z —3; b) B =2z — 3v2x + /8.

Bai 15. Rit gon cac biéu thitc sau:

x 12 /81x 1
Y T D Ay o g :
a) G 5 "3V 2 x* véi x> 0;

b) H=+v2?2—-6x+9—x—3véix>3.
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J CHUGNG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y J J J
BA16. BIEN DOI BIEU THUC CHUA CAN BAC HAI
(TIEP THEO)
A-TOM TAT Li THUYET
Khit méu ctia biéu thiic chita can
V6i hai bidu thic A, Bma A-B >0 va B # 0, ta c6 4_ ”T}B"B.
> Vidu 1.
\/§ 57T V/B5 V35
/O O O CE
2a 2a - 3b 6ab
[2a. _V N - . _
m 30] 30 v6i ab>0 va b#0;
2 V2 125a3 ~ dav10a  v10a 5 >0
V12565 ~  [125¢3]  125¢®  25a2 O T
Truc can thic § mau
- V6i cac biéu thic A, B ma B > 0, ta ¢ 5 #
- Vi céic bidu thie A, B,C ma A > 0 v A £ B2, ta ¢6 \/Zoi == OSE;B).
- V6i céc biéu thic A, B,C ma A>0,B>0va A# B, ta cé \/Zi\/ﬁ = C(\ﬁZ_¢B\/§'
> Vidu 2.
4 48 4B
V3 V3-v/3 3
5 5(v/3 + 2 5(v3 + 2
— (V3+2)  _5(V3+ )2—5(\/§+2);
V3 -2 (V3 -2)(v3+2) -1
6 6(v/5 + /3
_ O65EVE) g )
VE-v3 (V5 -V3)(V5+V3)

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Kh&r méu cla biéu thirc 1dy can

Céch khtt mau ctia biéu thic lay cin nhu sau:

VA-B

Sk

IB] v6i A- B > 0va B #0.

Bdi 1. Khit mau ctia biéu thiic lay can:

a) \/ 3
125’

(V3-2)°

b) —
)\

=

51/251\‘
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J 6. BIEN DOI BIEU THUC CHUA CAN BAC HAI (tiép theo) Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

”’-
) _x?’ voixz >0,y >0 d) ——\/—y véi vy > 0
C 12 ; .
36y —_ 7y Y y 3 y

Bdi 2. Khit méu ctia biéu thitc lay can:

2 (V3 —1)?
2) \/;; RV Ve

43 2 3
c) iV(3i:1:20,y>0; d) —x\/y—véixy>0.
49y yrx

Bai 3. Khit mau ctia biéu thitc lay can;

— 1 1
a)xy,/—qjvéix<0,y>0; b) \/— + = véiz >0;
y 2
-3 1
c) 2zy, [ — véi zy < 0; d) —\/ﬁ v6i xy > 0.
xy 2ey V. 7

® Loi gidi.
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

Bai 4. Khit mau ctia biéu thitc lay can:

1
a) —acy,/—E véi x < 0,y > 0;
2 Yy
51
¢) —2xy [ —— véi zy > 0;
9xy

& Dang 2. Truc cdn thirc & méau

Cach truc can thiic § mau nhu sau:

AVB
B

VB

- V6i cac biéu thic A, B ma B > 0, ta c6:

C  CWAEB)
VA+B  A-B®>

C(VAF VB)

- V6i cac biéu thic A, B,C ma A > 0 va A # B, ta c6:

- V6i cac biéu thic A, B,C ma A > 0,B > 0va A # B, ta cé:

C J—
VA+VB

Bai 5. Truc cin thic ¢ mau:

5 -3
a) \/—7—5; b) my
o V212 Q) —>

V-5
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_/ 6. BIEN DOI BIEU THUC CHUA CAN BAC HAI (tiép theo) Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bdi 7. Truc can thiic ¢ mau(véi gid thiét cac biéu thitc déu vo nghia)

) 3 S
Y 9voa Va+2b
—2ab a—+/a
) i E VT

o L3i gidi.
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bdi 8. Tryc can thitc 6 mau (vé6i gia thiét cac biéu thiic déu cé nghia)

1 25
a) ma b) m»
—ab a++a
c) Ji d) oo T
D Loi giéi.

& Dang 3. Thuc hién phép tinh

Khtt mau ctia biéu thic 1ay can hoiic truc can thic ¢ mau dé tinh toan.

Bai 9. Rut gon biéu thic sau:
1 1 2-3 2
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J 6. BIEN BOI BIEU THUC CHUA CAN BAC HAI (fiép theo) Tai Liéu Hoc Tp Lép 9

y / J J

Bai 10. Truc cin thic § mau va thie hien phép tinh:

1 1 1 2—1/3 2
+ - ; b) V3 _ +
2 V2+1 V21 24+v3 V341

 Loi gidi.

C-BAI TAP VE NHA

Bai 11. Khit mau ctia biéu thic lay can:

5 (V5 -2
a) \/%; b) — 50

c),/64iy3véixzo,y>o; d)g\/gvéix>0,y>0.

Bai 12. Khit mau ciia biéu thic lay can:

— 1 1
a)my\/—xvéix<0,y>0; b) \/ — + — voiz #0;
Yy ¥z
1 1
c) zyy | —— Vv6i zy < 0; d) \/%V(iia:y>0.
—xy —2zy V 9

® Loi gidi.
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

Bdi 14. Truc can thitc ¢ miu (véi gia thiét cac biéu thitc déu c6 nghia)

1 1
a) \/S_a; b) m;
) —3ab a) a+\/$'
Via+ Vb Va-1
® Loi giai

y / J J
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_/ 6. BIEN DOI BIEU THUC CHUA CAN BAC HAI (tiép theo) Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 15. Truc cin thiic § mau va thie hién phép tinh:
) 2 2 b) 2 2
a — ; — .
V3+Vh VBT V3+V5 V-3

 Loi gidi.
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J CHUGNG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bir7. RUT GON BIEU THGC CHUA CAN THUC BAC
HAI

A-TOM TAT Li THUYET

Dé rit gon biéu thiic c6 chita can thiic bac hai, ta can van dung thich hop cac phép tinh va céc phép
bién doi da biét.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Rat gon biéu thirc chira cén bac hai

Dé rat gon bicu thitc chita cin bac hai, ta thuong sit dung linh hoat céc phép bién doi nhu:
® Dua thirta s6 ra ngoai hodc vao trong can.
® Truc can thic ¢ mau.

® Quy dong mau thic.

$> Vidu 1. Rit gon céc bicu thiic sau:

a) A=4v5+3v5— /5, b) B = /80 + /45 — /5.
1

C)C:\/i_+3,5-\/4_0. d)D:\/g+m.

10
5 1

e) B = §+\/%. f)F:\/;—l—\/E.
2 1

g) G = + /8. h) H = +m—\/ﬁ.

® Loi gidi.
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J 7. RUT GON BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HA

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y J J J
> Vidu 2. Rit gon bicu thitc sau:

a) A=3vV2+4v2 - /2. b)B:\/EJr\/?)_—\/Q

1
e)E:\/g—{—\/@. F= f+f
2
g) _(\/5+2)+\/E- h)H:2_\/§_\/4_8
® Loi giai

$> Vidu 3. Rit gon céac biéu thiic sau:
a) A =41 +2V22 — 16z véi z > 0.

b) B=+25x+25—+92+ 9+ V4r +4 véix > —1.

2 _

C)C:x xvéix#l.
x_

Q) D:a—\/a

véia >0 vaa# 1.
Va—1 -

$> Vidu 4. Rit gon céc biéu thiic sau:
a) A=2yr—3yx— 25z véi z > 0.
b) B =+25x —25—+/92 — 9+ 4x — 4 v6iz > 1.

xr° — 2%

c) C= 5 VOl x # 2.

-2
d) D:a\/_—_\/;vc’jiaZO;a%éL

® Loi gidi
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

$> Vidu 5. Rit gon céc biéu thiic sau:

1 2
A=
2) \/5+1+17—1

NG 1
b)B:ﬁ_l—x_ﬁ

c) C:(ﬁ\/fl_x—lﬁ):(ﬁ1+l+xil) voi x> 052 # 1.

® Loi gidi.

voi x > 0;x # 1.

véi x> 0;x # 1.

$> Vidu 6. Rit gon céc biéu thiic sau:

—9
a) A= "7 \gix>0.

2\/r+6

- 3+3véix20;x7é9.

c) C:( Ve )(a:——f) véi x> 0,2 # 9.

® Loi gidi.

$> Vidu 7. Rit gon cac biéu thiic sau:

VT 42 1
2) A_a:+\/5+\/5+1
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. RUT GON BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HAI Tai Liéu Hoc Tap Lép 9
y J J J
2 1
b)B:(ﬁ+ 4 ) v
r+r  Jr+1l/) Jr+1
C_3\/5—1 1
o1 VT —1

d) ' D= (3;/5__11—ﬁl_1> : (x+1\/§) véi x> 0,2 # 1.

v6l z > 0.

c)

véix > 0,2 # 1.

$> Vidu 8. Rt gon céc biéu thiic sau:

_ 4
2) A_\/E+4+\/§—4

b) B = (ﬁ\/i4+\/_4—4) ‘ \x/;i

véi x > 0, x # 16.

v6i x > 0, x # 16.

2 1
C = 51z > 0 1.
c) x_1+ﬁ+1V01a:_ T F
2 1 NG
d Dz( ): Gix >0, 1.
) x—1+\/5+1 \/E—lvm v#

 Loi gidi.

> Vidu 9. Rit gon céc biéu thiic sau:

x Vi — 2z

Y - .
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v6i & > 0,2 # 1.




CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

yV J/ J J
b) B = Vi oo 10y 5
V-5 2-25 Jr+5

voi x > 0, x # 25.

 Loi gidi.

$> Vidu 10. Rit gon cac bicu thiic sau:

Vi1 3T+l
a) C' = NG +x+\/§

véi z > 0.

X .
voi x> 0,2 # 1.

 Loi gidi.

B Dang 2. Tinh gid tri cGa biéu thirc khi biét gid tri cGa bién

Thuc hién theo bén buéc:
® Tim diéu kieén x4c dinh ctia biéu thic (néu can);
® Rit gon biéu thitc (néu can);
@ Rt gon gia tri ctia bién (néu can);

@ Kiém tra diéu kien, thay gia tri ctia bién vao biéu thiic da thu gon va tinh két qua.

- . 1 ,
< Vidu 11. Cho bieu thitc A = ﬁ\/; v6i & > 0. Tinh gia tri cua bieu thiic A khi

a) =4 b) z = (1 —+2)% ¢) r=3—2V2.

® Loi gidi.
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J 7. RUT GON BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HA

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

$> Vidu 12. Cho biéu thitc B =

VE—1

B

b) z = (1+3)%

® Loi gidi.

y / J J

v6i > 0. Tinh gi4 tri ctia bicu thitc A khi

c) r =4+ 2V/3.

& Dang 3. Tim gid tri cla bién dé biéu thirc da cho thda man

mot diéu kién cé dang phuong trinh hodic bat phuong trinh

Thuc hién theo bén buéc:

® Tim diéu kién clia biéu thic (néu can);
@ Rit gon biéu thiic (néu can);
@ St dung biéu thiic (da rat gon), két hop véi gia thiét dé tim ra két qua;

®@ Kiém tra diéu kien, két luan.

$ Vidu 13. Cho biéu thiic A =

VvV +2
VT —1

véiz > 0,2 # 1. Tim z dé A = 2.

 Loi gidi.

v6i x> 0. Tim 2 dé B = 2.

® Loi gidi.

$> Vidu 15. Cho biéu thiic A =

T+ 2

NG

voi z > 0. Tim = dé A = 3.

$> Vidu 16. Cho biéu thiic B =

r+4

NG

v6i x > 0. Tim = dé B = 4.

® Loi gidi.
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_/ CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

yV 4/ J J
$> Vidu 17. Gii cac bat phuong trinh sau:
a) Vi+l>3: b) \/52+2>2,
1 JE—2
d 1
c) \/5_1<0, )\/5—1>
® Loi giai

¢ Vidu 18. Giai cac bat phuong trinh sau:

a) Vo +2>3; b) \/52+5>3,
~1 2,7 — 11
d 2.
Q) g <O ) s
® Loi gidi.

¢ 2 _2 2
¢S Vidu 19. Cho bieu thic A = ﬁ . +2. Tim z de A > 3.
x_
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J 7. RUT GON BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HAI Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

$> Vidu 20. Cho biéu thic B = v/ + 5. Tim x dé B > 6.

& Dang 4. So sdnh biéu thirc véi mot sé

Dé so sanh mot biéu thitc A v6i mot s6 a, thue hién theo ba bude:
® Tim diéu kién ctia biéu thitc A (néu can);
@ Rit gon biéu thiic A (néu can);

@ Ta xét hieu A — a, két hop véi dieu kien ctia A dé xét dau ctia hieu nay, tit dé di dén két
quéa cua phép so sanh.

N
N

$> Vidu 21. Cho biéu thitc A = . Hay so sanh A véi 1.

2\/r+2

$> Vidu 22. Cho bieu thic B = NG

. Hay so sanh B véi 2.

® Loi gidi.

’ 2 - B
$© Vidu 23. Cho hai biéu thic A = -2 va B = v6i x > 0. So sénh — véi 1.
NG NG A

® Loi gidi.

Sl
o
-
Q
Q
% §
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J CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y £ L 7

& Dang 5. Tim gid tri nguyén cla bién dé biéu thirc nhén gid tri nguyén

Thuc hién theo nam budc:
@ Tim dicu kién ctia bicu thic (néu can);
® Rit gon biéu thitc (néu can);
@ Dua biéu thitc da rat gon vé dang biéu thiic chi chita an & mau;

@ Lap luan biéu thtc 1a sé nguyen thi mau la sé nguyen va la uéc ciia ti, tit do tim céc gia
tri cia bién;

@ Két hgp diéu kien dé suy ra céc gia tri can tim ctia an.

> Vidu 25. Tim x nguyén dé cac biéu thitc sau cé gia tri nguyen:

4 4
R B -
a) l‘+17 b) \/5_’_1a
—4
) C=1+ 4 p—2t2
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y 7. RUT GON BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HA Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

1 1
A=-— b) B =
a) _’L" ) \/E?
1 r+3
C=1-—; d) D = :
) Nz ) r+1
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J CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

& Dang 6. Rut gon bidu thirc chira can béc hai va céu hdi phu

Téng hop cac kién thiic & trén.

NG 3 xr+9

)véixZO;x;«éQ.

a) Rit gon biéu thic A.

b) Tinh gia tri clia biéu thic A khi x = 4.

c¢) Tinh gia tri cia biéu thitc A khi z = 11 + 6/2.
)

d) Tim z dé A = 2.

® Loi gidi.

" . 2
$> Vidu 28. Cho biéu thic B = % voi x > 0;x # 4.

a) Rit gon bicu thitc B.
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. RUT GON BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HAI Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

b) Tinh gia tri ctia biéu thitc B khi x = 1.
c¢) Tinh gia tri cia biéu thitc B khi x = 3 + 2v/2.
d) Tim z dé B = 1.

<$‘>Vidl,l29.ChohaibiéuthfrcA:( VT 1\/—):< ! + 2 )VELB: L
T
(x> 0;2#1)

a) Rit gon biéu thic A.

Tim z dé A = 0.

)
b) Tinh gia tri ctia biéu thic A khi z = 4.
c)

)

d) Tim z nguyén dé C' = A - B c6 gié tri nguyen.

<o Vidu 30. Chohaibiéuthfl,’cA:\/57_1_8 3 _\/__3_;_ —

a) Tinh gid tri ctia biéu thitc A khi z = 25.
8
b) Chitng minh B = Y258
Vr+3
¢) Tim x nguyén dé bicu thiic P = AB nguyén.

® L3i gidi.
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

¢ Vidu 31. Chobiéuthli’cA:( ! + Ve )( 2 ! )V61x>0;x7é1.
T =T

a) Riit gon bicu thiic A.

)
b) Tinh gia tri ctia biéu thic A khi z = 4.
¢) Tim z dé A = 2.

)

d) So sanh biéu thic A véi 2.
o Loi giéli.

$> Vidu 32. Cho biéu thitc A = 2+ Ve va B = VT

a) Tinh gia tri cua A khi z = 64.
b) Riit gon bieu thic B.

, A
Ti de — > 1.
¢) Tim x eB

® Loi gidi.
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J 7. RUT GON BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HAI Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

C-BAI TAP VE NHA

Bai 1. Rit gon céc biéu thic sau:

a) A=6v5—2v5— /5. b) B =+/180 — v/20 — /5.
3 2
C)C:\/—1_0+\/4—O. d)D:E— 20.
e) E= §+\/ﬁ f) F= %+m
1 3 V500
8) G= 75— +2v/8. h) H=——+35 — /20,
® Loi giai

Bdi 2. Rit gon cac biéu thiic sau:

a) A =2+ 3vVa? — /16 véi x > 0. b) B = 252 — 25 — /91 — 9 + 4z — 4 v6i
x> 1.
2
o) =TT e, Q) D=2V a0
r+1 Va+1
® Loi gidi.
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

Bai 3. Rat gon cac biéu thic sau:
3 6
A=
2) i+l z—1

_ Ve
b)B_\/EJrl T+ /T

véix >0,z # 1.

véi x > 0.

Ve 1 ) ( 3 6 ) o
!C:( — . G6ixz > 0; 1.
2 Ve+1l o4z \/E+1+x—1 Yo v7
® Loi gidi.
Bdi 4. Rit gon céac biéu thiic sau:
2
a) A ’ VIF Gin s,

~ /it st m

JT 10yT 5
B = _
T Y

v6i x > 0;x # 25.

. ? 3 . . o 2 - .
Bai 5. Cho biéu thic A = ks v6i z > 0. Tinh gia tri ctia bieu thic A khi

a) v =4; b) = (3 —+2)% ¢) v =11 —6v2.

 Loi gidi.

BAi 6. Cho biéu thitc A — 2V =3
Vi1

véix >0,z #1. Timx dé A=1.

® Loi gidi.

73/251\‘ B V5 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hong Loan — (8 0986453782 ﬂ



_/ 7. RUT GON BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HA Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 7. Giai cac bat phuong trinh sau:

a) Vo +1>4; b) \/52+3>3;
1 2 -3
c) < 0; d)\/_x—>1

< . 2
Bai 9. Cho biéu thitc A = x + Vot 20 v6i & > 0.
Vr+1l x4+
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_/ CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

a) Tinh gia tri ciia A khi z = 4.

b) Tinh gia tri ctia A khi z = (2 — v/3)2.

Tim z dé A = 2.

)
)
c¢) Tinh gia tri ctia A khi z = 7 — 2/3.
d)
)

e) Tim z dé A > 1.

75/251, B V6 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hong Loan — (@ 0986453782 ﬂ



y 8. CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

. y /7 /7 /7
Bar8. CAN BAC BA

A-TOM TAT Li THUYET

@ Cian bac ba ctia s6 thyc a 1a s6 thuc z sao cho 23 = a, ky hiéu 1a /a.

A  — Moisé thue a déu cé duy nhit mot can bac ba.
— Can bac ba ciia s6 duong la s6 duong, cia s6 am la so am, cta 0 1a 0.

@ Céc cong thiic lien quan dén can bac ba

a) A< B & VA< VB; b) VA=+/B & A=B;

¢) VAB = V/A-/B; d)3§::¢zwﬁ3¢0.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Ap dung cong thiic V/a® = a va két hop véi cac hiing ding thiec.
Mot s6 lap phuong clia cic s6 don gian:

a | 2| 3 4 5 6 7 8 9
a® | 8 | 27 | 64 | 125 | 216 | 343 | 512 | 729

¢ Vidu 1. Hay tinh:

1
a) V3% b) V27; ¢) \/ 55
1 v V1
d) \/ 55 e) V5 ; f) Vi
125 v/ 625 /27
® Li gidi.
$© Vidu 2. Hay tinh:
3 3 3 3 33
a) V53 b) V/125; c) 3
2 V1 v/ 64
d) \3/—7; e) 0, f) 3 il
125 KB Y125

 Loi gidi.
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

¢ Vidu 3. Thyc hién céc phép tinh sau:
a) A =2v/23 + V43 4 3V/33; b) B = v/8 + v/64 + ¥/2T;

) ¢ = 1 +323. d)D—3/1 +3/8'
T s T Y - Vs Ver

vz _ e v B
Ve f) F=+/64-27 Vi

e)E:\?’/4_3-\3/§—

$> Vidu 4. Thyc hién cic phép tinh sau:

I
a) A= /8+ /=125 + /2T, b) B:3€/ﬁ—\3/%+3€/—_8;

1
V64

1
¢) C=2v/—33- 63 — 75 d) D = 2¢/=27 - /216 —

 Loi gidi.

$> Vidu 5. Rit gon bicu thitc:

a) A= v8a3; b) B = v/—64a3; c) C = <.

3
d) D = {/—27a; e) E={ _%; f) F=—2v27d5
® Loi giai
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y 8. CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

$> Vidu 6. Rit gon bicu thiic:

a) A= v64a3; b) B = v/27a3; c) C= @,

3
d) D = /1254, ©) B= {15 f) F=2V27a
D Loi gidi.

$> Vidu 7. Rit gon biéu thiic:
a) A= 3/(z—1)3 b) B = Va3 — 322 + 3z — 1;
c) C'= /(2 —1)3 d) D = v/8x3 — 1222 + 62 — 1.

® Loi gidi.

$> Vidu 8. Rit gon bicu thitc:
a) A= (x+1)3 b) B = Va3 + 322 + 3z + 1;
c) C'=3/(2x +1)3; d) D = v/8x3 + 1222 + 62 + 1.

® Loi gidi.

& Dang 2. So sanh cac can bdc ba

2 2 2 - ~ ;-
Dé so sanh cac can bac ba ta cha y:

a) VA< VB & A< B; b) VA >V/B & A> B;
¢c) VA<VB< A<B d) VA>V/B< A>B

$> Vidu 9. So sanh cac cap sb sau:
a) v/27 va v/216; b) 4 va v/27;
c) 2v/3 va v/23; d) 5 va /125;

® Loi gidi.
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CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

¢ Vidu 10. So sianh cac cap s sau:

a) v/343 va v/512; b) v/—343 va v/—125;
c) 7 va 2v/43; d) 2v/3 va 3v/2;
® Loi gidi.

& Dang 3. Tim diéu kién ctia bién dé biéu thirc théa mén
diéu kién c6 dang phuong trinh hodc bat phuong trinh

Ap dung:

a) VA< VB & A< B; b) VA > VB < A> B;
¢) VA<VB& A<B d) VA>VB< A>B

e) VA=vVB& A=0B

$> Vidu 11. Giai cac phuong trinh sau:

a) /(r—1)3=2; b) ¥/(2x —1)3 =5;

c) Va3 —3a2+3x—1=2; d) V823 — 1222+ 62 —1—5=0.

® Loi gidi.

¢ Vidu 12. Giai cac phuong trinh sau:

a) /(z+1)3=2; b) /(2z +1)? = 5;
c) Vad + 322+ 3r+1=2; d) v8x3 + 1222 +6x+1—5=0.
@ Loi gidi.
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y 8. CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

¢ Vidu 13. Gidi cdc phuong trinh sau:
a) Vo —1=2; b) Ve+1=x+1.

¢ Vidu 14. Giai cac phuong trinh sau:

a) vr—1=1, b) Ve —1=x—1.

® Loi gidi.

$> Vidu 15. Gidi cac bat phuong trinh sau:

a) /(z+1)%>2; b) v2x + 1> v+ 2;
c) vV1—x>3; d) Vad + 322+ 30+ 1< 2.
® Loi gidi.
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CHUGNG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

$> Vidu 16. Gidi cac bat phuong trinh sau:

a) /(x+1)%>1; b) v2x + 3 > v+ 2;
c) vV —12>3; d) Va3 — 322 +3z—-1< 2.
@ Loi gidi.

C-BAI TAP VAN DUNG

Bai 1. Hay tinh:

a) vV63; b) v/216;

V2 o 1
c) \3’/1_6; d) EYES

® Loi gidi.

Bai 2. Thuyc hién cac phép tinh sau:

1 1 1
2) A= — T + 298 — 361 b)B:—f/g—{’/z—?—?’—.

64
® Loi giai
Bai 3. So sanh céc cap sb sau:
a) ¥/—8va {27 b) ¢ v
’ 64 27"

) V343 va T; d) ¥/23 va 6.

 Loi gidi.
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y 8. CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

3/ .3
a) /—8a3; b) V64a3; c) Tam;

3
d) v/27a3; e) \3/2—4; f) —3v/27a3.

a) A= {/(2z—3)% b) B= /(3 + 1)%;

® Loi gidi.
Bai 6. Giai cac phuong trinh sau
a) /(x—3)3=2; b) va? — 622 + 12x — 8 = 2.
® Loi giai
Bai 7. Giai cac bat phuong trinh sau:
a) /(x+1)3 <2; b) v2zx + 1< v+ 2;
c) vV1—x<2; d) Va3 +322 + 3z + 1 < 21 — 3.
® Loi gidi.
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Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y CHUGCNG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA
R R yV 4/ J J
BAr9. ON TAP CHUONG 1

Bai 1. Tinh gi4 tri cia cac biéu thic sau

a) 3v/16 + 10v/9 — 19+/4. b) 2-/0,25 + 5 - 1/0,36.
2 3 1 1
0) 5V 5VIB+ 13 d) 27\[5—50-\/_—4+¢%.

 Loi gidi.

Badi 2. Tinh gia tri ctia cac biéu thic sau

a) 0,5v/36 — 2v/81. b) 10 - /121 +5-/1,44.
1 2 25 3 [16
c) 4\/1_—5\/%. d)9~\/9—2~\/9—19.

® Loi gidi.

Bai 3. Rit gon céac biéu thiic sau

a) 27V a2 — 6a véi a > 0. b) 5v/36a2 — 2v/81a2 véi a > 0.
1
¢) 19v/(a —2)* — 19a véi a > 2. d) \/1—8a+16a2V6ia_Z.

® Loi gidi.
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y 9. ONTAP CHUONG 1 Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

Bai 4. Rt gon cac biéu thic sau

a) 3v/a? — 3a véia > 0. b) 5v/16a2 — 2v/9a2 véi a > 0.
¢) (a+1)* véia> —1. d) vaZ = 10a + 25 véi a < 5.

® Loi giai
. . 1 1 2y/x —1 A 1
Bai 5. Chobiéuthﬁ’cA:ﬁ—l—ﬁ_l,B: \\//_j—l VaP:§v61:c>0,x7é1,x7£Z

a) Rut gon va tinh gié tri ctia P khi z = 4.
b) So sénh P véi 0.

¢) Tim x nguyén dé P nhan gi4 tri nguyén.

. . 1 1 1 .
Bai 6. Chobiéuthﬁ’cMz( + ):I_\/Z};_f_lvélx>0,x7é1.

a) Rut gon bicu thitc M.
b) So sdnh M véi 1.

¢) Tim x nguyén dé M nhan gia tri nguyén.
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J CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

® Loi gidi.

~ . ? 2 2 _2
Bai 7. Cho hai biéu thitc A = ks va B = 3 + 0 \/EvéimEOVax;é%.
V=5 VT +5 r—25

1
a) Tinh gia tri cia A khi z = 9. b) Ching minh B = N
® Loi gidi.
s 2 1
B&i 8. Tinh gif trj bidu thie A = Y2 L khiz — 9.
VT —
® Loi gidi
. . r+1 2 Ve+1 |
B&i 9. Cho bidu th P:( _ ) 6 .
Cho bieu thiic iV Vil ﬁ_1v1x>0 x #

-1
a) Ching minh P = Ve :
VT

b) Tim gid tri ctia x dé 2P = 1.

 Loi gidi.
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y 9. ONTAP CHUONG 1 Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

P 2 2 _24
Bai 10. Cho hai biéu thiic A = ! va B = Ve + Ve véix >0, z # 9.
VT +8 vV —3 r—9

a) Tinh gid tri ctia biéu thitc A khi z = 25.

b) Chitng minh B = Y258
VT +3

¢) Tim x nguyén dé bicu thitic P = A - B nhan gia tri la s6 nguyen.

d) Tim cac s6 thue z dé biéu thitic P = A - B nhan gia tri la s6 nguyeén.

Bai 11. Chobiéuthﬁ’ch( tt2 + v + 1

a) Rut gon P.

b) Tim cac gia tri nguyén ctia x dé P 1a mot s6 nguyen.
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_/ CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

® Loi gidi.
. 2 Vv +4 <\/§ 4 ) r+16
Bai 12. Cho biéu thic A = a B = : Gl x > 0 v 16.
Cho bieu thiic \/E+2va \/5+4+\/_—4 \/5+2v01x_0vax7é 6

a) Tinh gia tri biéu thiic A khi x = 36.
b) Riit gon biéu thic B.

c¢) V6i cac biéu thiic A va B néi trén, hay tim cac gia tri nguyen ctia x dé gia tri clia biéu thic
B (A —1) la s6 nguyen.

® Loi gidi.
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88
! 9. ONTAP CHUONG 1 Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

~ = ? 2 _2 ]_
B&i 13. Cho biéuthfrcM:< vIE2 o e ).ﬁ+ Vx>0, 141
r+2y/r+1 x—1 NG

a) Rt gon M.

b) Tim céc gid tri nguyén ctia  dé M nhan gid tri nguyén.

 Loi gidi.

BaiM.ChobiéuthacA:( LI ):(\/5“.

a) Rut gon A.
b) Tim z dé A < 0.

1 N3 +x+9
V=3 3+ -9

a) Tim diéu kién ctia z dé bicu thitc M c6 nghia. Rit gon biéu thitc M.
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Bdi 15. Cho biéu thic M =




CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

b) Tim cac gi tri ctia # dé M > 0.

® Loi gidi.

a) Tinh gié tri cia A khi xz = 64.

b) Rit gon biéu thiic B.

. A3
Ti de — > —.
¢) Tim x 5 >5

s ) -1 5 -2
Bai 17. Cho biéu thic QQ = Ve + Ve voi x> 0, z # 4.

a) Rut gon bicu thitc Q.
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y 9. ONTAP CHUONG 1 Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

b) Tinh gia tri ctia biéu thiic Q khi z = 9.

. 2o 1 1Y\ (Va+1 \/E+2)
Bai 18. Ch0b1eu‘chu.’cP—(\/a_1 \/E)( )

a) Tim a dé biéu thitc P c¢6 nghia.

b) Rat gon P.

2 1
c) TimadéP>6.

. . 1 1 1
Bai 19. Cho bieu thﬁ’CA:( + ) ; ks véix >0, v # 1.
r—2yr+1

a) Rt gon A.
b) Tim x dé A bang —1.

¢) So sanh A véi 1.
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_/ CHUONG 1. CAN BAC HAI, CAN BAC BA Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

d) Tim x dé A < 0.

<. , 1 2 2
Bai 20. Cho biéu thic P = ks + VT + +5\/§'
V=2 Jr+2 4—z

N X [N 2 2 ~
a) Tim dieu kién cua x dé P c6 nghia.

b) Rut gon P.

)

)
¢) Tim gié tri ciia x dé P = 2.
d) Tim 2 dé P nhan gia tri nguyen.
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y 9. ONTAP CHUONG 1 Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J
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2 ) wim 36 sic ikt

Bir 1. NHAC LAI VA BO TUC KHAI NIEM HAM SO

A-TOM TAT Li THUYET

a) Néu dai lugng y phu thuoc vao dai lugng thay doi x sao cho véi méi gia tri clia o, ta luon xac
dinh dugc chi mot gia tri tuong ing ctia y thi y dudce goi 1a ham s6 clia x, va o dude goi la bién
s0.

O Vidu 1. Tacé y = 2x + 1 14 ham s6 clia y theo bién z.

b) Ham s6 c6 thé duge cho biang bang hodic cong thiic,. . .

¢) Khi ham sé duge cho biang cong thitc y = f(x) can hiéu ring bién s6 x chi lay nhitng gia tri
ma tai d6 f(z) xac dinh.

d) Khi y 1 ham s6 ctia @, ta c6 thé viét y = f(z), y = g(z),. ..
e) Khi x thay doi ma y luon nhan mot gia tri khong ddi thi ham s6 y dudc goi 13 ham hing.
f) Do thi cia ham s6 y = f(2):

(a) Tap hop tat ca cac diém biéu dién cac cap gia tri tuong tng (x; f(z)) trong mat phang
toa do dugc goi 1a do thi ctia ham s6 y = f(z).
(b) Tinh dong bién, nghich bién ctia ham s6 y = f(z): Cho ham s6 y = f(x) xac dinh v6i moi
gia tri x thuoc R.
i. Néu gia tri ctia bién z tang lén ma gia tri tuong tng f(z) cling ting lén thi ham s6
y = f(x) dugc goi 1a ham s6 dong bién trén R.
Tic 1a: Néu z1 < 2o ma f(z1) < f(z2) v6i moi 1, 1o thuoc R thi ham s6 y = f(z)
dong bién tren R.
ii. Néu gia tri ctia bién x tang len ma gia tri tuong ting f(x) giam di thi ham s6 y = f(z)
dudc goi 1a ham s6 nghich bién trén R.
Tiic 1a: Néu z1 < x5 ma f(z1) > f(z2) v6i moi x1, zo thuoc R thi ham s6 y = f(z)
nghich bién trén R.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Tinh gid tri ctia ham sé tai mot diém

Thay moi gia tri clia  vao ham s6 y = f(z) ta tim dugc gia tri y tuong tng.

> Vidu 2. Cho ham s6 y = f(z) = 2z. Tinh: f(—2); f(=1); f(0); f(1); f(2)..

 Loi gidi.
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J 1. NHAC LAI VA BO TUC KHAI NIEM HAM SO Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

> Vidu 3. Cho ham s6 y = f(z) = -:|E—1' Tinh: f(=5); f(—4); f(0); f(1); f(4)
® Loi giai

6 Vidy 4. Cho ham s6 y = f(x) = Vi1 1 Tinhe 7(0): 7 (3 ): 10: 7 (2 ): 72 ()
® Loi gidi.

> Vidus.

a) Cho ham s6 y = f(z) = 2z. Tinh: f(=2); f(=1); £(0); f(1); f(2); f(a); fla+1)..
b) Cho ham 6 y = g(z) = 2z + L. Tinh: g(—2); g(—1); 9(0); g(1); 9(2); g(a); g(a +1)..

c) C6 nhan xét gi vé gia tri cia hai ham s6 & trén khi bién z 1ay cing mot gid tri?.
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CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y £ L 7

& Dang 2. Tim diéu kién xdc dinh ctia ham s

) xéc dinh (hodc c¢6 nghia) khi va chi khi B(x) # 0.

a) Ham s6 dang phan thic y = B@)
T

b) Ham s6 dang can thiic y = y/A(z) xac dinh (hogc c6 nghia) khi va chi khi A(z) > 0. Tong
quat: Cac ham s6 chita can bac chin thi dieu kién x4c dinh hay diéu kién c6 nghia ciia ham
s6 1a biéu thitc trong cin bac chin phai khong am.

$> Vidu 6. Tim diéu kién xac dinh ctia mdi ham s6 sau:

2z +1
=22+ 1; b) y = :
a) y =2z +1; )y=—"—71;
Tz +1 1
c) y= ; d) y= +VT—2.
z—1 r—1
D L&i gidi.

& Dang 3. Biéu dién cdc diém trong mat phéng toa dd Oxy

$> Vidu 8. Trong cac diém sau, diém nao thuoc do thi ham s6 y = 2z + 1.

A(1;3), B(0;1), C(4;9), D(1;2), E <%;6).
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J 1. NHAC LAI VA BO TUC KHAI NIEM HAM SO Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

® Loi gidi.

> Vidu 9. Trong cac diém sau, diém nao thuoc do thi ham sé y = 2z.

A(1;2), BO:1), C(1:2), D(-1:2), B (4.
D Loi gidi.

$> Vidu 10. Cho cac diem A(0;1), B(2; —1), C(—2;4), D(1;3).
a) Biéu dién cac diem A, B, C, D trén mit phang toa do Oxy.

b) Trong céc diém A, B, C, D diém nao thuoc do thi ham s6 y = 2z + 1.

 Loi gidi.

> Vidu 11. Cho cac diém M (0;1), N(2;2), P(—2;3), Q(1;4).
a) Biéu dién cac diem M, N, P, Q trén mat phang toa do Oxy.

b) Trong cac diém M, N, P, ) diém nao thudc do thi ham s6 y = g + 1.

® Loi gidi.
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CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

$> Vidu 12. Trong mit phang toa do Ozy, cho hinh thang ABCD véi toa do cac dinh A(—2;2),
B(-2;0), C(3;0), D(1;2).

a) Vé hinh thang ABC D trong mit phang toa do Oxy.
b) Tinh dién tich hinh thang ABCD.

$> Vidu 13. Trong mit phang toa do Oxy, cho tam gidc ABC véi toa do cac dinh A(—2;2),
B(-3;0), C(3;0).

a) Vé tam giac ABC trong mat phang toa do Oxy.

b) Tinh dién tich tam gidc ABC.

® Loi gidi.
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J 1. NHAC LAI VA BO TUC KHAI NIEM HAM SO Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

C-BAI TAP VE NHA

Bdi 1. Cho ham s6 y = f(x) = 22 + 5. Tinh f(=2); f(=1); f(0); f(1); f(2).

Bdi 2. Tim diéu kién xac dinh ctia méi ham sé sau:
a) y = bx + 6; b)y ="

V2r+1 1
C)QIF; d)y= ++Vx —1.

Bai 3. Trong cac diém sau, diém nao thudc do thi ham sé y = = + 1.

A(1;0), B(0;1) C(4;-3), D(-1;2), E (%;6) .

Bdi 4. Cho céc diém A(0; —1), B(2;3), C(—2;4), D(1;—1).
a) Biéu dién cac diem A, B, O, D trong mit phang toa do Ozy.

b) Trong cac diem A, B, C, D diém nao thudc do thi ham s6 y = 2z — 1.
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_/ CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bdi 5. Trong mit phang toa do Ozy, cho tam gidc ABC véi toa do cac dinh A(2;2), B(3;0), C(7;0).
a) Vé tam giac ABC trong mat phang toa do Ozy.
b) Tinh dién tich tam giac ABC'
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y 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

; ; y /7 7 /7
Bir2. HAM SO BAC NHAT

A-TOM TAT L THUYET
D Binh nghia

$® Dinh nghia 2.1. Ham s6 bac nhat 1a ham s6 duge cho bdi cong thitc y = ax + b trong d6 a,b
1& cac hing s6 cho truée va a # 0.

A Khib=0, ham s6 c¢6 dang y = ax la ham 6 biéu thi su tuong quan ti lé thuan.

B} tinh chét

Ham s6 bac nhat y = ax + b xac dinh véi moi gia tri ctia z thuoc R va c6 chat sau:
@ Dong bién trén R khi a > 0.
@ Nghich bién tréen R khi a < 0.

B—BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Nhéan dang ham sé béc nhét

Ham s6 y = ax + b 1a ham s6 bac nhat hi va chi khi a # 0.

$> Vidu 1. Trong cidc ham sb sau day, ham s6 nao 1a ham s6 bac nhat? Hay chi 16 cac hé s6 a va b
trong truong hop dé 1a ham s6 bac nhat.

a) y=5r—1; b) y = —2,5z;
c) y=3(zx—2)+1; d) y =222 — 5.
® Loi giai

¢ Vidu 2. Trong cac ham s6 sau day, ham s6 nao 14 ham s6 bac nhat? Hay chi r6 cac hé s6 ava b
trong truong hop dé 1a ham s6 bac nhat.

a) y=1-—bx; b) y = 0,5z;
1
c)yz—i(x—G)—l—l; d) y =22+ /5.
@ Loi gidi.
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J CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

> Vidu 3. Tim cac gia tri ciia tham s6 m dé cac ham s6 sau 1 ham s6 bac nhat:

a) y =mx + 1; b) y = mx +v/m + 1;
c) y=m(z—1)+3; d) y = (m?* —m)2® + mz + 8.
® Loi gidi.

> Vidu 4. Tim cac gia tri ciia tham s6 m dé cac ham s6 sau 1a ham s6 bac nhét:

a) y = mx; b)y:%x—l-\/m—l-l;
c) y=m(x—1)+3+m; d) y=(m?+m)z*+mz +8.
® Loi giai

> Vidu 5. Chitng minh ring cdc ham s6 sau la ham s6 bac nhat véi moi gid tri clia tham s6 m:
a)y=(m*+1)z+1; b) y =+vm?+1(x —1).
® Loi gidi.

¢ Vidu 6. Chitng minh riang cdc ham s6 sau 1a ham s6 bac nhat véi moi gia tri ctia tham s6 m:
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y 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

a)y=2(m?*+1)z+1; b) y = vVm? + 1(z — 2).

2 Dang 2. Tim ham s bac nhét théda mén yéu céu cho truéc

> Vidu 7. Cho ham s bac nhat y = ax + 1. Tim hé s6 a, biét rang khi x = 1 thi y = 2.
® Loi gidi.

> Vidu 9. Cho ham s6 bac nhat y = ax + b. Tim heé s6 a, b biét ring khi = 1 thi y = 2; khi
xr=2thiy=>5.
® Loi gidi.

$> Vidu 10. Cho ham s6 bac nhat y = ax + b. Tim hé s6 a, b biét rang khi z = 1 thi y = 2; khi
r=-—-2thiy=—1.
@ Loi gidi.

> Vidu 11. Cho ham s6 y = (m — 1)z + 1 — 4m?.
a) Tim m dé ham s6 da cho 1a ham s6 bac nhat.

b) Tim m dé do thi ham s6 di qua gdc toa do.
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CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

> Vidu 12. Cho ham s6 y = (m+ 1)z +9m? — 1.
a) Tim m dé ham s6 da cho 1a ham s6 bac nhat.

b) Tim m dé do thi ham s6 di qua gbc toa do.

® Loi gidi.

& Dang 3. Biéu dién toa do cac diém trong mat phé’lng toa do

Dé biéu dién toa do diem M (z¢;yo) trong mit phing toa do Oy, ta lam nhu sau:
@ Vé duong thang song song véi truc Oy tai diém c6 hoanh do x = xo;
@ Vé duong thang song song véi truc Ox tai diém c6 tung do y = yo;

® Giao diém clia hai dudsng thang vé & trén chinh 1a toa do ctia diém M (z¢; yo).

$ Vidu 13. Tim trén mit phang toa do tat ca cac diém

a) C6 tung do bang 0; b) C6 hoanh do bing 0;

c) C6 hoanh do bang 3; d) C6 hoanh do bang 2;

e) C6 tung do bang hai lan hoanh do; f) C6 hoanh do bang hai lan tung do.
® Loi giai

$> Vidu 14. Tim trén mit phang toa do tat ca cac diém:
a) C6 tung do bang 2.

b) C6 hoanh do bang 1.

c) C6 hoanh do va tung do bang nhau.
)

d) C6 hoanh do va tung do ddi nhau.
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y 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

® Loi gidi.

> Vidu 15. Tim khoang cach giita hai diém trong mat phing toa do, biét riang:
a) A(1;1) va B(6;4).
b) M(—1;1) va N(—2;2).

¢) P(x1;y1) va Q(x2;92).

$ Vidu 16. Tim khoang cach giita hai diém trong mat phing toa do, biét ring:
a) A(2;2) va B(6;4). b) M(—1;1) va N(3;2).

® Loi gidi.

s Dang 4. Kiém tra tinh ddng bién, nghich bién clia ham sé

Xét ham s6 bac nhat y = az + b(a # 0)
® Khi a > 0, ham s6 dong bién tren R.

@ Khi a < 0, ham s6 nghich bién trén R.

$> Vidu 17. Cac ham s6 bac nhat dudi day dong bién hay nghich bién? Vi sao?
a) y=1->bx b)y=2zr+1

) y=(V3-1Dz+1 d)y=01-v2)zr++3

® Loi gidi.
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J CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tsi Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

¢ Vidu 18. Cac ham s6 bac nhat dudi day dong bién hay nghich bién? Vi sao?
a) y=—2x+1 b)y=x+1

) y=(W3+1z+1 d)y=(1-v2)z

$ Vidu 19. Tim céac gia tri ctia tham s6 m dé ham so:
a) y = (m — 1)z + 1 dong bién tren R
b) y = (1 — m)x + 1 + m nghich bién trén R.
® Loi gidi.

$> Vidu 20. Tim céc gia tri clia tham s6 m dé ham so:
a) y=(m+ 1)z + 1 dong bién tren R

b) y = (2 —m)z + 1 + m nghich bién tréen R

C-BAI TAP VE NHA

Bdi 1. Trong cac ham sd sau day, ham s6 nao lam ham sd bac nhat? Hay chi 16 cac hé sd a va b
trong truong hop dé 1a ham s6 bac nhat.

a) y=x—1 b) y = 2,5z
c)y=2(x—-1)+1 d)y=a?—12-4
® Loi gidi.
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y / J J

Bai 2. Tim cac gia tri cia tham s6 m dé cac ham sb sau 1a ham sé bac nhét:

a) y=mx — 1 b) y =mx —/m+ 2
c) y=m(x—2) d) y = (m? —2m)z* + mx + 1
® Loi gidi.

Bai 3. Chiing minh ring cac ham s sau 1a ham s6 bac nhat v6i moi gié tri ctia tham s6 m.

a) y=(3m*+ 1)z b) y = v2m? + 1(x — 2)

Bai 5. Cho ham s6 bac nhat y = az + b. Tim hé s6 a, b biét rang khi = 1 thi y = 2; khi 2 = 2 thi
y = 6.
® Loi gidi.
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CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 6. Cho ham s6 y = (m + 1)z +m? — 16
a) Tim m dé ham s6 da cho 1a ham s6 bac nhat.

b) Tim m dé ham s6 di qua goc toa do.

® Loi gidi.

Bai 7. Tim khoang cach gitta hai diém trong mat phéng toa do, biét ring:
a) A(1;1) va B(1;4)
b) M(1;2) va N(4;2)
c) P(a;b) va Q(c; d)

 Loi gidi.

Bai 8. Tim khoang céch gitta hai diém trong mit phang toa do, biét ring:

a) A(—2;1) va B(6;2) b) M(2;1) va N(4;2)

® Loi gidi.

Bai 9. Céac ham s6 bac nhat dudi day dong bién hay nghich bién? Vi sao?

a) y=2z—1 b) y=—x+10

Q) y= (3t Q) y=(1- B+ V3.
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y / J J

Bai 10. Tim céc gié tri clia tham s6 m dé ham s6:
a) y = (2m — 1)z + 10 dong bién trén R

b) (14 m)x + 14 m nghich bién tren R.
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J CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tsi Liéu Hoc Tap Lép 9

A J yV J/ J J
Bir3. POTHIHAM SO Y = AX + B (A # 0)

A-TOM TAT L THUYET

a) Do thi ham s6 y = ax + b (a # 0) 1a mot duong thang

@ Cit truc tung tai diém c6 tung do bang b;
@ Song song v6i duong thing y = ax néu b # 0; tring v6i duong thang y = ax néu b = 0.
b) Cach vé do thi ham s6 y = ax + b (a nel):

® Budc 1. Cho x = 0 thi y = b, ta c6 diém A(0;b) thudc truc tung Oy. Cho y = 0 thi
b , b
r=——, ta c6 diem B (——; O) thuoc truc hoanh Ox;
a a
®@ Budc 2. Vé duong thang di qua hai diém A va B ta duge do thi ham s6 y = ax + b.
¢) Cho ham s6 y = azx + b (a # 0):
® Truong hop 1. a > 0.
— Ham s6 dong bién trén R.
— D4 thi ham s6 1a mot dudng thing di tit trai qua phai va c6 huéng tit dudi len trén.
® Truong hop 2. a < 0.

— Ham s6 nghich bién trén R.

— D5 thi ham s6 1a mot dudng thang di tit trai qua phai va cé huéng tit trén xudng
dudi.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

2 Dang 1.Védéthihamsdy = az + b(a # 0)

Xét duongg thang d: y = ax + b (a # 0)

® Néu b =0 ta c6 duong thang d: y = az di qua hai diém O(0;0); A(1;a).

7z 2 2 b
® Néu b # 0 duong thang di qua hai diem O(0;b); B (——; 0).
a

> Vidu 1. Vé do thi ctia cac ham sb sau:

a) y = 2; b) y=2z+1; c) y=—x—2.

® Loi gidi.
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J 3. DOTHIHAM SO y = az + b (a # 0) Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

$>Vidu 2. Vé do thi cdc ham s6 sau trong ciing mot hé truc toa do: y = 22 — 4; y = 3z + 3;
Yy = —1.

 Loi gidi.

¢ Vidu 3.
. . 2 )
a) Vé do thi ctia cdc ham s6 dy: y = gm +2vady: y = 2x + 2 trong cing mot mat phang toa do;

b) Goi A, B lan lugt 1a giao diém ctia dudng thing d;. dy v6i truc hoanh va giao diém ctia hai
duong thang 1a C. Tim toa do giao diém A, B, C;

¢) Tinh dién tich tam giac ABC.
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J CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

4 Vidu 4.
a) Vé do thi clia cic ham s6 dy: y = —x + 4 va dy: y = o — 4 trong cling mot mat phang toa do;

b) Goi A, B lan lugt 1a giao diém ctia dudng thang d;. dy v6i truc tung va giao diém ctia hai dusng
thing 1a C. Tim toa do giao diém A, B, C;

c) Tinh dién tich tam gidc ABC.

& Dang 2. Tim tham sé m biét ham sé béc nhét di qua diém cho truéc

a) Budc 1. Thay toa do diem thuoc do thi vio phuong trinh dudng thang.

b) Budc 2. Giai phuong trinh an m.

> Vidub. Cho ham s6 y = (m — 1)x + 1.
a) Tim m dé d6 thi ham s6 da cho di qua diém A(1;2);.
b) Tim m dé do thi ham s6 da cho di qua diem B(3; —2);.

¢) V& do thi ham s6 tim dugce tng vé6i gia tri clia m tim duge 6 cau a) va b).
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J 3. DOTHIHAM SO y = az + b (a # 0) Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

> Vidu 6. Cho ham s6 y = (m + 1)z — 1.
a) Tim m dé d6 thi ham s6 da cho di qua diém A(1;3);.
b) Tim m dé do thi ham s6 da cho di qua diem B(3;1);.

c) Vé do thi ham s6 tim dugc ting véi gia tri clia m tim duge & cau a) va b).

 Loi gidi.

> Vidu7. Chohams6y=(m—2)z+m —1
a) Tim m dé do thi ham s6 da cho cit truc hoanh tai diém c6 hoanh do bing 2;

b) Tim m dé do thi ham s6 da cho cit truc tung tai diém c6 tung do bing 2.

 Loi gidi.
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y / J J

> Vidu8. Chohamsdéy = (m — 1)z +m
a) Tim m dé d6 thi ham s6 da cho cit truc hoanh tai diém c6 hoanh do bing 2;

b) Tim m dé do thi ham s6 da cho cét truc tung tai diém c6 tung do bang 2.

® Loi gidi.

$> Vidu 9. Trong mat phang toa do Oxzy, cho cac diem A(0;3), B(—2;0) va C(2;0).
a) Hay viét phuong trinh duong thang AB, BC, C A;

b) Tinh chu vi va dién tich tam gidc ABC néu coi do dai mdi don vi trén cac truc Oz, Oy 1a 1
cm.

 Loi gidi.
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y / J J

$> Vidu 10. Trong mit phang toa do Ozy, cho cac diém A(0; —3), B(3;0) va C(2;0).
a) Hay viét phuong trinh duong thang AB, BC, C A;

b) Tinh chu vi va dién tich tam gidc ABC néu coi do dai mdi don vi trén cac truc Oz, Oy 1a 1
cm.

B Dang 3. Xdc dinh giao diém ciia hai dudng théng

Cho hai dudng thing d: ar+bva d :y = d'z+b'; (a # d'). Dé xac dinh giao diém ctia hai dudng
thing d va d’, ta thudng lam nhu sau:

@ Cdch 1: Phuong phap do thi.

— Budc 1. Vé hai duong thang d va d’ trong cting mot hé toa do;
— Budc 2. Xac dinh toa do giao diém trén hinh vé;

— Budc 1. Kiém tra toa do giao diém dé cting thudc hai dudng thing d va d'.

@ Cdch 2: Phuong phap dai so.
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y £ 2 7

— Budc 1. Xét phuong trinh hoanh do giao diém cta d va d: ax +b = d'z + UV, tim
nghiém xg;

— Budc 2. Tinh yo = axo + b tit d6 suy ra giao diém c6 toa do (zo; o).

$> Vidu 11. Cho hai dudsng thang d,: y =2 —3va dy: y =3 — 2.
a) Vé cac dudng thang d;, dy trong ciing mot hé truc toa do;

b) Dua vao do thi, hay tim toa do giao diém ctia d; va ds.

$> Vidu 12. Cho hai dudng thing d;: y =2 —2vady: y =2 — .
a) Vé cac dusng thing d;, dy trong cting mot hé truc toa do;

b) Dua vao do thi, hay tim toa do giao diém ctia d; va d.
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y / J J

. . 1
$> Vidu 13. Cho cac duong thang di:y =2x + 1; dy: y = 32 — 4; d3: y = 5x—3; dy -y = —u.

Tim giao diém ciia cac duong thing:

a) dl va dg, b) d3 va d4.

’ 2 1
<O Vidu 14. Cho céc duong thang di: y = x4+ 1; dy: y = 22 — 3; d3: Y= 5% dy:y=—x+1. Tim

giao diém ctia cac duong thang:

a) d1 va dg, b) dg va d4.

& Dang 4. Xét finh ddng quy ctia ba dudng théng

@ Ba duong thang dong quy la ba duong thang phan biét ciing di qua mot diém.
® Dé xét tinh dong quy ciia ba dudng thang (phan biét) cho trudc ta lam nhu sau:

— Buide 1. Tim toa do giao diém hai trong ba duong thing da cho;

— Budc 2. Kiém tra toa do giao diém vita tim dudce thudc duong théng con lai thi ba
duong thing dé dong quy va ngudc lai.

$> Vidu 15. Cho ba duong thang d: y =2 —2, dy: y =22 — 3 va dg: y = —x.
a) Tim toa do giao diém clia hai dudng thang d; va d;
b) Chitng minh ring ba dudng théng dy, dy, d3 dong quy.
® Loi gidi.
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y / J J

$> Vidu 16. Cho ba dudng thang di: y = — 2, doy =2 —x va ds: y = 22 — 4.
a) Tim toa do giao diém clia hai dudng thang d; va d;

b) Chiing minh ring ba dudng thang dy, dy, ds dong quy.

$> Vidu 17. Cho ba dudng thing di:y =22+ 1, dy: y = 1 — 2 va d3: y = 42 + 1. Chiing minh
rang dy, dy va ds dong quy.
® Loi gidi.

’ 2 ]_ .
S Vidu 18. Cho ba dudng thang dy:y =x+ 1, dy:y =1 -3z va ds: y = 3® + 1. Ching minh
rang di, dy va ds dong quy.

 Loi gidi.

. ) 1 3
$> Vidu 19. Cho ba dudng thang d;: y = x + 2, dgzy:§x+§véd3:y:(2—m)x+l.

a) Tim giao diém A ctia hai duong thing d; va da;
b) Tim gid tri ctia tham s6 m dé duong thang ds di qua diém A4;

c¢) Tim gia tri ctia tham s6 m dé ba dudng thang da cho dong quy.
® Loi gidi.
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y / J J

$> Vidu 20. Cho ba dusng thang dy: y =2 —2,dy: y=2—x vads: y = (2 —m)z + 1.
a) Tim giao diém A ctia hai duong thang d; va dy;
b) Tim gid tri ctia tham s6 m dé duong thing ds di qua diém A;

c¢) Tim gia tri ctia tham s6 m dé ba dudng thang da cho dong quy.

® Loi gidi.

$> Vidu 21. Cho ba dudng thang dy: y = —x+1,dy: y = — 1 vads: y = —4ax + 2a — 1. Tim gia
tri clia a dé hai duong thang d; cét dy tai mot diém thuoc duong thang ds.

$> Vidu 22. Cho ba dudng thang di:y = —x + 1, do: y = 2 va ds: y = —ax + 2a + 1. Tim gia tri
cia a dé hai duong théng dy cit doy tai mot diém thuoc duong thzing ds.

 Loi gidi.
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& Dang 5. Tinh khodng cdch tir gdc toa dé O
téi mot duwong thang cho trwéc khong di qua O

Dé tinh khoang cach tit gbc toa do O t6i duong thang d khong di qua O, ta lam nhu sau:
@ Budc 1. Tim lan ludt toa do giao diém A, B cia dudng thang d vé6i hai truc toa do Oz, Oy;
® Budc 2.1 Goi H 1151 hinhlchiéu ctia O len duong thing d. Xét tam gidc vuong OAB cé hé
thic 57 = o T 0B
T dé tinh duge do dai OH chinh 1a khoang cach tit O dén duong thang d.

$ Vidu 23. Cho duong théng d: y = « + 1. Tinh khoang céch:

a) T goc toa do O t6i dudng thang d; b) Tit diem M (—1;1) t6i dudng thang d.

$> Vidu 24. Cho duong théng d: y =  — 1. Tinh khoang cach:

a) T goc toa do O t6i dudng thang d; b) Tit diem M(1;1) t6i dudsng thang d.

® Loi gidi.
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C-BAI TAP VE NHA

Bai 1. Vé do thi ctia cac ham sé sau:

a) y = 3; b) y =3z —1; c) y=—3r—2.

Bai 2.
a) Vé do thi ctia cdc ham s6 dy: y = 37 — 6 viv dy: y = 27 + 2 trong cling mot mit phang toa do;

b) Goi A, B lan lugt la giao diém ctlia cac duong thing d;, dy v6i truc hoanh va giao diém ctia hai
duong thang 1a C. Tim toa do giao diém A, B, C;

c) Tim dién tich tam gidc ABC.
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y / J J

Bdi 3. Cho ham s6 y = (2m — 1)z + 1 v6i m 1a tham sb.
a) Tim m dé do thi ham s6 di qua diém A(1;2);
b) Tim m dé do thi ham s6 di qua diem B(3; —2);

¢) Vé do thi ham s6 tim duge tng véi gia tri clia m tim duge ¢ cau a) va b).

® Loi gidi.

Bdi 4. Cho ham s6 y = (m + 2)x +m v6i m 1a tham sb.
a) Tim m dé do thi ham s6 cat truc hoanh tai diém c6 hoanh do biang 2,

b) Tim m dé do thi ham s6 cit truc tung tai diém c6 tung do bing 2

® Loi gidi.
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y / J J

Bdi 5. Trong mat phang toa do Ozy, cho cac diem A(0;4), B(—2;0) va C(4;0).
a) Hay viét phuong trinh cdc duong thing AB, BC, CA;

b) Tinh chu vi va dién tich tam gidc ABC néu coi do dai mdi don vi trén cac truc Oz, Oy 1a 1
cm.

® Loi gidi.

Bdi 6. Cho hai dudng thing d;: y =2x —3vady: y = —3 — .
a) Vé cac dudng thang d;, dy trong cing mot hé truc toa do;

b) Dua vao do thi, hay tim toa do giao diém ctia d; va d.
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y / J J

~ = 2 1
Bai 7. Cho cac dudng thang di: y =2z + 1; dy: y = 3x + 4; d3:y25x—3; dy:y=—x+2. Tim

giao diém ctia cac duong thang:

a) d1 va dg, b) d3 va d4.

® Loi gidi.

Bdi 8. Cho ba duvng théing dy: y =2 — 2, doy =22 + 3 va ds: y = 3z + 8.
a) Tim toa do giao diem clia hai dudng thang d; va d;

b) Chitng minh ring ba dudng thing dy, dy, d3 dong quy.

 Loi gidi.

Bdi 9. Cho ba dudng thing d,: y =2r+1,dy: y = —22+ 3 vidy: y = x + 1. Chitng minh ring d,,
dy va d3 dong quy.

Bai 10. Cho ba dudng thing dy: y =2 +2,do: y=3v+2vads: y = (4 —m)x +1+m.

a) Tim giao diém A ctia hai duong thang d; va dy;
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y / J J

b) Tim gia tri ctia tham s6 m dé dudng thang ds di qua diém A;

c¢) Tim gia tri ctia tham s6 m dé ba dudng thang da cho dong quy.

Bai 11. Cho ba dudng thang di:y = — 1, dy: y = —x + 1 va ds: y = —3azx + 2a — 1. Tim gié tri
ctia a dé hai duong thang d; cit dy tai mot diém thudc dudng thang ds.

® Loi gidi.

Bai 12. Cho duong théng d: y =  — 1. Tinh khodng céch:
a) Tit goc toa do O t6i duong thing d;
b) Tir diém M(2;2) t6i duong thang d.

 Loi gidi.
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, V' J J J
Bir4. PUONG THANG SONG SONG VA PUONG

THANG CAT NHAU

A-TOM TAT Li THUYET

@ Hai duong thang y = az +b (a # 0) vay = a'z + V' (a’ # 0) song song khi v chi khi a = d/,
b # b’ va trung nhau khi va chi khi a =d’, b =10".

® Hai duong thang y = az+b (a # 0) vay = a’z + b (a’ # 0) cit khi va chi khi a # o’. Dac biét,
hai dudng thang y = az +b (a # 0) va y = d’z + b (a' # 0) vudng géc véi nhau khi va chi khi
a-a =-1.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Xét vi tri twong ddi clia hai dudng thédng

Cho hai dudng thang: d: y =azx +b (a #0) vad :y=dz +V (a’ #0). Khi dé:

!/
a=a

a) d va d' song song < {b Ly

/
a=a

b) d va d’ trung nhau < {b _y

¢) d va d' cit nhau < a # a'. Dac biét d va d’ vuong goc véi nhau < a-a’ = —1.

$> Vidu 1. Hay nhan xét vé vi tri tuong ddi ctia hai dudng thing d va d’ trong céc truong hop sau:

a) d:y=3rx+5bvad:y=3r—2;

4 1 3 )
b) d:yzgx—ivad’:yzzx—l—é—l;

1
c) d:y:2x—|—1vad’:y:—§x+1;

1
d) d:2y:2x—|—1vad':y:x+§.
@ Loi gidi.

$© Vidu 2. Hay nhan xét vé vi tri tuong doi ciia hai dudng thang d va d’ trong cac trudng hgp sau:
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y / J J

a) d:y=—-2z+1vad :y=—-2x—6;

3 oy T 2
b) d:y= 7x-l-3vad.y— RARRTE

1
c) d:y:—3x+1vad’:y:§x—1;

d) d:4y:—3$—4véd’:y:—§:c—1.
® Loi gidi.

$> Vidu 3. Cho céac dudng théng:

3 1
dicy=4r+1;dy:y=w;d3: x+y—2=0; d4:y=x+g;d5:y=4sc—7vad6:yzzx+1.
Trong cac duong thang trén, hay chi ra céc cip dudng thing:

a) Song song; b) Vuodng goc.

 Loi gidi.

$> Vidu 4. Cho cac dudng théng:

2 1 3
di:y=2rx—3;dy:y=—x;d3g: x —y+1=0; d4:y:5—:c; d5:y=2m+7vad6:y:—§x+zl.
Trong cac duong thang trén, hay chi ra céc cip dudng thing:

a) Song song;
b) Vuong goc.
® Loi gidi.

$> Vidu 5. Cho dudng thang A :y = (m + 1)z — 5 véi m 1a tham s6. Tim m dé:
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y / J J

a) A song song v6i dudng thang d;: y = 4z + 3;
b) A cit duong thing dy: y = x + 2 tai diém c6 hoanh do bing 1;

2 3 1
¢) A vuong géc véi dusng thang ds: y = =% 5

$> Vidu 6. Cho dudng thang A : y = (m? — 3)z — m + 1 v6i m 1a tham s6. Tim m dé:
a) A song song v6i dudng thang d;: y = x — 3;
b) A trung véi duong thang do: y = —2x + 2;
c¢) A cit duong thang ds: y = —27 tai diém c6 hoanh do bang 2;
1

. 4
d) A vudng goc v6i duong thang dy =y = T + 7

$> Vidu 7. Cho céac dudng thang:
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y / J J

d:y=(m—2)z+m+T, di:y=—mx — 3+ 2m;
, 2 5
dy: y=—mz —2m+ 1, d3:y:—§$+§;

1
d4:y=—6(m+3)x+4.

Tim m dé:
a) d /| dy; b) d = dy;
C) d_L d4.

, . 1
d) d cat ds tai diem c6 tung do y = 5;

® Loi giai
$> Vidu 8. Cho cac dudng théng:
d:y=3—-—m)x —m+1; dy:y =2mx — 2+ 3m;
) 12
dy: y =2m°r — 3m — 2; ds:y=——x+ —;
2 3
1
d4:y=—é—l(m+2)m+6.
Tim m dé:
a) d [ dy;
b) d = dy;
C) dJ_d4
2

d) d cit ds tai diém c6 hoanh do z = —3

® Loi gidi.
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y / J J

& Dang 2. Xdc phuong trinh dudng théng

Dé xac dinh phuong trinh dudng théng, ta thuong lam nhu sau:
Buée 1. Goi d: y = ax + b 1a phuong trinh dudng thang can tim (a, b 1a hing s6, a # 0);
Budc 2. T gia thiét ctia dé bai, tim dudge a, b tit d6 di dén két luan.

A Chi g: Moi duong thing song song vdi dudng thing y = ax + m luon cé phuong trinh
y = ax +b. Khi d6, dé zdc dinh phuong trinh duong thang chiing ta can wdc dinh b.

$> Vidu 9. Viét phuong trinh dudng thang d trong cac truong hop sau:
a) d di qua hai diém A, B v6i A(1;3) va B(2;4);
b) d di qua hai diém C, D v6i C(—3;2) va D(2;3).

$ Vidu 10. Viét phuong trinh duong thing d trong cac trudong hgp sau:
a) d di qua hai diém A, B v6i A(—1;-3) va B(—4; —2);
b) d di qua hai diém C, D v6i C(1; —2) va D(—1;6).
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y / J J

$> Vidu 11. Viét phuong trinh dusng thang d trong cac truong hop sau:
a) d di qua M(2;—3) va song song v6i d;: y = —2x + 5;

b) d di qua N(—1;—2) va vudng goc véi dy: y = —z — §;

2 2 4 3
¢) d song song véi d3: y = 3z — 4 va di qua giao diém clia hai duong thang d, : y = ga: + g;

d5223]—3.

$> Vidu 12. Cho duong théng d: y = ax + b v6i a, b 1a hing s6. Tim a va b biét:

a) d di qua diém A nim trén Oz c¢6 hoanh do bing —3 va song song véi dudng thang dy: y =
—bx + 4;

) 1 .
b) d vudng goc véi dusng thang dy: y = —5% + 2018 va di qua giao diém cia y = —x + 3 véi truc
tung.
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y / J J

® Loi gidi.

$ Vidu 13. Cho duong théng d: y = ax + b v6i a, b 1a hing s6. Tim a va b biét:
a) d cat truc tung tai diém c6 tung do bing 2 va cit truc hoanh tai diém c6 hoanh do bang 4;

b) d di qua hai diém A, B véi A(—2;1) va B(1;4).

$> Vidu 14. Tim a va b dé dudng thang d: y = ax + b

a) Cat d;: y = x +4 tai mot diem nam trén truc Oz va cit dy: y = 5 — 3 tai mot diem nam trén
truc Oy.

b) Di qua diém M (1;2) va chan trén hai truc toa do nhitng doan bing nhau.

¢) Song song v6i ds: y = x + 6 va khoang cach tit O dén d bang 2v/2.

® Loi gidi.
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y / J J

C-BAI TAP VE NHA

Bai 1. Hay nhan xét vé vi tri tuong doi hai duong thang d va d’ trong cac trudng hop sau:
2
a) d:yzgw—l—lvéd’:x—\/ﬁy—l-Q:O;

1 22
b) d:y=—V3z+3vad: y=——z— —=;
) &y Y V3 7

¢)diy=—br+Tvad : z—5y—2=0;

1
A) d: 2y =2z +6vad :y=——x+3.
) d: 2y =2 wdiy= 7
D Li gidi.

$> Vidu 15. Cho cac duong thang: d;: 20+y—3 = 0;dy: 2y = 2+4;ds: y = 5—2x;dy : x+y—1 = 0.
Trong cac duong thang trén, hay chi ra cac cip dudng thing:

a) Trong céc dudng thang trén, hay chi ra cic cip dudng thang song song va cic cip dudng thang
vuong goc véi nhau

b) Héi c¢6 bao nhidu cip dudng thang cit nhau?
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y / J J

Bdi 2. Cho cac dudng thang d;: y = (2m — 1)x — (2m —5) vidy: y = (m+ 1)z +m — 1. Tim m dé:

a) dy cat dy; b) d; song song do;
¢) dy trung ds; d) dy vuodng goc dy;
® Loi gidi.

Bdi 3. Cho duong thang A : y = (m? —m)z — 2m + 1 v6i m 1a tham s6. Tim m dé:
a) A song song v6i duong thang di: y = (m + 3)z — T;

b) A trung véi duong thang do: y = 22 +m + 4;
) 1
¢) A vuong géc v6i dudng thang ds: y = &~ 2;

d) A di qua giao diém ctia cac dudng thing dy :y =2r —5vads 1y = —x + 1.

Bdi 4. Viét phuong trinh dudng thang d trong cac trudng hop sau:
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J 4. DUONG THANG SONG SONG VA DUGNG THANG CAT NHAU Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

a) d di qua M(1;5) va song song v6i dy: 2x —y = 5;
Z 2 ? N 1
b) d cat dudng thang dy: z—y+1 = 0 tai diem c6 tung do bang 3 va vuong géc véi ds: y = 535—3;

¢) d di qua gbc toa do va di qua giao diém clia hai dudng thang dy : y = 2x+4 vads 1 y = —x—5;

d) d cat truc hoanh tai diém c6 hoanh do bang —1 va di qua diem N(—2;3).

Bai 5. Cho duong thing d: y = ax + b v6i a, b 14 hing s6. Tim a va b biét:

a) d cit truc hoanh tai diém c6 hoanh do biang —1 va di qua giao diém clia duong thing d' : y =
2z + 3 v6i truc tung.

. . s 1
b) d vudng géc v6i dudng thang c6 hé sd géc bang 3 va di qua A(3;—1).

 Loi gidi.

Bdi 6. Cho céac duong thang: di: y =maz +m —2vady: y = (1 — 2n)z — n.

a) Tim diem c6 dinh ma d; luon di qua véi moi m;
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_/ CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

b) Goi I 1 diém c6 dinh ma d; luon di qua. Tim n dé dy di qua I;
¢) Tim m dé dy di qua diém c6 dinh ctia do;

d) Tim m va n dé d, va dy trimg nhau.
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J 5. HE 3O GOC CUA DUGNG THANG y = az + b (a # 0) Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bi15. HE SO GOC CUA DUONG THANG
Y = AX + B (A #0)

A-TOM TAT Li THUYET

@ Goc tao bdi duong thang y = ax +b (a # 0) va truc Ox: trong mat phang toa do Oxy, khi noi
goc a tao bdi dudng thang y = ax + b va truc Oz (hodc néi rang duong thang y = ax + b tao
v6i truc Oz mot goc a), ta can hiéu ring dé 1a goc tao béi tia Az va tia AT, trong do A 1a
giao diém ciia duong thing y = ax + b véi truc Oz, T 1a diém thuoc dudng thang y = ax + b
va c6 tung do duong.

® Cho duong thang y = ax + b (a # 0). Khi do, he s6 goc ctia duong thang da cho 1a k = a.
@ Cho dudng thang y = ax + b (a # 0):

— Néu a > 0 thi géc tao bsi duong thing y = ax + b va truc Oz 1a géc nhon. Heé s6 a cang
16n thi gbc cang 16n nhung van nhé hon 90°.

— Néu a < 0 thi géc tao bsi dusng thing y = ax + b va truc Oz 1a goc tit. He s6 a cang 16n
thi géc cang 16n nhung van nhé hon 180°.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Tim hé s géc clia dudng théng

Stt dung cac kién thiic lien quan dén vi trf tuong doi giita hai duong thing va he s6 géc clia hai
dudng thing.

¢ Vidu 1. Xéc dinh hé s6 géc ciia cac dudng thang sau:

a) dy:y=2x+1, b) dy: y = —3x — 4;
1
c) d3:y:§x—3; d) dy: 3y =—x+2.
® Loi giai

$ Vidu 2. Xac dinh hé s6 goc clia cac duong thang sau:

a) dy:y = —br —4; b) do:y =x + 1;
c) dg:yzgx—{—Q; d) dy: 2y = .
@ Loi gidi.
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CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

$> Vidu 3. Cho dudng thang d: y = ax + b. Xac dinh hé s6 goc clia d biét:
a) d song song v6i dudng thang d;: 3z —y = 2;

b) d tao v6i tia Ox mot goc o = 60°.

$> Vidu 4. Cho dudng thang d: y = ax + b. Xac dinh hé s6 goc clia d biét:
a) d vuong goc v6i duong thang d;: 4o —y — 3 = 0;

b) d tao véi tia Oz mot goc a = 150°.

 Loi gidi.

$> Vidu 5. Cho dusng thang d: y = (2m — 5)x — 3m + 2 v6i m la tham s6. Tim hé s6 goc ctia d
biét

a) d cit truc hoanh tai diém c6 hoanh do bing 2;
b) d cit truc tung tai diém c6 tung do bang 5;
¢) d di qua diem A(—2; —2).
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J 5. HE 3O GOC CUA DUGNG THANG y = az + b (a # 0) Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

> Vidu 6. Cho duong thang d: y = (2m? — 5m) x + m + 4 v6i m la tham s6. Tim hé s6 goc clia d
biét rang

a) d cit truc hoanh tai diém c6 hoanh do bang 3;
b) d cat truc tung tai diém c6 tung do bang —2;

¢) d di qua diem A(2;2).

$> Vidu 7. Cho dudng thang d: y = (m? — 2m — 2) x + 5m + 7 v6i m 1a tham s6. Tim m dé d c6
hé s6 goc nhoé nhat.
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J CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

® Loi gidi.

$> Vidu 8. Tim m dé dudng thing d: y = (—m? —4m — 2) 2 — 2m + 1 v6i m la tham s6 c6 hé sd
goéc 16n nhat.

 Loi gidi.

& Dang 2. Xdc dinh géc tao bdi dudng théng va tia Oz

Dé x4c dinh goc giita dudng thang d va tia Oz, ta lam nhu sau

(ldch 1. Vé d tréen mit phéng toa do va st dung ti s6 lugng giac clia tam gidc vuong mot cach hop
Iy.

dach 2. Goi a la goc tao béi tia Ox va d. Ta ¢

— Néu a < 90° thi @ > 0 vd a = tan a;

— Néu a > 90° thi a < 0 va a = — tan(180° — «)

$> Vidu 9. Tim géc tao bdi tia Oz va dudng thing d (lam tron dén do) biét:
a) d:y=2x—1; b) d:y=—x+4;

c) d: V3r—y+1=0; d)diz—y—1=0.

 Loi gidi.

$> Vidu 10. Tim goc tao béi tia Oz va duong thang d (lam tron dén do) biét:

1
a) dy:y=—-3x+1; b)dziy:$—§;
c) ds: 3y =a —2; d)dy:x+y=0.
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/ 5. HE 3O GOC CUA DUGNG THANG y = az + b (a # 0) Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

$> Vidu 11. Tim géc tao béi tia Oz va dudng thang d biét:
a) d c6 phuong trinh la y = —v/32 — 2;

b) d cit Oy tai diém c6 tung do bang —1 va cit Ox tai diém c6 hoanh do bang 1.

$> Vidu 12. Tim goc tao béi tia Ox va duong thing d biét:
a) d c6 phuong trinh la y = 2z + 5;
b) d di qua hai diém A(—1;0) va B(0;+/3).

® Loi gidi.

$> Vidu 13. Cho cac dudng thang dy: y =2 +2va dy: o +y = 3.
a) Vé d; va dy trén cung mot mét phéng toa do;

b) Goi A, B lan lugt 1a giao diém ctia d; va dy v6i truc hoanh. Goi C' la giao diém cia d; va ds.
Tinh s6 do céc goc ctia tam giac ABC;

¢) Tinh dién tich tam giac ABC.
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J CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

. 2 1 2
SO Vidu 14. Cho céc duong thang di: y =2x +4 va dy: y = 9% 5

a) Vé cac dudng thang d; va dy trén cting mot mat phang toa do va chiing minh chiing cat nhau
tai diém A nim trén truc hoanh:

b) Goi giao diém ctlia d; vA dsy v6i truc hoanh lan lugt 14 B va C. Tinh cac goc clia tam giac ABC;

¢) Tinh chu vi va dién tich cia tam giac ABC.

& Dang 3. Xdc dinh phuong trinh dudng théng biét hé sé géc

Goi d: y = ax + b 1a phuong trinh dudng thing can tim (a, b 14 cac hing s6). Ta can xac dinh a,
b dua vao cac kién thiic vé goc va hé sb goc.

> Vidu 15. Viét phuong trinh duong thing d trong cac trudng hgp sau:
) .2
a) d di qua M(—3;1) va c¢6 heé sd goc bang o
b) d di qua N(1;2) va tao véi tia Ox mot géc 60°;

¢) d di qua diéem P(0; —2) va tao v6i tia Ox mot goc 135°.

® Loi gidi.
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_/ 5. HE 3O GOC CUA DUGNG THANG y = az + b (a # 0) Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

> Vidu 16. Viét phuong trinh duong thing d trong cac trudng hgp sau:
2 ]- £ T
a) d di qua diem A (5, —1) va ¢6 hé so gbc bang —3;

b) d di qua diem B(0;1) va tao v6i tia Oz mot goc 150°;

¢) d di qua diéem C(—1;0) va tao v6i tia Ox mot goc 30°.
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J CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tsi Liéu Hoc Tap Lép 9

$> Vidu 17. Xac dinh duong thang d biét d di qua diém A(1; —1) sao cho d tao véi tia Oz mot goc

acodtana = §

$ Vidu 18. Viét phuong trinh duong thing d trong cac trudng hgp sau:

. . 3 . N
a) d c6 hé so goc bang —5 va chan trén hai truc toa do mot tam giac c¢6 dién tich bang 12;
~ ~ L ~ > 4 N d - N S > 3
b) d c6 hé so géc bang —3 va khoang cach tir O dén d bang £

 Loi gidi.

C-BAI TAP VE NHA

Bai 1. Xac dinh heé s6 goc ctia duong thang sau:

a) dy:y =3z —1; b) dy:y=-3x+T,
1
c) d3:y:gx—3; d) dy: 3y = -2z +2.
® Loi gidi.

Bdi 2. Cho dudng thang d: y = ax + 5. Xac dinh hé s6 goc ctia d biét:
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/ 5. HE 3O GOC CUA DUGNG THANG y = az + b (a # 0) Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

a) d song song v6i duong thang d; :: 2x —y = 2;

b) d tao v6i Oz mot goc o = 60°.

Bdi 3. Cho dudng thang d: y = (3 — 2m)z +m — 1 véi m la tham s6. Tim he s6 géc ciia d biét ring
a) d cat truc hoanh tai diém c6 hoanh do bing 1;
b) d cat truc tung tai diém c6 tung do bang —4;

¢) d di qua diém A(3;3).

Bdi 4. Cho duong thing d: y = (9m? — 6m + 2)x —m + 3, v6i m 1a tham s6. Tim m dé d c6 hé sb
nhé nhét.
® Loi gidi.

Bdi 5. Tim goc tao béi tia Oz va cac dudng thang sau (lam tron dén do) biét:

1
a) dy:y=—2x+1; b)dgzy:—gx—él;
3 1
c) d3:\/7_x—y+§:0; d) dy: x—4y = 0.
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CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

® Loi gidi.

Bdi 6. Tim goc tao bdi tia Ox va dudng thang d biét:
a) d c¢6 phuong trinh la y = 3z — 1;
b) d cat tia Oy tai diém c6 tung do bing 4 va cat Ox tai diem c6 hoanh do bing —3.
® Loi gidi.

. 2 1
Bai 7. Cho céc duong thang di: y =2z — 3 va dy: y = 3%

a) Vé d; va dy trén cung mot mét phéng toa do;

b) Goi A la giao diém ctia d; véi truc tung, B la giao diém ciia d; va dy. Tinh s6 do cac goc clia
tam giac OAB;

¢) Tinh dién tich tam gidc OAB.

Bdi 8. Viét phuong trinh dudng thang d trong cac truong hop sau:
P N 1
a) d di qua M (4;3) va c6 hé so goc bang 7
b) d di qua N (_\/5; 4) va tao vii tia Ox mot goc 30°;

c) d di qua P(0;4) va tao v6i tia Oz mot goc 45°.

® Loi gidi.
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_/ 5. HE 3O GOC CUA DUGNG THANG y = az + b (a # 0) Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bdi 9. Xac dinh dudng thing d, biét d di qua diém A(7; —3) sao cho d tao véi tia Ox mot goc a cb

tana = —.
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CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT

Bi16. ON TAP CHUGNG II

Bai 1. Tim tat ca céc gia tri clia = dé ham s6 sau dude xac dinh

a) y=x+1; b)y=zji;
Q) y= v FI-1; B y=—+ Vi3
® Loi gidi.
Bdi 2. Tim z dé cac ham s6 sau c6 nghia
a) y=1—1; b)yzi:;;
c) y=+3r—-2+1; d)yzg\/Teri?)

- N e 3 . 2 A P4 2 N A ~ N N e ~ A
Bai 3. Tim cac gia tri ciia tham s6 m deé cadc ham s6 sau day 14 ham s6 bac nhat

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

a) y=(m—3)x — 2; b)y=(m*+1)z—1;
__r _ 2 2
c)y—m_3, d) y=(4m* —1)z* + (1 +m)z.
® Loi gidi.

y / J J

=
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y 6. ONTAP CHUONG i Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 4. Tim cac gia tri ctia tham s6 m dé cac ham s6 sau day 14 ham s6 bac nhat

a) y=(m+5)x+m; b)y:(4m2—3)x+§;
c) y= 2 T d) y=(m?>—-16)2> + (m +4)z
m—2" '
® Loi giai

Bdi 5. Cho ham s6 y = f(z) = (k* — 2k + 2) 2 + 3k — 1 v6i k 1a tham s6
a) Chiing minh y = f(z) luon 1a ham s6 bac nhat va dong bién véi moi k;

b) Khong can tinh, hay so sanh f(—2) va f(3).

® Loi gidi.

Bdi 6. Cho ham s6 y = f(x) = (—k* — 4k — 5)x — 2k + 1 v6i k 1a tham s6

a) Chiing minh y = f(z) luon 1a ham s6 bac nhat va nghich bién véi moi k;
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J CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

b) Khong can tinh, hay so sanh f(—2) va f(5).

® Loi gidi.

B&i 7. Cho hai ham s6 y = 2 — 2 vy = —2z + 4 ¢6 do thi lan lugt 1a hai dudng thang d;, va ds.
a) Vé d; va dy trén cung mot hé truc toa do;

b) Tim toa do giao diém clia d; va dy.

® Loi gidi.

Bai 8. Cho hai dudong thang di: y =22 —3vady: y =3 — 2.
a) Vé d; va dy trén cung mot hé truc toa do;

b) Tim toa do giao diém clia d; va dy.

® Loi gidi.
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y 6. ONTAP CHUONG i Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 9. Xac dinh phuong trinh duong thing d biét
a) d di qua diém A(—4;1) va B(—2; -3);
b) d di qua C'(—2;2) va c¢6 hé s6 goc bang —2;
¢) d di qua D(—1;2) va cit dudng thang d;: y = 2r — 2 tai mot diém trén truc tung;
)

d) d di qua E(4; —5) va di qua giao diém clia hai dudng thang dy: y =4z + 3 vads: y = 3z + 4.

 Loi gidi.

Bai 10. Cho dudong thang d: y = (4m + 5)x — 2m + 7 v6i m la tham so.

a) Tim cac gid tri ctia m dé d ciing véi hai duong théng di: y = 3z — 1 viv dy: y = 2z + 1 dong
quy;

b) Tim m dé d song song v6i dudng thang ds: y = —3x + 2.

150/251‘ B V5 Hoang Nghia - Nguyén Thi Héng Loan — 0986453782




J CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

® Loi gidi.

Bai 11. Cho dudng thang d: y = (m + 2)z +m — 1 véi m 1a tham so.

a) Tim cac gia tri ctia m dé d cing véi hai duong thang d;: y = 2z + 1 va dy: y = —2 + 4 dong

quy;
N 2 ~ e N 2 2 1
b) Tim m dé d vuong goc véi duong thang ds: y = —gac — 3
® Loi gidi.
Bai 12. Tim diéu kién ctia x dé ham s6 sau duge xac dinh
x
= 3z + §; b) y = ;
a) y =3z +8; ) y=——3i
3
c) y=1z—3x; d) y= 1—}-\/95—4.
x —
® Loi giai
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y 6. ONTAP CHUONG i Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 13. Tim céc gia tri ctia tham s6 m dé cac ham s6 sau day la ham s6 bac nhat

m—1

_ — 9 — 3 _ 1:
a) y=(m—2)z—3; b)y= s+ h
c)y:12—#j3x; d)y=(m?*—-1)2>+ (1 +m)z.

Bai 14. Cho ham s6 y = f(z) = (m* + m + 1) & + 3 v6i m la tham s6
a) Chiing minh y = f(z) luon 1a ham s6 bac nhat va dong bién véi moi m;

b) Khong can tinh, hay so sanh f(4) va f(9).

Bai 15. Cho hai ham s6 y = 42 +2 vy = —2x + 1 ¢6 do thi lan lugt 1 hai duong thing d; va ds.
a) Vé d; va dy trén cung mot hé truc toa do;

b) Tim toa do giao diém ctia d; va ds.

® Loi gidi.
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CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 16. Xac dinh duong théng d trong cac trudng hop sau

a) d cat duong thﬁng di: 2x +y —4 = 0 tal mot diém thuoc truc hoanh va cit duong théng
do: y = x + 2 tai mot diém thuoc truc tung;

. 1 ,
b) d di qua diem A (5, —5) va song song v6i duong thang ds: y = —2x + 4;

s 3
¢) d di qua diem B (—\/3; 5) va tao vé6i tia Ox mot goc 60°.

® Loi gidi.

Bdi 17. Cho dudng thang d: y = (m +4)x — m + 2 v6i m 1a tham s6.
a) Tim m dé d ciing v6i cac duong thang dy: y = 42 + 6 va do: y = —2x dong quy;
b) Tim m dé d vuong goc v6i duong thang ds: v + 2y — 1 = 0.

® Loi gidi.

K DE KIEM TRA CHUONG II - DE 01 >4
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y 6. ONTAP CHUONG I Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

yV J/ J J
B 1déc nghiem

Cau 1. Trong cic ham s6 sau, ham s6 bac nhat 1a
2 2
@y:;+5. y=§—2x2. ©)x+3y=2 D)y = -3z +1.

® Loi gidi.

Cdu 2. Ham s6 y = (4 — m?) 2% + (2 — m)z + 3 1a ham s6 bac nhat khi va chi khi

@m:S. m=0. @m:2. @mz—?.
® Loi gidi.

Cdu 3. Diém thuoc do thi ham s6 y = 2o — 3 1a

@A) (0;3). (3;0). (©) (0;-3). (D) (—3;0).
® Loi gidi.

Cdu 4. Cho duong thing d: y = 3x — 4. Duong thing d’ nao sau day song song v6i dudng thing

d?
@d’:yzQx—4. d’:y:—4x+3. @d’:y:3x—2. @d’:y:—?)x—i-l.

® Loi gidi.

- , . 1
Cdu 5. Duong thang nao sau day cé hé s6 goc la 5?

@y:2x—|—3. y:x;—?)‘ ©x+2y=0. @y:—%x—l—?.

® Loi gidi.

Cau 6. Goc tao bdi dudng thing y = v3z — 2 va tia Oz 1a

(A) 60°. 30°. (C) 120°. (D) 150°.

® Loi gidi.
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J CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Cdu 7. Dudng thing y = (m — 1)z — 3 di qua A(2;3) thi gia tri ctia m 1a
@mzZ. m:4. @m:6. @m:().
® Loi gidi.

Cadu 8. D6 thi trong hinh vé sau day 1a ctia ham s6 nao?

@yzzlx_L B)y = —4z+1. 2
©y=§x+1. @By:—erl. /

B Ty lu@n

Bai 1. Goi d,, dy 1an lugt 1a do thi clia cAc ham s6 y =4z +3 vay = —x — 2.
a) Vé d; va dy trén cling mot mit phing toa do.
b) Tim toa do giao diém M ctia d; va ds.

¢) Tinh géc tao béi dy va tia Oz.

® Loi gidi.
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y 6. ONTAP CHUONG i Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bdi 2. Viét phuong trinh dudng thang d: y = ax + b biét
a) d c6 he s6 goc la —3 va di qua diem A(—1;4).

b) d song song véi duong thang y = x — 3 va di qua mot diém trén truc hoanh c6 hoanh do bang

Bai 3. Tim m dé dudng thang d: y = (2m? + 1)z + 2 tao v6i hai truc toa do mot tam giac co dien

. 2
tich bang —.
ich bang —o

K DE KIEM TRA CHUONG II - DE 02 >4
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J CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y / J J

B 1déc nghiem

Cau 1. Trong cic ham s6 sau, ham s6 bac nhat 1a

@y:x2+2x—1. y:—2x+1. @y:—\/@_z @y:_g.

Cau 2. Tim m dé ham s6 y = (m? — 1) 2% + (m — 1)x — 100 12 ham s6 bac nhat?

@m: . m:—l. @m: . @m:

2
@ f(-2) =4, ®) /) =2 ©fw=1 ®) f(—4)= -1
® Loi gidi.

Cau 4. Goc tao béi dusng thing d: y = —3x + 1 véi tia Oz 1a
@ G6c nhon. Goc vuong. @ Gébc tu. @ Goc bet.
® Loi gidi.

- ) . 1 3
Cdu 5. Duong thang nao sau day vuong goc véi duong thang y = 5:6 — Z?

@yzQa:—f—l. y:x;—3. ©2x—|—y+1=0. @y:—%x+2.

 Loi gidi.
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y 6. ONTAP CHUONG i Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

xr— 2
-3
z+1

Cadu 6. Dieu kién xac dinh ctia ham s6 y =

@x;«él. xER @x;é—l. @x>1.

CAu 7. Véi gia tri nao ctia m thi duong thang y = (m — 1)z + 1 va y = (3 — m)x — 5 song song véi

nhau?
@sz. m:2. @m:4. @m:6.
® Loi gidi.
Cdu 8.

D6 thi trong hinh vé sau day 13 ctia ham s6 nao?

y
Ay =2z—1. B)2y = —x +2. \
@y:%x—i—l. @y=—2x+1.

B Tu lu@n

Bdi 1. Cho dudng thing d: y = z + 3.
a) Biéu dién d trén mat phéng toa do;
b) Goi A, B la giao diém ctia d vé6i hai truc Oz, Oy. Tim toa do cia A va B.

¢) Tinh dién tich tam gidc OAB.

® Loi gidi.
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_/ CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bdi 2. Cho duong thang d: y = (a — 2)z +a — 3 v6i a la tham sb.
a) Tim a dé d di qua diém A(1; —3);

b) Tim a dé d song song v6i dudng thing y = —2z + 3.

. , . . ) . 4
Bai 3. Tim m de khoang cach tir goc toa do dén duong thang d: y = (m — 2)x — 1 bang =

159/251‘ B V6 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hong Loan — (@ 0986453782 ﬂ







HE THOC W TRONG TAM
1/ cfAcwoqu"G

Bir 1. HE THUC VE CANH VA PUONG CAO TRONG
TAM GIAC VUONG

A-TOM TAT Li THUYET

Cho tam gidc ABC vuong tai A, duong cao AH. Khi d6 ta c6 cac hé thiic sau:
® AB?=BH - BC A

©® AC?=CH - BC
@ AB-AC =BC-AH

® AH?=HB-HC
11 N 1 B
AH?  AB?2  AC?

® BC? = AB? + AC? (Dinh Iy Pitago).

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

©

& Dang 1. Tinh d6 dai céc doan théng trong tam gidc vudng

Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Néu biét do dai clia hai trong 6 doan thang
AB, AC, BC, HA, HB, HC thi ta luon tinh dudc do dai ctia 4 doan thang con lai.

$> Vidu 1. Tinh z, y trong moi hinh vé sau
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J 1. HE THUC VE CANH VA DPUONG CAO TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

$> Vidu 2. Tinh z, y trong mdi hinh vé sau

$¢> Vidu 3. Tinh z, y trong mdi hinh vé sau

$> Vidu 4. Tinh z, y trong mdi hinh vé sau
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CHUONG 1. HE THUC LUCONG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

$> Vidu 5. Tinh 2, y trong mdi hinh vé sau

B
16
D
12 N
A C
b) Y

> Vidu 6. Tinh z, y trong mdi hinh vé sau
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J 1. HE THUC VE CANH VA DPUONG CAO TRONG TAM GIAC VUONG Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

$> Vidu 7. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH.
a) Cho biét AB =3 cm, BC =5 cm. Tinh d6 dai cac doan thing BH, CH, AH va AC.
b) Cho biét AH = 16 cm, BH = 25 cm. Tinh d6 dai cic doan thang AB, AC, BC va CH.
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CHUONG 1. HE THUC LUCONG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

$> Vidu 8. Cho tam gidc ABC vuong tai A va c6 duong cao AH.
a) Cho biét AB =3 cm, AC =4 cm. Tinh do dai cac doan thang BH, CH, AH va BC.
b) Cho biét AH = 60 cm, CH = 144 cm. Tinh do dai cac doan thang AB, AC, BC va BH.

 Loi gidi.

> Vidu 9. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Cho biét AB: AC =3:4va BC =15
cm. Tinh do dai cac doan thang BH va HC.

® Loi gidi.

id z AB 3
$> Vidu 10. Cho tam giac ABC vuong tai A, dudng cao AH. Cho biét 10~ 1 va BC' = 125 cm.
Tinh do dai cac doan thing BH va HC.

® Loi gidi.
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J 1. HE THUC VE CANH VA DPUONG CAO TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

& Dang 2. Chirthg minh cdc hé thic lién quan dén tam gidc vuéng

Stt dung cac hé thiic vé canh va dudng cao mot cach hop 1y theo 3 budc sau:
a) Chon céc tam giac vuong thich hgp chiia cac doan thang cé trong he thric;
b) Tinh cac doan thing d6 nho hé thic vé canh va dudng cao;

c¢) Lién két céc he thic trén dé rit ra hé thitc can chitng minh.

> Vidu 11. Cho tam gidc ABC vuong tai A, duong cao AH. Goi M, N lan lugt 1a hinh chiéu ctia
H len AB, AC'. Chiing minh:

HB AB\?
® Loi giai

¢ Vidu 12. Cho tam giac DEC nhon, duong cao CH. Goi M, N lan luot 1a hinh chiéu ctia H lén
CD, CFE. Chitng minh:

a) CD-CM =CE -CN; b) ACMN®OACED.

 Loi gidi.
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J CHUONG 1. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

C-BAI TAP VE NHA

Bdi 1. Cho tam giac ABC vuong tai A, dudng cao AH.
a) V6i AB =15 cm, BC' = 25 cm, tinh do dai cac doan thang AC, AH, BH va CH.
b) V6i AH =6 cm, BH = 4,5 cm, tinh do dai cac doan thing AB, AC, BC va CH.

¢) V6i BH =9 cm, CH = 16 cm, tinh do dai cac doan thang AH, AB, AC va BC.

AB .
d) Vé6i BC = 26 cm, 10— 15—2, tinh do dai cac doan thang AB, AC, AH, BH va CH.
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J 1. HE THUC VE CANH VA BUONG CAO TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 2. Cho tam gidc ABC vuong tai A, dudng cao AH. Véi AH =5 cm, CH = 6 cm, hay tinh:

a) Do dai cac doan thang AB, AC, BC va BH;
b) Dién tich tam gidc ABC.

® Loi gidi.

Bai 3. Cho tam gidc ABC vuong tai A, dudng cao AH. V6i AH = 16 cm, BH = 25 cm, hay tinh:
a) Do dai cac doan thang AB, AC, BC va CH;
b) Dién tich tam gidc ABC.

Bai 4. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Cho biét HC = 3HB va AH = 12 cm. Tinh
do dai cac doan thing HB va HC.

® Loi gidi.
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CHUONG 1. HE THUC LUCONG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

yV J/ J J
.. . AB 5
Bai 5. Cho tam giac ABC vuodng tai A, duong cao AH. Biét 10~ 6 va AH = 30 cm. Tinh do dai
cac doan thang BH va CH.

Bai 6. Cho hinh thang ABCD vuong tai A va D. Dudng chéo BD vuong goc véi BC. Biét AD = 12
cm, DC = 25 c¢m, tinh do dai AB, BC va BD.

 Loi gidi.

Bdi 7. Cho hinh chi nhat ABCD c¢6 AB =8 cm va BC = 15 cm.
a) Tinh do dai doan thing BD;
b) Ké AH 1 BD tai H. Tinh do dai doan thang AH;

c¢) Duong thang AH cit BC, DC lan lugt tai I va K. Chting minh AH? = HI - HK.
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_/ 1. HE THUC VE CANH VA DPUONG CAO TRONG TAM GIAC VUONG Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J
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J CHUONG 1. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

) y 7 7 7
Bir2. TI SO LUONG GIAC CUA GOC NHON

A-TOM TAT L THUYET
D Binh nghia

Cho géc nhon o (0° < o < 90°). Dyng tam gidc ABC' vuong tai A sao cho
ABC = a. Tit d6 ta c6 '

) AC AB AC AB
sinoy = —; cosoy = ——; tana = —; cotaw = —.

BC”’ BC”’ AB’ AC

A B«
E®) tinh chét
®@ Néu a + 8 = 90° thi ta c6
sin v = cos [3; cos a = sin f3; tan o = cot [3; cot a = tan 3.

® Cho goc nhon a bat ki, ta co

O<sina<1l;0<cosa <1, tana - cota = 1;
sin o

tano = X ) 1
cos v I +tan" oo = ——;
CoS (v cos* o

cotaw = ——;
sin a 1

. 2, —

sin®a + cos’> a = 1; 1+cot? o = —5—.

sin® v

® Khi goc nhon « tang tir 0° dén 90° thi

sin v va tan o tang. cos v va cot o giam.

E®) Bang ti sé Ivong gide clia mét sé gée déic biét

30° 45° 60°
an | L] Y2V
2 2 2
s | VB[ V21
0S \3_ 5 5
tan 73 1 \/5
cot \/§ 1 ?
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J 2. Ti & LUONG GIAC CUA GOC NHON Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y J/ J J
B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Tinh fi 6 lvong gidc cta géc nhon, tinh canh, tinh géc.

St dung cac cong thiic vé ti s6 lugng giac.

> Vidu 1. Cho tam gidc ABC vuong tai C, c6 BC' = 12cm, AC = 9cm. Tinh céc ti s6 lugng gidc
clia goc B. Tt d6 suy ra cac ti so6 lugng giac ciia goc A.

® Loi gidi.

> Vidu 2. Cho tam giac MNP vuong tai M, c6 MN = 16ecm, M P = 12cm. Tinh cac ti s6 lugng
giac ciia goc N. T d6 suy ra cac ti so lugng giac ciia goc P.

 Loi gidi.

$> Vidu 3. Cho tam giac ABC vuong tai A, ¢6 AC = v/3AB. Tinh céc ti s6 lugng giac ctia goc B
va goc C. T dé suy ra s6 do clia goc B va goc C.

> Vidu 4. Cho tam gidc ABC vuong can tai A, c6 BC = 12cm, AC = 9cm. Tinh ti s6 lugng giac
cua goc B.

® Loi gidi.
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J CHUONG 1. HE THUC LUCONG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

$© Vidu 5. Cho tam giac ABC c6 AB = 5cm, BC = 12cm, AC = 13cm.
a) Ching minh tam gidc ABC vuong.
b) Tinh cac ti s6 lugng giac ciia goc A va goc C.

c) Ké duong cao BH. Tinh AH, BH va CH.

 Loi gidi.

¢ Vidu 6. Cho tam giac ABC vuong tai A, dudng cao AH, AB = 12cm, BC = 20cm.
a) Tinh AC, AH, BH va CH.

b) Tinh ti 86 lugng gidc clia cac goc 1@, 1@, BAH va CAH.

® Loi gidi.

173/251‘ B V5 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hong Loan — (8 0986453782 ﬂ




J 2. Ti & LUONG GIAC CUA GOC NHON Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

id _ z 3
¢ Vidu 7. Cho tam gidac DEF vuong tai D, DE =5 cm, E = «. Biét sina = 7 hay tinh céc canh

con lai clia tam giac DEF (lam tron dén chit s6 thap phan thi hai).

 Loi gidi.

- . )
$> Vidu 8. Cho tam giac ABC vuodng tai C. Biét cos A = ' va BC = 10 cm. Hay tinh do dai cac

canh goc vuong.

&> Vidu 9. Tinh cac ti s6 lugng giac con lai ciia goc a, biét

a) tana = —. b) Cota:%
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CHUONG 1. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Lieu Hoc Tap Lép 9

y J J J
$> Vidu 11. Cho tam gidc ABC vuong tai A, c6 B = 30°, AC' = 3 cm. Tinh do dai cac canh BC

va AB.

¢ Vidu 12. Cho tam gisgc ABC vuong tai A, c6 B = 30°, AC' = /3 cm. Tinh do dai cac canh BC
va AB.

 Loi gidi.

& Dang 2. S&p xép day fi s6 lvong gidc theo thit tu

Thirc hién theo hai buée sau
® Dua cac ti s6 lugng giac vé cting mot loai diya vao tinh chét ciia hai géc phu nhau.
@ Vi hai géc nhon «, 3 bat ki, ta c6
— sina<sinf&sa<p
— cosa<cosfesa>p

— tana <tanf & a <
— cota<cotf & a>p

¢ Vidu 13. Khong diing méy tinh va bang s6, hay so sanh

a) sin20° va sin 70°. b) cos 52° va cos 73°.
c) tan57° va tan 62°. d) cot 34° va cot 56°.
® Loi gidi.

¢ Vidu 14. Khong diing méy tinh va bang s6, hay so sanh
a) sin60° va sin 72°. b) cos 72° va cos 53°.

¢) tan79° va tan61°. d) cot 74° va cot 46°.
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J 2. Ti & LUONG GIAC CUA GOC NHON Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

® Loi gidi.

> Vidu 15. Sap xép cac ti s6 lugng giac sau theo thit tu tit bé dén l6n:
a) sin25°, cos42°,sin47°, cos 25°, sin 38°.

b) tan42° cot 61°, tan 28°, cot 79°1’, tan 35°.

 Loi gidi.

$> Vidu 16. Sip xép céc ti s6 luong giac sau theo thit ti tir 16n dén bé:
a) sin35°, cos 52°,sin 57°, cos 25°, sin 48°.

b) tan48° cot 21°, tan 68°, cot 72°8', tan 75°.

C-BAI TAP VE NHA

Bai 1. Cho tam giac ABC vuong tai A, AB = 8 cm, AC = 15 cm. Tinh cac ti s6 lugng gidc clia goc
C'. Tu d6 suy ra cac ti s6 lugng giac ciia goéc B.
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_/ CHUONG 1. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

Bai 2. Cho tam gidc ABC vuong tai A, dudng cao AH. Tim céac ti s6 luong giac ctia goc B khi:

a) BC =5 cm, AC =3 cm. b) BH =3 cm, CH =4 cm.
c) AC =3 cm, AB =4 cm.

® Loi gidi.
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J 3. MOT SO HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

j A yV J/ J J
Bir3. MOT SO HE THUC VE CANH VA GOC TRONG
TAM GIAC

A-TOM TAT L THUYET

Cho tam gidc ABC vuong tai A, c6 BC =a, AC =b, AB = c. Khi d6
@b=a-sinB=a-cosC.
@b=c-tanB=c-cotC.
@ c=a-sinC=a-cosB.
@ c=b-tanC =b-cot B.

A Gidi tam gidc la tinh do dai cac canh va so do cac goc ciia tam gidc dua trén cic di kién cho
trude cia bai todn.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Gidi tam gidc vuéng

Dé giadi tam giac vuong, ta dung heé thic gitta canh va cac goc ciia mot tam gidc vuong va si
dung bang luong giac hodc méy tinh cam tay dé tinh céc yéu t6 con lai.

A Cic dang vé gidi tam gidc vuong bao gom:
@ Gidi tam gidc vuong khi biét do dai mot canh va s6 do mot géc nhon.

@ Gidi tam gidc vuong khi biét do dai hai canh.

> Vidu 1. Cho tam giac ABC v6i cac canh goc vuong AB = 5, AC = 8. Hay giai tam gidc vuong
ABC.
@ Loi gidi.
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CHUONG 1. HE THUC LUCONG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

yV J/ J J
$> Vidu 3. Cho tam gidc ABC vuong tai A, giai tam gidc ABC' biét:

—~

a) B =35° va BC' =40 cm; b) AB =70 cm va AC = 60 cm.

¢ Vidu 4. Cho tam gidac ABC vuong tai A, gidi tam gidc ABC biét

a) AB =6 cm va B = 60°; b) AB =6 cm va BC =7 cm.

® Loi gidi.

> Vidu 5. Cho tam gidc ABC vuong tai A c6 AB = 12 cm, C = 40°. Hay tinh do dai
a) AC. b) BC. c) Phan giac BD.

&> Vidu 6. Cho AABC vuong tai A dudng cao AH, biét BH = 4cm, CH = 1 cm. Hay giai AABC.
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J 3. MOT SO HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

® Loi gidi.

%& Dang 2. Tinh canh va géc cla tam gidc

Ké them duong cao dé xuat hien tam gidc vuong; 4p dung céc heé thitc lugng trong tam giac
vuong.

¢ Vidu 7. Cho tam gidc ABC, trong d6 BC' = 11 cm, ABC = 38°, ACB = 30°. Goi diém N la
chan ciia duong vuong géc ké tit A dén canh BC. Hay tinh do dai doan thing AN.

® Loi gidi.

¢ Vidu 8. Mot cai thang khi dya vao tudng thi géc « gitta thang va mit dat trong khoang tir 60°
dén 65° thi an toan. Héi mot cai thang AB dai 3 m dung vao tuong thi chan thang A cich chan
tuong C' trong khodng nao thi an toan? (lam tron dén hai chit s6 thap phan).
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_/ CHUONG 1. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bir4. ON TAP CHUONG 1

Bai 1. Cho tam gidc ABC vuong tai A, AH la duong cao. Biét AB = 6 cm, AC = 8 cm. Tinh do
dai doan thing AH.

Bai 2. Cho tam gidc ABC vuong tai A, AH 1a duong cao. Biét AB =9 cm, HB = 5,4 cm. Tinh do
dai doan thing AC.
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y 4. ONTAP CHUONG 1 Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

.. . AB
Bai 3. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Biét BC = % va AC = 20 cm. Tinh chu vi tam gidc ABC.
@ LJi gidi.

Bai 4. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 ABC = 60°. V6 trung tuyén AD. Biét
BC = 2¢/3 cm. Tinh d6 dai duong cao AH ctia tam giac ABC.

Bai 5. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH, phan gidc AD clia goc BAC.
AB® HB

AC?  HC'

b) Biét BD = 45 cm, CD = 60 cm. Tinh do dai HB, HC'.

182/251‘ B V5 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hong Loan — (8 0986453782 ﬂ

a) Ching minh




_/ CHUONG 1. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Ligu Hoc Tap Lép 9

y / J J

® Loi gidi.

Bai 6. Cho tam giac DEF vuong tai D, phan gidc DM, dudng cao DK . Biét DE = 30 cm, DF = 40
cm. Tinh do dai DM.

 Loi gidi.
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y 4. ONTAP CHUONG 1 Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 7. Cho tam giac ABC vuong tai A. Cac duong trung tuyén AD va BE vuong goéc v6i nhau tai
G. Biét AB =6 cm. Tinh BC.

Bai 8. Cho tam gidc ABC vuong tai A, AH la dudng cao. Biét AH = 24 cm, BC = 50 cm,
AB < AC. Tinh chu vi tam gidc ABC.
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CHUONG 1. HE THUC LUCONG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 9. Cho tit giac ABC'D. Tit diem O bat ki trong tit giac ké OH, OK, OI, OL lan lugt vuong goc
v6i cac canh AB, BC', CD, DA. Chiing minh

HB?>+ KC?+ID?>+ LA? = AH? + BK?2+ CI?+ DIL>.

® Loi gidi.

B&i 10. Cho hinh thang ABCD c6 A = D = 90° va hai dutng chéo vuong géc tai O.
a) Ching minh rang AD? = AB - DC.
b) Cho AB =9; C'D = 16. Tinh dién tich hinh thang ABCD.
c¢) Tinh d6 dai cac doan thang OA, OB, OC, OD.
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y 4. ONTAP CHUONG 1 Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bai 11. Cho biét chu vi clia mot tam giac bang 120 cm. Do dai cac canh ti lé vé6i 8, 15, 17.
a) Chiing minh ring tam gidc d6 13 mot tam giac vuong.

b) Tinh khoang céch tit giao diém ctia ba dudng phan gidc dén médi canh.

Bai 12. Cho goc nhon z théa méan sinz = 0,8. Tinh cosz, tan z, cot .

® Loi gidi.
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b . 1 2 A *z 2 z
Bai 13. Cho géc nhon z théa méan sinx = 3" Tinh cac ti so lugng gidc ctia goc (90° — z).
® Loi gidi.

Bai 14. Tinh
sin 25°

a) :
cos 65°

b) tan 58° — cot 32°.
® Loi gidi.

Bai 15. Cho tam gidc ABC vuong tai A co B = 60° vi BC = 8§ cm. Hay tinh do dai ctia cac canh
gbc vuong.

Badi 16. Cho tam giac ABC, vé dudng cao AH, (H € BC). Cho biét ABC = 45°, BH = 20 cm,
HC =21 cm. Tinh AC.
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Bai 17. Cho hinh thang vuong ABCD (A = D = 90°), biét AD =12 cm, DC = 14 cm, AB = 9 cm.
Tinh ti s6 luong giac ctia goc C.

® Loi gidi.

Bai 18. Hai tru dién ciing chiéu cao duge dung thing ding hai bén 1& déi dien mot dai 16 rong 80
m. Tt mot diém M trén mit dudng giita hai tru ngusi ta nhin thay hai tru dién véi goc nang lan
lugt 1a 60° va 30°. Tinh chiéu cao ctia tru dién va khoang cach tit diém M dén gbc mdi tru dien.

® Loi gidi.

B&i 19. Cho AABC can tai A ¢6 AB = 5 vis BAC = 30°.
a) Tinh do dai duong cao ké tu B.

b) Tinh do dai BC.
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B&ii 20. Cho AABC vuong tai A c6 BM 1a dudng trung tuyén. Biét BOA = 30° va CM = 4.5.
Tinh do dai BM.

® Loi gidi.

B&i 21. Cho hinh binh hanh ABCD c6 A = 45°, AB = BD = 18 cm.
a) Tinh d6 dai canh AD.
b) Tinh dién tich hinh binh hanh ABCD.

® Loi gidi.

Bdii 22. Cho tam gidc ABC ¢6 AB = 18; BC = 24 va BAC = 60°. Tinh do dai canh AC.

 Loi gidi.
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Bai 23. Cho AABC déu c6 canh 60. Trén canh BC' lay diém D sao cho BD = 20. Dudng trung truc
ciia AD cit AB tai E. Tinh do dai DE.

Bdi 24. Cho ABC la tam giac déu canh 6. Trén canh BC lay diém D sao cho BD = 2.
a) Tinh do dai doan thang AD.

b) Ké CK vuong goc véi AD, (K € AD). Tinh do dai doan thang CK.
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Bai 25. Cho AABC c¢6 AB = ¢, AC = b, duong phan giac AD, duong trung tuyén AM. Duong
. . . BN
thang doi xting véi AM qua AD cat BC tai N. Tinh N’

 Loi gidi.
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Bai 26. Cho/t_ﬂn gidc ABC nhon tryc tam H, trén doan BH lay diém M va trén doan CH lay diém
N sao cho AMC = ANB = 90°. Chiing minh ring AM = AN.

® Loi gidi.

Bai 27. Cho tam gidac ABC vuong tai A, duong cao AH. Goi D, E lan lugt 1 hinh chiéu ctia H lén
AB, AC. Chting minh ring v BC? = VBD? + v/CE2.

 Loi gidi.

Bdi 28. Cho tam gidac ABC vuong tai A, dudng cao AH. Trén tia ddi clia tia AH lay diém D sao
cho HD = AC'. V& hinh chit nhat CHDE. Chiing minh rang BE vuong goc v6i CD.

 Loi gidi.
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B&i 29. Cho tam gidc ABC ¢6 AB =+/5, AC =3 va B +2C = 90°. Tinh do dai doan BC.
D Loi gidi.

Bai 30.

Flycam 1a tit viét tat clia Fly Camera - Thiét bi dung cho quay g\
phim chup anh trén khong. Day 1a mot loai thiét bi bay khong 1
ngudi lai c6 1ap camera hay may anh dé quay phim hosic chup

anh ti trén cao. Mot chiée Flycam dang & vi tri A cach chiée

cau BC (theo phuong théng ding) mot khoang AH = 120 m.

Biét goc tao bdi AB, AC véi cac phufdng vuong goc v6i mit cau

tai B, C theo thi tu la ABz = 30°, AC’y = 45° (hinh ben)

Tinh chiéu dai BC' clia cay cau. (Lam tron két qua dén chit s6

thap phan thi hai). 0° 457

 Loi gidi.
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Bai 31. Mot chiée thang dai 3 m. Can dit chan thang cach chan tuong mot khoang cach bang bao

nhiéu dé né tao v6i mat dat mot goc 65° dé thang khong bi do khi sit dung? (Két qua lam tron dén

chit s6 thap phan thit hai).

Bdi 32. Tinh chiéu cao ctia cay AC trong hinh vé, biét ring ngudi do ditng cach cay AE = 2,5 m
va khodng cach tit mat ngudi do dén miat dat 1a DE = 1,5 m. (lam tron két qua dén chit s6 thap
phan thi nhat).

Bai 33. Mot nguoi dang di thuyen gitta bién cach ngon hai dang 150 m va nhin thay ngon hai ding
v6i goc nang 15°. Hoi chiéu cao clia ngon hai ddng 1a bao nhieu? (két qua lam tron dén hang don

vi)
® Loi gidi.
Bai 34.
Mot cay tre AD bi gi6 thoi giy gap tai mot diem C trén than cay cach goc 3 D
mét (nhu hinh v&). Tinh chidu dai clia cay tre biét ngon tre cham dat tai diém
B va tao v6i mat dat mot goc C BA = 36° (két qua lam tron dén 1 chit s6 thap
phan) 4
C
3m
o _
B A

194/251“ B V5 Hoang Nghia - Nguyén Thi Héng Loan — 0986453782




_/ CHUONG 1. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Ligu Hoc Tap Lép 9
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® Loi gidi.

Bai 35. Cho tam giac ABC ¢6 AB = 3,6 cm, AC' = 4,8 cm, BC = 6 cm. Tinh cac géc B, C (viét
két qua dang do, phut, giay) va dudng cao AH ciia tam giac ABC.

 Loi gidi.
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Bir 1. SUXAC PINH CUA PUONG TRON. TINH CHAT
POI XUNG CUA PUONG TRON

A-TOM TAT Li THUYET
B Kndiniem
Duong tron tam O ban kinh R (R > 0) 13 hinh gom cac diém cach diém O mot khoadng bing R.
E® Vit tvong déi clia giira diém va dudng trén

® Diém M nim trong dudng tron (O;R) khi OM < R.

® Diém M nim trén dudng tron (O;R) khi OM = R.

® Diém M nim ngoai dudng tron (O;R) khi OM > R.

B Cac xdc dinh duong tron
Mot duong tron xac dinh khi:
@ Biét tam va ban kinh duong tron.
@ Biét mot doan thing 1a duong kinh ctia dudng tron.
®@ Qua ba diém khong théng hang, ta vé duge mot va chi mot dudng tron.

®@ Duong tron ngoai tiép tam giac 1a duong tron di qua ba dinh ctia tam giac. Khi d6 tam giac
dugc goi 1a tam giac mot tiép duong tron.

®@ Tam duong tron ngoai tiép tam giac la giao diém ctia ba dudng trung tric trong tam giéc.
®@ Tam ctia dudng tron ngoai tiép tam gidc vuong la trung diém ctia canh huyen.

® Néu tam giac c6 mot canh 14 duong kinh ctia duong tron ngoai tiép thi tam giac do6 1a tam giac
vuong.

¥ 1am déi xing
Duong tron la hinh c6 tam déi xiing. Tam ciia dudng tron 1a tam ddi xing ctia hinh tron do.

B Truc déixing

Duong tron 1a hinh ¢6 truc ddi xitng. Bat ki duong kinh nao ciing 1a truc déi xting clia duong tron.
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B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Xdc dinh tam véa bdén kinh clia dudng trén di qua nhiéu diém

Dua trén dinh nghia duong tron. Ta sé tim mot diém cach déu cac diém con lai thi diém dé chinh
la tam duong tron.

$> Vidu 1. Cho hinh vuong ABCD c6 canh bing 4 cm. Chting minh ring bén diém A, B, C, D
cung thudoc mot duong tron. Tinh ban kinh cua duong tron doé.

> Vidu 2. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB = 12 ecm, BC = 5 cm. Tim tam va ban kinh ctia
dudng tron di qua 4 diém A, B, C, D.

 Loi gidi.

$> Vidu 3. Cho tam gidc déu ABC ¢6 canh biang 6 cm. Xac dinh tam va ban kinh ctia duong tron
ngoai tiép AABC.

® Loi gidi.

> Vidu 4. Cho AABC vuong tai A, AB = 6 cm, AC = 8 cm. Tim tam va ban kinh ctia duong
tron ngoai tiép tam giac ABC.

B Dang 2. Xdc dinh vi tri twong déi cGia diém va dudng tron

Dua trén 1y thuyét vé vi trf tuong déi ctia diém va dudng tron.

$> Vidu 5. Trén mit phang toa do Owxy, hiy xac dinh vi trf tuong ddi ctia diem M (1;1), N(2;0),
P(2;3) dbi véi (0;2).

® Loi gidi.
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$> Vidu 6. Cho hinh vuong ABCD, O la giao diém ctia hai dudng chéo, OA = 2/2 cm. Vé dudng

tron (A;4cm). Xac dinh vi trf tuong dbi ciia cac diém A, B, C, D vé6i duong tron (O;4 cm)

® Loi gidi.

& Dang 3. Dung dudng tron thda mén mét yéu céu cho trudc

Dura trén phan Iy thuyét vé cach xac dinh mot dudng tron.

$> Vidu 7. Cho géc Ay nhon va hai diém B, C thuoc tia Ay. Dyng dudng tron tam O di qua hai
diém B, C sao cho O nim trén tia Ax.

$> Vidu 8. Mot tam bia hinh tron khong con dau vét ciia tam. Hay xdc dinh lai tam v ban kinh
cua hinh tron doé.

C-BAI TAP VE NHA

Bai 1. Cho ntta duong tron (O) c6 duong kinh AB. M 1a diém nim bén ngoai duong tron sao cho
MA, MB cat nita duong tron lan lugt tai N, P.

a) Ching minh BN 1 MA, AP 1 MB;
b) Goi K la giao diém ctia BN va AP. Ching minh MK 1 AB.
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Bdi 2. Cho AMNP can tai N, noi tiép duong tron (O). Dudng cao N H cat duong tron tai K.
a) Ching minh NK la duong kinh cta (O);
b) Tinh s6 do NPK;
¢) Biét MP =24 cm, NP =20 cm. Tinh NH va ban kinh ctia duong tron (O).

® Loi gidi.

Bai 3. Cho AABC can tai A, c6 BC = 36 cm, duong cao AH = 12 cm. Tinh ban kinh ctia duong
tron ngoai tiép AABC.

® Loi gidi.
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BAar2. PUONG KINH VA DAY CUA PUONG TRON

A-TOM TAT Li THUYET

B so sénh d6 dai clia dudng kinh va day

Trong cac day ciia dudng tron, day lén nhat 14 duong kinh.

B Quan hé vudng géc giira dudng kinh va day
®@ Trong mot dudng tron, duong kinh vuong géc véi mot day thi di qua trung diém ctia day ay.
®@ Trong mot duong tron, duong kinh di qua trung diém ctia mot day khong di qua tam thi vuong

goc vo6i day ay.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. So sdnh céc doan théng

St dung kién thic lien hé gitta duong kinh va day.
Trong cac day ciia dudng tron, day 1én nhat 14 duong kinh.

$> Vidu 1. Cho tam giac nhon ABC, cic duong cao BD va C'E cat nhau tai H. Chiing minh
a) Bon diém B, E, D, C cing thudoc mot dudng tron;

b) DE < BC, c) DE < AH.

® Loi gidi.

> Vidu 2. Cho tit gise ABCD c6 A= C = 90°.
a) Chiing minh bén diém A, B, C, D ciing thudc mot dudsng tron;
b) So sanh do dai AC va BD;
c) Néu AC = BD thi tit giac ABCD la hinh gi?

® Loi gidi.
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& Dang 2. Chirng minh hai doan théng béng nhau

Ap dung quan he vuong goc giita duong kinh va day cung, dudng trung binh ciia tam giac, dudng
trung binh ctia hinh thang,...

$> Vidu 3. Cho duong tron tam O, dudng kinh AB. Day C'D ciat duong kinh AB tai I. Goi H, K
theo thit tu 1a chan cac dudng vuong goc ké tit A va B dén C'D. Duong thing di qua O vuong géc
v6i CD tai M cat AK tai N. Chitng minh

a) AN = NK b) MH = M K; c) CH = DK.

 Loi gidi.

> Vidu 4. Cho duong tron (O) duong kinh AK, day M N khong cat duong kinh AK. Goi I, P lan
luot 1a chan duong vuong goéc ha tit A va K dén M N. Chitng minh M1 = NP.
® Loi gidi.
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$> Vidu 5. Cho nita duong tron tam O, duong kinh M N, day CD. Céac duong vuong goc véi CD

tai C' va D tuong tng cat MN & H va K. Chitng minh MH = NK.

$> Vidu 6. Cho nita dusng tron tam O, duong kinh M N. Tren M N lay diém H, K sao cho M H =
NK. Qua H, K ké cac dudng thang song song véi nhau, chiing cat nita dudng tron lan lugt tai C' va
D. Ching minh HC' va KD vuong goc véi CD.

C-BAI TAP VE NHA

Bdi 1. Cho duong tron tam O, c6 ban kinh OA = 4 cm. Day BC vudng goc véi OA tai trung diém
cua OA. Tinh do dai BC.

Bai 2. Cho dudng tron (O;R) va diém I nam bén trong dudng tron.
a) Hay néu cach dung day C'D nhan I lam trung diém;
b) Tinh do dai day C'D khi R =5 c¢cm, OI = 3 cm.

202/251“ B V5 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hong Loan — (8 0986453782 ﬂ




CHUGNG 2. DUONG TRON Tai Liéu Hoc Tap Lép 9
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Bai 3. Cho duong tron tam O c6 ban kinh OA = 11lcm. Lay M thuoc OA sao cho OM = 7cm. Qua
M vé day CD = 18cm. Ké OH 1L CD (H € CD). Tinh

a) OH, HM; b) MC, MD.

 Loi gidi.

Bdi 4. Cho duong tron (O) dudsng kinh AB = 2R. Vé cung tron tam B, ban kinh R, cung nay cit
duong tron (0O) 6 C va D.

a) T giac OCBD la hinh gi? Vi sao?
b) Tinh s6 do cac goc C/’D\B, C/’l%, O/Eél;

c¢) Chitng minh AACD la tam giac deu.

 Loi gidi.

Bdi 5. Cho duong tron (O), day cung MN. Ké OI L MN (I € MN), lay hai diem H, K dbi xtng
v6i nhau qua I. Ching minh t& giac M H N K 1a hinh binh hanh.

® Loi gidi.
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Bir3. LIEN HE GIUA DAY VA KHOANG CACH TU TAM

DEN DAY

A-TOM TAT Li THUYET

Trong mot duong tron:

® Hai day bing nhau thi cach déu tam.

®@ Hai day cach déu tam thi bing nhau.
Trong hai day ctia mot duong tron:

® Day ndo 16n hon thi day d6 gan tam hon.

®@ Day ndo gan tam hon thi day do6 16n hon.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Tinh dé dai doan théng, chitng minh hai doan théng bdng nhau

Ap dung lien he giita day va khoang cach tir tam dén day.

$> Vidu 1. Cho duong tron (O, 10 cm), day AB = 16 cm.
a) Tinh khodng cach tit O dén day AB:;

b) Goi I la diém thuoc day AB sao cho AI = 2 cm. Ké day C'D di qua I v vuong géc véi AB.
Ching minh CD = AB.

® Loi gidi.

$> Vidu 2. Cho duong tron (O, 10 cm), day AB = 16 cm. Vé day C'D song song véi AB. Goi H,
K lan luot 1 trung diém ctia AB, CD.

a) Chiing minh ba diém O, H, K thing hang;

b) Biét O nam gitta H, K va khoang cach giita hai day AB, C'D bang 14 cm. Tinh do dai day
CD.
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 Loi gidi.

$> Vidu 3. Cho duong tron (O) c6 cac day AB va C'D bing nhau, céac tia AB va C'D céat nhau tai
diém M nim bén ngoai dusng tron. Goi H, K lan lugt 1a trung diém ctia AB, CD. Chiing minh

a) MH = MK, b) MA= MC.

® Loi gidi.

$> Vidu 4. Cho duong tron (O), cac day AB va C'D biang nhau va cit nhau tai diém M nam bén
trong duong tron. Chiing minh:

a) MO la tia phan gidc ctia mot trong hai goc tao bdi hai day cung AB va CD;
b) MA= MC va MB = MD.
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& Dang 2. So sdnh dé déi céc doan thdng

Trong mot dudng tron, day nao gan tam hon thi day dé 16n hon va nguge lai, day nao 16n hon
thi day d6 gan tam hon.

$> Vidu 5. Cho duong tron (O) va diém M niam bén trong dudng tron. Vé day AB vuong goc véi
OM tai M. Vé day HK bat ki qua M va khong vuong goc véi OM. Hay so sanh do dai day AB va
HK.

 Loi gidi.

> Vidu 6. Cho hai duong tron (O;r) va (O; R) v6i R > r. Hai day AB, C'D thudoc dudng tron
(O;7) sao cho AB > C'D. Dudng thing AB cat (O; R) tai M va N, duong thang CD cit (O; R) tai
Hva K. KéOI L AB(I € AB), OJ L CD(J € CD). So sanh cac do dai:

a) OI va OJ; b) MN va HK.

® Loi gidi.
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$> Vidu 7. Cho AB va CD la hai day ciia dusng tron (O; R) sao cho AB va C'D cit nhau tai diém

I ndm trong dudng tron. Goi H, K lan lugt la trung diém ctia AB, CD. Biét AB > CD, ching

minh IH > IK.

> Vidu8. Cho AMNP ¢6 M > N > P noi tiép duong tron (0). Goi OH, OI, OK theo tht ty
14 khodng cach tit O dén M N, NP, M P. So sinh cac do dai OH, OI va OK.

 Loi gidi.

C-BAI TAP VE NHA

Bdi 1. Cho duong tron (O;25 cm). Hai day AB, C'D song song v6i nhau va ¢6 do dai theo thit tu
bang 40 cm, 48 cm. Tinh khodng cach gitta hai day ay.

® Loi gidi.
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Bdi 2. Cho dudng tron (O; R) va hai diém A, B bat ki ndm trén (O; R). Trén cung nho AB lay céc
diém M, N sao cho AM = BN va AM, BN céit nhau tai diém C nam trong duong tron. Ching
minh:

a) OC' la phan giac ctia AOB ;

b) OC L AB.

 Loi gidi.

Bdi 3. Cho duong tron (O;10 cm), diém M cach O 1a 8 cm.
a) Tinh do dai day ngan nhat di qua M;
b) Tinh do dai day dai nhat di qua M.

® Loi gidi.
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Bdi 4. Cho duong tron (O), cac day AB = 24 cm, AC' = 20 ¢cm (E{E’ < 90° va diém O nim trong
BAC). Goi M 1la trung diém ctia AC. Khoang cach tit M dén AB bing 8 cm.

a) Chiing minh AABC can tai C;

b) Tinh ban kinh ctia duong tron.

® Loi gidi.
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Bir4. VI TRI TUGNG POI CUA PUONG THANG VA
DUONG TRON

A-TOM TAT L THUYET

D Vi tri twrong déi clia dudng théng va dudng tron

Cho dudng tron (O; R) va mot duong thang bat ki. Goi d 1a khoang cach tit tam O clia duong tron
dén dudng thang dé. Ta c6 bang vi tri tuong déi ciia duong thing v6i dudng tron:

Vi tri tuong déi\ cua (%u(jng thang va S6 diém chung He thf}’c gitta d
. duong tron ] va R
Duong thang va duong tron cat nhau 2 d< R
Duong thang va dudng tron tiép xtc nhau 1 d=R
Duong thang va duong tron khong giao nhau 0 d>R

E®» binhiy

Néu mot dudng théng 1a tiép tuyén ctia mot duong dudng tron thi né vuong goc véi ban kinh di qua
tiép diém.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Cho biét ¢, R, xac dinh vi tri twong déi

cla dudng thang va dudng tron hodc nguoc lai

So sanh d va R diya vao bang vi tri tuong déi ciia duong thing va duong tron da néu trong phan
Tém tat Iy thuyét.

$> Vidu 1. Dién vao cac chd trong (.. .) trong bang sau (R la ban kinh ctia duong tron, d 1a khoang
cach tit tam dén dudng thang):

R d Vi tri tuong doéi ciia duong thang va dudng
tron
o cm 3 cm
6 cm o Tiép xtc nhau
4 cm 8 cm
® Loi giai

$> Vidu 2. Trén mit phing toa do Ozy cho diém A(3;4). Hay xac dinh vi trf tuong déi ciia dudng
tron (A;3) va cac truc toa do.

® Loi gidi.
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y / J J

$> Vidu 3. Trén mat phang toa do Ozy cho diém B(2;4). Hay xac dinh vi trf tuong déi ctia dusng
tron (B;3) va céac truc toa do.

$> Vidu 4. Cho diém A cach dusng thing A 1a 3 cm. Vé dudng tron tam A, ban kinh 3 cm. Ching
minh dudng thing A tiép xtc véi dudng tron (A).
® Loi gidi.

$> Vidu 5. Cho diém B cach duong thang a 1a 5 cm. Vé dudng tron tam B, ban kinh 7 cm. Chiing
minh dudng thing a cit dudng tron (B) tai hai diém phan biét.

® Loi gidi.

2 Dang 2. Bdi todn lién quan dén tinh dé dai

N6i tam va tiép diém dé van dung dinh 1y vé tinh chat clia tiép tuyén va dinh 1y Py-ta-go.

> Vidu 6. Cho dudng tron (O; R) va diém M nam ngoai (O) sao cho MO = 2R. Ké tiép tuyén
MA véi (O) (A la tiép diém). Tinh do dai doan thing M A theo R.

® Loi gidi.
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y / J J

$> Vidu 7. Cho dudng tron (O) ban kinh 6 cm va diem A cach O 1a 10 cm. Ké tiép tuyén AB véi
(O) (B la tiép diém). Tinh do dai doan thang AB.

® Loi gidi.

$> Vidu 8. Cho dudng tron tam O, dudng kinh AB = 2R. Tit A ké tiép tuyén zy. Trén zy lay diém
C sao cho AC = R. Tinh do dai doan théng BC theo R.

® Loi gidi.

> Vidu 9. Cho duong tron tam O ban kinh 3 cm va diém M ndm trén dudsng tron do. Tit M vé
tiép tuyén zy. Tren xy lay diém P sao cho M P = 4 cm. Tinh do dai doan thing PO.

® Loi gidi.

C-BAI TAP VAN DUNG

Bai 1. Trén mat phang toa do Owxy cho diém A(a;b). Xac dinh diéu kien ctia a,b dé duong tron
(A;5) théa man:

a) Cat truc Oy; b) C&t truc Ox; c¢) Tiép xtc véi Ox.
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B&i 2. Cho hinh thang vuong ABCD (A = D= 90°). Biét AB =4 ¢cm, BC =13 cm va CD =9
cm. Vé duong tron tam O, duong kinh BC. Chiing minh AD tiép xtc véi (O).

® Loi gidi.

Bdi 3. Cho duong tron (O;15 cm) c6 day AB = 24 cm. Goi H 1a trung diém ctia AB, tia OH cét
(O) tai C, tiép tuyén ctia (O) tai C cat OA, OB lan luot tai E, F. Tinh do dai OH va EF.

 Loi gidi.

Badi 4. Cho diém O céach dudng thing zy 1a 5 cm.
a) Chitng minh (O;13 cm) cat dudng thang xy tai hai diém phan biét;
b) Goi hai giao diém ctia (O) v6i xy 1a B,C. Tinh do dai doan thang BC.

® Loi gidi.
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Bdi 5. Cho duong tron tam O ban kinh 6 cm. Diém A nim ngoai duong tron va OA = 10 cm. Ké
tiép tuyén AB v6i (O) trong d6 B la tiép diém. Tinh chu vi tam gidc ABO.

® Loi gidi.
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Bir5. DAU HIEU NHAN BIET TIEP TUYEN CUA
PUONG TRON

A-TOM TAT L THUYET
B Déunicu1

Néu mot duong thang di qua mot diém thudc duong tron va vuong géc véi ban kinh di qua diém dé
thi duong thang ay 1a mot tiép tuyén ctia duong tron.

E® Dpéuhieu2

Néu khodng cach tir tam ctia mot dudng tron dén dudng thang bang ban kinh ctia duong tron thi
dudng thing dé la tiép tuyén ctia dudng tron.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Chitng minh mét dudng thdng 1a tiép tuyén clia mét dudng tron

Dé chiing minh duong thiang a 1a tiép tuyén clia dudng tron (O; R) tai tiép diém C, ta c6 thé
lam theo mot trong hai cach sau

@ C4ch 1. Ching minh C nam trén (O) va OC vuong goc véi a tai C.

® Céch 2. Ké OH vuong goc véi a tai H va chiing minh OH = OC = R.

$> Vidu 1. Cho tam giac ABC' c6 ba goc nhon, ké duong cao AH, vé duong tron (A; AH). Chitng
minh BC' 1a tiép tuyén clia duong tron (A).

D Loi gidi.

$> Vidu 2. Cho tam gidc ABC vuong tai A, vé duong tron (B; BA). Chiing minh AC' 13 tiép tuyén
cia dudng tron (B).

 Loi gidi.

> Vidu 3. Cho tam gidc ABC c6 BC =5 cm, CA =4 cm, AB = 3 cm. Vé duong tron (C; CA).
Chitng minh BA i tiép tuyén ctia duong tron (C).
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® Loi gidi.

¢ Vidu 4. Cho hinh chit nhat ABCD, vé duong tron tam O, duong kinh AB. Chitng minh DA,
BC 1a céc tiép tuyén ctia duong tron (O).

® Loi gidi.

$> Vidu 5. Cho tam giac ABC, cac duong phan giac trong E, C cit nhau tai I. Goi H la hinh
chiéu ctia I tréen BC, vé dudng tron tam I, ban kinh IH. Chiing minh AB, AC tiép xic véi (I).

$> Vidu 6. Cho tam gidc ABC vong tai B, tia phan gidc goc A cat BC tai D. Vé duong tron tam
D, ban kinh DB. Chiing minh AC' tiép xic véi dudng tron (D).
® Loi gidi.

¢ Vidu 7. Cho tam gidc ABC can tai A c6 cac duong cao AH va BK cat nhau tai /. Chiing minh
a) Duong tron tam O duong kinh AI di qua K

b) HK la tiép tuyén ctia duong tron (O).

® Loi gidi.
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$> Vidu 8. Cho tam giac ABC vuong tai A, ké duong cao AD. Goi M la trung diém ctia AB.
Chtng minh

a) Duong tron tam O duong kinh AC' di qua D;

b) MD la tiép tuyén ctia duong tron (O).

® Loi gidi.

& Dang 2. Bai todn lién quan dén tinh do dai

N&6i tam véi tiép diem dé van dung dinh Ii vé tinh chét cta tiép tuyén va sit dung cac cong thiic
ve hé thic lugng trong tam giac vuong dé tinh do dai doan thang.

> Vidu 9. Cho duong tron (O; R) duong kinh AB. Vé day AC' sao cho CAB = 30°. Trén tia déi
clia tia BA lay diém M sao cho BM = R. Chiing minh

a) MC la tiép tuyén cua (O); b) MC = RV/3.

 Loi gidi.
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$> Vidu 10. Cho duong tron (O, R) c6 day AB khong la dudng kinh. Qua O ké dudng thang vuong
géc voi AB, cit tiép tuyén tai A ctia (O) & diém C.

a) Ching minh C'B la tiép tuyén ctia (O);

b) Cho ban kinh ctia (O) bing 15 cm va day AB = 24 cm. Tinh do dai doan thang OC.

> Vidu 11. Cho duong tron tam O c6 ban kinh OA = R, day BC vuong goc véi OA tai trung
diém M ctia OA.

a) T giac OCAB la hinh gi? Vi sao?

b) Ké tiép tuyén véi duong tron tai B, cit duong thang OA tai E. Tinh do dai BE theo R.

® Loi gidi.
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> Vidu 12. Cho duong tron tam O c6 ban kinh OA = R, vé day AB sao cho AB = R. Goi K 1a
diém déi xitng v6i O qua A.

a) Chiing minh K B 1a tiép tuyén cta (O);
b) Tinh do dai doan thang KB theo R.

® Loi gidi.

C-BAI TAP VE NHA

Bdi 1. Cho hinh vuéng ABCD. Vé duong tron tam A, ban kinh AB. Chitng minh
a) C'B la tiép tuyén ctia dudng tron (A); b) CD la tiép tuyén ctia duong tron (A).

Bdi 2. Cho tam gidc ABC can tai A. Goi M la trung diém ctia BC' va H la hinh chiéu vuong géc
ctia M trén AB. Vé dudng tron (M; M H). Ching minh AC tiép xtc véi (M).
® Loi gidi.
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Bdi 3. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Vé duong tron (B; BA) va duong tron (C;CA), ching cat

nhau tai diem D (D khac A). Chitng minh C'D 1a tiép tuyén ciia dudng tron (B).

Bdi 4. Cho duong tron (O) va diém A nim ngoai (O). K& tiép tuyén AB véi (O) (B la tiép diém).
Qua B ké dudng thang vuong goc véi OA, ciat (O) tai C. Chitng minh AC' 13 tiép tuyén ctia duong
tron (O).

® Loi gidi.

Bai 5. Cho duong tron tam (O), duong kinh AB = 2R va d 1a tiép tuyén tai B ctia (O). Trén (O)
lay diém C sao cho BC = R, tia AC cét d tai E.

a) Tinh s6 do cac goc ctia tam gidc ABC)
b) Tinh do dai BE theo R;

c¢) Goi M la trung diém ctia BE. Chiing minh MC' 1a tiép tuyén ctia (O).

 Loi gidi.

Bdi 6. Cho duong tron (O, R) va diém A nam ngoai (O). K& cac tiép tuyén AB, AC (B, C' la cac
tiép diem) va dudng kinh BOD cia (O). Dudng thang qua O va vuong goc véi OA cat AC tai E.
Ching minh

a) AABO = NACO; b) OF latia phan giac clia COD; ¢) ED la tiép tuyén caa (O).

® Loi gidi.
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Bi16. TINH CHAT HAI TIEP TUYEN CAT NHAU

A-TOM TAT L THUYET

B T1inh chét hai tiép tuyén cét nhau

Néu hai tiép tuyén ciia dudng tron cit nhau tai mot diém thi
@ Diém dé cach déu hai tiép diém.
@ Tia ké tit diém d6 di qua tam I3 tia phan gidc clia géc tao bdi hai tiép tuyén.

@ Tia ké tit tam di qua diém do la tia phan giac clia géc tao bdi hai ban kinh di qua tiép diém.
E® buang tron ni tiép tam gidc

®@ Dudng tron tiép xtc vdi ba canh clia mot tam gidc goi 1a duong A
tron noi tiép tam gidc, con tam gidc goi 1 ngoai tiép duong
tron. E

®@ Tam clia dudng tron noi tiép tam giac 1a giao diém ba dudng
phan giac cia tam giac.

@ Tia ké tir tam di qua diém do 13 tia phan gidc ctia goc tao béi D
hai ban kinh di qua tiép diém.

E® buang tron bang tiép tam gidge

@ Duong tron tiép xiic v6i mot canh ciia tam gidc va tiép xtic véi phan A

kéo dai clia hai canh con lai goi 1 dudng tron bang tiép tam giic.

. . B C
@ V6i moi tam giac, c6 ba dudng tron bang tiép. E
F

@ Tam ciia dudng tron bang tiép goc A 1a giao diém ctia hai dudng phan

gidc cac géc ngoai tai B va C hodc 1a giao diém ciia duong phan giac

g6c A va duong phan giac ngoai ta B (hoac C).

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Chirng minh hai doan théng béng nhau, hai
duong thang song song, hai dudng thang vuéng géc

Ding tinh chat ctia hai tiép tuyén cit nhau.

$> Vidu 1. Cho dudng tron (O) va diem A nam ngoai (O). Ké cac tiép tuyén AB, AC véi (O) (B,
C la cac tiép diém).

a) Chitng minh AO la trung truc ctia doan thang BC;
b) Vé duong kinh C'D ctia (O). Ching minh BD J/ OA.
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$> Vidu 2. Cho ntta dusng tron (O) duong kinh AB. Trén nita mat phang bo AB chita nita dudng
tron vé tiép tuyén Az. Diém M nam trén (O) sao cho tiép tuyén tai M cit Az tai C.

a) Chiing minh OC' la trung tryc ctia doan thang AM:;
b) Ching minh BM J/ OC.

® Loi gidi.

$> Vidu 3. Cho nita dudng tron (O) duong kinh AB. Trén nita mit phang bd AB chita nita dusng
tron vé cac tiép tuyén Ax va By. Diem M thuoc (O) sao cho tiép tuyén tai M cit Az, By lan lugt
tai C, D.

a) Ching minh CD = AC + BD;
b) Chitng minh OC 1L AM;

c¢) Goi E la giao diém ctia AM va OC, F la giao diém ctia BM va OD. Tt gidc M EOF la hinh
g1? Tai sao?

 Loi gidi.

$> Vidu 4. Cho dusng tron (0), cic diém B, C thuoc (O) sao cho BOC = 90°. Hai tiép tuyén tai
B va C thuoce (O) cat nhau ¢ A.

a) T giac ABOC la hinh gi? Tai sao?

224/251“ B V5 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hong Loan — (8 0986453782 ﬂ




J CHUONG 2. DUONG TRON Tai Liéu Hoc Tép Lép 9
yV 4/ J J
b) Lay diém M thuoc cung nhé BC ctia (O). Tiép tuyén tai M via (O) cit AB, AC lan lugt tai

D, E. Chiing minh DE = BD + CF,

c¢) Biét ban kinh dudng tron (O) bang 5 cm. Tinh chu vi clia tam gidc ADE.

& Dang 2. Tinh dd dai, tinh sé do géc

Van dung céac kién thiic sau
@ Tinh chat hai tiép tuyén cat nhau.
® Khai niéem duong tron noi tiép, duong tron bang tiép.

®@ He thic lugng vé canh va goéc trong tam giac vuong.

> Vidu 5. Cho duong tron (O, R) va diém A nim ngoai duong tron (O) sao cho OA = 2R. Ké cac
tiép tuyén AB, AC v6i (O) (B, C la cac tiép diem).

a) Chiing minh tam gidc ABC déu;

b) Tinh chu vi va dién tich tam gidac ABC theo R.

® Loi gidi.

$> Vidu 6. Cho duong tron (O). Tit diém M nam ngoai dudng tron (O), vé hai tiép tuyén ME,
MF (E, F la céc tiép diem). Biét OE = 3 cm, OM =5 cm.

a) Tinh do dai E'F; b) Tinh chu vi va dién tich tam gidgc M EF.

® Loi gidi.
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$> Vidu 7. Cho tam giac ABC vuong tai A. Duong tron (I,7) noi tiép tam giac ABC' tiép xic v6i
BC, CA, AB lan lugt tai D, E, F.

a) Tt giac AETF 1a hinh gi? Vi sao? b) Ching minh BC = BF + CF;

AB+ AC - BC

¢) Ching minh r = 5

® Loi gidi.

¢ Vidu 8. Duong tron (O) noi tiép tam giac ABC tiép xtc véi cac canh BC, CA, AB lan lugt tai
M, N, P.

a) Ching minh BC = BP 4+ CN;
AB+ AC - BC'
2 ’
c¢) Biét AB =3 cm, AC =4 cm, BC =5 cm. Tinh do dai CM.

b) Chiing minh AN =

® Loi gidi.
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C-BAI TAP VE NHA

Bdi 1. Hai tiép tuyén tai A v B ctia duong tron (O) cit nhau tai diem M. Qua O ké dudng thang
song song véi AM cat BM tai C.

a) Ching minh CM = CO;
b) Ké OD J| BM vé6i D thudoec AM. T giac OCM D 1a hinh gi? Vi sao?

® Loi gidi.

Bdi 2. Cho dudng tron (O) va diém A nim ngoai (O). K& cac tiép tuyén AB, AC vé6i (O) trong do
B, C la cac tiép diém.

a) Chitng minh OA la trung truc ctia doan thang BC;
b) OA cat BC & H. Biét OB = 4 cm, OH = 2 cm. Tinh

i) Chu vi va dién tich tam gidc ABC.

ii) Dien tich t giac ABOC.

® Loi gidi.
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Bai 3. Tit mot diém A nam ngoai duong tron (O), ké cac tiép tuyén AB, AC véi (O) (B, C la cac

tiép diém). Qua diém D thudc cung nhé BC' ké tiép tuyén véi (O), tiép tuyén nay cit AB, AC lan

luot tai M, N. Chitng minh chu vi tam giac AMN bang 2AB.

Bdi 4. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Vé duong tron (A; AH). Tt B va C ké cac
tiép tuyén BM, CN véi (A) (M, N la cac tiép diém khac H). Chiing minh

a) BC = BM + CN.

—

b) MBC + NCB = 180°, tit d6 suy ra BM /| CN.
c) M, A, N thing hang.

® Loi gidi.
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Bir7. VI TRI TUGNG DOI CUA HAI PUONG TRON

(PHAN 1)

A-TOM TAT Li THUYET

B Ba vifri tvong déi ciia hai dudng tron
®@ Hai duong tron c6 hai diém chung duge goi 1a hai dudng tron cdt nhau.

@ Hai duong tron chi c6 mot diém chung dude goi 1 hai dudng tron tiép zic nhau. Diém chung
dé goi 1a tiép diém.

@ Hai duong tron khong c6 diém chung dude goi 1a hai dudng tron khong giao nhau.

E® Tinh chét duong néi tam

@ Néu hai dudng tron cit nhau thi hai giao diém déi xting véi nhau qua dudng néi tam, tic la
duong néi tam 1a duong trung trie clia day cung.

@ Néu hai duong tron tiép xic nhau thi tiép diém nim tren dudng ndi tam.

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Chitng minh song song, vudéng géc, tinh dé déi doan théng ...

Van dung tinh chat duong noi tam, cdc dau hiéu chiing minh song song, dinh Ii Py-ta-go, tinh
chat ctia hinh thang, tinh chat hai tiép tuyén cat nhau. ..

$> Vidu 1. Cho hai dudng tron (O; R) va (O’;r) tiép xic nhau tai A (A nam gitta O va O’). Mot
duong thang di qua A cit (O; R) tai B va cat (O';r) tai C. Ching minh OB J O'C.

$® Vidu 2. Cho hai dudng tron (O) va (O') tiép xtic nhau tai A (A ndm gitta O va O’). Mot duong
thang di qua A cit (O) tai B, cit (O) tai C. Vé tiép tuyén Bz tai B cua (O), vé tiép tuyén Cy tai
C' cta (0'). Ching minh Bz /| Cy.

® Loi gidi.
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$> Vidu 3. Cho hai duong tron (O; 10 cm) va (O; 8 cm) cit nhau tai hai diém A, B. Biét AB = 12
cm, tinh doan néi tam OO'.

$> Vidu 4. Cho hai dudng tron (O; 15 em) va (O’; 13 e¢m) cat nhau tai hai diém A, B sao cho O va
O’ nam khac phia déi véi AB. Biét AB = 24 cm. Tinh do dai OO'.
® Loi gidi.

$> Vidu 5. Cho hai dusng tron (O) va (O') cit nhau tai A va B. Goi I la trung diém ctia OO’
Qua A vé duong thang vuong goc véi Al, cit duong tron (O) va (O') tai C va D (C, D # A). Chiing
minh AC = AD.
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J CHUONG 2. DUONG TRON Tai Liéu Hoc Tép Lép 9

yV J/ J J
$> Vidu 6. Cho hai duong tron (O) va (O') cat nhau tai hai diem A va B. Ké cac dusng kinh AOC,

AO’'D. Ching minh:

a) AB 1 BC. b) C, B, D thang hang. c) OO" | CD.

C-BAI TAP VE NHA

Bdi 1. Cho hai dudng tron (O) va (O') tiép xtic véi nhau tai diém A sao cho O’ nam gita O va A. Goi
M 1a mot diém bat ki nam trén (O) (M # A), AM cat (O) tai B. Chitng minh ring O'B /| OM.

Bdi 2. Cho hai dudng tron (O; R) va (I;r) cat nhau tai M va N, trong d6 I thuoc duong tron (O)
va R > r. Ké duong kinh JOK cta duong tron (O).

a) Ching minh KM, KN la cac tiép tuyén cta (I).
b) Dudng vuong goc véi M1 tai I cit KN tai J. Ching minh JI = JK.

¢) Dudng vuong géc véi KM tai K cit IN tai P. Ching minh ba diém O, J, P thing hang.

® Loi gidi.
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_/ 7. VI TRITUONG BOI CUA HAI DUSONG TRON (Phdn 1) Tai Liu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bdi 3. Cho hai dudng tron (O) va (O') cat nhau tai hai diém A va B. Goi I 1a trung diém ciia OO/,
goi C' la diém déi xiing véi A qua I. Chting minh:

a) BC 1L AB. b) AOCO’ 1a hinh binh hanh. ¢) OO’BC' la hinh thang can.

 Loi gidi.
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y CHUONG 2. DUONG TRON

Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bu18. VI TRI TUONG POI CUA HAI DUONG TRON

A-TOM TAT Li THUYET

(PHAN 2)

Vi tri tuong doéi ctia | S6 diem | He thic gita OO’ véi | S6 tiép tuyén
hai duong tron (O; R) | chung Rvar chung
va (O5r) (R >r)
Hai duong tron cat | 2 R—r<OO <R+r | 2
nhau
Hai duong tron tiép | 1 1
x1ic nhau 00 — R +r

@ Tiép xiic ngoai. 00 — R—r

@ Tiép xic trong.
Hai duong tron khong | 0
giao nhau 00> R +r 4

® Ngoai nhau 00" < R —r 0

® Dung nhau 00’ —0 0

@ Dong tam

B-BAI TAP VA CAC DANG TOAN

& Dang 1. Xac dinh vj tri twong déi clia hai dudng tron

Ap dung phan 1y thuyét vé vi tri tuong déi clia hai dudng tron.

$> Vidu 1. Dién vao 6 trong trong bang, biét rang hai duong tron (O; R) va (O';7) ¢6 00" = d, R >

r.

Vi tri tuong doi cuia

S6 diem chung

Hé thic lien hé

S6 tiép tuyén

hai duong tron gita d, R, r chung
Dung nhau
d=R+r
® Loi gidi.
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J 8. V| TRI TUONG BOI CUA HAI DUONG TRON (Phéin 2) Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

y / J J

> Vidu 2. Dién cac tir thich hgp vao ché trong (... ):

a) Tam ctia dudng tron ¢6 ban kinh bang 2 cm tiép xtic ngoai v6i dudng tron (O;3 cm) nam trén

b) Tam ctia dudng tron c6 ban kinh bang 5 cm tiép xtc trong véi duong tron (O; 8 cm) ndm trén

® Loi gidi.

& Dang 2. Cdc bai todn lién qua dén hai dudng tron tiép xdc nhau.

Dura trén tinh chat duong ndi tam, tinh chat hai tiép tuyén cat nhau, hé thitc luong trong tam
giac vuong ...

¢ Vidu 3. Cho hai duong tron (O) va (O') tiép xtic ngoai tai A. Goi M N 1a tiép tuyén chung ngoai
cia hai dudng tron véi M € (O) va N € (O').

a) Tinh s6 do MAN.
b) Tinh do dai M N biét OA =9 cm; O'A = 4 cm.

$> Vidu 4. Cho duong tron (O; OA) va dudng tron tam I c6 duong kinh OA.
a) Xéc dinh vi tri tuong ddi ciia hai dudng tron.

b) Day AD ctia dudng tron 16n cit duong tron nho 6 M. Ching minh AM = MD.
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J CHUONG 2. DUONG TRON Tai Liéu Hoc Tép Lép 9

y / J J

$> Vidu 5. Cho hai dudng tron (O) va (O’) tiép xic ngoai tai A. Ké cac duong kinh AOB, AO'C.
Goi DE la tiép tuyén chung ctia hai dudng tron, D € (O) va E € (0'). Goi M 1a giao diém ctia BD
va CE.

a) Tinh s6 do clia DAE.

b) Ti giac ADME 1a hinh gi? Vi sao?

¢) Chitng minh M A la tiép tuyén chung ctia hai duong tron.

C-BAI TAP VE NHA

Bai 1. Cho hai duong tron dong tam O. Day AB clia dudong tron 16n cat duong tron nhé 6 C' va D.
Ching minh AC' = BD.

 Loi gidi.
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J 8. V| TRI TUONG BOI CUA HAI DUONG TRON (Phéin 2) Tai Liéu Hoc Tap Lép 9

yV J/ J J
Bdi 2. Cho duong tron (O;9 cm) va (O';3 cm) tiép xic ngoai tai A. V& hai ban kinh OB va O'C

song song v6i nhau va thuoc ciing mot nita mit phang bs OO,

a) Tinh s6 do ctia BAC'
b) Goi I la giao diém ctia BC va OO’. Tinh do dai OI.

® Loi gidi.

Bai 3. Cho duong tron (O; R) va diém M niam bén ngoai dudng tron (R < OM < 3R). Vé duong
tron (M;2R).

a) Hai duong tron (O) va (M) c¢6 vi tri tuéng doi nhu thé nao véi nhau?

b) Goi K la mot giao diém ctia hai duong tron trén. Vé duong kinh KOH ctia dudng tron (O).
Chitng minh NH = NM.

Bai 4. Cho AABC vuong tai A, duong cao AH. Goi D 1a hinh chiéu ctia H trén AB, E 1a hinh
chiéu ctia H tren AC. Goi (O) 1a tam duong tron kinh H B, (O') 1a tam dudng tron duong kinh HC.
Ching minh:

a) Diém D thuge dusng tron (O), diem E thuoc duong tron (O');
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_/ CHUONG 2. DPUONG TRON Tai Liu Hoc Tap Lép 9

y / J J

b) Hai duong tron (O) va (O') tiép xtc ngoai;

)
c) AH la tiép tuyén chung ctia hai dudong tron do;
d)

AH = DE:
e) DE la tiép tuyén chung cta hai duong tron (O) va (O');
f)

Dién tich cta ti gidc DEOQO’ bang ntta dién tich clia tam giac ABC.
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R R yV J/ J J
Bit9. ON TAP CHUONG 2

Bdi 1. Cho ntta dudng tron (O; R) dudng kinh AB. Trén nita mit phing bd AB chita nita dudng
tron vé cac tiép tuyén Az, By. Lay diém M thuoc nita duong tron (M khac A, B). Tiép tuyén tai
M ctia (O) cat Az, By lan lugt tai C, D.

a) Ching minh CD = AC + BD.
b) Tinh s6 do goc COD.
¢) Chimg minh AC' - BD = R

d) Vé duong tron tam I, duong kinh C'D. Chiing minh AB la tiép tuyén cta (I).

® Loi gidi.

Bdi 2. Cho duong tron (O) va diém A ndm ngoai dudng tron (O). Tit A ké cac tiép tuyén AB, AC
v6i (O) (B, C 1a cac tiép diém).
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J CHUONG 2. DUONG TRON Tai Liéu Hoc Tép Lép 9

y / J J

a) Ching minh A, B, O, C cung thuoc mot dusng tron.

)
b) Chitng minh OA la dudng trung tric ciia doan thang BC.
c¢) Biét OA =10 cm, OB = 6 cm. Tinh do dai doan BC'.

)

d) Duong tron (O) cét doan OA tai I. Chiing minh I 1a tam dudng tron noi tiép tam gidc ABC.

Bai 3. Cho hai duong tron (O; R) va (O'; R') tiép xtc ngoai tai A. Ké tiép tuyén chung ngoai BC'
(B € (0),C € (0')) v6i hai duong tron. Tiép tuyén chung tai A ctia (O) va (O') cat BC tai M.

a) Chitng minh MA = MB = MC va BAC = 90°.

239/251‘ B V5 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hong Loan — (8 0986453782 ﬂ




y 9. ONTAP CHUONG 2 Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

b) Tinh s6 do ctia OMO'.
c¢) Chitng minh OO’ tiép xtc v6i duong tron duong kinh BC'.
d) Biét R =9 cm, R’ = 4 cm. Tinh d6 dai doan thing BC.

® Loi gidi.

Bdi 4. Cho dudng tron tam O, dudng kinh AB = 2R. Diém C nam trén dudng tron (C khac A, B).
Goi H 1a hinh chiéu vuong goc ctia C' len AB. Vé duong tron tam I duong kinh HA va duong tron
tam K duong kinh HB. CA ¢t (I) tai M (khac A), CB cat (K) tai N (khac B).

a) T giac CMHN la hinh gi? Vi sao?

b) Chiing minh M N 1a tiép tuyén chung ctia (1) va (K).

¢) Ching minh AB tiép xic véi dudng tron duong kinh MN.

d) Biét HA = g Tinh dién tich t@ giac IM N K theo R.
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y / J J

Bai 5. Cho nita duong tron tam O, duong kinh AB = 2R. Trén nita mit phing chita nita duong
tron, ké tiép tuyén Az. Diém C ndm trén nita dudng tron sao cho AC = R.

a) Tinh s6 do cac goc ctia tam giac ABC.
b) Tiép tuyén tai C' ctia (O) cat Az tai D. Chiing minh OD song song véi BC.
¢) Tia BC cat Az tai E. Ching minh DE = DA.
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y 9. ONTAP CHUONG 2 Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

d) Ké CH L AB v6i H thuoc AB, BD ciat CH tai I. Chitng minh I 14 trung diém ctia CH.

 Loi gidi.

Badi 6. Cho duong tron (O; R) duong kinh AB. Qua A va B vé lan luot hai tiép tuyén d va d’ véi
(O). Dudng thang A thay ddi qua O cat d tai M va cat d’ tai P. Tt O vé mot tia vuong goc véi
MP c&t d’ tai N.

a) Ching minh OM = OP va tam giac M NP can.

b) Goi I 1a hinh chiéu vuong géc ctia O len M N. Ching minh OI = R va M N la tiép tuyén cta
dudng tron (O).

¢) Ching minh MN = AM + BN.
d) Chiing minh AM - BN khong dbi khi dusng théng A quay quanh O.

® Loi gidi.
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_/ CHUONG 2. DPUONG TRON Tai Liu Hoc Tap Lép 9

y / J J

Bdi 7. Cho nita duong tron (O), duong kinh AB va diém C 1a mot diém ndm trén (O) (C khéc A,
B). Tia phan gidc ctia ABC' ciat AC tai K va cat (O) tai I (I khac B). Goi D la giao diem ctia Al
va BC.

a) Chiing minh tam giac ABD can.
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y 9. ONTAP CHUONG 2 Tai Lieu Hoc Tép Lép 9

y / J J

b) Chitng minh DK vuong goc véi AB.
c¢) Goi E la diém déi xiing ctia K qua I. Tt giac AEDK 1a hinh gi? Vi sao?

d) Chiing minh EA la tiép tuyén ctia (O).

® Loi gidi.

Bai 8. Cho hai duong tron (O; R) va (O'; R') tiép xtc ngoai tai A. Ké tiép tuyén chung ngoai BC'
(B € (0),C € (0)) v6i hai dudng tron. Tiép tuyén chung ngoai tai A ctia (O) va (0’') cat BC tai
D.

a) Ching minh AODO’ la tam gidc vuong.

b) Goi E la giao diém ctia OD va AB, goi F la giao diém ctia O'D va AC. Tt giac AEDF la
hinh gi? Vi sao?

¢) Chitng minh BC' tiép xtc v6i duong tron duong kinh OO'.
d) Chiing minh BC =2V R- R'.

® Loi gidi.
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J CHUONG 2. DUONG TRON Tai Liéu Hoc Tép Lép 9

y / J J

Bir 10. DE KIEM TRA CHUGNG 2

B 1réc nghiem (3 diém)
Cau 1. Tam dudng tron ngoai tiép tam giac la giao diem ciia

@ Ba ducng trung truc cia tam giac. Ba duong cao cua tam giac.
@ Ba duong phan giac trong ciia tam giac. @Ba duong trung tuyén ciia tam giac.

Cau 2. Cho hai duong tron (O;13 cm), (O';5 cm) va OO' = 8 cm. Vi tri tuong doi ctia hai duong
tron do la
@ Tiép xic trong. Tiép xiic ngoai. @ Dong tam. @ Ngoai nhau.
@ Loi gidi.

Cdu 3. Cho dudng tron (O;5 cm) c6 day AB khong di qua tam O. Goi H la trung diém clia AB.
Biét OH = 4 cm, khi d6 do dai ciia day AB bang

@4cm. 5 cm. @60m. @8 cm.
® Loi giéli.
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y 10._DE KIEM TRA CHUONG 2 Tai Lieu Hoc Tap Lop 9
yV J/ J J

Cdu 4. Cho tam gidc ABC vuong tai A ¢6 BC = 10 cm. Ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac
ABC bing

@BCm. 5 cm. ©7cm. @9 cm.

Cdu 5. Duong tron 1a hinh
@ Khong c6 truc doi xing. C6 mot truc ddi xiing.

@ C6 hai truc doi xing. @ C6 vo s6 truc doi xtng.

CdAu 6. Cho dudng tron (O;3 cm) va diém M nim ngoai (O) sao cho OM = 6 cm. Ké tiép tuyén
MA, MB véi (O) (A, B la cac tiép diém). Khi d6 sé do ctia AM B bing

@A) 50°. 60°. (C) 70°. (D) 90°.

® Loi gidi.

B} Phan ty luan (7 diém)
Bdi 1. (3 diém) Cho tam giac ABC can tai A, ndi tiép dusng tron (O). Ké duong cao AH, goi D 1a
giao diém ctia AH véi (O) (D khac A).

a) Ching minh AD la duong kinh cta (O).
b) Biét BC' =6 cm, AH =9 cm. Tinh ban kinh ctia (O).

® Loi gidi.
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J CHUONG 2. DUONG TRON Tai Liéu Hoc Tép Lép 9

y / J J

Bdi 2. (4 diém) Cho nita dudng tron (O) duong kinh AB = 2R. Diém C thuoc nita dudng tron (O)
(C khac A, B). Tia BC cat tiép tuyén tai A ctia (O) tai D.

a) Tinh s6 do cta ACB.

)
b) Chiing minh BC - BD = 4R?.
c¢) Goi I la trung diém ctia AD. Ching minh IC' 1a tiép tuyén ctia (O).
)

d) Goi H la hinh chiéu ctia C trén AB va J la trung diém ctia CH. Chtng minh ba diém B, J,
I thang hang.

® Loi gidi.
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y / J J

B-DE $O 2

B Phan trdc nghiém (3 diém)
Cau 1. Tam dudng tron noi tiép tam giac 1a giao diém cila
@ Ba ducng trung truc ctia tam giac. Ba duong cao ctia tam giac.
@ Ba duong phan giac trong ciia tam giac. @Ba duong trung tuyén ciia tam giac.
® Loi gidi.

Cau 2. Cho hai duong tron (O;4 cm), (0’;5 cm) va OO" = 6 cm. Vi tri tuong déi ctia hai dudng
tron do la
@ Cat nhau. Dung nhau. @ Tiép xtc nhau. @ Ngoai nhau.
® Loi gidi.

Cadu 3. Cho duong tron (O;11 cm). Khi d6 do dai day dai nhat ctia dudng tron 1a

(A) 20 cm. (B)22 cm. (C) 24 cm. (D)25 cm.

Cdau 4. Cho duong tron (O;10 cm), day C'D ¢6 do dai 12 em. Khodng cach tir tam duong tron dén
day CD I

(A) 6 cm. (B)8 cm. (C) 10 cm. (D)12 em.
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J CHUONG 2. DUONG TRON Tai Liéu Hoc Tép Lép 9

y / J J

® Loi gidi.

Cau 5. Cho hinh vuong PQRS c6 do dai canh bang 24 cm. Ban kinh dudng tron ngoai tiép hinh
vuong dé bang

@ 12 cm. @ 13 cm. @ 12\/5 cm. @ 13\/5 cm.

Cadu 6. Cho tam giac ABC ¢6 AB =3 cm, AC = 4 cm, BC =5 cm. Ban kinh duong tron noi tiép
tam giac d6 bang

@ 1 cm. @ 2 cm. @ 2,5 cm. @3 cm.
@ Loi gidi.

D Ty ludn (7 diém)
Bdi 1. (3 diém) Cho tam giac ABC c6 ba géc nhon, cac dudng cao BD, CE.
a) Chitng minh bén diém B, C, D, E ciing thuoc mot duong tron.

b) So sanh do dai DE va BC.
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Bdi 2. (4 diém) Cho ntta dudng tron tam O, duong kinh AB. Diém C di dong trén nita duong tron
(C khac A, B). Qua C vé tiép tuyén d véi nita duong tron. Goi E, F lan lugt 1a hinh chiéu vuong
géc ctia A, B len d va H 1a chan duong vuong goc ké tit C xuéng AB. Ching minh

a) AC la tia phan giac cta EAH.

b) HE song song véi BC.

)
)

¢) AE + BF = 2R.
)

d) Duong tron duong kinh EF luén tiép xtc véi mot dudng thang ¢d dinh khi C' thay doi.

® Loi gidi.
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