HE PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN CHUA THAM SO
A. Tém tit ly thuyét

Cho hé phuong trinh bic nhat hai 4n {"“”y )

a'x+b'y=c'
1. Bé giai hé phuong trinh (¥) ta thuong ding phuong phap thé hodc cong dai sd
2. Tir 2 phuong trinh cta hé phuong trinh (*), sau khi dung phuong phap thé hodc cong dai
s, ta thu duoc mot phuong trinh méi (mot an). Khi d6 sé nghiém cta phuong trinh méi bang
s6 nghiém cua hé phuong trinh d3 cho

3. Chu y: Céach bién ludn sé nghiém phuong trinh bac nhat mot an ax+b =0

- Néu a =0 thi phuong trinh c6 nghiém x=—
a

-Néu a=0 ta dugc: Ox=—-b
+) Néu =0 thi phuong trinh c6 v6 s6 nghiém
+) Néu b0 thi phuong trinh v nghiém

B. Bai tap va cac dang toan

Dang 1: Giai va bién luan hé€ phwong trinh

Cich giai: Dé giai va bién luan hé phuong trinh (*) ta 1am nhu sau

Buéce 1: Tu hai phuong trinh (*), sau khi ding phuong phép thé hodc cong dai s, ta thu
duoc mot phuong trinh méi (chi con mot 4n )

Buée 2: Giai va bién luan phuong trinh méi, tir d6 di dén két luan vé giai va bién luan hé

phuong trinh da cho.

Bai 1:

x+my =2m(1)

Cho h¢ phuong trinh { (m 13 tham sd)

mx+y=1-m(2)

1. Tim céc gié tri cia m dé hé phuong trinh:

a. Co nghiém duy nhét, tim nghiém duy nhat d6
b. VO nghiém

c. Vo s6 nghiém

2. Trong trudmg hop hé phuong trinh ¢6 nghiém duy nhat (x; y)
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d. Hiy tim cac gia tri m nguyén dé x, y cing nguyén

e. Tim h¢ thuc lién h¢ gitra x, y khong phu thudc vao tham s6 m

Loi giai
1. T (1) c6: x=2m—my, thay vao phuong trinh con lai (m* 1)y =2m* +m—-1 (*)
S6 nghiém ctia hé phuong trinh bang sé nghiém cta phuong trinh (*)

a. hé phuong trinh c¢6 nghiém duy nhat < m# 1= (x;) = (—m1 2m—11)
+ J—

b. V6 nghiém <:>{ oS m=1

A m*—1=0
c. VO 80 nghiém <4 = | oSm=-1
2m +m-1=0

2.Vé1i eom#tl=(xy)= (—m1 2m_11)
+ —

x=— - ! eZ

d. Ta co: ’;1‘1 mel S =21= me{0;2)

e. H¢ thuc khong phu thude vao m 1a x+y=1

Bai 2:

mx+y=2 )]

Cho h¢ phuong trinh { (m 1a tham sb)

8x+my=m+2 (2)
1. Giai va bién luan hé phuong trinh da cho theo m

2. Trong truong hop hé phuong trinh ¢6 nghiém duy nhat (x;9)
a) Tim h¢ thuc lién h¢ gitra x va y khong phu thude vao m

b) Tim gié tri ctia m dé 4x+3y=7

Loi giai
1) Ta xét cac truong hop sau

- Xét m=0= hé phuong trinh c6 nghiém duy nhat (%;2)

-Xét m#0
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pe 2 1 A \ . ‘A £
+) Voi Mt om#2= hé phuong trinh c6 nghi¢m duy nhat ! - 4
8 m 2m+4 m+2

+) V6i m=2= hé phuong trinh v6 s6 nghiém

+) V&1 m =-2= hé phuong trinh v6 nghiém

2) a) V&i m=+-2= hé phuong trinh c6 nghiém duy nhat (x;y)=( ! ;m+4j:>y =1+4x
2m+4 m+2
3(m+4
b) 4x+3y=7< 4 4—(m ):7¢>m=0
2m+4 m+2
Bai 3:

mx—y=2m 1))

Cho h¢ phuong trinh { (m 1a tham sd)

dx—my=m+6 (2)

1. Giai va bién luan hé phuong trinh da cho theo m .

2. Trong truong hop hé phuong trinh ¢6 nghiém duy nhat (x;9)
a. Chimg minh rang 2x+y =3 v&i moi gid tri ctia m

b. Tim gi4 tri ctia m dé 6x—2y=13

Loi giai
2m+3  -m
m+2 m+2

1. m=+2= hé phuong trinh c6 nghiém duy nhat (x;y)=( )

+) V61 m=-2 thi hé vo nghiém

+) V6i m =2 thi hé phuong trinh v6 s6 nghiém

2. Vo1 m#+£2
2m+3  —m \ ) ~
a. Thay (x;y)=( ; ) vao 2x+y =3 (thoa man)
m+2 m+2
b. 6x-2y=13 =623 5 7™ 130 m=s.
m+2 m+2

Bai 4:
x+2y=2 )

mx—y=m

Cho hé phuong trinh { (m 1a tham sd)

1. Giai va bién luan hé phuong trinh da cho theo m .

2. Trong trudmg hop hé phuong trinh ¢6 nghiém duy nhat (x; y)
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a. Tim h¢ thuc lién h¢ gitrta x va y khong phu thudc vao m

b. Tim di€éu kién cia m d€ x>1 va y>0

Loi giai

1. V&1 m= _71 , hé phuong trinh c6 nghiém duy nhat (x17)= (2m +2  m j

2m+1"2m+1
+) m= _71 = h¢ phuong trinh v6 nghiém

2.

a) Hé thirc can tim 14 x+2y =2

b) x>Ly>0< L 0™ S0em>0

2m+1"  2m+1

Dang 2: Tim diéu Kién ciia tham s6 dé h¢ phwong trinh théa man diéu kién cho truéc

Cich giai: Mot sb bai toan thuong gip cua dang nay 1a

Bai toan 1: Tim diéu kién nguyén cua tham sé dé hé phuong trinh c6 nghiém (x;y) trong do
x va y cung la nhitng s6 nguyén.

Bai toan 2: Tim diéu kién cta tham s6 dé hé phuong trinh c6 nghiém duy nhét (x;y) théa man

hé thuc cho trudce

Bai 1:
2mx =5y =-2 1)

Cho h¢é phuong trinh {
Sx-2my=3-2m (2)

1. Tim m dé hé phuong trinh ¢6 nghiém duy nht.

2. Tim m nguyén dé nghiém duy nhat (x;») sao cho x va y cung nguyén.

Loi giai

2mx +2

1. T phuong trinh tht nhét ta c6: y = thay vao phuong trinh con lai ta dugc:

(25-4m*)x=15-6m (*)

+) V61 m= _75 = 0x=0= (*) vO nghiém = h¢ phuong trinh vd nghiém.

+) V61 m= % — H¢ phuong trinh < x-y= _?2 = H¢ phuong trinh v6 nghiém.
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2m+5 2m+5

+) V&1 m = %5, hé phuong trinh c6 nghiém duy nhét (x;y) = (

Khi d6 x,yeZ < 2m+5)eUQR) = m e {—4;-3;-2;-1} = (-1;2);(-3;4); (3;-2);(1; 0)

Bai 2:

mx+y=3

Cho hé phuong trinh { (m 1a tham s0)

4x+my =06
Tim diéu kién ctia tham s6 m dé hé phuong tinh c¢6 nghiém (x;») théa man diéu kién

x>2y>0.

Loi gidi
T mx+y=3= y=3-mx thay vao phuong trinh 4x+my =6 ta dugc:
4x+m(3—mx):6@4x+3m—m2x:6<:>(4—m2)x:—3m+6
+) V61 m =-2= h¢ phuong trinh v6 nghiém
+) V61 m=2= h¢ phuong trinh c6 dang 2x+y=3, ma x>2;,y>0=2x+y>4= hé phuong

trinh v6 nghi¢m.

+) V&i m=+2= hé phuong trinh c6 nghiém duy nhat ( 3 ; 6 j
m+2 m+2

x>2

-1
oS -2<m<—
y> 2

Khi do {

Bai 3:

(m—l)x—my:3m—1

Cho hé phuong trinh { (m 1a tham sd)

2x—y=m+5
Tim diéu kién cta tham sb m dé hé phuong tinh c6 nghiém (x;») sao cho biéu thirc

S = x” + y*dat gia tri nho nhat.

Loi giai
*) V&i m#—1= Hé phuong trinh c6 nghiém duy nhat (m+1;m—-3).

Khido S=x*+y*=2(m-1) +828=5, =8 m=1
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Bai 4:

—2mx+y=>5

Cho hé phuong trinh { (m 1a tham sé)

mx+3y=1
a) Giai h¢ phuong trinh khi m =1

b) Tim céc gia tri ctia tham s6 m dé hé phwong trinh ¢ nghiém (x;y) thoa man x—y=2

Loi giai
o " \ 1 s -2x+y=5 —2x+y=5 =2
a) Vo1 m =1 hé phuong trinh tr¢ thanh: PRI LTI T L0
x+3y=1 2x+6y=2 y=1

Vay véi m =1 hé phuong trinh c6 nghiém duy nhat (x;p)=(-2:1)

b) Ta tim dugc m = N

Bai S:
3x+2y=4 (1)

(m 13 tham sd)
2x—y=m (2)

Cho h¢ phuong trinh {

a. Giai hé phuong trinh khi m=35
b. Tim m nguyén sao cho hé c6 nghiém x,y <1

c. Vi gia tri nao ctia m thi ba duong thang 3x+2y=4; 2x— y=m va x+2y=3 dong quy.

Loi giai
- x=2
a. Vo1 m=35 ta giai du’qc:{ |
y=-
x_2m+4
" \ 3x+2y=4 3x+2y=4 B
b. H¢ phuong trinh < d d & 7
2x—y=m 4x-2y=2m _ —3m+38
7
2m+4<1
x<l1 7 2m+4<7 1 3
=3 =3 S—<m<=
y<l1 —3m+8<1 -3m+8<7 3 2
7
x_l
A . 3x+2y=4 B
c. Xét hé phuong trinh: SRR 2:>I(l;§)
x+2y=3 _5 2 4
4
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Ba duong thang da cho dong quy thi y = 2x — m di qua I(%;g) , nghia la: 2.%—% =m<m :_71

Bai 6:
3x—-my=-9 (1)

(m 14 tham sd)
mx+2y=16 (2)

Cho h¢ phuong trinh {

a. Giai hé phuong trinh khi m=35

b. Chting minh rang hé phuong trinh luén c6 nghiém duy nhat véi moi m .

c. Tim meZ dé hai duong thang cta hé cit nhau tai 1 diém nam trong goc phan tu tha IV
trén mat phéng toa do

d. Véi gia tri nao cua m hé c6 nghiém (x;y) thoa man x+y =7

Loi giai

3x-my=-9 (m* +6)x=-18+16m
b. 2=
mx+2y=16 3x-my=-9
Ta cod: m?>+ 6> 0 véi moi m
Vay hé phuong trinh ¢6 nghiém duy nhat voi moi m

e lom—18  18m+96
m’ +6 Y m’ +6

16m—18 50
x>0 m+6 16m—-18>0
. = =
y<0 18m+96 18m+96 <0
— <0
m°+6

C

d. x+y=7<2m+78=7m" +6) = Tm* -2m-36=0=>m=...

Bai 7:
(m-Dx+y=m (1)

(m 13 tham s6)
x+(m-)y=2 (2)

Cho h¢ phuong trinh {

Gia st h¢ c6 nghiém duy nhat (x;y)
a. Tim dang thic lién hé gitta x va y khong phu thudc vao m
b. Tim gia tri cia m thoa man 2x* -7y =1

2x—-3y

c. Tim m ez dé biéu thic nhan gia tri nguyén.

X+y
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Loi giai
Tu (1) = y=m—(m-1)x thay vao (2) ta duogc:
x+(m—l)[m—(m—1)x] =2<::>(m2 —2771)x=m2 -m-2& m(m—2)xz(m—2)(m+l)

A s A A #0
H€ c6 nghiém duy nhat @{m :>x:m—+1;y:l
m#2 m m

a. x—y=11a hé thuc can tim.
y=1
b.Tacd:x-y=1=x=y+1 dodd: 2x>-7Ty=1=2(y+1)’-Ty=1<2y"-3y+1=0< 1
)
e 1
H) Vo1 y=1=>—=1lom=1
m

+) Voi y:lji:lQm:Z(loai)
2 m 2

Vay m=11a gia tri cAn tim

c. Taco: 2X=3¥ _20+D)=3y 2-y 2m-1_, 5 eZ < (m+2)eUB)= me{-1,-3;-7;3)
x+y 2y+1 2y+1 m+2 m+2
BAI TAP VE NHA
Bai 1:

mx+2my=m+1 (1)

(m 1a tham sd)
x+(m+)y=2 (2)

Cho h¢ phuong trinh {

a. Giai va bién luan h¢ phuong trinh da cho

b. Trong trudng hop hé phuong trinh c6 nghiém duy nhét (x:»), 801 M (x;y) la diém tuong
udng voi nghiém (x;y) cua hé phuong trinh

- Chirng minh M ludn nam trén dudng thang cd dinh khi m thay doi

- Tim céc gia tri ciia m dé M thudc goc phan tu thir nhat

- Xé4c dinh gid tri ctia m dé M thudc dudong tron c6 tam 13 gdc toa d6 va ban kinh bang /5

Huéng din giai

a. Vi m=0;m =1 thi hé phuong trinh c6 nghiém duy nhat (m—_l;ij

m m

+) V&1 m =0 thi h¢ phuong trinh v nghi¢m
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+) V6i m =1 thi hé phuong trinh ¢6 v6 s6 nghiém (2-y;y) v6imoi m thudc R
b) Ta tim duoc h¢ thirc lién h¢ gitta x,y khong phu thudéc m 1a y=-x+1.
Vay M chay trén dudng thang c6 phuong trinh: y=—x+1

- M thudc goc phan tu thir nhat khi x,y>0. Vay m>1

-ME«MER:QM=J§3me{t%%

Bai 2:

mx+4y=10—m

Cho hé phuong trinh { (1) (m latham s0)

x+my=4

a. Giai h¢ phuong trinh véi m =1
b. Tim m dé hé phuong trinh (1) c6 nghiém duy nhat (x;») thoaman x=y

c. Tim m dé hé phuong trinh (7) c6 nghiém duy nhat (x;») sao cho §=(x+ y)2 dat gia tri nho
nhat

d. Tim m dé hé phuong trinh (1) c6 nghiém duy nhat (x;») sao cho xy>0

e. Tim m nguyén dé hé phuong trinh (1) c6 nghiém duy nhat (x;») sao cho x,y nguyén.

f. Khi hé phuong trinh (7) ¢6 nghiém duy nhat (x;») hdy tim mot hé thirc lién hé gitta x va y

ma khong phu thudc vao gia tri cia m

Hudéng dén giai

X =
: A . . s +4y=9
a) Vo1 m =1 hé phuong trinh tré thanh {x RPN
x+y=4 b=

Wl W

b)Tﬁ:x+nW:4:>x=4—nwz$nﬂ4—nw)+4y=10—m¢>4m—nfy+4y=10—m
¢3(4—nf)y=10—5m

- Vi m=2=0=0= hé phuong trinh c6 vo s6 nghiém
- V61 m=-2=0=0= h¢é phuong trinh vd nghiém

-Vé’imiiij:lO_sT: 5(2_m) _ 5 —~x—d—m 5 :8+4m—5m:8—m
4=m’  (2-m)(2+m) 2+m 24+m  2+m  m+2




Déx=yc>

8—m 5

m+2 m+2

Sm=3




